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T ÜNİTE 





Ni 


A. RAKAM 
Sayıları ifade etmeye yarayan sembollere rakam denir. 


A-/(0,1,2,3,4,5,6,7,8,9) kümesinin elemanları on- 
luk sayma sisteminin rakamlarıdır. 


B. SAYI 
Rakamların bir çokluk belirtecek şekilde bir araya getirilme- 


siyle oluşturulan ifadeye sayı denir. 


12,7,0,-40,3,2, v3, 153, ... birer sayıdır. 
. 
C. SAYILAR 


1) Doğal Sayılar 


N-—/0,1,2,3,... ) kümesinin her bir elemanına doğal sa- 
yı denir. 


Örnek: 


Toplamları 20 olan iki doğal sayının çarpımlarının alabi- 
leceği en büyük değer ile en küçük değeri bulalım. 


Çözüm: 
Toplamları 20 olan iki doğal sayı a ile b olsun. 
Ohalde, asb-—20dir. 

a-0 veb-—20 


içn a.b—0.20-0 değeri 


a.b nin alabileceği en küçük değerdir. 


a-10 veb-—10 içina.b-—10. 10 - 100 değeri 
a.b nin alabileceği en büyük değerdir. NN 
Örnek: 

İki doğal sayının çarpımı 49 ise toplamlarının alabilece- 
ği en büyük değer ile en küçük değeri bulalım. 


Çözüm: 
Çarpımları 49 olan iki doğal sayı x ile y olsun. 


Ohalde, x.y-49 dur. 
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xs1ive y-49 için x*y-1*49-50 değeri 


x #y toplamının alabileceği en büyük değerdir. 


x-7vey-7 için xX*y-747 14 değeri 


Xx *y toplamının alabileceği en küçük değerdir. 


Örnek: 
a,b,c doğal sayılardır. 


a*4b 
b*tc 


olduğuna göre, as b-c toplamının en kücük değeri- 
ni bulalım. 


Çözüm: 
a * 4b 


s4 >a44b-4b44c 
b*c 


>a-4cdir 
asb*c toplamının en küçük değeri için c - O alınırsa, 
as0Oolur. b*4*c40 olacağındanben az 1 alınmalıdır. 


Bunagöre, as b*cninenküçükdeğeri 041401 
bulunur. 


2) Sayma Sayıları 


N1-/(1,2,8,... ) kümesinin her bir elemanına sayma sa- 
yısı denir. 


3) Tamsayılar 


Z54..,-3,-2,-1,0,1,2,3,... ) kümesinin her bir ele- 
manına tamsayı denir. 


Z1-1(1,2,3,... | kümesine pozitif tamsayılar kümesi de- 


nir. 
Z7-4..,-3,-2,-1 ) kümesine negatif tamsayılar kü- 
mesi denir. 





UYARI 





Sıfır bir tamsayıdır. Fakat pozitif veya negatif değildir. 
© Yanı, işaretsizdir. e Vi 
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Örnek: 


İki tamsayının çarpımı 28 ise toplamlarının alabileceği en 
küçük negatif değer ile en küçük pozitif değeri bulalım. 


Çözüm: 

Çarpımları 28 olan iki tamsayı a ile b olsun. 
Ohadea.b-28dir 

a--iveb--28 içinasb—(-1) 4 (-28)--29 
değeri a * b nin alabileceği en küçük negatif değerdir. 


a-4ve b-7/içinasb-447-11 değeri a*b 
nin alabileceği en küçük pozitif değerdir. 








Toplamları sabit olan iki sayı arasındaki farkın mutlak 
değeri arttıkça bu iki sayının çarpımının mutlak değeri 
azalır. 


Çarpımları sabit olan iki sayı arasındaki farkın mutlak 
değeri arttıkça bu iki sayının toplamının mutlak değeri 
artar. Ni 


Örnek: 


x doğal sayı ve y negatif tamsayıdır. 
X.(Y42)-25 
olduğuna göre, ii değerini bulalım. 


Çözüm: 


X.(Y1t2) -25 ifadesinde, 





X y*ı2 b y 
1 25 23 
5 5 3 
25 1 —1 


değerlerinden sadece x - 25 ve y-—1 değeriiçin x do- 
al sayı ve y negatif tamsayıdır. 


O halde, “- < <2. 
y 
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Örnek: 


a,b,c birer tamsayıdır. 


a.b-4veb.c—12 


olduğuna göre, a4 b * c nin en büyük değeri ileen 
küçük değeri arasındaki farkı bulalım. 


Çözüm: 


a.b-—4 ise, a- İ eZdir. 


b.c— 12 ise, o Tezi 


atb*c ninen büyük değeriiçin b—1, a4 ve 
c-12 olmalıdır. Buradan as bc nin en büyük değeri 
44141217 olur. 


atb*cninenküçükdeğeriiçin b—--1,a-—4vec 
--12 olmalıdır. Buradan 


atbs*tc enküçük (-4)4(-1) * (412) --—17 olur. 


atb*tc ninen büyük değer ile en küçük değeri arasın- 
daki fark 17— (-17) -34 bulunur. 


Örnek: 
a,bvec birer tamsayıdır. 


atb*c-—10 


a.b-6 


olduğuna göre, c nin en büyük değerini bulalım. 


Çözüm: 

a*-b*scz-— 10 > c-z10—-a-bdir 

c nin en büyük olması için a ve b en küçük olmalıdır. 
a.b-6—>a--ive b --6 değerleriiçincenbüyük 


c-10—-a—-b—10-(-1)—(-6) - 17 olarak bulunur. 


4) Rasyonel Sayılar 


a ve b birer tamsayı ve b #0 olmak üzere, 5 
şeklinde yazılabilen sayılara rasyonel sayılar denir. 
a 
o i EiaeZ.beZvebso | 


şeklinde gösterilir. 
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e — e — eN 5,10,0,—2,... sayıları birer 
g 3 41 


rasyonel sayıdır. 


5) İrrasyonel Sayılar 


Rasyonel olmayan reel sayılara irrasyonel (rasyonel olma- 


yan) sayılar denir. 


Diğer bir ifadeyle, virgülden sonrası kesin olarak bilinmeyen 


sayılara irrasyonel sayılar denir. İrrasyonel sayılar kümesi, 


ae€eZ,bezZveb#0 olmaküzere, 

O — İri şeklinde yazılamayan sayılar | 
şeklindegösterilir. 

5, v3, 7 7,€,... Sayıları birer irrasyonel sayıdır. 


6) Reel (Gerçel) Sayılar 


Rasyonel sayılar kümesi ile irrasyonel sayılar kümesinin bir- 
leşimi olan kümeye reel sayılar kümesi denir. 


Reel sayılar kümesi, R—-OU eN şeklinde ifade edilir. 


4 


15, e 27,— Y,24V3,.. sayıları birerreel 


sayıdır. 








Doğal sayılar kümesi N sembolüyle, tamsayılar kümesi 


 Z sembolüyle, rasyonel sayılar kümesi G sembolüy- 
“le, reel sayılar kümesi R sembolüyle gösterilmektedir. 


D. TAMSAYI ÇEŞİTLERİ 

1) Tek Sayı, Çift Sayı 

n bir tamsayı olmak şartıyla; 2n genel ifadesiyle belirtilen 
tamsayılara çift sayı, (2n — 1) genel ifadesiyle belirtilen tam- 
sayılara tek sayı denir. Diğer bir ifadeyle; 2 ile bölündüğün- 
de kalanı O olan tamsayılara çift sayı, 2 ile bölündüğünde 
kalanı 1 olan tamsayılara ise tek sayı denir. 

Çift sayılar kümesi, 


Ç—/J..,-4,-2,0,2,4,..) şeklinde, 


İHENİ YAYINLARI 


Tek sayılar kümesi de 


T1-4(..,-5,-3,—1,1,3,5,...) şeklinde gösterilir. 
Ç çift sayıyı ve T tek sayıyı göstermek üzere, bu sayılar 
arasında bazı işlemler aşağıdaki gibidir. 


)TET-Ç İTİ —T ih ne Zİ 

TG -T .Ç-ç PT 
© ÇiÇ-Ç Ç.G-Ç GEÇ 
Örnek: 


a bir çift sayı olmak üzere, 
a)a”-3a 1 

b) 5a-2 

o|a?-1 

d) a3 4 2000.a — 2001 


sayılarının tek veya çift olma durumlarını inceleyelim. 


Çözüm: 

a - O için şıkları inceleyelim. 

aa-0 ise a”-3a41-07-3.04$1-1 teksayı 

b)a-0 ise 5a-2-5.0-2--2 çiftsayı 

cJa-0isea”-1-07-1-—1 teksayı 

da-0 ise a3 4 2000.a— 2001 - 03 $ 2000.0 - 2001 
--2001 tek sayıdır. 


Örnek: 
a,b,c birer tamsayıdır. 


Sab * 1 
4 


olduğuna göre; a, b ve c sayılarının tek veya çift olma 
durumunu inceleyelim. 


Çözüm: 
3ab * 1 
4 


-c>dab$*1-d4cdir. 


c tamsayı olduğundan, 4c daima çift sayıdır. O halde 


3ab * 1 de çift sayıdır. Buradan a.b nin tek sayı, yani a ve b 
nin tek sayı olması gerekir. c sayısı tek veya çift sayı olabilir. 
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2) Pozitif Sayı, Negatif Sayı 


Sıfırdan büyük sayılara pozitif sayılar, sıfırdan küçük sayıla- 
ra negatif sayılar denir. 


 1)a>0veb>0>a4sb>0,ab>0, R>0dr. 


a 


2)a<0veb<0—âsb<0,a.b >0, b 


>0Odır. 


3)a>0veb<0>ab <0, 5 <0dir. 


“4)ja>üveneN'—>a">0dır 
o 5)a<0Oventeksayı>a"<oOdır. 


- 6)a<0vençiftsayy—a”>0dır. 


Örnek: 
ai.b3 <0 
ai.c7>0 
b.c3 <0 


olduğuna göre; a,b,c nin işaretlerini bulalım. 


Çözüm: 
a.b3 <0 ve b >0 olduğundan a<Odır... (1) 
a.c/>0vea<0 olduğundan c<O dır... (2) 


b.cİ<0 ve c<0 olduğundan b >0 dır. (3) 


(1), (2) ve (3) ten a,b,c nin işaretleri sırasıyla —, *,— dir. 


Örnek: 


a<b<0<c olmak üzere, aşağıdakilerden hangisinin 
kesinlikle negatif olduğunu bulalım. 


A)a-btc Blatbs*tce Ca-b-c 


D) 2a-4b-c Yhaib-e 


Çözüm: 
Aa<b ise a-b<0dır. 


Pozitif bir sayı ile negatif bir sayının toplamının sonucu ne- 
gatif, pozitif veya sıfır olabilir. 


a-b<0vec>0 olduğundan a-b*c ninsonucusi- 
fir, negatif veya pozitif olabilir. 








YAYINLARI 


EMİ 


Blatb<Ovec>0 olduğundan asb*cninsonu- 
cu sıfır, negatif veya pozitif olabilir. 


Cja-b<0Odı. c>0 ise-c<0Odır. 


O halde, a-b—c < 0 olduğundan daima negatiftir. 





D)2a<0, —-4b>0, -c <0 olduğundan 2a-4b-cnin 
sonucu sıfır, negatif veya pozitif olabilir. 


E)a?4b2>0 ve -c2<0dr. 


O halde, a” 4 b2 —c? nin sonucu sıfır, negatif veya pozitif 
olabilir. 


E. ARDIŞIK SAYILAR ve SONLU TOPLAMLARI 
1) Ardışık Sayılar 


Belli bir kurala göre art arda gelen sayı dizilerine ardışık sa- 
yılar denir. 


n bir tamsayı olmak üzere, 

Ardışık tamsayılar: ....n,n*1,n*2,.. 
Ardışık çift sayılar: ....2n, 2042, 2n$4,.. 
Ardışık tek sayılar: ...,2n—1, 2041, 2n4$3,.. 


7 nin katı olan ardışık sayılar:...,7n, 7n4*7, 7n*14,.. 
şeklinde gösterilir. 


2) Ardışık Sayıların Sonlu Toplamları 


n(n * NN 


5 ; (nterim sayısı) 


142134. £n- 


(244464. $#2nn(n$ 1), (n terim sayısı) 


G143154$..$(2n-1)>n5,  (n terim sayısı) 


Aşağıdaki formül aritmetik sayı dizilerinin (ardışık terimleri- 
nir farkı sabit olan sayı dizilerinin) terimlerinin toplamında 
kolaylık sağlar. i 


oriİlk terim 
“n:Son terim 
“xrArdışık iki terimin farki 


Ciliyirizys. en EDEN gi 





142431... 120 
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Örnek: 


am -210 (0-20) 


244464..420-10.11-110 (20-20 n-10) 
143454... 415-82-64 (15-2n-1>5n-8) 


Örnek: 

a, b, c ardışık çift sayılardır. 

a<b-<c olduğuna göre, (a —b).(b—c).(a—c) çarpı- 
mının değerini bulalım. 


Çözüm: 


a-0,b-2vec-4 olarakalınabilir. 


Bu değerler (a—b). (b —-c). (a- c) ifadesinde yerlerine 


yazılırsa, 
(0-2).(2-4).(0-4)-(-23).(-2).(-4) 
— — 16 bulunur. 
Örnek: 


94*12H415418$*.. 451 


toplamını bulalım. 


Çözüm: 
r -9,n-51 vex-3 olduğuiçin, 

> 5i *9)(51-9t-3 
94124154. 451“ 2.3 ) 


60.45 
6 


450 olur. 


ıl 


Örnek: 


Ardışık iki pozitif çift sayının karelerinin farkı 124 oldu- 
ğuna göre, bu sayılardan küçük olanını bulalım. eN 


Çözüm: 

Ardışık çift sayılardan küçük olanı x, büyük olanı x * 2 ol- 
sun. Verilenlere göre, 

x*2)7-x2— 124 


Xx 44x44-x 124 


4x4-4- 124 
4x — 120 
x-30 olur. 


K İBEMİ YAYINLARI 


Örnek: 
Ardışık beş tane negatif tek tamsayının toplamı — 55 ol- 
duğuna göre, bu sayılardan en büyüğünü bulalım. 


Çözüm: 
Ardışık beş negatif tek tamsayının en büyüğüne x denirse, 
diğerleri sırasıyla x—2, x—4, x—-6, x—8 olur. 


Verilenlere göre, 


X4 (X—2) 4 (X—4) 4 X-6) * (X—8) --55 





5x — 20-55 
5x -—35 
x--7 dir. 


F. FAKTÖRİYEL KAVRAMI 
1 den n ye kadar olan sayma sayılarının çarpımına 


n faktöriyel denir ve n! şeklinde gösterilir. 


n!z21.2.3....n 


Ol —1 
1151 
21-1.2-2 


31 -1.2.3-6 
41-1.2.3.4-24 


nn.(n—1)! veya 


-nizn.(n—1). (0-2)! şeklinde yazılabilir. 


Örnek: 
6-5 oo 5 


41 n 


olduğuna göre, n değerini bulalım. 





Çözüm: 
N A 
6-5! | 6541-54 | 41(80-5) 
4! 4 Z 
6I —5! 5 





>25- 3 >n i olur. 
4i n 5 
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Örnek: 
(n * 6)! (3n)! 
(8n*1)! (05)! 


ifadesinin sadeleştirilmiş biçimini bulalım. 





Çözüm: 
(n *6) 80)! (046005) (3n)! 
(Gn * Yi (045)! (en * 1).(8n)!: © (n #)İ 
EL a 
3n *1 vi 


G. ASAL SAYILAR 


1 den ve kendisinden başka pozitif tam böleni olmayan 1 
den büyük doğal sayılara asal sayı denir. 


2,3,5,7, 11,13, 17, 19,23,29,31,37,41,43,... sayıları bi- 
rer asal sayıdır. 






» En küçük asal sayı 2 dir. 
2 den başka çift asal sayı yoktur. 


Örnek: 


x asal sayı ve y tamsayıdır. 
XY—3.Xx 7 


olduğuna göre, y değerini bulalım. 


Çözüm: 

X.Y-3.X -7>Xx(Y-3)-7 dir 

7 asal sayı olduğundan x-—7 olur.(x1 olamaz, çünkü 
1 asal sayı değildir.) 


xz7 olduğundan, y-3-1—>y-4 olur 


Aralarında Asal Olma 


1 den başka pozitif ortak böleni olmayan pozitif tamsayıla- 
ra aralarında asal sayılar denir. 


1 ile bütün pozitif tamsayılar aralarında asaldır. 








MENİ YAYINLARI 


Örnek: 

5 ile 18 aralarında asaldır. 

16 ile 25 aralarında asaldır. 

4 ile 9 aralarında asaldır. 

4,8, 15 aralarında asaldır. 

10 ile 25 aralarında asal değildir. 


4,6, 14 aralarında asal değildir. 


Örnek: 


atbilea*5 sayıları aralarında asaldır. 


atb 10 


a*5 o 11 


olduğuna göre, b değerini bulalım. 


Çözüm: 
atbilea*5 ve 10ile 11 aralarında asaldır. 


-— >(atb-10vea*5-—11)dir 


at5-11 >a-6dır. 


atb-—10vea-6 ise b-10-6-4tüir. 





© Örnek: 


x-y ile 2x *y sayıları aralarında asaldır. 


XY 23. 
2x *y 15 


olduğuna göre, x değerini bulalım. 


Çözüm: 


x—yile 2x-*y sayıları aralarında asal ve a 


ı 
w|- 


olup 1 ile 5 sayıları da aralarında asaldır. 


x-Y . 3 Ni 1 
2x *y 15 5 





> (X-y51ve2x4-y-5j)tir. 


x-yzs1 
ç 2Xx1yz5 





3x-6 > x-2 dir 


EEE e ln 
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Örnek: 


1 den büyük x—yile x-y sayıları aralarında asaldır. 
Xx —y? — 15 


olduğuna göre, x değerini bulalım. 


Çözüm: 
X—y2-15 > (—y).(X 4 y) > 15 
olduğundan x—-y—3 ve x*y-—5 veya x—y-—5 ve 


xtyz3 tür. Heriki durumda da taraf tarafa toplama işle- 
mi yapılırsa x — 4 bulunur. 


ÖZEL SAYILAR: 
Özel şartlara bağlı olarak tanımlanan sayılara özel sayılar 
denir. 


a) Smith Sayısı 


1 den büyük asal olmayan bir tamsayının rakamlarının 
toplamı, sayı asal çarpanlarına ayrılarak yazıldığında, bu 
yazılışta bulunan tüm asal sayıların rakamlarının toplamına 
eşit oluyorsa bu tür sayılara Smith sayısı adı verilir. 


Örnek: 


1 den büyük asal olmayan bir tamsayının rakamlarının top- 
lamı, sayı asal çarpanlarına ayrılarak yazıldığında, bu yazılış- 
ta bulunan tüm asal sayıların rakamlarının toplamına eşit 
oluyorsa bu tür sayılara Smith sayısı adı verilir. 
Örneğin 728 sayısı asal çarpanlarına 

728 -2.2.2.7.13 
biçiminde ayrılır. 74 248-2414242474143 ok 
duğundan 728 bir Smith sayısıdır. 
Bu tanıma göre, aşağıdakilerden hangisi bir Smith sayı- 
sıdır? 


A)6 B) 15 C) 24 D) 81 


Çözüm: 

A)6-2.3 (642 4 3) Smith sayısı değildir. 

B) 15-—3.5(1 4-543 45) Smith sayısı değildir. 

GC) 24-3.22(244434242 4 2) Smith sayısı değildir. 
D) 81 -31(841#x343 434 3) Smith sayısı değildir. 


E) 121-117(14241-14141 4 1) Smith sayısıdır 
Cevap E 


E) 1217 
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Temel Kavramlar 


b) Mükemmel Sayı 


Kendisinden farklı pozitif çarpanlarının toplamı kendisine 
eşit olan pozitif tamsayıya, mükemmel sayı denir. 


Örnek: 


Aşağıdakilerden hangisi mükemmel! sayıdır? 


A) 6 B) 15 C) 45 D) 51 E) 63 


Çözüm: 
Cevap şıklarındaki sayıların kendileri dışındaki pozitif bölen- 
lerinin (çarpanlarının) toplamını bulalım. 


A) 6—>1,2,3 >1424-3-6, 6 mükemmel sayıdır. 


B)15>1,3,5—>14315-94#15 
15 mükemmel sayı değil 

C) 45—>1,3,5,9,15 >1434549415-33 #45 
45 mükemmel sayı değil 


D)51—>1,3,17—>1 43-417 -21451 
51 mükemmel! sayı değil 


E) 63—>1,3,7,9,21> 1434749421-41463 
63 mükemmel sayı değil 
Cevap A 


c) Polidromik Sayı 


Herhangi bir doğal sayının rakamlarının tersten yazılışı ile 
oluşarı sayı kendisine eşit ise bu şekildeki sayılara polid- 
romik sayı denir. 


Örnek: 
300, 303, 12, 77, 1343, 474, 1001 


sayılarından hangilerinin polidromik sayı olduğunu bu- 
lalım. 


Çözüm: 

300 #003 —> polidromik sayı değil 
303 - 303 —> peolidromik sayı 
12421 —> polidromik sayı değil 
77-77 — polidromik sayı 
1343:3431 > polidromik sayı değil 


474 - 474 > polidromik sayı 
1001 < 1001 —> polidromik sayı 
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TEST - 1 (Çözümlü) 





Temel Kavramlar 





1. a,b,c birerrakamdır. 
3at2b41-c-42 


olduğuna göre, b nin en küçük değeri kaçtır? 


A)1 B)3 G) 5 D)7 E)9 


2. a,b,c birer pozitiftamsayıdır 


b.c-24 
ab-*-ac-33 


olduğuna göre, ab 4 c toplamı kaçtır? 


A) 14 B) 20 G) 24 D) 32 E) 36 


3. Xx y ve ey doğal sayılardır. 


2sX*ty<5 


olduğuna göre, kaç farklı (x, y) ikilisi vardır? 


A)4 B)5 Gc) 6 D)7 E)8 


4. a,b,c birer tamsayı olmak üzere, 


2a-3b-0 
a.b.c—216 


olduğuna göre, c nin alabileceği kaç farklı değer 
vardır? 


A) 3 B) 4 G) 5 D) 6 E) 7 


5. aveb pozitif tamsayı ve m asal sayı olmak üzere, 


a-bi m 
2a—-4b --10 


olduğuna göre, m kaçtır? 


A) 7 B) 11 GC) 13 D) 17 E) 19 





BİNİ YAYINLARI 








6. 


10. 


a<b<0<c 


olduğuna göre, aşağıdakilerden hangisi kesinlikle 
negatiftir? 











a,b,c birer tamsayıdır. 
a.b.c-32 


olduğuna göre, a—-b * c nin en kücük değeri kaç- 
tır? 


A)-26 B)-28 C)-30 D)-34 E)-36 


a, b ve c tamsayılardır. 


da — 7c 


aç vap 


olduğuna göre, aşağıdakilerden hangisi kesinlikle 
doğrudur? 


A) a tekise c çifttir. 

B) a çiftise c tektir. 

C) a ve c tekise b çifttir. 
D) a çiftisec çifttir 
Ea,b,c çifttir 


a,b ve c tamsayılardır. 


2a? 4 3b3 4 5c5 


toplamı tek sayı olduğuna göre, aşağıdakilerden 
hangisi kesinlikle çifttir? 


Aasbic B)beşsbsc Cja.b.cs1 


D) 4a-b*3c Eb-c4*3 


Ardışık iki çift doğal sayının karelerinin farkı 44 ol- 
duğuna göre, bu sayıların toplamı kaçtır? 


A) 14 B) 18 Cc) 22 D) 26 E) 30 


YGS Matematik - 1 





11. n4*2, 2n-8, — 


sırasıyla ardışık çift sayılar olduğuna göre, bu sa- 
yıların toplamı kaçtır? 


A) 24 B) 30 C) 36 D) 48 E) 60 


12. Ardışık dört negaltif tek sayının toplamı — 48 oldu- 
ğuna göre, en büyük sayı kaçtır? 


A9 B-ti: O-is De15 Eziz 


k 71 481 
120 


işleminin sonucu kaçtır? 


A)369 B)378 C)423 D)648 E)738 


14. A, B ve C doğal sayıları aşağıdaki özellikleri sağla- 
maktadır: 


»s Atek sayıysaBveCnin her ikisi de çift sayıdır. 
»* A çift sayıysa B de çift sayıdır. 


s* BveCdenenazbiri tek sayıdır. 


Buna göre, bu sayılardan hangileri çifttir? 


A) Yalnız A B) Yalnız B G) Yalnız C 
D)AveB EBveC 
(2009 - ÖSS) 
15. 1-1.3 42.5 43.7 $.. $ 20.41 


toplamının her bir teriminin birinci çarpanı 2 azaltı- 
lırsa T kaç azalır? 


A)980 (OB)960 C)920 D)880 E)800 


TEST - 1 (Çözümlü) 





Temel Kavramlar 
16. a ile b aralarında asaldır. 


3a-2b . 3 


a*b 2 


olduğuna göre, a * b toplamı kaçtır? 


A)3 B)7 C) 10 D) 12 E) 15 


17. a ve b farklı pozitif tamsayılardır. 
(a4*-b4-2).(a-24b) 60 


olduğuna göre, a.b çarpımının alabileceği en bü- 
yük değer kaçtır? 


A) 12 B) 15 G) 16 D) 20 E) 24 


18. a ve b pozitif tamsayılardır. 
3a * 4b - 120 


olduğuna göre, b nin alabileceği kaç farklı değer 
vardır? 


A) 8 B) 9 G) 10 D) 11 E) 12 


ÇE yayınları 


19. a,b,c,d pozitif tamsayılardır. 


atb-?2c 
b-d-2c$1 


olduğuna göre, aşağıdakilerden hangisi yanlıştır? 
A) a tek sayıise b tek sayıdır. 
B) b çift sayıise d tek sayıdır. 
C) a tek sayı ise d çift sayıdır. 


D)a çift sayı isea-s-b-d toplamı tek sayıdır. 
E)a*d toplamı çift sayıdır. 


20. x,y,z asal sayılar olmak üzere, 
zy) O kay ty?) 


olduğuna göre, x4* yz toplamı kaçtır? 


A) 19 B) 20 C) 22 D) 24 E) 26 





11-D 12-A 13-B 14-D 19-D 
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TEST - 1 (Çözümleri) 





Temel Kavramlar 





1. 3at2b$tc 42 ifadesinde b nin en küçük değeri- 
ni alması için a ve c en büyük değeri almalıdır. 


a-9vec-9 için, 
3a t2b4c-42 > 3.942b49-42 


> 2b 42-36 

> il 2b -6 

> b-3 tür 
Cevap B 


2. b.c-24—> A ve 
G 

ab*sac-33 > a.(b *c) -833 tür 

il 2 
ci için b İİ -24 vebsc-244$1-25 
değeri 33 ü tam bölmez. 

PR 24 
c-2 için ez ve btc-12ş-2-14 
değeri 33 ü tam bölmez. 
c-3 için b « İT <8 ve bic-843-11 


değeri 33 ü tam böler ve a -3 bulunur. 
Ohalde a*b4$-c-3411-14 tür 
Cevap A 


3. Xx vey doğal sayıları için EZ nin doğal sayı 
olabilmesi için x > y ve (x—y) farkı (x 4 y) nintam 
böleni ve (x * y) nin değeriile (x—y) nin değerinin 


toplamı çift sayı olmalıdır. Buna göre, 
2SX1y<5 ve ve doğal sayı olduğundan 


Xtyz2 için x-y2 olabilirve(x,y) -(2,O)dir 
X*yz3için x—y-1 veya x-y-3 olabilir 
X-yzt ise (xy) (2,1) ve 
X-y-3 ise (x,y)-(3,0) dır. 
X*y-4 için x-y-2 veya x—-y-4olabilir. 
X-y-2 ise (x,y) -(3,1) ve 
X-y-4 ise (x,y) (4,0) dır. 
O halde, farklı (x, y) ikililerinin sayısı 5 tir. 

Cevap B 





EEDİ YAYINLARI 


12 


4. 


2a-3b-0 > a ve b çift sayıdır. 


a.b.c-216— > .b.c-216 


12 il — p , e 
dü e Nve b çift sayı olduğundan, c nin alabileceği 


değerler: 6” ,32,22 ,12 dir 
Buna göre, c dört farklı değer alabilir. 
Cevap B 


a”—b-m — (a-b)(asb)-m 
m asal sayı olduğundan a—-b—1 veasşb-m 


olur. Buradan a - zl 





> 2a-m*1 ve 


e m—t 





> 4b -2m—2 bulunur. 


2a-4b -—-10—>m41-(2m-2)--10 
> m*1-2m$2--10 
> -m--10-3 
> mzti3tür 
Cevap C 


a<b<0<c için şıkları inceleyelim. 


a—b 
>0Odır. 
Ii 





A)a-b<Oveasb<0olduğundan, 


a.b 





Ba.b>0Ovec>0 olduğundan, >0Odır. 





CGa-c<Oveb-c <0 olduğundan, >0Odır. 








D)c—b>Oveas$b <Oolduğundan, ED <Odiır. 

asb 
E)c-b>Oveb-—a > O olduğundan, ——— >Odır. 
Cevap D 
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10. 





TEST - 1 (Çözümleri) 


Temel Kavramlar 





a,b,c birer tamsayı olmak üzere,a.b.c—32 oldu- 

ğuna göre, a—b 4 c nin en küçük değerini alması 

için b-1, a-—-32 ve c--i1 olmalıdır. 

Ohalde, a—-b-4-c——32—-1—-1-—-34 tür 
Cevap D 


Sa-7c. 
4 


-b > 3a—7c-4b 


olduğundan a tek ise c de tektir veya a çift ise cde 
çifttir. Çünkü 4b çift sayıdır. 
Cevap D 


N 


2a2 4 3b9 4 5c” sayısı tek sayı olduğundan, b tek ise 
c çifttir veya b çift ise c tektir. a ise tek veya çift sayı 
olabilir. 


O halde, b—c kesinlikle tek sayı ve b—c * 3 kesin- 


.likle çift sayıdır. 


Cevap E 


Bu sayılardan küçük olanına. x- denilirse, büyük 


olanı x * 2 olur. Buna göre, 


Xe27— XX 44 > 2 44x44-X -44 


Zi 4x-4-44 
> 4x - 40 
> Xx — 10 dur. 


Küçük sayı 10 ise büyük sayı 12 ve bu sayıların topla- 
mi 22 dir. 
Cevap C 


İl YAYINLARI 


13 


1. n*2, 2n-8, > ardışık çift sayılar olduğundan, 


(n 2) 4 İİ > 2 (en) 
AAİLAN an 46 


5n4*-4-68n-32 
36 <3n 
nz12 dir 


ns 12 için, 
nk2-1242-14, 
2n—-8-2.12—8 - 16 


3n 3.12 


2 2 


-18 dir 


Bu sayıların toplamı: 14 4 16 * 18 - 48 dir. 
CevapD 


12. Bu sayıların en büyüğü x olsun. 
Diğer sayılar, büyükten küçüğe doğru sırasıyla: 
Xx-2, x-4 ve x-6 olur. 
Verilenlere göre, 
X$ (X-2) 4 (X—4) * (X—-6) -—48 


4X-12 - -48 
4x -—36 
xz-9 dur. 
Cevap A 
şa, 71048 71048) 
120 120 
o 9. 
© 120 
, 9.7.6.SI 
> 120 
-9.7.6 
378 dir. 
Cevap B 


14. BveCdenen az biri tek sayı olduğundan A tek sayı 
olamaz. Buna göre, A çift sayıdır. 
A çitt sayı iken B de çift sayı olduğundan B çifttir ve C 
tek sayıdır. 
Sonuç olarak çift olanlar A ve B dir. 


CevapD 





li 


Me, FR a, 
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TEST - 1 (Çözümleri) 


by am a 





15. T1-1.342.543.74.. 420.41 


toplamının her bir teriminin birinci çarpanı iki azaltıldı- 
ğında elde edilen sayı A olsun. 


AS(1-2)34(2-2)54(3-2)74.. 4 (20-2)41 
A--134054174.. 4 1841 


T-—A değerini bulalım. 


T-A -(1-(1)34(2-0)54(3-1)74.. 
4 (20 — 18).41 
2845474. 441) 


-2. (4143).(41-3 42) ) 


2.2 
44.40 





Cevap D 


Dae — 6a-4b-3a43b 


> 6a-3a-4b * 3b 
> sa - 7b 


atb 2 


> 2.1 şür 
b 3 i 


aile b ve 7 ile3 aralarında asal ve 
olduğundan, a-7 ve b-3tür. 


Buradan, a4*-b-743-10 dur 


Cevap C 


17. (a*b3*2).(aib—2)-60 


olduğundan a*b-2 sayısı a-b—2 sayısından 
4 fazladır. 


Ohalde, a4*-b42-10 ve asb-2-6dır 
atbi2-10>a4b-8 dir 

a#b olduğundan a-5veb-3içina.bninen 
büyük değeri, 5.315 tir. 


Cevap B 





EYİ YAYINLARI 





14 


18. 3a* 4b —-120 > 3a- 120-4b 


> a -40- 2 tür. 


a ve b pozitif tamsayı olduğundan b nin alabileceği 
değerler, 3.1,3.2,3.3,3.4,3.5,3.6,3.7,3.8,39 ol- 
mak üzere 9 tanedir. 


Cevap B 


19. 2c çiftve a4 b — 2c olduğundan a tek ise b de tek- 


tir veya a çift ise b de çifttir. A şıkkı doğrudur. 


2c ki tekve b-d-2c$ 1 olduğundan btekise 
d çifttir veya b çift ise d tektir. B şıkkı doğrudur. 


Yukarıdaki iki sonuçtan, a tek ise b tek, d çifttir. C şık- 
kı doğrudur. 


a çift ise b çift, d tek olduğundan abd toplamı 
tektir. D şıkkı doğrudur. 


a tek ise d çift veya a çift ise d tek olduğundan a *d 
tektir. E şıkkı yanlıştır. 


Cevap E 


20. Zz--y). Oz xy $ y2) 


ifadesinde z nin asal sayı olması için x—y-1 ve 

Üy y? -z olmak zorundadır. Aksi durumda z 
bir asal sayı olmaz. x—y-1 olduğundan xileyar- 
dışık iki asal sayıdır ve bu sayılar x—-3 ve y-2 dir. 


7-(3-2).(3243.242)-19dur 


Ohalde, X*y4127-342419-24 tür 


Cevap D 


Temel Kavramlar 


im e DEE KARAER 


i 











YGS Matematik - 1 TEST - 2 
1. a ve b doğal sayılardır. 6. 
a.b-14 
| olduğuna göre, 3a * b ifadesinin alabileceği en 
büyük değer ile en küçük değerin toplamı kaçtır? 
A) 30 B) 40 G) 46 D) 50 E) 56 
2. Xx ve y doğal sayılardır. 
2x4 5y - 90 7. 
eşitliğini sağlayan kaç farklı (X, y) ikilisi vardır? 
A)7 B)8 c)9 D) 10 E) 11 
A 
3. a,bvec birbirlerinden farklı pozitif tamsayılardır. 
e *bsc 
3 
olduğuna göre, a * b * c toplamınınen küçük de- o | i 
4 . 
ğeri kaçtır? 4 
Z 
z 
A)7 B) 9 C) 11 D) 13 E) 15 $ 
4. Xx,y ve z birbirlerinden farklı pozitif tamsayılardır. 
Xx*t2y43z 100 
olduğuna göre, x-4- y-z toplamının alabileceği ğ 
en küçük değer kaçtır? 
A) 31 B) 32 Cc) 33 D) 34 E) 35 
5. Xx, y ve z pozitif tamsayılardır. 
xt. z 
3 
olduğuna göre, aşağıdakilerden hangisi kesinlikle 
r? 
yanlıştı; 10 
A)x*z tek sayıdır. 
B)x.z çift sayıdır. 
C) 2x *z tek sayıdır. 
D)3x *y çift sayıdır. 
E) Xx tek sayıdır. 
i-E 2-D 3-B 4-E D-A 6-D 


15 








Temel Kavramlar 





a, b ve c pozitif tamsayılardır. 
(2atb”-o? 


ifadesi bir tek sayı olduğuna göre, aşağıdakilerden 
hangisi daima çift sayıdır? 
Aatbsc Ba? b? 4 c? 
Ga.b*tb.c$ta.c Db teb 41 


Eb.c*b*c 


n bir doğal sayıdır. 


(yi k2n*8 4 


olduğuna göre, aşağıdakilerden hangisi daima bir 
tek sayıdır? 





A) 3n * 1 B) 5n?-2 On *n 


D)n" 41 E) nin * 3) 


x>y>0>z) 


olduğuna göre, aşağıdaki ifadelerden hangisi 
daima negatiftir? 





Ay ay a o) 
x*z x-z xtz 
e 


a,b ve c reel sayılardır. 


a” bö 
c c 


b”.a.c>0 





<0, 


olduğuna göre; a, b ve c nin işaretleri sırasıyla 
aşağıdakilerden hangisidir? 


Y)4*,-,* B)—,-—,- 0)—,*,-— 


D)*4,4,* EE *-4,*4,- 


x ve y negatif tamsayılardır. 


5.XİY .g 
y 


olduğuna göre, X4y toplamı en çok kaçtır? 





A)-15 OB)-12 C)-9 D)-6 E)-3 


7-B B-E 9-C 10-8 






































YGS Matematik - 1 TEST -2 Temel Kavramlar YGS Matematik - 1 TEST -3 Temel Kavramlar 
11. x vey negatif tamsayılardır. . 16. Ardışık beş tek sayının toplamı x olduğuna göre, 1. a,b,c tamsayılar olmak üzere, 6. a,b,c,d ve n pozitif tamsayılardır. 
bu sayılardan en büyüğü ile en küçüğünün toplamı ; 
x.y-15-4.y aşağıdakilerden hangisine eşittir? a.b-20 gint1 g BİNİ! Gi 
ç , b.c-—30 e 
olduğuna göre, x in alabileceği değerlerin toplamı * N > N ” 
ene A gi değ Pp — sb ” id > ?x ? ği N - li olduğuna göre, aşağıdakilerden hangisi daima 
ie e ) ir olduğuna göre, asb-*c toplamının alabileceği doğrudur? 
en büyük değer kaçtır? 
A)-8 B) -9 G)—10 D) -11 — 
) ) ) ) E)—i2 D) x—10 B) x-20 A) a çift sayıdır. B) ave b tek sayıdır. 
5 5 A) 16 B) 14 Cc) 9 D) 6 E) 4 
C) ave c çift sayıdır. D) b ve c çift sayıdır. 
12. a, b ve c tamsayılardır. 2. Ox ve y tamsayı olmak üzere, E) b ve c tek sayıdır. 
17. 5 ile 75 arasındaki çift sayıların toplamı x ve 2 ile 76 
a.b-10 arasındaki tek sayıların toplamı y dir. va, m 
VE) i kir a 7. a,b,c reel sayılar olmak üzere, 
142434144..1474 475 olduğuna göre, n nin alabileceği değerlerin çarpı- a egr a odali 
olduğuna göre, a * b * c nin alabileceği farklı de- mı kaçtır? 


erlerin toplamı kaçtır? toplamı aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


olduğuna göre; a,b,c sayılarının işaretleri sıra- 


N 
A)-55 B)-50 C)-45 D)-40 E)-35 sıyla aşağıdakilerden hangisidir? 


A) -6 B) -3 Cc) 0 D) 3 E)6 A)x*y*3 B)x*y*t4 O)x*y*5 
A) 4 ,—,— B)*4,4,- O t,-,* 
D)x*yt6 Ex*tyt7 3. Kpozitif tamsayı olmak üzere, birbirinden farklı iki 
doğal sayının toplamı 2K olduğuna göre, bu sayıla- 
rın çarpımı en çok kaç olabilir? 


D)-,4,* E)-,-,t 
13. x ile y sayıları aralarında asaldır. 





18. x>y olmak üzere, x ve y ardışık tamsayılardır. A)K-1 BK OK*1 DK-1ı EK 


3) le:5) 


8. 3ünkatıolan ardışık beş çift sayının en küçüğü x,en 


” > büyüğü ise y dir. 
olduğuna göre, x * y toplamı kaçtır? il 


(GENİ YAYINLARI 
pa 
ÇEEki YAYINLARI 


x ve y sıfırdan farklı birer tamsayı olmak üzere, 
2y-3(Y-x) 





ifadesinin değeri kaçtır? 





ifadesi bir tek sayı olduğunagöre, x*y*4z 
toplamı kaçtır? 


A)x.y.z B)10.x.y.z C)27.x.y.z2 


A) 5 B) 6 Cc) 7 D) 9 E) 11 ifadesinin değeri kaçtır? > pa 
: —.x— .y N , 
A)6 B)4 G2 D) > E) > 7 2 olduğuna göre, y kaçtır? 
- olduğuna göre, x * y toplamının alabileceği en 
al A) 12 B) 18 GC) 24 D) 30 E) 36 
i M2 küçük değer kaçtır? 
14. 3x-4 ile 5x-2 sayıları ardışık iki çift sayıdır. 
iel i li El 19. Ml el A)42 B40 CO D-42 E)-44 
una göre, Xx in alabileceği değerlerin toplamı 0-4) nl nl 9. (7-4)4(8-5)4..*((ns3)-n) -60 
kaçtır? 
eşitliğini sağlayan n değeri kaçtır? 
z > Ni 
A) -2 5. Xx,y,z sıfırdan farklı gerçel (reel) sayılardır. olduğuna görey ni Kaçtıri 
) - B) -1 c)0 D)2 E)4 A) 2 B)3 G4 D) 5 Ee 
e Gk A) 21 B) 22 GC) 23 D) 25 E) 28 
» çarpımında Xx, y, z çarpanlarının herbirinin 3 er kati 
15. a>b>c olmaküzere; a, b ve c ardışık tek sa- 20. x, y ve z ardışık çift sayılardır. çarpıldığında elde edilen çarpım B dir. 10. x,y,z doğal sayılar olmak üzere, y ilez aralarında 
yılardır. asalve y<z dir 
a *b xl yi zi Buna göre, A * B aşağıdakilerden hangisine eşit- 219121 y 
b*c*4 tir? “ia KE 


2121 z 


olduğuna göre, x-y-z değeri kaçtır? 





i 
de B) 1 02 D) 4 E) 6 A)24 B)18 Giz D6 EB4 D)28.x.y.z E)81.x.y.z GO e 

A imkan |. e. mn.. mim day min e in maa SR 

11-E 12-6 13-6 14-A 15-B 16-6 17-E 18-6 19-C 20-0 1-c 2-E 3-D 4-B 5-D 6-E T-A B-E 9-C 10-8 
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11. 


12. 


13. 


14. 


15. 








1 den 100 e kadar olan doğal sayılar yazılırken kaç 
tane 2 rakamı kullanılır? 


A) 18 B) 19 GC) 20 D) 21 E) 22 


y ve n pozitif tamsayılar olmak üzere, 
11.21.31.....261—y.13" 


olduğuna göre, n en çok kaç olabilir? 





A) 11 B) 12 C) 13 D) 14 E) 15 


x ve y birer doğal sayıdır. 
xza-lilveyz-—i17-a 
olduğuna göre, x.y en çok kaçtır? 


A) 12 B) 9 G6 D) 5 E)4 


xy 1)! 
xl 


ifadesi bir tamsayı olduğuna göre, x - y toplamı 
en az kaçtır? 


A) —1 B) O Oi De E)3 


x ve y rakam olmak üzere, 


olduğuna göre, aşağıdakilerden hangisi kesinlikle 
doğrudur? 


A) x tek, y çift sayıdır. 
B) x çift sayıdır. 

CO) x çift, y tek sayıdır. 
D) x ve y tek sayıdır. 

E)x ve y çift sayıdır. 


TEST - 3 


Temel Kavramlar 





YAYINLARI 


BEM 


16. 


17. 


18. 


19. 


20. 


x bir tamsayı olmak üzere, 1 den x e kadar olan tam- 
sayıların toplamı n ve 1 den (x—4) e kadar olan tam- 
sayıların toplamı m dir. 


n—m 30 olduğunagöre, x kaçtır? 


A)7 B)8 Cc) 9 D) 10 E) 11 


x asal sayıdır. 
4142 <x<41 421 
olduğuna göre, x in kaç farklı değeri vardır? 


A)5 B)7 C)8 D) 9 E) 10 


a ile b asal sayılardır. 
a” -b? - 16 
olduğuna göre, a” 4 b” toplamı kaçtır? 


A) 32 B) 33 C) 34 D) 35 E) 36 


a pozitif tamsayıdır. 


(a—5)! * (a-4)! 
(4-3)! * (5—aj)! 


işleminin sonucu kaçtır? 


vi 


A) İ 2 ağ 


B 
) 3 3 


D) 3 E)6 


n pozitif tamsayıdır. 


xX.yh < 0 


xÜ.ynt2 znt4 >0 


olduğuna göre; Xx, y,z sayılarının işaretleri sırasıy- 
la aşağıdakilerden hangisi olabilir? 





A)—,—,- B1H4,14,* G)-,*,— 


)-,*,* 
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a, b ve c pozitif tamsayılardır. 


a>b>c 


a * 2b 
G 


sb 


olduğuna göre, a nın alabileceği en küçük değer 
kaçtır? 


A)7 B) 8 Cc) 9 D) 10 E) 12 


a,b,c birer tamsayıdır. 


2.(a.b.c)*1 — 
5 


olduğuna göre, aşağıdakilerden hangisi daima 
doğrudur? 

A) a çift sayıdır. 

B) b ve c çift sayılardır. 

C) b ve c tek sayılardır. 

D) a çift ise b ve c çift sayıdır. 

E) attek sayıdır. 





a, b ve c birer rakamdır. 


g— 12 -ç 
b 
olduğuna göre, a4 b * c toplamının en büyük de- 


ğeri kaçtır? 


-A) 16 oOB)18 C)20 D)21 E) 25 


3n *3 ve 4n *8 sayıları, Sün katı olan iki ardışık 
çift sayıdır. 


Buna göre, n nin alabileceği değerlerin toplamı 
kaçtır? 


A) -11 B) - 10 o) 1 


a ve b doğal sayılardır. 
a -200-b 
olduğuna göre, kaç farklı (a, b) ikilisi yazılabilir? 


A) 1198 B)200 C)20i D)400 E)402 


2-6 3-C 4-B 9-6 


D) 10 E) 11 








İHH YAYINLARI 
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Temel Kavramlar 





a, b ve c pozitif tamsayılardır. 
(a-b).c3-270 


olduğuna göre, a.b.c çarpımının en kücük de- 
ğeri kaçtır? 


A) 27 B)48 Oo C)75 D)124 Oo E)264 


a,b ve c reel sayılardır. 


a.b.c*>0 
a.c>0 


olduğuna göre, aşağıdakilerden hangisi daima 
doğrudur? 





Aatbsc>0 Batb*tc<0 


Ca.b.c>0 Dja.b.c>0 


Ea 4-a.b.c>0 


a, b ve c sayıları 1 den büyük tamsayılardır. 


a.b—85 
b.c 102 


olduğuna göre, a-b—c değeri kaçtır? 

A)-20 B)-18 €)-16 D)-14 E)-12 

(X— Yy) ile (x* VY) sayıları aralarında asaldır. 
X-y21 

olduğuna göre, x * y nin en büyük değeri kaçtır? 


A)9 B) 17 G) 29 D) 80 E) 111 


İki basamaklı en büyük asal sayı, en küçük asal 
sayıdan kaç fazladır? 


A) 93 B) 94 CG) 95 D) 96 E) 97 





7-6 8-B g-E 10-6 
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Temel Kavramlar 





11. 





a, b ve c doğal sayılardır. 


at2.b 9 
b$t3.c-13 


olduğuna göre, a.b.c çarpımının en büyük de- 
ğeri kaçtır? 


11 tane ardışık tek sayının toplamı 275 tir. 


Buna göre, bu sayıların en büyüğü ile en küçüğü- 
nün toplamı kaçtır? i 


A) 56 B) 50 C) 48 D) 40 E) 38 








A) 12 B) 15 C) 18 D) 21 E) 28 17. a<b-<c olmaküzere, a,b,c sayıları sırasıyla 
i ardışık üç çift sayıdır. 
12. 100! .nl atbtc-x 
çarpımının sonunda 26 tane sıfır olduğuna göre, n olduğuna göre, bilec arasındaki tamsayı aşağı- 
nin alabileceği en küçük değer ile en büyük değe- dakilerden hangisine daima eşit olur? 
rin toplamı kaçtır? Ni x 
A)x43 B)--*1 941 
A) 20 B) 22 C) 24 D) 26 E) 28 
Dİ 43 Ep 5-4 
4 3 
13. 1idenn yekadarolann tane doğal sayının faktöri- 
yelleri toplamı, 18. Xx, y ve z reel sayılardır. 
Tstl4#2)4314..#n! dir Xix.y<0 
z — 4y?4z2<0 
Bun tane sayıdan her biri 1 azaltılırsa T nin değeri 7 xtz>0 
719 azalıyor. : 
olduğuna göre; x,y ve z sayılarının işaretleri sı- 
Buna göre, n kaçtır? ğ rasıyla aşağıdakilerden hangisidir? 
A) 5 B) 6 G)7 D) 8 E) 9 A) 4,4 ,— B)t,*t,* O) *,—,— 
D)-,*,— E-,*,* 
14. A-3x-10 
B x—3x #26 19. Xx50,0240,03 4... 40,12 
Yyz0341044. 41,2 
olduğuna göre, A.B çarpımının en büyük değeri 
kaçtır? olduğuna göre, y nin x türünden değeri aşağıda- 
kilerden hangisidir? 
A) 225 B) 156 C) 64 D) 49 E) 36 
A) x-0,2 B) x-—0,02 GC) 10x-0,2 
15. a ve b reel sayılardır. D) 10x- 0,02 E) 5-2 
m i 
b? 20. Xx, y ve z reel sayılar olmaküzere,x*y ninenbü- 
ük değeri 25, y—z nin en küçük değeri 12 dir. 
olduğuna göre, aşağıdakilerden hangisi negatiftir? OR y iz 
Buna göre, x 4-z encok kaç olabilir? 
A) -a-5 B) -a”* Ca? g ci 
A) 13 B) 14 C) 18 D) 31 E)37 
D) ka) -* Ep ca i 
11-E 12-6 13-B 14-6 15-B 16-B 17-B 18-6 19-6 20-A 
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SAYMA SİSTEMLERİ 





. Saymanın esası, sayılacak varlıkları ikişerli, beşerli, onarlı, ... Xx tabanındaki dört basamaklı (abcd), sayısının çözümlen- 


v.b. denk gruplara ayırıp, bu grupları toplamaya dayanmak- miş şekli, 
tadır. Bunların içinde onluk sistem sağladığı kolaylık sebe- 


biyle yaygınlık kazanmıştır. İkilik sistem ise günümüzde > > > 
(abcd), sax $*#b.xX #c.x td.x dır. 


u 


özellikle bilgisayar kullanımında yer almıştır. 


3210 
A. BASAMAK VE TABAN 
Bir doğal sayının rakamlarının her birinin bulunduğu yere 
basamak, rakamların bulundukları basamaklara göre aldık- 
ları değerlere basamak değeri, rakamların her birinin kaç 
birlikten meydana geldiğini gösteren değere ise sayı değe- Örnek: 


ri denir. Sayının tanımlandığı sayma sistemine (düzenine) 10 tabanındaki (1985),, sayısının basamaklarını bula- 


de tabah adı verilir. Varlıklar onarlı gruplandırılarak sayılıyor- lum ve çözümleyelim 


sa taban 10, 7 şerli gruplandırılarak sayılıyorsa taban 7, iki- 


şerli gruplandırılarak sayılıyorsa taban 2 dir. NN 3 2 1 0 
(198 5), — 1.10 *9.10” *8.10 *5.10 
Basamaklar sağdan sola büyür ve her basamak, sağındaki- | l | | 
nin taban ile çarpımına (veya solundakinin taban ile bölü- > 3210 
N >. E 
müne) eşittir. $ Le 409 ar (birler) basamağı 
Z 
z 10' ler (onlar) basamağı 
102 ler (yüzler) basamağı 
103 ler (binler) basamağı 
Örnek: 


Onluk sistemde 384217 sayısının rakamlarının basa- 
mak ve sayı değerlerini bulalım. Örnek: 


10 tabanındaki (2,72), sayısının basamaklarını bulalım 
ve çözümleyelim. 


384217 Basamak değeri Sayı değeri 
İs 7X1-57 7x157 
1x10-10 1Xx151 
2X100 - 200 2x1-2 Çözüm: 
4x 1000 - 4000 4x1-4 
8x 10 000 - 80 000 8x1-8 
3x100000-300000 (o 3x1-3 (2, 7 2), <21094710'4210 
e api. 
10 100 
pe 107 ler (yüzde birler) basamağı 
B. ÇÖZÜMLEME 107! ler (onda birler) basamağı 


0 . ii; 
Bir sayının, rakamlarının basamak değerlerinin toplamı şek- 10 lar (birler) basamağı 


linde yazılmasına bu sayının çözümlenmesi denir. Onluk 
sistemde her basamak, sağındakinin 10 katına, beşlik sis- 
temde ise her basamak sağındakinin 5 katına eşittir. 
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İs uyarı. 

. İ) Onluk sayma sisteminde kullanılan rakamların kü- 

mesi, 

10,1,2,3,4,5,6,7,8,9) 

2) 10 tabanındaki (10 luk sayma sistemindeki) sayılar, 
taban belirtilmeden de yazılabilir. Örneğin (2000) , , sa- 
yısı, 2000 şeklinde yazılır, 

3) ab ve abc, 10 luk sayma sisteminde sırasıyla İki 
basamaklı ve üç basamaklı doğal sayılar olmak üzere, 
ab -10.asb 

oaasil.a -(asbise) 

oabc-100.aâ 410.b $*c 

âaa-111.a (a-b-ö ise) 
4) ab. ve ba. iki basamaklı sayılar olmak üzere, . 

“absba - 11.(a *b) 

o ab-ba—9,(a-b) dir. 

Örnek: 


Rakamları farklı, üç basamaklı, birbirinden farklı dört ta- 
ne doğal sayının toplamı 764 olduğuna göre, bu sayıla- 


rın en büyüğünün en çok kaç olabileceğini bulalım. 


Çözüm: 

Bu sayılardan birinin en büyük değerini alması için diğerleri 
olabilecek en küçük sayılar seçilmelidir. Buna göre, diğer üç 
sayıyı 102, 103 ve 104 seçip işlem yapalım. 

102 4 103 $ 104 - 309 ve dördüncü sayı olarak 

764 —-309 — 455 elde edilir. Ancak bu sayının rakamları fark- 


li olmadığından dördüncü sayı, 455 ten büyük olmayan, ra- 
kamları farklı en büyük sayı 453 tür. 


Örnek: 


Üç basamaklı rakamları farklı, birbirlerinden farklı üç 
doğal sayının toplamı 608 olduğuna göre, bu sayıların 
en büyüğünün en az kaç olabileceğini bulalım. 

Çözüm: 

Bu sayılardan en büyüğünün alabileceği en küçük değeri 
bulmak için sayıları birbirine yakın olarak seçmeliyiz. 


Üç sayı olduğu için verilen toplamı 3 e 
bölelim. Buradan, 204, 203, 201 değer- 
lerinden en büyüğü 204 olup, toplamları 


608|3 
202 


o) 


608 olan bu üç doğa! sayıdan en 
büyüğünün en küçük değeridir. 


YAYINLARI 


İREN 
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| a7, 


Örnek: * 


Rakamları farklı, üç basamaklı, birbirinden farklı dört ta- 
ne tek doğal sayının toplamı 3232 olduğuna göre, bu 
sayıların en küçüğünün en az kaç olabileceğini bulalım. 





Çözüm: 
Bu sayılardan birinin değerinin en az olabilmesi için diğerle- 
rinin değeri en büyük olmalıdır. Buna göre, istenen şartlara 


uygun sayılar 987, 985 ve 983 olarak seçilir ve işlem ya- 
pilirsa, 


987 - 985 4 983 — 2955 ve dördüncü sayı olarak 


3232 — 2955 - 277 elde edilir. Ancak bu sayının rakamları 
farklı olmadığından istenen dördüncü sayı, 277 den küçük 
olmayan, rakamları farklı en küçük tek doğal sayı 279 dur. 
(Bu durumda diğer üç sayı 987, 985 ve 981 olur) 


Örnek: 


abc, bca ve cab üç basamaklı sayılar vea>b>c>dir 


abc 
bca 
t cab 


1776 


olduğuna göre, c nin alabileceği en büyük değeri 
bulalım. 


Çözüm: 

abc * bca * cab -— 1776 İse, 

111 (a*b*$tc)- 1776 

> atb*tc- 16olur. 

a>b>c ve asb*c- 16 ise 
b-5 için c enbüyük 4 olur. 

Örnek: 

a #b olmak üzere, iki basamaklı ab ve ba doğal sayıları 
ile dört basamaklı aabb ve bbaa doğal sayıları veriliyor. 


aabb — bbaa 


Buna göre, ab ba 


ifadesinin değerini bulalım. 


Çözüm: 


aabb — bbaa E 1100.a * 11.b—(1100.b * 11.a) 





ab —- ba 10.a *b-(10.b sa) 
 1089.(a-b) : 
“Some © 121 dir. 


T 


A a A 
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Sayma Sistemleri 





Örnek: 

Rakamları sıfırdan farklı iki basamaklı bir doğal sayının 
rakamlarının yerleri değiştirildiğinde sayının değerinin 
en çok kaç artacağını bulalım. 


Çözüm: 

İki basamaklı sayı ab olsun. Rakamlarının yerleri değiştiril- 
diğinde ba sayısı elde edilir. Buna göre, bu iki sayının farkı, 
ab — ba — 9.(a-b) 


ve bu farkın en büyük değeri, a9, bi için (rakamla- 
rın sıfırdan farklı olduğuna dikkat edilmelidir) 


- 98 — 72dir. 








En az iki basamaklı bir doğal sayının birler basamağın- ' 
daki rakam ile onlar basamağındaki rakam yer değişti- 
rildiğinde sayının değeri, rakamlarının sayı değerleri 
farkının 9 kalı kadar artar veya azalır. 


Örnek: 

Üç basamaklı abc sayısından 8 çıkarılınca, üç basamaklı 
cba sayısının 190 fazlası elde ediliyor. 

Buna göre, a—c farkını bulalım. 
Çözüm: 

abc -8 —- cba * 190 

> abc-cba - 198 

— 99(a-c) - 198 


> a-c-—2bulunur 


Örnek: 
İki basamaklı ab sayısının rakamları yer değiştirilirse sayı 36 
artıyor. 


Bu şekilde kaç farklı ab doğal sayısının yazılabileceğini 
bulalım 


Çözüm: 
ab-36-ba > ba-ab-36 
> (b-a).9-36 
> b—a-—4bulunur. 
b—-a-4 > a-1,2,3,4,5 değerleri için 
b-5,6,7,8,9 olduğundan, 


5 farklı, ab doğal sayısı yazılabilir. 





ÇEEEMİ YAYINLARI 
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İki basamaklı bir doğal sayı ile bu sayının rakamlarının 


yerlerinin değiştirilmesiyle elde edilen sayının toplamı, 
bur sayının rakamlarının sayı değerlerinin toplamının 
: Jİ katına eşittir. 


Örnek: 


İki basamaklı ab doğal sayısının değeri, rakamlarının 
sayı değerlerinin toplamının 5 katına eşit olduğuna gö- 
re, iki basamaklı ba sayısının a *b toplamının kaç 
katına eşit olduğunu bulalım. 


Çözüm: 
1. yol: 


ab sayısı ile ba sayısının toplamı, (a * b) nin 11 katına eşit 
olduğundan ba sayısı (a * b)nin 11 -5 - 6 katına eşit- 
tir. 


2. yol: 
ba sayısı (ab) toplamının x katına eşit olsun. 
Buna göre, 

ab - 5.(a tb) 


ç bazx.(atb) 





11.(asb)-(54x).(atb) 


>—x-6 olur. 


Örnek: 
(ab) ve (ab7) sırasıyla iki ve üç basamaklı doğal sayılardır. 
(ab7) — (ab) - 358 


olduğuna göre, a * b toplamını bulalım. 


Çözüm: 

1. yol: 

ab7/ -ab0 * 7 - 10.(ab) 47 olduğundan 
(ab7) — (ab) - 358 > 10. (ab) * 7 - (ab) - 358 
- 358-7 


9g 
> ab — 39 olur. 


> ab 


Bunagöre, a*b-34*9-12 dir 
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2. yol: 


Rakamları tahmin ederek ikinci bir yoldan sonucu bulalım. 


ab7 
ab 


358 


7-b-8 > b--1 rakam olmadığından soldaki basa- 
maktan 1 alınırsa, 


17-b-8— b-9 olur. Onlar basamağındaki rakamdan 
1 alındığı için onlar basamağındaki rakamın sayı değeri 
b-1dir 


Buna göre, 9—1-a-5>a-3 bulunur 
Ohaldde, as-b-34$9-12dir 


(Burada çözümleme yapılarak üçüncü bir yoldan da sonuç 
bulunabilir.) 


Örnek: 


a,b,c, k.I, m ve her bir nokta bir rakamı göstermektedir. 


abc 

x 82 

432 
Hü ie 
k.l.m 


işlemine göre, k * | - m toplamı kaçtır? 


Çözüm: 
Yandaki çarpma işlemine göre (abc). 2 - 432 dir. Buradan 
abc — 216 bulunur. Bu çarpma işlemini yaparsak, 


216 
> 82 
432 

$ 1728 
17712 
ii 
kim 


kislim-14742 - 10 olarak bulunur. 


YAYINLARI 


İREM 
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Örnek: 


abc, bca, cab üç basamaklı, xyz8 dört basamaklı doğal 
sayılardır. 


abc * bca * cab — xyz8 
olduğuna göre, x * y *z toplamını bulalım. 


Çözüm: 


abc 
bca 
ç cab 


..8 


olduğuna göre, as b 4 c toplamının değeri,a,bvec bi- 
rer rakam olduğundan 8 veya 18 olabilir. xyz8 dört basa- 
maklı olduğu için as b-*c- 18 dir, 8 olamaz. O halde, 


abc 
bca 

; Cab 
1998 


Bunagöre, X-1,y-9,z-9 ve Xt*y-4z-19dur 





Bir sayının rakamları ile ilgili işlemlerde; rakamlarını ba- 


samak değerleri göz önüne alınmalıdır. Örneğin; bir 
sayının onlar basamağındaki 7 den küçük bir rakamın 

- sayı değeri 3 artırılırsa sayının değeri 3. 10-30 ar. 
tar, yüzler basamağındaki 6 dan büyük bir rakamın sa- 
yi değeri: 7 azaltılırsa sayırın değeri 7. 100 - 700 
azalır. 


Örnek: 


Her biri en az üç basamaklı, 7 tane doğal sayının her bi- 
rinin birler ve yüzler basamaklarındaki rakamların sayı 
değerleri sırasıyla 2 ve 5 artırılır, onlar basamakların- 
daki rakamların sayı değerleri 5 azaltılırsa, bu yedi ta- 
ne sayının toplamının nasıl değişeceğini bulalım. 


(Bu sayıların birler ve onlar basamağındaki rakamların sayı 
değerleri 5 ten küçük, onlar basamağındaki rakamların sayı 
değerleri 4 ten büyüktür.) 


EEE EEE 
> ARAMA: Serra 
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Çözüm: 
Sayıların her birinde aynı şekilde değişiklik yapıldığından 


önce bir sayının değerindeki değişmeyi bulalım. 


Birler ve yüzler basamağındaki rakamların sayı değeri sıra- 


sıyla 2 ve 5 artırıldığından sayının değeri 


2.1 * 5.100 - 502 artar, onlar basamağındaki rakamın sa- 
yı değeri 5 azaltıldığından sayının değeri 5 . 10 — 50 azalır. 
Buna göre, bir sayının değeri 502 — 50 - 452 artar. Ohal- 
de bu yedi tane sayının toplamı, 7.452 — 3164 artar. 


GC. HERHANGİ BİR TABANDAKİ SAYININ 
10 TABANINDA YAZILMASI 


Herhangi bir tabandaki sayı çözümlenmek suretiyle 10 taba- 
nındaki eşiti bulunur. 


'g Tags Ig Ty 


termek üzere, a tabanındaki (a lık sayma sistemindeki) 


n-4 1 basamaklı, LA A DAL To)a sayısının basamak- 


se Op gı İ,, birer rakam ve a sayı tabanını gös- 


ları: 


md > Kİ EA 


Ez a lar basamağı 
İni a' ler basamağı 
a” ler basamağı 


a"-İ ler basamağı 





a” ler basamağı 


olmak üzere, bu sayının çözümlenmiş şekli, 


Zal şer. 


Örnek: 


5 tabanındaki (4013). sayısının basamaklarını bulalım 
ve çözümleyelim. 


YAYINLARI 
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4.59 40.57 41.5! 43.59 
—45941.5! 43.59 


| 5 jar (birler) basamağı 
5' ler (beşler) basamağı 


5 ler (yirmi beşler) basamağı 


o—“ 
> 

o 

I I 


5 ler (yüz yirmi beşler) basamağı 


Örnek: 


4 tabanındaki (3, 01), sayısının basamaklarını bulalım ve 
çözümleyelim. 


Çözüm: 
(3, 01), -349404 4142 


PA 7 vi EL 


16 
. 47 ler (on altıda birler) basamağı 
47'İ ler (dörtte birler) basamağı 
49 lar (birler) basamağı 


Örnek: 
x sayı tabanıdır. 
(125), 53 


olduğuna göre, x değerini bulalım. 


(125), - MÜ F2XİK5.x 


210 —- Xx42x45 olduğundan, 


X 4542x4553 > x 4 2x—-48-0 
> (X4*8) (X—6) 0 
> xX--8 veya x-6diir. 


x sayı tabanı olduğundan x-6alınır. 


Örnek: 
5 ve 7 sayı tabanını göstermek üzere, 
(m23),- (221), 


olduğuna göre, m değerini bulalım. 
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Çözüm: 

(m23),- 221), 
ill Lil 
210 210 


M.S? 42.5! 4359-5724 271 4 4.70 
25m 4 13 - 113 
25m — 100 


m 4 bulunur. 








Ü» UYARI 


ça Sayı tabanını ve X, y, z;'a tabanındaki rakamları gös- 
“termek üzöre, 


a) (Xyz). ifadesi a tabanında (a lık sayma sisteminde) 


üç basamaklı bir sayıyı gösterir ve a tabanı 7 den ve. - 


OX yz rakamlarından büyüktür. 


2) a tabanında kullanılan rakamlar a tanedir ve en kü- 
“ çük rakam 0, en büyük rakam ise a -1 dir 


Örnek: 

İkilik sayma sisteminde kullanılan rakamların kümesi, 
10,13 

Beşlik sayma sisteminde kullanılan rakamların kümesi 


10.1,2,3,4) 


, 


x in sayı değeri 10, ynin sayı değeri 11 olmak üzere, on 
ikilik sayma sisteminde kullanılan rakamların kümesi, 


101,2,3,4,5,6,7,8,9,x,y) dir. 


Örnek: 


Rakamları birbirinden farklı 4 tabanındaki en büyük do- 
ğal sayının rakamlarının basamak değerlerinin toplamını 
bulalım. 

Çözüm: 

Basamak değeri, sağdan sola doğru büyüdüğüne göre, 4 
tabanında kullanılabilecek bütün rakamları soldan sağa 
doğru sırasıyla büyükten küçüğe doğru sıralayarak en bü- 
yük doğal sayıyı elde edebiliriz. Buna göre, istenen sayı 


(6210) , ve bu sayının rakamlarının basamak değerlerinin 
toplamı, 


(3210), 344124 414'404' 
YUN —36442164144ğ9 
3 2 1 0 


- 228 dir. 
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Örnek: 
b ve 5 sayı tabanıdır. 
(a2), * (b21), 


toplamının alabileceği en büyük değerin on tabanındalli 


eşitini bulalım. 


Çözüm: 


Verilen ifadelerde a<b ve b<5 olmalıdır. Buradan 
aveb enbüyük 3ve4 değerlerini alabilir. 
(1 a2),* (b21)5-(132), 4 (421), 


ill Lil 
210 210 


42144134492 452445154 594 
—30 4 111 


- 141 bulunur. 








Herhangi bir tabandaki bir sayı çözümlenerek tek veya “ 
çift olduğu tespit edilebilir. Buradan, aşağıdaki iki so- 
nuç çıkarılır: 


7) Tabanı çift sayı olan bir sayının birler basamağında- 
ki rakam tek ise bu sayı da tek, birler basamağındaki 
rakam çift ise bu sayı da çift sayidır. 


2) Tabanı tek sayı olan bir sayınin rakamlarının sayı de- 
ğerleri toplamı tek ise bu sayı da tek, bu toplam çift ise 
bu sayı da çift sayıdır. 


Örnek: 
o (10001), , (1023), , 217 sayıları tek, 


9 (10010), , (8012),, 118 sayıları çift, 


91143431411 (tek sayı) olduğundan, 
(1334), sayısı tek, 
93401211-6 (çift sayı) olduğundan, 


(3021 İş Sayısı çift sayıdır. 
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D. 10 TABANINDAKİ BİR SAYININ 
HERHANGİ BİR TABANDA YAZILMASI 


.10 tabanında verilen bir sayı başka bir tabana çevrilirken, 
"verilen sayı istenen tabana bölünür. Elde edilen bölüm O 


oluncaya kadar aynı şekilde bölme işlemine devam edilir. 
En son elde edilen kalan istenen sayının en sonundaki (bir- 
ler basamağındaki) rakam olmak üzere, sondan başa doğ- 
ru elde edilen tüm kalanlar sırasıyla istenen sayının rakam- 


larını meydana getirirler. 


Örnek: 


99 sayısının 7 tabanındaki eşitini bulalım. 


Çözüm: 


1. yol: 


99 / 
N 14 
El 


E 
AN 99-(2 O 1),dir 
o 





2. yol: 

9S9-(ı,rhr,), olsun. 

99 dan büyük olmayan 7 ile bölünebilen en büyük sayı 
(98); 99 dan çıkarılarak r, rakamı bulunur. Daha sonra çı- 
karılan sayı 7 ile bölünür. Bundan sonra elde edilen sayı 
için yukarıdaki işlem tekrarlanır. Bu işlem 7 den küçük bir 
sayı (veya alt satırda O (sıfır) ) elde edilinceye kadar tekrar- 
lanır. Bu işlemleri tek bir tabloda gösterelim. 


2 14 99 
4 a 
o 14 98 
(2 | 1) 
a £ 'o 99 — (201), dir. 
Örnek: 


225 in 5 tabanındaki eşitini bulalım. 





EEMİ YAYINLARI 
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Çözüm: 
1. yol: 
1 g 45 225 
0 5 45 225 
(1 4 0 0), 


225 — (1400), tir. 


2. yol: 

Başka bir yoldan da şu şekilde sonucu bulalım. 225 sayısı, 
5 lik sayma sisteminde bölünebileceği en büyük basamağa 
(125 e) bölünür. Daha sonra elde edilen kalan (100) bir son- 
raki basamağa (25 e) bölünür. Böylece işleme birler basa- 
mağına kadar devam edilerek her basamaktaki sayı (bölüm) 
bulunur ve sıra ile yan yana yazılır. Buna göre, 


225 |125l/25)5l41 
125) 1 l4lolo 


100 
— 100 











0 225 — (1400), tir. 
E. HERHANGİ BİR TABANDAKİ SAYININ 
BAŞKA BİR TABANDA YAZILMASI 


Herhangi bir tabanda verilen sayı çözümlenerek 10 taba- 
nındaki eşiti bulunduktan sonra istenen tabana çevrilir. 


Örnek: 


5 tabanındaki (2410), sayısının 11 tabanındaki eşitini 
bulalım. 


Çözüm: 
(2410),- 2594457 41.5! 40.5 


lll 
> 855 355|121 11111 
ç 22) 2 J1olJ3 


3210 
113 


. 110 








3 
3 
0 





x rakamının sayı değeri, xX - 10 olmak üzere, 
(2410), - (355), > (2x3),, dir 
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Örnek: 


4 tabanındaki rakamları birbirinden farklı en büyük tek 
Sayının 5 tabanındaki eşitini bulalım. 


Çözüm: 
4 tabanındaki rakamları birbirinden farklı en büyük tek sayı 
(3201), tür. Buna göre, 
(3201), 38.494242 404144149. 
- 225 tir 


225 İn 5 tabanındaki eşiti ise (1400), tir. 


a Tabanındaki Bir Sayının a" Tabanında 


Yazılması 


a tabanında verilen bir sayı a” tabanında yazılırken: 

1) Verilen sayının basamakları sağdan sola doğru nli grup- 
lara ayrılır. 

2) En soldaki gruptan başlayarak her bir grup sırasıyla çö- 
zümlenmek suretiyle a” tabanında yazılacak sayının ra- 


kamları aynı sırada elde edilmiş olur. 


Örnek: 


4 tabanındaki (23301), sayısının 16 tabanındaki eşiti- 
ni bulalım. 


Çözüm: 
16 - 4” olduğundan verilen sayının basamaklarını sağdan 


sola doğru 2 şerli gruplara ayırarak her grubu soldan sağa 
doğru sırasıyla çözümleyelim. 


2 33 01), 5 XYZ) iç olsun 
(0,2 —x 
(83), -15-y 
(01), -1-z 


F rakamının sayı değeri 15 olmak üzere 


(23301), x (2F1),, dir. 


, 





İREN YAYINLARI 


28 


F. HERHANGİ BİR TABANDA İŞLEMLER 


Herhangi bir tabanda toplama ve çarpma işlemi yapılırken 
işlem süresince ortaya çıkan sayı değerlerinde, tabanın sa- 
yı değerinin katları elde olarak bir sonraki basamaktaki işleğ 
me eklenir. Çıkarma işlemi yapılırken bir soldaki basamak- 
tan 1 (bir) almak gerektiğinde, bu 1 in aktarıldığı basamağa 


katkısı tabanın sayı değeri kadardır. 


Örnek: 
Birler basamağındaki 3 ile 1in topla- (2 43), 
mi 4, 5 ten küçük olduğu için olduğu ğ (331 1 


gibi birler basamağına yazılır. Beşler (4124) 
basamağındaki 4 ile 3ün toplamı 7 z 
ve 7niniçinde 1 tane 5 olduğundan bu 1 tane 5 elde 
olarak saklanırsa 7 den geriye kalan 7-5-2, beşler ba- 
samağına yazılır. Eldeki 1 ile beş beşler (yirmi beşler) ba- 
samağındaki 2 ve 3 ün toplamı 6 ve 6nın içinde 1 ta- 
ne 5 olduğundan, bu 1 tane 5 elde olarak saklanırsa 6 
dan geriye kalan 6-5 — 41, yirmi beşler basamağına yazı- 
lır. Beş beş beşler (yüz yirmi beşler) basamağında başka ra- 
kam olmadığı için eldeki 1 buraya yazılır. 








Örnek: 

23-6 ve 6niniçinde1 tane 4 (203), 
olduğundan bu 1 tane 4 elde ola- Xx (3 2), 
rak saklanırsa 6 dan geriye kalan (1012 ; 
6—4-2, birler basamağınayazı- m (1221 
lır. Dörtler basamağındaki O ile 2 (13222 ) 


nin çarpımına (0.2 -0a) eldeki 1 

eklenip elde edilen 1 dörtler basamağına yazılır. On altılar 
basamağındaki 2 ile 2 nin çarpımı 4 ve 4teki 1 tane 4 
elde olarak saklanırsa 4 ten geriye kalan 0, on altılar ba- 
samağına ve başka basamak olmadığı için eldeki 1, altmış 


dörtler basamağına yazılır. 


Benzer işlemler yapılarak (203), . (3) , İşleminin sonucu 
(1221) , bulunur ve bu sonuç sağdan bir basamak Sola kay- 


dırılarak birinci çarpımın altına yazır. 


Toplama işlemi yapılarak (13222), sonucu bulunur. 
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Örnek: 

Birler basamağında, 5—3 — 2 sonucu (2135), 
yazılır. Yediler basamağında 3 ten 4 çıi- Ni (243 | 

karılamayacağından solundaki basa- (1562) 


maktan (kirk dokuzlar basamağından) 1 7 


alınıp bu basamağa 7 olarak eklenirse 

347 -10 eldeedilir. 10—4 - 6 sonucu yediler basama- 
ğına yazılır. Kırk dokuzlar (72 ler) basamağındaki 1, yediler 
basamağına aktarıldığı için burada O kalır. Bu durumda sol- 
daki basamaktan (79 ler basamağından) 1 alınarak bu ba- 
samağa 7 olarak eklenirse 0 * 7 -7 eldeedili. 7—2—5 
sonucu kırk dokuzlar basamağına yazılır. İşlem yapılacak 
başka basamak olmadığı için en solda geriye kalan 1 de 


en sola yazilır. 


Ke 


Örnek: 
3 tabanındaki rakamları farklı en büyük tek sayının 3 ka- 
tının 1 eksiğinin 3 tabanında kaç olduğunu bulalım. 


Çözüm: 

3 tabanında, rakamları farklı en büyük tek sayı (210), ve bu 
sayının 3 katı üç tabanında 1 eksiği; 

3- (10), olduğundan 

(210),.(10), - (2100), olup1 eksiği 


2100), 
e 1 
(2022), olarak bulunur. 
Örnek: 
(1101100), 


(0), . (001), 
işleminin sonucunu bulalım. 


Çözüm: 


410, (1001), — (11011), olduğundan 





(1101100), (11011),. (100), 
d1),. (001), ooo (11011), 
s (100), olur. 





İBMİ YAYINLARI 








Herhangi bir tabanda bölme işlemi yapmak yerine, sa- 
yıları 10 tabanında yazdıktan sonra bölme işlemini ya- 


“ pip; tekrar istenen tabana çevirmek daha kolaydır. 


Örnek: 
(1331), : (102), işleminin sonucunu 5 tabanında bula- 


lım. 


Çözüm: 
(1331), -1594352 -3.5' 4 1.59 
LiLL 


3210 —1254754154 1-216, 
(102), -1.52405'4259 

LL 

210 —-254012-27 ve 


216:27 -8 bulunur. 


8in 5 tabanındaki eşiti 


5/1 
1/3 


8 olduğundan, 
5 
3 
. 3 
0 8-(13), tir. 
O halde, 


(1331), : (102), — (8), > (19), tir. 
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1. Rakamları birbirinden farklı üç basamaklı bir tek 
sayı ile rakamları birbirinden farklı üç basamaklı bir 
çift sayının farkı en çok kaç olabilir? 





A) 1997 B) 1973 C) 899 


D) 895 E) 785 


2. Üç basamaklı, birbirinden farklı dört doğal sayının top- 
lamı 790 dır. 


Buna göre, bu sayıların en büyüğü en çok kaç ola- 
bilir? 


A)485 oB)486 C)487 D)489  E)491 


3. Rakamları farklı, birbirlerinden farklı üç doğal sayının 
toplamı 261 dir. 


Buna göre, bu sayıların en küçüğü en çok kaç ola- 
bilir? 


A) 89 B) 87 C)86 Oo D)85 E) 84 


4. a ve b sıfırdan farklı birer rakam olmak üzere, 


3a4-4b-27 


şartını sağlayan iki basamaklı ab doğal sayılarının 
tümünün toplamı kaçtır? 


A) 45 B) 53 Cc) 69 D) 71 E) 85 


1-B 2-6 3-D 4-G 


İHENİ YAYINLARI 
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5. Dört basamaklı ve rakamları farklı KLMN doğal sayı- 


D. 


si, rakamları birbirinden farklı asal sayılar olan dört ba- 
samaklı en küçük doğal sayıdan 1212 fazladır. 





Buna göre, M” 1? farkı kaçtır? t 


A) B)9 C) 11 D) 15 E) 19 


A*B-2.C-D-E olmak üzere, 1,2,3,4,5 ra- 
kamları kullanılarak yazılabilecek, beş basamaklı 
en küçük ABCDE doğal sayısının binler basama- 
ğındaki rakamın sayı değeri kaçtır? 





A)1 B)2 c)3 D) 4 E)5 


ab iki basamaklı bir doğal sayıdır. 


ab - 3.(a * b) 
olduğuna göre, a.b çarpımı kaçtır? 


A) 14 B) 18 C) 20 D) 24 E) 27 


Ayşe, üç basamaklı a7b doğal sayısının 45 ile çar- 
pımını 14040 olarak buluyor. Fakat yaptığı işlemi kon- 
trol ederken a7b sayısının onlar basamağındaki raka- 
mı, yanlışlıkla, 1 olarak hesaba kattığını fark ediyor. 


Buna göre, bu çarpma işleminin doğru sonucu kaç- 
tır? 


A) 16740 B) 16440 C) 16260 


D) 13560 E) 11340 


5-6 6-E 7-A 8-A 
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9. İki basamaklı bir doğal sayı ile bu sayının rakamla- 
rının yerleri değiştirilerek elde edilen sayı toplanırsa 
132, çıkarılırsa 36 oluyor. 


Buna göre, bu sayının rakamlarının sayı değerleri- 
nin çarpımı kaçtır? 
B) 32 D) 63 E) 72 


A) 21 GC) 36 


10. Sıfırdan ve birbirinden farklı, a veya b rakamları 
ile yazılabilecek tüm iki basamaklı sayıların toplamı 
286 olduğuna göre, a.b çarpımı en çok kaç olabi- 
lir? 





A) 72 B) 56 C) 45 D) 42 E) 36 


11. Dört basamaklı 9abc doğal sayısı, üç basamaklı 
abc doğal sayısının 25 katına eşit olduğuna göre, 
atb*tc kaçtır? 

6) 10 D)9 E)7 


A) 15 B) 12 


12. ab iki basamaklı bir doğal sayıdır. 


x - ab 


olduğuna göre, dört basamaklı iab5 sayısının X 
cinsinden eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


B) 10.x * 15 C) 100.Xx * 1005 


A)x * 15 


D) 10.x * 1005 E) 100.x - 105 


9-B 10-0 11-A 12-0 





Çi YAYINLARI 





13. Üç basamaklı 3AB doğal sayısı, iki basamaklı BA do- 
ğal sayısının 4 katına eşittir. 


Buna göre, BA sayısı kaçtır? 


A) 69 B) 73 C) 75 D) 80 E) 82 


14. ab ve cd iki basamaklı doğal sayılardır. 


ab 
12 


cd 


ab 
* 


102 


Yukarıdaki hatalı bir şekilde yapılan çarpma işlemi- 
nin doğru sonucu kaçtır? 
GC) 291 


D)288 Oo E)192 


A)408 (o B) 306 


15. ab ve ba iki basamaklı, 2ab ise üç basamaklı doğal 
sayılardır. 


(ab)? — Zab — (ba)? —- 76 


olduğuna göre, a * b toplamı kaçtır? 


A)3 B) 4 C) 5 D) 6 E)7 


16. Rakamları 8 den küçük, iki basamaklı, yirmi iki tane 
sayının toplamı X, bu sayıların herbirinin rakamlarının 
sayı değerlerinin 2 şer artırılmasıyla elde edilen sayi- 
ların toplamı 804 tür. 


Buna göre, x kaçtır? 


A)280 OB)320 C)400 D)420 E)480 


13-E 14-A 15-A 16-8 
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17. 3 sayı tabanı olmak Üzere, 
121), - ((12),12 
işleminin sonucu, : 10 tabanında kaçtır? 
A) 24 B) 26 


“C) 28 D) 34 


18. x sayı tabanı olmak Üzere, 
(120), - 24 
eşitliğini sağlayan x değeri kaçtır? 


A)3 B) 4 C) 5 D) 6 


19. a ve b sayıtabanını göstermek üzere, 


(32), (24), 


E) 36 


E)7 


eşitliğini sağlayan a ve b değerleri için a * b top- 


lamının en küçük değeri kaçtır? 





A)9 B) 11 C)13. D15 


20. 6, x ve 8 sayı tabanı göstermektedir. 


(23x), * (324), 
(Y63), 


E) 17 


kesri en küçük değerini aldığında X* yz topla- 


mı kaç olur? 


A) 11 B) 12 C) 13 D) 14 


E) 15 


HEMİ YayınLarı 


21. 


22. 





n sayı tabanını göstermek Üzere, 
(1023), . (8), — (8113), 
olduğuna göre, n kaçtır? 


A)4 B) 5 C)6 D)7 E)8 


(bb), ve 00, , Sırasıyla a ve b tabanında iki basa- 
maklı doğal sayılardır. 


a-(11), ve c- (bb), 


olduğuna göre, c aşağıdakilerden hangisi olabi- 
lir? 


A)2 B) 4 Cc) 6 D)8 E) 10 


23. 3 tabanındaki rakamları farklı en büyük doğal sayı- 


nın 3 katı, 9 tabanında kaçtır? 


A) 210 B) 630 C) 70 


D) 63 E) 23 


, , 
24. 7.5” 4 15 sayısının 5 tabanındaki eşiti aşağıdaki- 


lerden hangisidir? 


A) 123 B) 230 GC) 1203 


E) 12030 


Sayma Sistemleri YGS Matematik - 1 





TEST - 1 (Çözümleri) 











a ve b birer sayı olmak üzere, a enbüyük b iseen 
küçük değerini aldığında a—b farkı en çok olur. Bu- 
na göre, rakamları birbirinden farklı, üç basamaklı en 
büyük tek sayı 987; rakamları birbirinden farklı, üç 
basamaklı en küçük çift sayı ise — 986 olduğundan bu 
iki sayının farkı en çok 987 — (— 986) — 1973 tür. 


Cevap B 


Bu dört sayıdan üçü en küçük değerini aldığında dör- 
düncüsü en büyük olur. Buna göre, istenen şartlara 
uygun üç sayı, 100, 101 ve 102 olacağından dör- 


düncüsü (en büyük olanı) 


790 — (100 * 101 4 102) - 487 dir. 


Cevap C 


Bu üç sayıdan en küçüğünün değerinin en çok olabil- 
mesi için diğerleri bu sayıdan büyük, en küçük sayılar 
olmalıdır. O halde bu üç sayının birbirine en yakın ol- 
ma durumunu (birbirine eşit) düşünürsek, birisi 

261:3 - 87 olur. Buna göre, bu sayıların en küçüğü 
87 den küçük, en büyüğü 87 den büyük olmalıdır. Bu 
durumda bu üç sayı 86, 87 ve 88 olur. Ancak 88 in ra- 
kamları farklı olmadığından değerini 1 artırıp, 86 nın 
değerini 1 azaltırsak, en büyük sayı en az 89, en küçük 


sayı ise en çok 85 olur. 


Cevap D 


4. 


YAYINLARI 


İEEEM: 
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7. 


Sayma Sistemleri 


İstenen şartlara uygun a ve b rakamlarını bulup ab 


sayılarını yazalım. 


3a*4b 27 ab 
V. / 
5 3 53 
1 6 ii 16 
69 
Cevap GC 


Rakamları birbirinden farklı asal sayılar olan dört basa- 
maklı en küçük doğal sayı 2357 dir. 


Buna göre, problemde verilenlere göre, 


KUMN > 2357 $ 1212 
— 3569 
olduğundan, M—-6,L-5 ve M-I12-11 dir 


Cevap C 


2.C çift sayı olduğundan A ve B denikisi de çift 
veya ikisi de tek olmalıdır. 


A*-B-2C-D4E 


şartına uygun en küçük ABCDE sayısı 15324 oldu- 
ğundan bu sayının binler basamağındaki rakam 5 tir, 


CevapE 
ab -3.(a*b) > 10a4b-3a13.b 
> 7a-2.b 
olduğundan a -2,b-7 ve 
a.b 14 tür. 
Cevap A 


© YES Matematik - 1. 


TEST - 1 (Çözümleri) Sayma Sistemleri 
—— ——————<< < eme o Sayma Sistemleri 


8. 








1. yol: 
Ayşe'nin hesaba kattığı hatalı sayı, 


14 040 


- 8312dir 
45 


Buna göre, bu sayının doğrusu 372 ve çarpma işle- 
minin doğru sonucu 
372.45 - 16 740 tır. 


2. yol: 


10. 


Ayşe, 7 yi 1 olarak hesaba kattığına göre, a7b sa- 
yısının değerini (7 — 1).10 - 60 daha küçük olarak 
hesaba katmıştır. Buna göre, hatalı sonuç, doğru so- 
nuçlan 60.45 - 2700 daha küçüktür. O halde doğru 
sonuç, 

14 040 * 2700 - 16740 tır. 


Cevap A 


Bu sayının rakamları a ve b olsun. 
Problemde verilenlere göre, 


>ab-sba- 132 


>11a*$t11.b- 132 


atb- —. - 12 ve 


> ab-ba -36 
>9a-9.b -36 


a-b- 36 





z 4 olduğundan 


a-8, b-4 ve ab-32dir 


Cevap B 


a veya b rakamları ile yazılabilecek iki basamaklı tüm 
doğal sayılar aa, ab, ba, bb olduğundan 


aa * ab * ba 4 bb — 286 
> 22.(a*b) — 286 
>as*b —13tir 


Buna göre, a.b ninen büyük değeri 
a-6veb-7 (veyaa-7 ve b - 6) için 
a.b 42 dir. 


Cevap D 


11. 
12. 
13. 
TE 
<£ 
J 
z 
z 
£ 
pu 
14. 
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Problemde verilenlere göre, 
Sabc - 25.(abc) > 9000 $ abc — 25.(abc) 


> 9000 — 24 (abc) 


> abc —375 
olduğundan, asbsc -34745 — 15 tir. 
Cevap A 
x - ab olduğuna göre, 
tab5 — 1005 * ab0 
— 1005 * 10.(ab) 
1005 *10x olur. 
Cevap D 
4.(BA) —- 3AB 


> 4.(10.B * A) -300410A4B 

> 40.B44A -300410A4B 
> 39.B-30046A 

> 13.B - 100 $2.A olur, 


A ve B birer rakam olduğundan 

100 < 13.B < 130 ve 100 4-2A çift sayı olduğun- 
dan B de çift sayı olmalıdır. Buna göre, 

13.B-104 > B-—8g 

104 -1004-2A > A -2, 

dolayısıyla BA -82 dir. 


Cevap E 


Problemde verilen hatalı çarpma işlemine göre, 


cd 2. (ab) ve 
cdiab—102 — 3. (ab) - 102 
> ab—34 


olduğundan çarpma işleminin doğru sonucu, 
34.12 - 408 dir. 


Cevap A 


YGS Matematik - 1 


15. 





(ab)? — 2ab — (ba)? - 76 
> (ab)? - (ba)? — 2Zab * 76 
— (ab - ba)(ab * ba) — 200 * ab * 76 
— 99.(a” —b?) — 276 * ab 


olduğuna göre, 99 un 276 dan büyük katları; 297, 
396, ... 

297 için ab — 297—276-—21 

396 için ab — 396 — 276 - 120 ve 120 iki basarmak- 


lı bir sayı olmadığından ab - 21 dir. 


Ohalde a*b-3tür 


Cevap A 


16. İki basamaklı bir sayının rakamlarının sayı değerleri 2 


şer arttırıldığında, 2.109 4 2.10! — 22 olduğundan her 
bir sayının değeri 22 artmaktadır. Buna göre, yirmi iki 
sayının toplamı, 


22.22 - 484 artar. O halde, 


x-804—-484-—320 dir 


Cevap B 


17. İşlemin sonucu 10 tabanında istendiğine göre, verilen 


sayıların 10 tabanındaki eşitlerini bulup işlem yapalım. 


01), -23! 4139 -7, 
(2), 1.3! 4239 -5 
2 2 
(21), 12, < 7-5 
24 tür 


Cevap â 








TEST - 1 (Çözümleri) 


18. 


(REN vayınLarı 
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19. 





Sayma Sistemleri 


(12 0), -x $ 2x olduğundan, 
WE 
2 10 


(120), -24>xXİ42x-24 
> xX2412x-24-0 


NN 


—4.6 


> ©-4).(X46) 0 
> Xxz4 veya x--6 


x verilen sayının tabanı olduğundan, x>3 tür. 


Buna göre, x-4 olur. 


Cevap B 


(32), - (24), 
>—3a42-2b44 
> 3a-2b4*2—>3a-2.(b*t1)ve 
a4 ve b>5 olduğundan, 
a-4 ve b - 5 değerleri elde edilen eşitliği sağlar. 


O halde, a* b ninen küçük değeri 445-9 dur. 


Cevap A 


(23x), F(3z4), 


(Y63), al 
ise en büyük değerini aldığında bu kesrin değeri en 


kesrinin payı en küçük, paydası 


küçük olur. Buna göre, 


0<z<x<6 ve x>4ve0sy<8B 


olduğundan x ve z en küçük, y de en büyük seçi- 
lirse, 


x-5,2-0, yz7/ dir 


Ohalde, x*y1tz2z-12 dir 


Cevap B 








22. 





1. yol: 

(1023), .(3), — (3113), 

> (1.09 42n43)3-3n0941n0241n43 
> n?-5n-6-0 

> (n-6)(n4*1)-0 

>n-6veyan-—-—1 ve 

n124 olduğundan n-—6 olur 


2. yol: 
Verilen çarpma işleminde, 
3.3 -9 olduğundan seçeneklerden 9 u böldüğünde 


3 kalanını veren (sonucun birler basamağı 3 oldu- 
ğundan) sadece 6 dır. 


Cevap C 


as(i), sabi... (1) 
c- (bb), > c-b.(a4k1).. (e) 


(1) eşitliğinden b -a-j değeri, 
(2) eşitliğinde yerine yazılırsa 


> cz (a- 1)a 1) 
cza?-1 


olduğundan c nin değeri bir doğal sayının karesinin 
1 eksiği olmalıdır. Seçeneklerde bir doğal sayının ka- 
resinin 1 eksiğiolan 8 dir. 


Cevap D 


İyİ YAYINLARI 


'E 
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21. 


23. 








Sayma Sistemleri 





1. yol: 

3 tabanındaki rakamları farklı en büyük doğal sayı 
(210), ve bu sayının 3 katı; 

3-(1 0), olduğundan, 


(210), . (10), — (2100), ve f 


9-3” olduğundan 


(et 00), - ey), 


(21),-7—x 


(00), —z0— y 


O halde, (210), - (70), dur. 


210),-232413!-21 ye 
lll 
210 


21.3 - 63 olduğundan 








63| 9 
68) 7 lo 
o 
- 0 
0 


olduğundan (63), > (70), dur. 


Cevap C 


24. 759415 -(542)58 435 


—15 4259 43.5! olduğundan, 


7.59 4 15 — (12030), tir. 


Cevap E 


YGS Matematik - 1 





TEST -2 











Sayma Sistemleri 





1. 


4 ve 5 sayı tabanını göstermektedir. 
(324), - (ab2o), 


olduğunagöre, asb-*c toplamı kaçtır? 


A)2 B)3 Co) 4 D) 5 E) 6 


a ve 7 sayı tabanı ve a bir rakam olmak Üzere, 


(43), * (a8), - 72 
olduğuna göre, a kaçtır? 
A)8 B) 7 C) 6 D) 5 E) 4 


(xy), sayısı z tabanında iki basamaklı bir sayıdır. 


Ni 


©), 55x ty 





olduğuna göre, (xy), sayısının alabileceği en bü- 


yük değer 10 tabanında kaçtır? 


A) 24 B) 23 Cc) 22 D) 21 E) 20 


x, y ve z birbirinden farklı rakamlar ve 166m dört basa- 
maklı bir doğal sayı olmak üzere, 


Xyz 
yzx 


| ZXY 


166m 


toplama işlemini sağlayan üç basamaklı en kücük 
xyz doğal sayısı kaçtır? 

A) 249 B) 179 C) 173 D) 169 E) 159 
aaa, bbb ve ccc üç basamaklı aa ve ac iki basa- 


maklı doğal sayılardır. 


aaa * bbb $* ccc 
aa—b — ac 


olduğuna göre, b * c . toplamı kaçtır? 





YAYINLARI 


hi 





10. 


ac ve a,bc ile c,ba ondalık sayılardır. 


(a,bc) — (c,ba 
a-c 


işleminin sonucu kaçtır? 


A) 99 B) 10,1 Cc) 9,9 D) 1,01 E) 0,99 


Üç basamaklı abc doğal sayısının yüzler ve birler 
basamağındaki rakamlarının yerleri değiştirildiğin- 
de sayının değeri 297 büyüdüğüne göre, en küçük 
c değeri kaçtır? 


A)1 B)2 c)3 D) 4 E)5 
abc, cba ve xy2 Üç basamaklı doğal sayılardır. 
abc — cba — xy2 
olduğuna göre, sk. değeri kaçtır? 
A)1 B)2 c)3 D) 4 E) 5 


Üç basamaklı abc doğal sayısı, iki basamaklı ab 
doğal sayısından 481 fazla olduğuna göre, 
a*b*c toplamı kaçtır? 


A) 12 B) 15 G17 D)19 E) 20 


(234), * (665), * (563), — (456), 


işleminin sonucunun 7 tabanındaki değeri kaçtır? 


A) 1253 B) 1436 C) 1336 


D) 1523 E) 1364 








YGS Matematik - 1 TEST - 2 


Sayma Sistemleri 


11. 6 sayı tabanı ve b*0O d 
ır. 16. c ve d sayıtabanıve a, b,c birer rakam olmak üze- 


(ab), — (ba), - 20 Wi 


(ab), > (bo) 4 


a 

olduğuna göre, —- değeri kaçtır? 
b ç olduğuna göre, aşağıdaki sıralamalardan hangisi 

doğrudur? 

A) 6 B) 5 


o4 D)3 E)2 


A a>b>c>d B)d>a>b>c 


CO)d>a>c>b D)d>c>a>b 


12. avebrakam,cve 4 sayı tabanı olmak üzere, Ed>c>b 
>a 


(ab), * (ba), -(301), 


e 17. Yandaki çıkarma işleminde 


6&bx 
Xx <5 olduğuna göre, 527 
olduğuna göre, c kaçtır? a 
b—a farkı kaçtır? 
A)4 B) 5 C)6 D) 7 E)8 
A)4 B)3 c)2 D) 1 E)0 


18. a>b>c olmak üzere; aa, bb ve cc iki basamak- 
lı doğal sayılardır. 


13. 7 tabanında yazılabilecek üç basamaklı en büyük 
sayının (12), fazlası, 7 tabanında kaçtır? Aba eee ist 
ii siya GAM olduğuna göre, a -b farkı en cok kaçtır? 
D) 1014 E) 104 
A) 5 B) 6 C)7 D)8 E)9 
abc ve bac üç basamakl iki 
e | ç makli, ac ve ca iki basamak 
(821), * Ga), - (842), doğal sayılardır. e 


eşitliğini sağlayan a değeri kaçtır? abc — bac - 270 


ac*ca-77 


A) 6 B)5 o 4 D)3 E) 2 


olduğuna göre, b $* c toplamı kaçtır? 


A)2 B)3 C)4 D)5 E)6 
15. Xx sayıtabanıve x>5 tir 


20. abc üç basamaklı bir doğal sayı ve x reel sayıdır. 


xa-0,2 


—ş—şğş—şğşğş—şğş—şğ ——şğ—ğ—— ii. .i GE YAYINLARI 
a 
w i 


(abcd), > Xİ 41x45 x.b - 0,6 xc-0 
olduğuna göre, a4 b 4c 3d toplamı kaçtır? olduğuna göre, x.(abo) kaçtır? 
A)6 B)7 o 8 D)9 E) 10 M16 Bi8 G20 De Ba 
11-8 12-6 13-0 14-8 15-6 16-0 17-E 18-8 19-6 20-0 
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TEST - 3 





Sayma Sistemleri 














1. o İki basamaklı en büyük negatif tek sayı ile iki basa- 6. 5 ve 8 sayı tabanını göstermek üzere, 
maklı en küçük pozitif çift sayı arasındaki fark kaç- 
tır? (834), VE (87)g 
farkının 6 tabanındaki eşiti aşağıdakilerden hangi- 
A) - 21 B-22 © -2 D)-25 E0 ii 
sidir? 
A) 341 B)143 o C)321 D)333 OE) 123 
2. abc abc 
xyz xyz 
*- yl 
1524 154 7. (ab) ve (cd) iki basamaklı doğal sayılar olmak üze- 
re, (ab) . (cd) çarpımında a rakamı 3 artırılıp, c 
işlemleri veriliyor. rakamı 3 azaltılğında çarpımın değeri 360 azaldı- 
ğına göre, (ab) sayısı (cd) sayısından kaç eksiktir? 
Bunagöre, as b-*c toplamı kaçtır? 
A) 18 B) 38 Cc) 42 D) 60 E) 90 
A) 20 B) 18 C) 16 D) 15 E) 12 
8. 5 tabanındaki (41m), sayısı, 4 tabanındaki (21), 
3. 6 ve B sayı tabanıdır. sayısına tam bölünebildiğine göre, m kaçtır? 
aba), — (17a 
ni E A)0 B) 1 o 2 D)3 E)4 
J 
olduğuna göre, b değeri kaçtır? z 
N 
A)5 B) 4 c)3 D)2 E)1 2) 
9. 3 ve 4 sayı tabanını göstermek üzere, 
4. a,b,c,d birer rakam olmak üzere, 
(23), # (lab), 
atbsb*c-c*td 
olduğuna göre, a * b toplamı kaçtır? 
şartını sağlayan 3550 den küçük abcd biçiminde- 
ki dört basamaklı en büyük doğal sayının rakamla- A) 1 B)2 o) 3 Da E)5 
rı toplamı kaçtır? 
A) 22 B) 20 C) 18 D) 16 E) 14 
5. 5 ve y sayı tabanı, x birrakamdır. 10. A,BveC birbirlerinden farklı A 
rakamlardır. AB 
* ABC 
(00), Eğ, Yandaki toplama işlemine göre, BCB 
olduğuna göre, y kaçtır? A? 4 B? 4 C2 kaçtır? 
APO. Bi ie: en .Ejap A)101 OoOB)S9 (C)97 D)95 Ese 
1-A 2-A 3-D 4-D 5-D 6-8 7-A 8-D 9-8 10-A 
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11. Rakamları birbirinden farklı, dört basamaklı pozitif bir 


tamsayının rakamlarının sayı değerlerinin çarpımı 72 
dir. 


Bu koşula uyan en büyük dört basamaklı tamsayı- 
nın yüzler basamağındaki rakam kaçtır? 


A) 8 B) 6 o) 4 D)2 E) 1 





12. 2 tabanındaki (111011 1001), sayısının 8 tabanın- 
daki değeri aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 1761 B) 1657 GC) 1671 
D) 2672 E) 1072 


13. 8 tabanındaki (105), Sayısının 2 tabanındaki eşi- 
ti kaç basamaklı bir sayıdır? 


A) 6 B)7 Cc) 8 D) 9 E) 10 


14. 5 sayı tabanını göstermektedir. 


(110),. (10), 
(00, 


EEMİ YAYINLARI 


işleminin sonucu kaçtır? 


A) (100), B) (101), C) (102), 


D) (21), E) (144), 


15. x ve y farklı rakamlar ve (xy) iki basamaklı bir doğal 
sayıdır. 


X-y2-5 olduğuna göre, OY)? — )2 ifadesi- 
nin değeri kaçtır? 


A)-9 B) 11 C) 66 D) 99 E) 495 


16. n sayı tabanı olmak üzere, 


(214), * (843), - (1001), 


olduğuna göre, n kaçtır? 





A)5 B) 6 C) 7 D) 8 E)9 
1-6 12-6 13-B 14-A 15-E 


40 


17. 


18. 


19. 


20. 


16-B 





Sayma Sistemleri 





a sayı tabanını göstermektedir. 


(134), (4), — (1201), 


olduğuna göre, a kaçtır? 


A)5 B) 6 G7 D)8 E)9 


a>4 olmaküzere, 
A-3a“42a3944a42 


olduğuna göre, A sayısının a tabanındaki eşiti 
aşağıdakilerden hangisidir? 


A) (320042), B) (302024), G) (312134), 
D) (302042), E) (320420), 


X iki basamaklı bir doğal sayı ve x in rakamları yer de- 
ğiştirildiğinde elde edilen doğal sayı y dir. 


x>y olmaküzere, x*y-—77 eşitliğini sağla- 
yan kaç farklı x sayısı vardır? 


A)3 B) 4 C) 5 D) 6 E)7 


x>y>z olmaküzere; x, y.z ardışık rakamlar ve XY, 
Xxz ve yz iki basamaklı doğal sayılardır. ' 


Xİ yZz 7x 
33 


kesrinin değeri aşağıdakilerden hangisidir? 


A)x-2 B)x - 1 GO)x * 1 


D) x Ex *t2 


17-A 16-D 19-B 20-B 





isi 











A. BÖLME 
A,B,C, K doğal sayı ve A>B olsun. 


A: Bölünen AİlB 
B: Bölen 'İg 
: Bölüm ——— 

c K 
K: Kalan 


Yukarıdaki bölme işlemine göre, 
)A-B.C*K 
2)K<B 


3)K -0 ise AsayısıB sayısına tam bölünür. 











A,B,x,m,n,c pozitif tamsayılar olmak üzere, 


“Anın xe bölümünden kalan m; 

. Bninx e bölümünden kalan n- olsun. 
MABnin xe bölümünden kalan m.n'dir. 

“2)A*Bnin xe bölümünden kaanm*n dir 
3) c.Anın x e bölümünden kalan c. m dir. 
4) A“ nin xe bölümünden kalan m9 dir. 


Burada; m.n, mn, c.m ve m“ sayıları xten kü- 
çük değilse bu değerler x e tekrar bölünerek kalanı be- 


lirlenir. 


Örnek: 


A sayısının B doğal sayısına bölümünden elde edilen 
bölüm 5, kalan 7 dir. 


Buna göre, A sayısının alabileceği en küçük pozitif tam- 
sayı değerini bulalım. 


Çözüm: 
AJB 
5 > A-5B*7dir 
7 


Kalan < bölen olacağından 7<B olup B enaz8eolur. 
Buradan A nin en küçük değeri, 


A-5B4*7 >5A-58417 — 47 olur. 


(EEMİ YAYINLARI 
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Örnek: 





olduğuna göre, A nın alabileceği en büyük değeri bula- 
lım. 


Çözüm: 
A—-50.2.x 4x şeklinde yazıldığında 


A nın en büyük olabilmesi için (Ox değerinin en büyük 
olması gerektiği görülür. 


xX <50 olacağından, x enbüyük 7 Olur. 


Buradan A-50.2.7 4 72-749 olur. 


Örnek: 


Toplamları 130 olan pozitif iki tamsayıdan büyüğü küçüğü- 
ne bölündüğünde bölüm 2, kalan 10 dur. 


Buna göre, küçük sayıyı bulalım. 


Çözüm: 

Büyük sayı b, küçük sayı k olsun. 

Bu iki sayının toplamı 130 olduğuna göre, 
b*sk-130...(1) dir. 


Büyük sayı küçük sayıya bölündüğünde bölüm 2, kalan 10 
olduğuna göre, 


> b-2k410...(0)dir. 


(1) eşitliğinden elde edilen b - 130 —-k değerinin (2) eşit- 
liğinde yerine yazılmasıyla k bulunur. 


b—2k4*10 > 130-k -2k4 10 
130—-10-2k *k 
3k - 120 
kz40tı1r. 
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Örnek: 
“Y.Z pozitif tamsayılardır. 
Xx y Yy z 
2 3 
1 2 


olduğuna göre, xin 6 ile bölümünden kalanı bulalım. 


Çözüm: 


X y 

; 2 > Xx-2y4*1..(1) dir 
1 

y z 

: 3 >yz232z412..(9) dir 
2 


ynin (2) eşitliğindeki değeri (1) de yerine yazılırsa, 
X52(3242) 416245 


elde edilir. x - 62 $ 5 eşitliğinden de xin 6ile bölümün- 
den elde edilen kalanın 5 olduğu görülür. 


B. TAM BÖLÜNEBİLME KURALLARI 


Bu bölümde 2,3,4,5, 6,8,9, 10 ve 11 ile bölünebilme ku- 
rallarını ele alacağız. 


1)2 İle Bölünebilme 


Çift sayılar 2 ile tam bölünür. Çift sayıların 2 ile bölümün- 


den kalan sifır, tek sayıların 2 ile bölümünden kalan ise 1 
dir. 


Örnek: 


20, 86, 142,0, 2000, ... sayıları çift olduğu için 2 iletam bö- 
lünür. 


41,883, 2001, 1453, ... sayıları tek olduğu için 2 ile bölü- 
münden kalan 1 dir. 


2) 3 İle Bölünebilme 


Rakamlarının sayı değerlerinin toplamı 3 ün katı olan sayı- 
lar 3 ile tam bölünür. 


Bir sayının 3 e bölümünden kalan, rakamlarının sayı değer- 
leri toplamının 3 e bölümünden kalana eşittir. 


ÇİLE vYayımLaARI 
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Örnek: 
17760 sayısı 3 iletam bölünür. Çünkü, 


114747464$40-21 ve 21 de3 ün katıdır. 


Örnek: 


43210 sayısının 3 ile bölümünden kalanı bulalım. 


Çözüm: 
43210 > 4431424140-10-3341 


43210 sayısının rakamlarının sayı değerlerinin toplamının 3 
e bölümünden kalan 1 olduğu için 43210 sayısının 3 & 
bölümünden kalan 1 dir. 


3) 4 İle Bölünebilme 


Son iki (birler ile onlar) basamağı (iki basamaklı sayı gibi dü- 
şünülerek) 4 ün katı olan sayılar 4 ile tam bölünür, kalan ise 
bu Sayı 4 ile bölünerek bulunur. 


Örnek: 
1) 1348 sayısı 4 e tam bölünür. 


Çünkü 48 -4.12 olup 4 ün 12 katıdır. 
2) 78300 sayısı 4 e tam bölünür. Çünkü 00 sayısı 4.0 


olup 4ün 0 katıdır. (0, sıfırdan başka her sayıya tam 
bölünür.) 


3) 19108 sayısı 4 e tam bölünür. 
Çünkü 084.2 olup 4 ün 2 katıdır. 


Örnek: 


1234 sayısının 4 e bölümünden kalanı bulalım. 


Çözüm: 


12384 sayısının 4e bölümünden kalan 34 sayısının 4 e 
bölümünden kalana eşittir. 


34-48 42 olduğundan 34 sayısının 4 e bölümünden 
kalan 2 dir. 


4) S ile Bölünebilme 


Birler basamağı O veya 5 olan sayılar 5 e tam bölünür. 


Bir sayının 5 e bölümünden kalan, bu sayının birler basa- 
mağındaki rakamın 5 e bölümünden kalandır. 


15, 25, 30, 55, 195, 1240, 1300 sayıları 5 ile tam bölünür. 


Bölünebilme, Obeb-Okek 


YGS Matematik - 1 





Örnek: 
1) 713 sayısının 5e bölümünden kalan 3 tür. Çünkü 3 
ün 5 e bölümünden kalan 3 tür. 


i 2) 6217 sayısının Se bölümünden kalan 2 dir. Çünkü 7 


nin 5e bölümünden kalan 2 dir. 


5) 6 ile Bölünebilme 
Hem 2 ile hem de 3 ile tam bölünebilen sayılar (3 ile tam 
bölünebilen çift sayılar) 6 ile tam bölünür. 


İf» UYARI 


a ve b pozitif tamsayılarına bölünebilen bir sayı, bu iki 











- sayının en küçük ortak katına da tam bölünür. Araların- 
“da asal iki sayının her birine tam bölünebilen bir sayı, 
“ bu iki sayının çarpımina da tam bölünür. | er 
4 e ve 6 ya bölünebilen sayılar, 4 ve 6 nin en küçük ortak ka- 
tına tam bölünür, ancak 6.4 — 24 e her zaman tam bölün- 
meyebilir. 

2 ye ve3 e bölünen sayılar 6 ya, 

3eve5 e bölünen sayılar 15 e, 

4 e ve 5 e bölünen sayılar 20 ye 

5 e ve 6 ya bölünen sayılar 30 a tam bölünür. 

6 ya ve 15 e bölünen her sayı 90 a bölünmeyebilir. 

Çünkü 6 ile 15 aralarında asal değildir. 

Örnek: 


1) 324 sayısı 2 yeve 3 e tam bölündüğünden 6 yada 
tam bölünür. 

2) 111102 çift sayısı 3 e tam bölündüğünden 6 ya da tam 
bölünür. 

3) 615 sayısı 3eve5e tam bölündüğünden 15e detam 
bölünür. 


6) 8 ile Bölünebilme 

(... abede ) sayısında son üç rakamın oluşturduğu ( cde ) 
sayısı 8 ile tam bölünebiliyor ise ( ... abcde ) sayısı da 8 ile 
tam bölünür. 

(... abcde) sayısının 8 e bölümünden kalan ( cde ) sayı- 
sının 8 e bölümünden kalana eşittir. 





İs» UYARI 


(cde) sayısında c çift sayı iken (de) 8 in katı olduğunda, 
C tek sayı iken (de) 8 e tam bölünmeyip 4 e tam bölündü- 
.ğünde;“ (... abcde) sayısı 8 e tam bölünür. il 





Örnek: 

1) 97120 sayısı 8e tam bölünür. 
Çünkü 120 sayısı 8e tam bölünür. 
(120 - 8.15 veya 1 tek sayı ve 20 4 ün katı ve 
8 e bölünmüyor.) 





((EEMİ YAYINLARI 
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Bölünebilme, Obeb-Okek 


2) 176000 sayısı 8e tam bölünür. 
Çünkü 000 sayısı 8 e tam bölünür. 
(000 8.0) 
3) 111020 sayısının 8 e bölümünden kalan 4 tür. Çünkü, 
20 sayısının 8 e bölümünden kalan 4 tür. 
(20-82 44) 
7) 9 ile Bölünebilme 
Rakamlarının sayı değerlerinin toplamı 9 un katı olan sayı- 
lar 9 iletam bölünür. Bir sayının 9 a bölümünden kalan ise 
bu sayının rakamlarının sayı değerleri toplamının Sa bölü- 


münden kalana eşittir. 


Örnek: 
201726 sayısı 9a tam bölünür. Çünkü, bu sayının rakam- 


larının sayı değerlerinin toplamı: 
201726 > 240414742:6-18dir 
18-29 olup 9 un2 katıdır. 


Örnek: 
535353 sayısının 9 a bölümünden kalanı bulalım. 
Çözüm: 
535353 > 543151434543-24-2946 


olduğundan 535353 sayısının 9 a bölümünden kalan 6 
dır. 


Örnek: 

10001 sayısının 9 a bölümünden kalanı bulalım. 
Çözüm: 

10001 > 1404040412 

olduğundan 10001 sayısının Sa bölümünden kalanı 2 dir. 
8) 10 ile Bölünebilme 

Birler basamağı sıtır olan sayılar 10 ile tam bölünür. Bir sa- 


yının birler basamağındaki rakam bu sayının 10a bölü- 
münden kalandır. 


Örnek: 

1) 41090 sayısı 10 iletam bölünür. 
Çünkü, birler basamağındaki rakam sıfırdır. 

2) 172,741, 78 ve 43 sayılarının 10 ile bölümünden kalan- 
lar sırasıyla 2, 1,8 ve3 tür. 

9) 11 ile Bölünebilme 

abcdef altı basamaklı bir sayı olsun. 


abcdeft—>(b*d4$f)-(asc14e)z11.k,keZ 
—4- 4-4 


ise abcdef sayısı 11 iletam bölünür. 
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Bölünebilme, Obeb-Okek 





Örnek: 
1) 491821 sayısı 11 e tam bölünür. Çünkü, 


491821 > (9484$*1)-(44142)—i11idir 
—4— 4-4 


2) 917081 sayısı 11e tam bölünür. Çünkü, 
917081 > (14041)-(9 474 8) 
—4—- k— ş i 
— —22 - -211 dir 

Örnek: 

9 iletam bölünebilen dört basamaklı 3a2b sayısı 10le bö- 

lündüğünde 8 kalanını vermektedir. 


Buna göre, a yı bulalım. 


Çözüm: 
3a2b sayısı 10 ile bölündüğünde kalan 8 ise 


b -8 dir. 3a28 sayısı 9 iletam bölündüğünden 3a28 sa- 
yısının rakamlarının sayı değerleri toplamı 9 un katıdır. O hal- 
de,3*a1248-134a-9.k ifadesinde k-2? için, 


13 14a-92 > 134a-18— a-5tir 


Örnek: 


Beş basamaklı 3a61b sayısı 30 ile tam bölünebilmektedir. 


Buna göre, a nın alabileceği en büyük değer ile en 
küçük değerin toplamını bulalım. 


Çözüm: 

3 ve 10,30 un çarpanları olduğundan 30 ile bölünebilen 
sayılar 3 ve 10 ile tam bölünür. O halde, 

3a61b sayısı 10 iletam bölündüğünden b -0Odır. 
3a610 sayısı 3 ile tam bölündüğünden rakamlarının sayı 
değerleri toplamı 3 ün katı olmalıdır. 

3a610 5 34a464140-—3k 5104a-3k 


ifadesinde k - 6 için a nın alabileceği en büyük değer 8 
olur. 
10*a-36 > 104a-18—a-8dir 


k - 4 için a nın alabileceği en küçük değer 2 olur. 
10*a-34—>a-2dir 


Buradan istenen toplam 842-410 bulunur. 
Örnek: 
Birler basamağı 6 olan üç basamaklı sayılardan, 9 ile 


bölünebilen en büyük sayının 6 ile bölünebilen en kü- 
çük pozitif sayıdan kaç fazla olduğunu bulalım. 
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Çözüm: 
Birler basamağı 6 olan üç basamaklı sayılardan 9 ile bölü- 


nebilen en büyük sayı 936, 6 ile bölünebilen en küçük po- 
zitif sayı 126 dır. İstenilen sonuç, 936 — 126 - 810 dur. 


Örnek: 


Beş basamaklı 4x53y sayısı 12 ile tam bölünebildiği- 


negöre, x *y toplamının alabileceği en büyük değeri 
bulalım. 


Çözüm: 

12 ile bölünebilme kuralı yerine 3 ve 4 ile bölünebilme 
kuralına bakmak yeterlidir. 4x53y sayısı 4 ile tam bölünebil- 
diğine göre, y nin alabileceği değerler 2 veya 6 olduğun- 
dan, y nin alabileceği en büyük değer 6 dır. 

4x536 sayısı 3 ile tam bölünebildiğine göre, x in alabile- 
ceği değerler 0, 3, 6, 9 olduğundan, x in alabileceği en bü- 


yük değer 9 dur. 
Ohalde, x*y—946-15tir 


Örnek: 


Beş basamaklı 7a32b sayısı 44 ile tam bölünebildiği- 
ne göre, a $ b nin alabileceği en büyük değeri bulalım. 


Çözüm: 

44 ile bölünebilme yerine 4 ve 11 ile bölünebilme kuralı- 
na bakmak yeterlidir. 7a32b sayısı 4 iletam bölünebildiği- 
ne göre, b nin alabileceği değerler 0, 4,8 olduğundan, 
bs8dir. 


7a328 sayısı 11 ile tam bölünebildiğine göre, 


7a328 > (74348) -(a12)-11k 
a 
k—tiçin 18 - (a4s2)-11.1 


18—-a—2-— 1) 
16-a-11 
a-5 tir 


Ohalde as-b—-54-8-13tür 


Örnek: 


x sayısının 15 ile bölümünden kalan 8 olduğuna göre, 
5 ile bölümünden kalanı bulalım. 


Çözüm: 

Verilenlere göre, 
X-15.k18-15k45413-5(3k41) 43 
olduğundan x in 5ile bölümünden kalan 3 tür. 


120 sayısını asal çarpanlarına ayıralım. 450 | 2 
3 60 (2 
120-2.3.5 
30 (2 
2,3,5 sayıları 1s İ 3 
120 nin asal çarpanlarıdır. 5j5 
1 
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Bölünebilme, Obeb-Okek 





C. BİR SAYININ ASAL ÇARPANLARINA AYRILMASI 





Örnek: 


900 sayısının asal sayı çarpanlarının toplamını bulalım. 


Çözüm: 
900 - 90.10 - 32.2.5.10 -32225* 
900 sayısının asal sayı çarpanları 2,3ve5 tir. 


Asal sayi çarpanlarının toplamı, 2434 5-10 dur. 


D. BİR DOĞAL SAYININ TAM BÖLENLERİ 


A sayısının asal çarpanlarına ayrılmiş şekli, 

AZXxN.y.z olsun. (x,y,ve z asal sayılar) 

1) Anın (m * 1).(n * 1).(r * 1) tane pozitiftam böleni var- 
dır. ; k 

2) A nın pozitif bölenlerinin sayısı kadar da negatif 
bölenleri olduğundan, 2.(m * 1).(n * 1).(r * 1) tane 
tam böleni vardır. 

3) A nın pozitif tamsayı bölenlerinin toplamı, 


(ri 


1 > 
a İİ 
1—x 1-y 1-2 


4) Anın tam bölenlerinin toplamı sıfırdır. 
5) Anın asal bölenlerinin sayısı 3 tür. 
Bunlar x,y,z dir. 
6) A nın pozitif bölenlerinin çarpımı, e 


meyi Yeki. 


A 2 dir. il 


Örnek: 
90 sayısını inceleyelim. 


90-9.10-3225 tir 





KEEKİ YAYINLARI 





1) 90 sayısının pozitif tam bölenlerinin sayısı, 
©*1Yy(1).(141)212 dir 

Bu on iki tane sayı 1,2,3,5,6,9, 10, 15, 18,30,45,90 dır. 

2) Pozitif tam bölenlerinin sayısı kadar da (12) negatif tam 
böleni olduğundan 90 sayısının, 2.12 - 24 tane tam 


böleni vardır. 
3) 90 sayısının pozitif tam bölenlerinin toplamı, 


1-33 1-22 1-52 1-27 1-4 1-25 








ie M5 Tes e e 
26, 3, 24 
m vi 
-13.3.6 
— 234 tür. 


4) 90 sayısının tam bölenlerinin toplamı sıfırdır. 


5) 90 sayısının pozitif tam bölenlerinin çarpımı, 
©e-YA*Yd e 
90 - 909 dır. 


Örnek: 
56 sayısının asal olmayan pozitif tam bölenlerinin sayı- 
sını bulalım. 


Çözüm: 

56-78 -7.23 tür 56 sayısının 

(14 19.(641) 24 - 8 tane pozitif tam böleni vardır. Bu 
8 tane sayıdan iki tanesi (2 ve 7 ) asal diğer altı tanesi asal 
olmayan pozitif tam bölenidir. 


Örnek: 


90 sayısı hangi en küçük pozitif tamsayı ile çarpılırsa, 
çarpımın bir doğal sayının karesi olduğunu bulalım. 


Çözüm: 

xeZ*, yeN, 90x-y” 90 |2 
ise x değerini bulalım. 45 |3 
2.325.x - y? ifadesinde, 15 İ3 
x-25 - 10 için y? - 102.37 5 (5 


ise, ys 10.3 30 olur, 


En küçük x pozitif tamsayısının 10 olduğu görülür. 


43 


4 ema 
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Örnek: 


102.27 


çarpımının asal olmayan pozitif bölen sayısı 29 olduğu- 
nagöre, x ibulalım. 


Çözüm: 
102.27*-2.3.17.3X —2117139X*1 (2,3, 17 asal) 
olduğuna göre, çarpımın asal olmayan pozitif bölen sayısı; 
(1X1).(141).(8x4$1 *1)-—3-29 

/ 


asal olanlar (2, 3, 17) 
4.(3Xx42)-32 >3x42-8 


>xXx 2 bulunur. 


E, OBEB - OKEK 


İki veya daha fazla doğal sayıyı birlikte bölebilen en büyük 
doğal sayıya bu sayıların ortak bölenlerinin en büyüğü de- 
nir ve OBEB şeklinde gösterilir. 


İki veya daha fazla Sayının hepsinin birden kati olan en kü- 


çük doğal sayıya bu sayıların ortak katlarının en küçüğü 
denir ve OKEK şeklinde gösterilir. 








al b. doğal sayı, ve. a <b ise, 


 OBEB (a, b <a. <b. <OKEK ce, X dir. * 
z 2) a va ve b doğal sayı ise, | 


a.b - OKEK (a, b). OBEB (a, b) dir. 





“a ile b ve asal ise, 
 OBEB (a, b) —1dir 
4 aileb aralarında asal İ İse; 


© OKEK (a, V. - a.b dir 











Vİ ve KO sonucu, sadece iki sayı için ime 
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Örnek: 


60 ile 96 nın OKEK ve OBEB ini 60 96 İ2X 
bulalım. 


Çözüm: 15 24 |z2$ 
İki sayının ortak bölenlerinin yanına 15 2 İz 
A işareti konulmuştur. 60 ile 96 15 6 |? 
Sayısının OBEB i yanında si işare- 15 3 İs3* 
ti bulunan sayıların çarpımı 5 1 5 
(2.23 —- 12) dir. 60 ile 96 sayısı- 1 

nın OKEK i ise bütün bölenlerin 

çarpımı 


(2.2.2.2.2.3.5- 480) dır. 


Örnek: 
123, 172, 269 sayıları en büyük pozitif bir x sayısına bölü- 
nünce sırasıyla 3, 4, 5 kalanları elde ediliyor. 


Buna göre, x değerini bulalım. 


Çözüm: 

123, 172, 269 sayıları x ile bölündüğünde sırasıyla 3, 4, 5 
kalanını verdiğine göre; 

123-3120, 172-4 - 168, 269-5264 sayıları x 


ile tam bölünür. x sayısı 120, 168 ve 264 sayılarını bölen en 
büyük sayıdır. 


120 168 264 (2 
60 84 1322 (2 
30 42 66 (2x 
15 21 33 (3 

5 7 11 15 





120, 168, 264 sayılarının ortak bölenlerinin en büyüğü olan 
x değeri, 2.2.2.3 — P4tür 


Örnek: 


x sayısı ile 48 sayısının OBEBi12 ve OKEKi 144 ol- 
duğuna göre, x değerini bulalım. 


Çözüm: 

x İle 48 sayısının çarpımı, OKEKi ile OBEB inin çar- 
pımına eşittir. O halde, 

x.48 12.144 > x-36 dır. 


Bölünebilme, Obeb-Okek 
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PEAK GELİN 


Bölünebilme, Obeb-Okek 





Örnek: 


Kenar uzunlukları 21 m ve 70 m olan dikdörtgen şeklin- 


.deki bir tarlanın etrafına ve köşelerine eşit aralıklarla fidan di- 


* kilecektir. 


Bu iş için en az kaç fidana ihtiyaç olduğunu bulalım. 





Çözüm: 

Fidan sayısının en az olması fidanlar arasındaki uzunluğun 
en büyük seçilmesine bağlıdır. Buna göre, komşu iki fidan 
arasındaki uzaklık 21 ile 70i bölen en büyük sayı olmalıdır. 


OBEB (01,70) -7 dir. 21 70/2 
i 21 35|J3 
Fidan sayısı - -— Tarlanın çevresi 
İki fidan arasındaki uzaklık 73515 
- 2.(21 $ 70) 7 77 
7 1 1 
— 26dır. 
Örnek: 


20 ile bölündüğünde 15 ve 25 ile bölündüğünde 20 
kalanını veren en küçük doğal sayıyı bulalım. 


Çözüm: 

İstenen sayı x olsun. x in 20ile bölümünden kalan 15 ve 
25 ile bölümünden kalan 20 olduğuna göre, X * 5 sayi- 
sı hem 20 ile hemde 25 iletam bölünür. x* 5inenkü- 
çük değeri 20 ile 25 in OKEK idir. 

OKEK (20, 25) - 100 dür. 

x4-5-100—>x-95tir 


Örnek: 


Eni 18 cm ve boyu 24 cm olan dikdörtgen şeklindeki bir 
yüzey kare şeklindeki fayanslarla kaplanacaktır. 


Buna göre, enaz kaç fayansa ihtiyaç olduğunu bulalım. 


Çözüm: 





Fayansın bir kenarının 
uzunluğu x cm olsun. X, 
hem 18i hemde24übö- 


lebilen bir sayı olmalıdır. Xx 





24 
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En az sayıda fayans kullanılması için x en büyük değerini 
almalıdır. 


Ohalde, x- OBEB(18,24)-6 dır. 


Dikdörtgenin alanı 
Bir fayansın alanı 





Fayans Sayısı > 


— 1824 45 olur. 


6.6 


Örnek: 


Bir artist albümlerini 5 er, 6 şar ve 8 er saydığında daima 2 
albümü artıyor. 


Bu artistin en az kaç albümü olabileceğini bulalım. 


Çözüm: 

Bu artistin x tane albümü olsun. Eğer 2 tane albümü ol- 
masaydı, kalan albümlerinin sayısı hem 5 in hem 6 nın hem 
de 8 in tamsayı katı olurdu. O halde, x—2 sayısı5,6ve8 
in katı olmalıdır. 

x— 2 nin en küçük değeri için, x-2 
olmalıdır. 

OKEK (5, 6,8) < 120 dir. 

Ohalde, x—-2-120 > x-122 dir 


— OKEK (5, 6, 8) 


Örnek: 

Boyutları 180 cm, 240 cm ve 360 cm olan dikdörtgenler 
prizması biçimindeki bir depoya küp biçiminde, en az kaç 
özdeş sandık yerleştirilebileceğini bulalım. 


Çözüm: 

Küp biçimindeki san- 
dığın bir kenarı x cm 
olsun. Sandığın bir 
kenarının uzunluğu 
(0); 180, 240 ve 360 
nın bir böleni olmalı- 
dır. En az sandık kul- 
lanılacağına göre, 








v 360 


sandığın hacmi en 
büyük olmalıdır bu- 
nun için x in yeterince büyük seçilmesi gereklidir. 


O halde, x < OBEB (180, 240, 360) « 60 cmdir. 
Deponun hacmi 


Sandık Sayısı A ğ 
Bir sandığın hacmi 
— 180.240.860 - 75 olur. 
60.60.60 
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ERİR ONE FARLAR ZİN 


Bölünebilme, Obeb-Okek 











Toplamları 205 olan iki doğal sayıdan büyüğü küçü- 6. Altı tane ardışık doğal sayının toplamı aşağıdakiler- 12. Dört basamaklı SAMN sayısı 6 iletam bölünebil- 17. Ortak katlarının en küçüğü 75 olan farklı iki doğal 
güne bölündüğünde bölüm 8 ve kalan 7 dir. den hangisine daima tam bölünür? diğine göre, M 4 N toplamının alabileceği değer sayının toplamı en çok kaç olabilir? 
k kaçtır? 
5 üvü A)7 B) 6 C)5 D) 4 E)3 en çok 
Buna göre, Kayak sayı kaçtır? ş A) 150 B) 125 C) 100 D) 75 E) 20 
7 A) 18 B) 17 C) 16 D) 15 E) 14 
A)177 oB)180 C)188 D)185 E)188 i 3a-2b İbs1 
. ha-? 
A,B,G doğal sayılardır. iz 6-b 13. Xx birrakam ve y bir tamsayıdır. 18. Ardışık iki çift sayının ortak bölenlerinin en bü- 
ADE BC yüğü ile ortak katlarının en küçüğünün toplamı 422 
“lg 5 Yukarıdaki bölme işlemine göre, a nın b cinsin- xy>xX 440 olduğuna göre, bu iki sayının toplamı kaçtır? 
Ee Ni den eşiti aşağıdakilerden hangisidir? Ni N 
ELE ri olduğuna göre, Xx in alabileceği farklı değerlerin A) 52 B) 56 C) 58 D) 62 E) 66 
5b *4 4b #5 3b -4 toplamı kaçtır? 
olduğuna göre, A nın 10 ile bölümünden kalan A b s2 B) b*1 ©) b-1 
kaçtır? 
i 4b—5 5b—4 A) 12 B) 20 GC) 24 D) 36 E) 40 — 
> b-2 2 b-2 19. 127, 151 ve 247 sayılarını böldüğünde 7 Kalanı- 
A)7 B) 6 c)4 D)3 E) 1 nı veren en büyük doğal sayı kaçtır? 
14. aveb pozitif tamsayılardır. 
8. a,b,c pozitif tamsayılardır. A) 24 B) 28 G) 32 D) 36 E) 42 
M sayısının 36 ya bölümünden kalan 17 ve N Sa- 3 
e R 12a-b 
yısının 24 e bölümünden kalan 13 tür. , : SM z 
4a t 5b *$ c ifadesi 3e daima tam bölünebildiği- 
N ö ğ i isi dai i ğguna göre, a * b toplamının alabileceği en 
Buna göre, M 4 N * M.N sayısının 12 ye bölü- ne göre, aşağıdakilerden hangisi daima 3 ile tam olala 9 p 
minder kalsri keski? bölünebilir? küçük değer kaçtır? ç Mi. 
ünden Kalan kaçtır? z e ii z 20. 18 e bölündüğünde 13,24e bölündüğünde 19 
; bi ölündüğünde 40 kalanını veren en kü- 
4 i ve 45e bölündüğün 
G) 20 D) 24 E) 28 
A)2 B)4 C)7 D) 9 E) 11 > A) 2a $ 4b -2c B)atb*2c Cjatb-c A) 12 B) 18 ) ) ) gük doğal sayı kaçtır? 
ğ) D)2atbic E)2asb465c Bi 
A) 115 Oo B) 175 C)235 D)295 E)355 
15. x vey pozitif tamsayılardır. 
M ven pozitif tamsayıdır. 
9. 12 basamaklı ABABABABABAB sayısının 9a bö- A—4Xe 
Mİ 17 lümünden kalan 3 olduğunagöre, A4B toplamı 
.İns2 S1 çok kaçtır? olmak üzere, A sayının 21 tane pozitif tam böleni 21. 8e ve 6ya bölünebilen doğal sayılardan kaç ta- 
Dai olduğuna göre, x * y toplamı kaçtır? nesi 240 tan küçüktür? 
5n * 1 A) 11 B) 13 6) 14 D) 16 E) 17 
A) 11 B) 10 GC) 9 D) 8 E) 7 
lduğ öre, M k kaçtır? N A) 6 B) 5 Cc) 4 D) 3 E) 2 
o.cuğuna göre, M ençok kaçtır? 10. Üçbasamaklı K8L sayısı 8 e bölündüğünde 3 ka- 
lanını verdiğine göre, K * L toplamı en cok kaç- 
A) 101 B)105 oC) 111 D)116 Oo E)122 tır? 
16. aveb pozitif tam sayılar olmak üzere, 
B 
A) 16 ) 14 C) 13 D) 12 E) 11 e 22. 48,72 ve 108 litrelik 3 bidon, 3 farklı sıvı iletama- 
m pozitif bir tamsayıdır. men doludur. 
eşitliğini sağlayan en küçük k pozitif tam sayısı 
6m? 4 4m 4 26 sayısının 2m * 3 ile bölümünde 11. y>x olmaküzere,dört basamaklı xyx2 sayısı 44 kaçtır? Bu üç bidondaki sıvıların, birbirine karıştırılmadan 
bölüm 3m ve kalan 1 olduğuna göre, m kaçtır? ile tam bölünebildiğine göre, y nin alabileceği de- ve hiç artimayacak şekilde, eşit hacimli şişelere 
ğerlerin toplamı kaçtır? A) 30 B) 44 C) 55 D) 60 E) 66 doldurulabilmesi için en az kaç şişe gereklidir? 
A)4 B) 5 C)6 D)7 E)8 A) 12 B (2009-ÖSS) 
) ) 11 C) 10 D) 9 E)8 A) 22 B) 21 C) 20 D) 19 E) 18 
il ğ 
< 2-D 3-E 4-A 5-B ö-E 7-E 8-E 9-E 10-A 11-A 12-0 13-B 14-D 15-6 16-6 17-6 18-6 19-A 20-E 21-B 22-0 
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Toplamları 205 olan iki doğal sayıdan büyük olani b 
ve küçük olanı k olsun. 


Verilenlere göre, 
b-k- 205 ve 


—>b-8k*7 dir 


b*k-205 > 8k174k-205 


9k - 198 
k-22 dir. 
(k-22veb4k-—205) > b 422-205 
> b 183 tür. 
Cevap C 
Verilenlere göre, 
A-4B41 ve B-—5C$3tüir 


A-4B41-4(5C43)141-20C 413 tür 
A-20C413-10(2C #1) $*3 olduğundan, 
A nın 10 ilebölümünde bölüm 2C $ 1 vekalan 3 tür, 


Cevap D 


M sayısının 36 ya bölümünden kalan 17 ise 
M-36.k $* 17 (keZi) dir. (1) 

N sayısı 24 e bölündüğünde kalan 13 ise 
N-241413 (teZ') tür.. (2) 

(O) den, M-36.k$17 - 12(3k41) 45 
olduğundan M nin 12 ile bölümünden kalan 

5 tir... (3) 

(€)den N-241413-12(0841) #1 
olduğundan, N nin 12 ile bölümünden kalan 
TÜdir.. (4) 

(3) ve (4)ten, M*N nin 12 ile bölümünden kalan, 
5t1-6dir... (5) 

(8) ve (4) ten M.Nnin 12 ile bölümünden kalan, 
51 5tir.. (6) 

(5) ve (6) dan, M*N $# (M.N) nin 12 ile bölümün- 
den kalan, 6 45-11 dir 


! 


Cevap E 





WEEMİ YAYINLARI 





00 








Bölünebilme, Obeb-Okek 





M | 17 
-İn#s2 
> 5741 1< 17 ise 





5nti n en çok 3 olur. 


M-17.(04*2)4*5n*1ven-3 için 
M-17(342)453 41 
M-17.554* 16-101 dir 


Cevap A 
Verilenlere göre, 
6m? 4 4m 4 26 -(2m43).3m 41 
6m? 4 4m 426-6m249m41 
26—-1-9m—-4m 
25 -5m 
m—5tir 
Cevap B 


Ardışık altı doğal sayı, 

nh NHİ, Nn*2, n$*3, n$4, n*#5 olsun. 
Bu sayıların toplamı, 

NEN k1) (n042) 4(04$3)4(0*4)4 (0 *5) 
— 6n*t15tir 

6n * 15-3 (2n * 5) olduğundan bu altı sayının top- 
lamı daima 3 iletam bölünür. 


Cevap E 


Verilenlere göre, 

sa -*2b-—(b*1)(a-2)46-b 
3a * 2b -ab—2b4a-246-b' 
3gas-2b-—ab4a-3b44 

ga -ab—-a-—2b-3b44 
2a—ab——5b 44 

a(2—b) -—5b 44 


. -Sb 44 
2-b 





>a — dir. 


Cevap E 


T 


e 


> 
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10. 


11. 








4a * 5b *c sayısı 3 ile tam bölündüğünden 3 

ün tamsayı katıdır. E seçeneğinde verilen 

2a* b * 5c sayısiile 4a * 5b * c yi toplayalım. 

(4a*-5b4c)1t(2asb45c)-6a46b*6c 
—6(a*b*c)dir. 

6(a*b*c) sayısı 3 iletam bölünür. 

4a4*5b4*c ve 6(as-b*c) sayısı 3 iletam bö- 

lündüğünden, 2a * b * 5c sayısı dadaima 3 iletam 

bölünür. 


Cevap E 


12 basamaklı ABABABABABAB sayının rakamlarının 
sayı değerleri toplamı 6&(A4B) dir. &(A*B) nin 9 ile 
bölümünden kalan 3 ise A*Bsayısı 2,5,8,11,14, 
17 dir. O halde, 

A * B toplamı en çok 17 dir. 


Cevap E 


Üç basamaklı K8L sayısı 8 ile bölündüğünde 3 ka- 
lanını veren en büyük sayı olmalıdır. 

K—9 olsun. O halde, 981 sayısının 8 e bölümün- 
den kalan 3ise L—-7 dir. 

Buna göre, K * L toplami ençok 9 * 7 - 16 dır. 


Cevap A 


44 ile bölünebilme yerine 4 ve 11 ile bölünebilme 
kuralına bakmak yeterlidir. 

xyx2 sayısı 4 ile tam bölünebiliyor ise Xx in alabile- 
ceği değerler 1,3,5,7,9 dur. 

xz1 için iyi2 sayısı 11 ile tam bölünmelidir. 
O halde, 

1yi2 > Y4*2)-(1 *1)11kiseys0Odır. 
ysOvex-1 için y >x doğru değildir. 

yz0 olamaz. 

x-3için 3y32 sayısının 11 ile tam bölünebilmesi 
için y 4 olmalıdır. am li 
Xx-5 için 5y52 sayısının 11 iletam bölünebilmesi 
için y < 8 olmalıdır. 

x-7 için 7y72 sayısının 11 ile tam bölünebilmesi 
için y - 1 olmalıdır. 

1, 7 den büyük olmadığından y 1 olamaz. 

x 9 için 9 dan büyük rakam olmadığından y de- 
ğeri bulunamaz. O halde, y nin alabileceği değerlerin 
toplamı, 4* 8-12 dir. 


Cevap A 


ÇHEMİ YAYINLARI 
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12. 


13. 











Bölünebilme, Obeb-Okek 
Dört basamaklı 5AMN sayısının 6 ile tam bölünebilme- 
si için bu sayı çift ve 3 İletam bölünebilen bir sayı ol- 


malıdır. M—-9 ve N-6 (veya M-7, N- 8) için 
M*N>946- 15 en büyük değerini alır. 


Cevap D 


X.y - Xx 4 40 eşitliğinin İki tarafını x ile bölelim; 


x rakamı 40 ı bölmelidir. 
O halde, x değerleri 1,2,4,5,8 dir. xin alabileceği 
değerlerin toplamı, 20 dir. 


Cevap B 


14. 12a-b9 > 223a-b9 tür 


b3 - 2333 olmasi için a - 32.2 olmalıdır. 
Ohalde, a-18 veb-23-6dir. 
a*b toplamının en küçük değeri 1846-24 tür. 


Cevap D 
15. 4X6Y (2) X013V pg” 
sayısının pozitif tamsayı böleni 21 ise 
0xX*y*t-i)(y*t1):21 XX y1k1-3 
ve 2xX*y11-7dir 
Ox *y1r1)*-(Y11)57 43 
2X *y) 210 
2(X*y) 8 
xtyz4 tür 
Cevap C 
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Bölünebilme, Obeb-Okek 





eşitliğinde k pozitif tamsayının en 
küçük değerini alması için a ve b nin en büyük 
değerini alması gerekir. 

660 - 2.3.11.10 

k.203P - 223.11.5 

k.223P - 55.223! eşitliğinden 

k 55 bulunur. 


Cevap C 


17. İstenen iki sayı a ve b olsun. 


18. 


19. 


a<bs OKEK(a,b) olduğundan, b-75 ve a 
sayısı 75 i bölen en büyük sayı (75 ten farklı) 
a - 25 seçilirse toplamları en çok, 25 $ 75 - 100 
olur, 


Cevap C 


Ardışık iki çift sayının en büyük ortak böleni 2 dir. O 
halde, bu iki sayının en küçük ortak katı, 

422-2 - 420 olur. 

Bu iki sayı xX ve y-x 4 2 seçilirse, 

x.y < OBEB (x,y). OKEK (x,y) 

X(X42) -2420 - 28.30 

> X-28,y-30 ve x*y- 58 olarak bulunur. 


Cevap C 


127, 151 ve 247 sayıları en büyük pozitif bir x sayı- 
sına bölündüğünde 7 kalanını versin. 

O halde, 127—-7-120, 151-7 - 144 

ve 247-7 —- 240 sayıları x ile tam bölünür ve 

x - OBEB (120, 144, 240) - 24 olur. 


Cevap A 





Emi YAYINLARI 





22 


20. Verilenlere göre istenen en küçük doğal sayı A olsun. 


21. 


22. 


A-*5 sayısı 18,24 ve 45 iletambölünü.A 5 in 
en küçük değeri 18, 24, 45 sayılarının ortak katlarının 
en küçüğü olur. 

OKEK (18, 24, 45) — 360 tır. f 
A-5-360 > A 355 tir 


Cevap E 


8 ve 6 nın en küçük ortak katı 24 olduğundan 24 e 
bölünebilen sayılar 8 e ve 6 ya da bölünür. 

Buna göre, 8 ve 6 ya bölünebilen 240 tan küçük do- 
ğal sayıların kümesi, 

10,24,48,72,96,..., 192,216) dır. 

O halde, bu sayılar: 

216-0. 


* 1 10 tanedir. 
24 


Cevap B 


Sıvıların hiç atmayacak şekilde en büyük ölçekli şişe- 
lere ve birbirine karıştırılmadan doldurulabilmesi için 
bir şişenin hacmi 48, 72 ve 108 in en büyük ortak 
böleni olmalıdır. 


OBEB (48, 72, 108) - 12 olduğundan her bir şişeye 
12 litre sıvı doldurulmalıdır. 

O halde, gerekli olan şişe sayısı, 

48 g. J2 i 108 


ZE — - İ9Sdur. 
12 12 12 


Cevap D 
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Bölünebilme, Obeb-Okek 





A doğal sayısının 6 ya bölünmesinde bölüm B ve ka- 
lan 5 tir. B doğal sayısının 5 ile bölümünden kalan 3 tür. 


Buna göre, Anın 15 e bölümünden kalan kaçtır? 


A) 5 B) 8 C) 10 D) 13 E) 14 


A ve B sayılarının 12 ile bölümünden kalanlar sıra- 
sıyla 5 ve 7 dir. 


Buna göre, A2 4 A.B * B? ifadesinin 12 ile bölü- 
münden kalan kaçtır? 


A) 1 B) 3 C) 6 D) 8 E) 11 


m bir tamsayı vee m>3 tür 
4m” $ 12m $ 17 


sayısının 2m * 3 ile bölümünden kalan kaçtır? 


A) 8 B) 7 O) 5 D) 4 E) 1 


B ve b pozitiftamsayıdır. 


B 28 
b*i 


b? 


olduğuna göre, B en çok kaçtır? 


A) 92 B) 120 C)139 D)175 E) 204 


ABA üç basamaklı, BA iki basamaklı bir doğal sayı- 
dır. 


ABA | BA ae e 


2 


B 


olduğuna göre, A * B toplamı kaçtır? 


A) 16 B) 13 Cc) 12 D) 10 E)9 


YAYINLARI 


İEEMİ 


7. 


10. 


A, x ve K pozitif tamsayılardır. 


A 15 A s 
; $ : X 


13 K 


olduğuna göre, mi kaçtır? 





15 13 5 

> B) — G) — D)J2 E) 4 
e İm ) ) ) 
x bir tamsayıve x>3 tür. 

X44.x)|x42 

x*İ 
5 

olduğuna göre, x kaçtır? 
A)8 B) 7 6)6 D) 5 E) 4 


a,b,c birbirinden farklı pozitif tamsayılardır. 


atb-3.c 


olduğuna göre, a*b-*c toplamı aşağıdakiler- 
den hangisi olamaz? 
A) 84 B) 92 C) 96 


D) 102 E) 108 


41451 4 6! 


toplamı aşağıdakilerden hangisine tam bölüne- 
mez? 





A)8 B)9 GC) 10 D) 12 E) 18 
11 basamaklı 77777777777 sayısının 9 a bölü- 


münden kalan kaçtır? 


A)2 B)3 C) 5 D) 6 E)8 
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11. 


12. 


13. 


14. 


15. 


16. 











TEST -2 









Herbiri en az iki basamaklı dört farklı ardışık tek sa- 
yının toplami aşağıdakilerden hangisine daima tam 
bölünür? 





A)8 B) 12 C) 15 D) 18 E) 20 


Dört basamaklı 45AB sayısı 45 e bölündüğünde 
1 kalanını veren bir çift sayıdır. 


Buna göre, A -B toplamı kaçtır? 


A) 16 B) 15 C) 14 D) 13 E) 10 


a < b olmak üzere, üç basamaklı abc doğal sayı- 
sı 20 ye tam bölünebildiğine göre, a * b toplamı 
en çok kaç olabilir? 





A) 11 B) 12 C) 13 D) 14 E) 15 


Beş basamaklı 7x3yz doğal sayısı 11 e tam bölü- 
nebildiğine göre, x-y-z ifadesi aşağıdakiler- 
den hangisine eşit olabilir? 





A)2 B)7 C) 10 D) 14 E) 19 
1143! 5k... $ 28! 

toplamının 5 e bölümünden kalan kaçtır? 

A)4 B)3 c)2 D) 1 E)0 


54.x çarpımı bir tamsayının karesine eşit olduğuna 
göre, x in alabileceği en küçük pozitif tamsayı de- 
ğeri kaçtır? 


A)3 B)4 C)6 D)8 








19. 


EMİ YAYINLARI 


21. 





17. 


18. 


20. 


22. 


OBEB (x, 96) — 16 ve x < 96 olduğuna göre, xin 
alabileceği değerler toplamı kaçtır? 


A) 48 B)8O0 Oo C)896 D) 108 E) $16 


mven pozitif tamsayılardır. 


a - 4”.(10)” sayısının tam bölenlerinin sayısı 110 
olduğuna göre, m.n çarpımı kaçtır? 
A)3 B)4 C) 6 


D) 12 E) 15 


2001 sayısından en az hangi doğal sayı çıkarılırsa 
elde edilen sayı 9, 12, 15 sayıları ile tam bölüne- 
bilir? 
A) 15 B) 16 Cc) 20 


D) 21 E)30 


270, 150, 210 sayıları, x pozitif tamsayısına tam 
bölündüğüne göre, bölümler toplamı en az kaç ola- 
bilir? 





A) 21 B) 25 C) 28 D) 30 E) 35 


Ni Ni 15 sayılarına bölündüğünde bir tamsayı- 


ya eşit olan en küçük doğal sayı kaçtır? 


A) 24 B) 30 C) 35 D) 36 E) 40 


Boyutları 4 cm, 5 cm, 6 cm olan dikdörtgenler priz- 
ması şeklindeki tuğlalardan bir küp oluşturulacaktır. 


Elde edilen küpün en küçük hacimli olması için kaç 
tuğla gerekir? 





A) 1200 B) 1400 G) 1500 


D) 1600 E) 1800 
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Bölünebilme, Obeb-Okek 











Aralarındaki fark 194 olan iki doğal sayıdan büyüğü 6. Üç basamaklı a4b sayısı 9 a tam bölünebildiğine 
küçüğüne bölündüğünde bölüm 13 ve kalan 2 dir. göre, beş basamaklı 7a5b3 sayısının 9 a bölümün- 
den kalan kaçtır? 
Buna göre, küçük sayı kaçtır? 
A)1 B)2 C)5 D)7 E)8 
A) 21 B) 20 C) 18 D) 16 E) 15 
ab iki basamaklı bir doğal sayıdır. 
ab| 5 7. a>b olmak üzere, üç basamaklı Sab.doğal sayı- 
-Jas1 sı 4 iletam bölünebildiğine göre, kaç farklı Sab sa- 
pm yısı yazılabilir? 
3 
olduğuna göre, a.b çarpımı kaçtır? A) 14 B) 13 C) 12 D) 11 E) 10 
A)2 B) 3 C)4 D) 5 E) 6 
53538 |53 8. Üç basamaklı Sab doğal sayısı 4e ve 5e bölündü- 
. İB ğünde 1 kalanını vermektedir. 
E 
iz $ 
K Z Buna göre, a nın alabileceği farklı değerlerin top- 
K lamı kaçtır? 
olduğuna göre, B * K toplamı kaçtır? P) 
A) 20 B) 16 C) 15 D) 14 E) 13 
A)18 B)104 C)108 oD)1013 Oo E) 1018 ) ) ) ) ) 
K,L,M pozitif tamsayılardır. 
9. (22)2 * (33)2 $ (44)? 
KİL MJL 
:Ja2 a is toplamının 5 ile bölümünden kalan kaçtır? 
7 13 
A)0 B) 1 o) 2 D) 3 E) 4 
olduğuna göre, K * M toplamının 6 ya bölümün- 
den kalan kaçtır? 
2 iğ Si vü mi 10. Dört basamaklı 5a4b sayısının 5e bölümünden ka- 
N lan 3 tür. 
Rakamları farklı üç basamaklı en büyük doğal sayı 
ile, rakamları farklı üç basamaklı en büyük negatif p A N . 
tamsayının toplamı aşağıdakilerden hangisine tam Bu sayı 6 ile tam bölünebildiğine göre, a yerine 
bölünür? KN yazılabilecek farklı değerlerin toplamı kaçtır? 
A) 18 B) 16 C) 15 D) 12 E) 11 A)8 B) 10 C) 12 D) 14 E) 16 
2-B 3-E 4-D 5-6 6-B 7-6 8-A 9-E 10-6 
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11. Yedi basamaklı 5a8a7a3 sayısı 11 ile tam bölünebil- 16. Az-5I kal a birtamsayıve a>4 tür 82a üç basamaklı, 2b iki basamaklı doğal sayılardır. 
i 28 2 2 
mektedir. B - (12) * (24) a” 42a43| 2a-5 8za | 2b 
N tk 7 3... 
Bu sayının 9 ile bölümünden kalan kaçtır? olduğuna göre, OBEB(A, B) kaçtır? 
2 
i olduğuna göre, b kaç farklı değer alabilir? 
A)4 B) 5 GC) 6 D)7 E)8 A) 68 B) 92 C) 109 D) 120 E) 144 De z i 
olduğuna göre, a kaçtır? 
A)7 B) 6 GC) 5 D) 4 E)3 
| A)6 B) 7 C)8 D) 9 E) 10 
12. x ve y pozitif tamsayılardır. 
17. aveb pozitif tamsayılardır. a doğal sayısının 12 ile bölümünden kalan 5,b do- 
450.x - yi ğal sayısının 18 ile bölümünden kalan 4 tür. 
23 bh -8i 6 nın katı olan üç basamaklı en kücük doğal sayı 9 Y ” 
eşitliğini sağlayan en küçük y değeri kaçtır? ile 4 ün katı olan iki basamaklı en büyük doğal sa- 
Göplame den erd e isli beli Buna göre, a3.b * a.b” toplamının 6 ile bölümün- 
olduğuna göre, a nın alabileceği en büyük değer yili Topic eşey g den kalan kaçtır? 
A) 30 B) 24 C) 12 D) 6 E)2 kaçtır? nür? 
A)0 B) 1 02 D)3 E)4 
As Bs g6 nı g8 AS B8 OS Di2 Ela 
13. aveb pozitif tamsayılardır. 
a ve b pozitif tamsayılardır. 
O a er 16 dan küçük ve 16 ile aralarında asal olan sayı- 
a.b-asb420 - o18. 3 ile bölündüğünde1, 5 ile bölündüğünde 3 ka- > SAM 
T , İ ların toplamının 9 a bölümünden kalan kaçtır? 
4 lanını veren 240 ile 550 arasında kaç tane sayı sa | b-1 7 
Zi 
olduğuna göre, a nın alabileceği farklı değerlerin z vardır? : 2 ; 
toplamı kaçtır? — A Og İN ii ll 
A)19 OB20  C)21 D)22 o E)23 Se 
A) 36 B) 32 Cc) 28 D) 14 E) 11 Yukarıdaki bölme işlemine göre, a 4 b toplamının 2 
e in a ve b pozitif tamsayılardır. 
en küçük değeri kaçtır? 
a$*2.b| a-2.b 
19. x,y,z birer pozitif tamsayı olmak üzere, A)6 B)8 c)9 D) 10 E) 11 3 
14. & .10 4 
71X42 - 9y*13 — 11246 
çarpımının pozitif tam bölenlerinin sayısı 40 oldu- itliğini sağl Kücük > x>3 olmaküzere, olduğuna göre, a nın en küçük değeri kaçtır? 
- 2 m e i ? 
ğuna göre, (15)* sayısının kaç tane pozitif tam bö- öy! Sağlayan en Küçük y değeri kaçtır? 
leni vardır? Ni A)7 B)9 C) 10 D) 14 E) 16 
A)64  B72 74 D75  E)76 ee 
5 y 
A) 12 B) 16 GC) 20 D) 25 E) 36 Ni 
3 N a<b olmaküzere, aveb çift sayıdır. 
20. Eni 72 metre, boyu 96 metre olan dik dörtgen şek- olduğuna göre, y nin x cinsinden eşiti aşağıdaki- Altı basamaklı Sab120 doğal sayısının 6 ile bölümün- 
sirlirii , 
; lindeki bir tarlanın etrafına, köşeleri de dahil olacak ME il den kalan 2 dir. 
15. İki doğal sayının OBEBi 12, OKEKi 72 olduğu- şekilde eşit aralıklarla ağaç dikilecektir. 
na göre, bu sayıların toplamı en az kaç olabilir? Bu iş için en az kaç ağaç gerekir? A)x-2 B)x-1 O)x*1 Bu şartları sağlayan (a,b) ikililerinin sayısı kaçtır? 
D)x*2 E)xt4 
A)36 oOB)48 (60 D72 E)80 A)20  B)18 16 D14 Eliz e ve a 3 


e a PE Mm NEME <$ SENE EN ME ala ENE DMM 





11-E 12-A 13-A 14-8 15-€ 16-E 17-0 18-8 19-0 200 tA 2-0 3-A 4-B 5-A G-E TE 8-D 8-0 
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10. Üç basamaklı abc doğal sayısı 20 ile bölündüğün- 
de 7 kalanını, 9 ile bölündüğünde 1 kalanını veren en 
küçük sayıdır. 


Buna göre, b * c toplamı kaçtır? 


A)7 B) 9 C) 11 D) 13 E) 15 


11. Dört basamaklı 3a4b doğal sayısının 45 ile bölü- 
münden kalan 16 olduğuna göre, a nın alabilece- 
ği değerler toplamı kaçtır? 


A)8 B)9 GC) 10 D) 11 E) 12 
12. Dört basamaklı 7a5b doğal sayısı 12 ile tam bö- 


lünebildiğine göre, a nın alabileceği farklı değer- 
lerin toplamı kaçtır? 


A)35 o B)30 C) 27 D) 24 E) 20 


13. x ve y pozitif tamsayılardır. 


12.x5 - yi 
olduğuna göre, y nin alabileceği en kücük değer 
için x kaçtır? 
A) 144 B) 72 GC) 36 D) 24 E) 12 
14. 1200...0 
Kai 
n tane sifir 


sayısının tam bölenlerinin sayısı 252 olduğuna gö- 
re, bu sayı Kaç basamaklıdır? 


A) 6 B) 7 C)8 D) 9 E) 10 


15. 72! 
(18)" 





ifadesinin bir tamsayı olabilmesi için n sayısının 
alabileceği en büyük tamsayı değeri kaçtır? 


A)15 o B)17 C) 30 D) 34 E) 36 


16. A,B,C,D,E,RK,L,M harfleri birer doğal sayıyı gös- 
termektedir. 


a AKK KUP» 

— KXKXmmu 

a—grT1do 

SO VE NWNM 
— 


olduğuna göre, A-B-C toplamı kaçtır? 


A130 B)126 C)120 D)114 E)110 


17. Üç basamaklı 318 doğal sayısının x ile bölümünden 
kalan 8 dir. 


Bu şartı sağlayan kaç tane x pozitif tamsayısı var- 
dır? 


A)7 B) 6 Cc) 5 D) 4 E)3 


18. 58, 68, 78 sayılarını böldüğünde, sırasıyla 4,5,6 
kalanlarını veren en büyük doğal sayı kaçtır? 


ÇGZENİ YAYINLARI 


A) 6 B)7 Cc) 8 D) 9 E) 10 


19. Kadir kalemlerini 7 şer 7 şer saydığında 5, 8 er 
8 er saydığında 6, 9ar 9 ar saydığında 7 kalemi ar- 
tıyor. 





Kadir'in kalemlerinin sayısı en az kaç olabilir? 


A)628 B)580 (C)502 D)444 E)376 


20. Eni 56 metre, boyu 72 metre olan dikdörtgen şeklin- 
deki bir tarla, kare şeklinde parsellere bölünecektir. 


Buna göre, bu tarladan en az kaç parsel elde edi- 





lir? 
A72 o B)63 GC) 48 D) 21 E) 16 
15-B 16-A 17-C 18-0 19-6 20-B 
58 











'A. KESİR 
a ve b tamsayı veb #0 olmak üzere, 5 ifadesine kesir, 


a ya kesrin payı, b ye de kesrin paydası denir. 


/ pay 
— — kesir çizgisi 
İN 
payda 
MZ ğe 
3' 5' 12 13' 


gibi sayıların her biri birer kesirdir. 


TE eva 


1)a-0 olmak üzere, > -0 








2) 7 tanımsızdır. 


Örnek: 


x 
! Ji 
Ma a 
ÇE vavınLarı 


kesrini tanımsız yapan x değerlerini bulalım. 

Çözüm: 

Paydayı O (sıfır) yapan değerler kesri tanımsız yaptığından 
4-xX2-0>xX-4—>x--—2 veya x-2 


değerleri verilen kesri tanımsız yapar. 


B. KESİR ÇEŞİTLERİ 
1) Basit Kesir e 


İşaretlerine bakılmaksızın payı paydasından küçük olan ke- 
sirlere basit kesir denir. 


Yani — 1 ile * 1 arasındaki kesirler basit kesirdir. 


> 0, .... sayıları basit kesirdir. 
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RASYONEL SAYILAR 












2) Bileşik Kesir 
İşaretlerine bakılmaksızın payı paydasından büyük veya pa- 
yı paydasına eşit olan kesirlere bileşik kesir denir. 


Yani —1 ile - 1 arasında olmayan kesirler bileşik kesirdir. 


7 
5 





2 -1,1, z , 3, ..... sayıları birer bileşik kesirdir. 


3) Tamsayılı Kesir 


O (sıfır) hariç bir tamsayı ve bir basit kesirle birlikte yazılan 
kesirlere tamsayılı kesir denir. 


LİNE ei sayıları birer tamsayılı kesirdir. 
3 7 4 


a) Tamsayılı Kesri Bileşik Kesre Çevirme 





aP — a.ctb dir. 
c c 
Örnek: 
3 5 ve -3 — tamsayılı kesirleri, 
gi . 35r1 16, 
5 5 5 
-3 ni —— ii LE a şeklinde bileşik kesre çevrilir. 








- ———— olduğuna dikkat edilmelidir. 


b) Bileşik Kesrin Tamsayılı Kesre Çevrilmesi 


Bir bileşik kesri tamsayılı kesre çevirmek için kesrin payı 
paydasına bölünür. Elde edilen bölüm, kalan ve kesrin pay- 
dası, sırasıyla tamsayılı kesrin tam kısmı, basit kesrin payı ve 
basit kesrin paydası olur. 
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Örnek: 


> ve — vi bileşik kesirlerinin tamsayılı kesre çevrilmiş şekli, 











9/4 
.İE- ; 25 
1s 

2 gi ve -8 spk tür. 

4 4 4 4 


C. DENK KESİRLER 


Bir bütünün aynı büyüklükteki parçalarını gösteren kesirlere 
denk kesirler denir. 


Denk kesirler aynı büyüklüğü gösterdiği için < yerine — 
işareti kullanılabilir. 


Kesirlerin Genişletilmesi veya Sadeleştirilmesi 


Herhangi bir kesrin pay ve paydası sıfırdan farklı aynı bir sa- 


yı ile çarpıldığında veya bölündüğünde kesrin değeri (temsil 
ettiği büyüklük) değişmez. 


k sıfırdan farklı bir reel (gerçel) sayı olmak üzere, 


3.3.2. 6 3.(-3) . 9 
5 5.2 10 5.(-3) 15 
29.8: 2 -— 3 ir 


Herhangi bir kesrin pay ve paydasının; sıfırdan farklı bir tam- 
sayı ile çarpılmasına bu kesrin genişletilmesi, bölünmesine 
ise bu kesrin sadeleştirilmesi denir. 












|» UYARI 
Pay ve paydası aralarında'asal olan bir kesir, kendisine 





denk olan kesirlerin en sade şekilde olanıdır. 


Örneğin, a ve b aralarında asal ve TE — > ise 


â 3 > ei Tiz 
— ss — ve a3 b—4'tir 
b Ali : i 


EASMİ YAYINLARI 
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Örnek: 


(X * 5) ve (y * 2) aralarında asal sayılar olmak üzere, 





x*5 24 N z y-2 pp ei 
—— -— — old a gör - rinin değerini 
yi2 15 uğuna göre, kesri ğg | 
bulalım. ; 
Çözüm: 

X*5 24 xt5 , 8 

y*s2 15 yt2 5 


>X15-8vey1*2-5 


>—x-3 vey-3 tür 


Ni y- ya 3-2 1 
Buna göre, kesrinin değeri ez 
göre 2 es ğ ED 5 








Örnek: 


Değeri > olan bir kesrin payına 4 eklenip, paydasın- 


dan 4 çıkarıldığında kesrin değeri - oluyor. 


Buna göre, başlangıçtaki kesrin paydasının payından 
kaç fazla olduğunu bulalım. 


Çözüm: 
Başlangıçtaki kesir olsun. Bu kesrin payına 4 ek- 
lenip, paydasından 4 çıkarıldığında değeri zi oluyorsa 


BA İİ 5 j46x - 169x412 
4x—4 3 





> 7X-28>x-—4 olduğundan, 


başlangıçtaki kesrin paydası, payından 4x—3X—x—4 faz- 
ladır. 


D. RASYONEL SAYI 


Bir kesre denk olan kesirlerin meydana getirdiği küme bir 
tane sayı belirtir. Böyle bir sayıya rasyonel sayı denir. Bir 
rasyonel sayı, bu sayıyı belirten kümenin herhangi bir ele- 


manı ile gösterilebilir. Rasyonel sayılar kümesi O ile göste- 
rilir ve 


az (2 :aveb tamsayı ve bsol dır. 


2 


4 3 
eş Zİ, sö... iri 
7 3'E 0,4 sayılarının her biri (dolayısı 


ile her kesir) bir rasyonel sayıyı gösterir. 











E. RASYONEL SAYILARDA İŞLEMLER 


1) Toplama - Çıkarma 


“Paydaları eşit olan kesirler toplanırken (veya çıkarılırken) or- 


tak paydada kesirlerin payları toplanır. (veya çıkarılır.) 


asl 
b b 





atc 





b 








Paydaları farklı kesirler toplanırken (veya çıkarilirken) 


önce bütün kesirlerin paydalarının en küçük ortak ka- 


tında kesirlerin paydaları eşitlenir. 





Örnek 
BE Be Gİ nl 
1 Ge“ 6 6 4 8 3 
18—20 4-3 İ tür, 
24 24 
Sonuç: 
2 Sp ir a.d *b.c 
b d b.d 
2) ab a.ctb 
c c 
3) -gb ,ça.ctb 
c c 
Örnek: ” 
3 3433 3-32, 2448 
2 2 4 
3,01. —-344201 
2 4 2.4 
- j0 -— İS tür 
8 4 
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ÇE vavınLARI 


2) Çarpma 
Rasyonel sayılar çarpılırken, kesirlerin paylarının çarpımı pa- 
ya, paydalarının çarpımı da paydaya yazllır. 





b d b.d 
. ei. 3.1.3. 3 dur. 
Örneğin. > - “e “3g 


(e yoz iYi )ne 


olduğuna göre, n değerini bulalım. 


Çözüm: 
(43) (Gel) 2) (141 )-e 
5 n 
y4.s,8 nHİ -g 
3 4 5 n 
Ntl 95041275 n - 26 bulunur. 
3 


3) Bölme 
İki rasyonel sayı bölünürken bölünen kesir, bölen kesrin 
çarpmaya göre tersi ile çarpılır. 


a.b #0 olmaküzere, 2 nin çarpmaya göre tersi 








b 
Bigi 
a 
a.c,.a,d. a.d 
b d b c b.c 
Örneği EE 9S. dır 
Örneğin, g7 83 16 














a 
a b s a.d. dıştaki sayıların çarpımı 
G “- bu6 içteki sayıların çarpımı 


(a ile d, diştaki sayılar; b ile c içteki sayılardır.) 


2) Bölme işleminde, bölünen ile bölenin payları ile - 
- paydaları karşılıklı olarak sıfırdan farklı aynı. bir sayı ile 
 çarpılabilir veya bölünebilir. 


Rasyonel Sayılar 
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Örneğin, 
e A“ 4 ge 
3 5 3 3 5' 3 4 3 yü 
3) pa — * 4 — 2 * 8 ii 
2 “EnB *a;3 ag 
Tİ ee le 5 
2.3 32 33 6 9' 
8.12 8:4 12:4 2.3 4)1(2:3).(1:2)1:(4.(1:3)) 
9 5 9 5 9 5 
a e A 
4 4:4 1 21 3 33 4 
M4 o 14:7 2 yz 
— — — dir. 
12 12:4 3 
21 21:7 3 5) a-lasb.(a*t1)Jsa.b 
-a-|a*a.b*bj|*a.b 
4) İşlem Önceliği -a-a-a.b-bsa.b 
İkiden fazla işlemin bir arada olduğu durumlarda işlemler, iş- — -b 
lem önceliğine göre sırasıyla yapılmalıdır. 
Örnek: 
İşlem önceliği şu sıradadır: 1 p 
1) Parantez içleri öncelikle hesaplanır. Ayrıca kesir çizgileri vE 3 Si 3 
de parantezler gibi işlemin yönünü belirler. z 
? 1 iliğini rağ Ri 
2) Üslü işlemler varsa, üs alma işlemi yapılır. z ( eşitliğini sağlayan x değerini bulalım. 
N > 
3) Çarpma - Bölme işlemleri yapılır. 5 
4) Toplama - Çıkarma işlemleri yapılır. Çözüm: 
a-p lx 2 a-(241) -x4Z 
3 3 3 3 
Çarpma ve bölme işlemlerinden birinin diğerine Veya 
- toplama ve Çıkarma işlemlerinden birinin diğerine iş- >3-2- Ni - — —Xx 
. Jem önceliği yoktur. Bunun için çarpma ve bölme işle- 
minin veya toplama ve çıkarma işleminin art arda oldu- 51- 3. x>x-0dır. 
. ğu durumlarda işlem sırası parantezlerle belirlenir. > 
Örnek: 
Örnek: (2-1 *2)-(E42-1) 
Jj 3 3 3 4 5 5 3 4 
13.24 EL e 
3 2 işleminin sonucunu bulalım. 
1 1 
a Çözüm: 
(2-1 pi 2)-(24 a) 
3 4 5 5 
2) 8) iza): İ | .(1-3)-(2-e v.€ 
pimi b 
3 4 5 5 3 4 
2 3 2 
-8-| 2. | .çca-ç(3 
|; rl Ve e 
3 3 


-8-2.(2)-9-844-9-3 
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10 
3 


Ke 


ma 
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E MERDİVEN (ZiNCİR) KESİRLER 


Bu tip kesirlerde ilk önce ana kesir çizgisi tespit edilir. Daha 
sonra ana kesir çizgisinin payında yukarıdan (üst uçtan) 


paydasında ise aşağıdan (alt uçtan) ana kesir çizgisine doğ- 


ru işlem yapılır. 


Örnek: 





1* 


işleminin sonucunu bulalım. 


Çözüm: 





14 





zit emi 


vle 


-14838-4 tür 


" 
- 
tr 

oje 


8 
1 





işleminin sonucunu bulalım. 


Çözüm: 











ÇE vayınLarı 
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Rasyonel Sayılar 








n 
| 


ıl 
i 


il 
o 

! 

ıl 

wlj- 

pa 
Ci: 
z 


Örnek: 


24 


sonsuz zincir kesrinin değerini bulalım. 


Çözüm: 


Bulacağımız kesri xe eşitleyip, x in değerini bulalım. 


24 — —— EX —24 7 -x 


G. ONDALIK SAYILAR 


Paydası 10 un pozitif tamsayı kuvvetleri şeklinde olan (veya 
bu şekle getirilebilen) rasyonel sayılara ondalık sayılar de- 





nir. Örneğin, 
9 7 217 R 
— 7; 15-1 1,217; 
10 00 ag e 105 
Me e ez 
5 10 


sayıları birer ondalık sayıdır. 
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Rasyonel Sayılar 








Bir ondalık sayının virgülden önceki kısmına ondalık sayının 
tam kısmı, virgülden sonraki kısmına ise ondalık sayının ke- 
sir (ondalık) kısmı denir. Örneğin, 


3,07 sayısının tam kısmı 3, kesir (ondalık) kısmı 07 dir. 











Bir ondalık sayının tari kısmının. soluna veya kesir : 
minin sağına yazılan sıfırlar sayının “değerini değiştir- i 





Ömeğin, 3,05 -— 03,05 - 3,0500 - 003,05000 —... dir. 


1) Ondalık Kesirlerin Basamak ve Sayı Değerleri 


Bir ondalık sayının tam ve kesir kısmındaki basamakların 
isimleri aşağıdaki tablodaki gibidir. 





Tablodaki 904,125 sayısının rakamlarının basamak ve sayı 
“değerlerini yazalım. 


904,125 Basamak Basamak değerleri Sayı değerleri 


ei . 0,001 — 0,005 5 
. 0,01 -0,02 2 
.0,1 -0,1 1 
.124 4 
.10-0 0 
.100 - 900 9 





Örnek: 


25,108 sayısının çözümlenmiş şekli, 


25,108- 2104514 1.0,1 -0.0,01 * 8.0,001 
İl lLll-20454014040,008 
10,-1-2-3 


1 


—210451 41. LL ği 
10 


40. i 
100 1000 


dir. 





Bir ondalık kesri basamak değerlerinin toplamı şeklinde ifa- 
de etmeye, ondalık kesri çözümleme denir. 
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2) Bir Sayının İlmi (Bilimsel) Gösterilişi 
neZvei<a< 10 olmaküzere,bir sayının a. 10” şek- 
linde gösterilmesine bu sayının bilimsel gösterilişi denir. 
Örnek: 
3 000 000 - 3.109 

2 400 000 000 -2,4.10* 
0,0000002 — 2.10 -7 
0,0000000015 — 1,5.10 
217.1078 217105 dır. 


Burada virgülün; sağa doğru getirildiği basamak sayısı ka- 
dar 10 urı kuvvetinin azaldığına, sola doğru getirildiği basa- 
mak sayısı kadar da 10 un kuvvetinin arttığına dikkat edilme- 
lidir. (Tamsayıların en sağında da virgülün olduğuna ancak 
yazılmadığına dikkat edilmelidir 3,00... gibi) 


Örnek: 


23.10747.10 
50.10“ 


işleminin sonucunu bulalım. 
Çözüm: 


so0.10-“ 


. 23.10847.10 * 
5.108 


.  (2317).108 
5.1058 


30 
5 


- 6 dır. 


H. ONDALIK SAYILARDA İŞLEMLER 
1) Toplama - Çıkarma 


Ondalık sayılar alt alta toplanırken (veya çıkarılırken) virgül- 
ler ve aynı isimli basamaklar alt alta gelecek şekilde yazılır. 
Doğal sayılarda olduğu gibi (virgül düşünülmeden) işlem 
yapıldıktan sonra bulunarı sonuç, virgüller hizasından vir- 
gülle ayrılır. 


Yan yana yapılan işlemlerde ise sağdan sola doğru aynı 
isimli basamaklarda işlem yapılır ve onda birler basamağı- 
nin soluna virgül yazılır. 











İS 

i 
© 
> 











- Toplama veya çıkarma işlemi yapıları sayılarını kesir kıs- . 
: « mındaki basamak sayıları eşit değilse; basamak sayısı 
“ eksik'olan sayının sağına eksik olan basamak sayısı 
kadar sıfır yazılarak kesir kısmındaki basamak sayıları 
- eşitleni.. 


Örnek: 
25,304; 6,7 ve 1,04 sayılarının toplamını ve 7,3 sayısı 
ile 2,94 sayısının farkını bulalım. 





Çözüm: 
25,304 7,30 
6,700 2,84 
4 1,040 236 
33,044 


şeklinde işlemler yapılır. 


2) Çarpma 

Ondalık sayılar çarpılırken çarpanların virgülü yokmuş gibi 
düşünülüp çarpma işlemi yapılır. Bulunan çarpımda, çar- 
panların kesir kısımlarının basamak sayılarının toplam sayısı 
kadar basamak, en sağdaki basamaktan itibaren sola doğ- 
ru sayılıp virgülle ayrılır. Eksik kalan basamaklar olursa yeri- 


ne sıfır yazılır. 


Örnek: 


a) 2,57 <— 2 kesir basamaklı 
x 1,4 —— 1 kesir basamaklı 


1028 
4 257 
3,598 <——3(52t 1) kesir basamaklı 





b) 0,0007 < 4 kesir basamaklı 


x 6 —— O kesir basamaklı 


0,0042  — 4 kesir basamaklı 


3) Bölme 

Bir ondalık sayıyı bu sayıdarı küçük bir sayma Sayısına bö- 
lerken virgül yokmuş gibi işlem yapılır. Fakat işlem yapılırken 
sıra ondalık kesir basamağına (yani virgüle) geldiği zaman 
bölüme virgül konularak bölme işlemine devam edilir. 





m m nn nn ÇE YayınLARI 
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Rasyonel Sayılar 





Bölen ondalık sayı ise bölen, önce 10 un uygun kuvveti ile 
çarpılarak virgülden kurtarılır. Bölünen de 10 un bu kuvveti 


ile çarpıldıktan sonra işlem yapılır. 














Örnek: 

a) 243,18 :6 b)27,4:5 ©) 0,225:1,5 

bölme işlemlerini yapalım. 

Çözüm: 

a) 243,18| 6 b) 27,4 | 5 
. 24: 140,583 | 25: g.48 
— « İ— e 

003: 02â 
Gİ © 20 
31 040 
30 . 40 
18 00 
18 
00 
cg 0225|15, — 2,25 | 15 
> oi İni 
pan » 
22 
15 
075 
75 
00 
0,225 
0,225 v 
veya - e 
1,5 1,500 
- , 225 
15. 100 
— 1S -045 tr. 
100 


İ. RASYONEL SAYILARIN ONDALIK AÇILIMLARI 


Bir rasyonel sayının virgül kullanılarak yazılmasına bu rasyo- 
nel sayının ondalık açılımı denir. 


-a:b olduğundan, paydası 10 un kuvveti şeklinde 
yazılamayan rasyonel sayıların ondalık açılımı, kesrin payı 


paydasına bölünerek bulunur. 
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Örnek: 

3 27 Halam ” 

Di ve 80 kesirlerini ondalık sayı şeklinde yazalım. 
Çözüm: 





27 . 27:83 9.5 45 











- - 0,45 
60 60:3 20.5 100 
veya bölme işlemi yapılarak, 
3,0 4 ve 27,0 60 
0 075 .00: |İ945 
30” 270 
28 240 
020 0300 
20 300 
00 000 


şeklinde bulunur. 
1) Devirli Ondalık Açılımlar 


7 sayısının ondalık açılımını bulalım. 


2 sayısının ondalık açılımını bulalım. 





10 
14 140 1400 14000 

— — — ... veya 
10 100 1000 10000 i 


1,451,40-1,400-1,4000-...olur 


Ondalık kesirlerin virgüllü yazılışında kesir kısmının sonuna 
konulan (veya sonundan silinen) sıfırlar ondalık kesrin de- 
ğerini değiştirmez. Burada sıfır devreden (tekrar eden) sayı- 
dır. Bu şekildeki ondalık kesirlere sıfır devreden ondalık 
kesir denir. 


Sonuç olarak, paydası 10 ur kuvveti olan (veya bu şekle ge- 


tirilebilen) her rasyonel sayı, sıfır devredenli bir açılıma 
sahiptir. 
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2) Ondalık Sayıya Dönüştürülemeyen Rasyonel Sayıla- 


rın Ondalık Açılımı 


> kesrinin paydası 10 un herhangi bir kuvvetinin çarpgını 
olmadığından Ni kesri ondalık kesir olarak yazılamaz. 


Bu durumda, sayısının ondalık açılımını kesrin payını 


paydasına bölerek bulalım. 


213 > 2,000... 3 
0 | 0,666... 


20 
18 


020 
18 


02 








Yapılan bölme işleminin bölümünde, 6 rakamı sürekli tekrar 
etmektedir. O halde, 


z — 0,666... olur. 0,666... sayısını, devreden kısım üzerine 
- İşareti koyarak kısaca 0,6 şeklinde yazabiliriz. 


Yani, 0,666... — 0,6 gösterilişi kullarıllır. 


0,6 sayısına > rasyonel sayısının devirli ondalık açılı- 


mi denir. 


&. 8, ii ar kesirleri de ondalık kesir ola- 
15 11 7 


Aynı şekilde 
rak yazılamazlar. Fakat bu kesirlerin payları paydalarına bö- 
lünerek devirli ondalık açılımları, 

8 -05333.-053 

15 


İ -0,3636..-036 4 — 0571428 
11 7 
şeklinde bulunur. 


Bir rasyonel sayının ondalık açılımında, sayının kesir kısmın- 
daki rakamlar belli bir basamaktan sora belli bir kuralla tek- 
rar ediyorsa (devrediyorsa) bu sayıya devirli ondalık sayı 
denir ve devreden kısmın üzerine — işareti konularak yazılır. 






mz me 
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Üs» UYARI 


- 1) Her rasyonel sayının bir ondalık açılımı vardır. 














- 2) Ondalık kesir olari rasyonel sayıların ondalık açılım- 


“ farında devreden sayı sıfırdır ve devreden sifir, ancak 
gerektiğinde açılımın sonuna O şeklinde yazılır... 


3) Ondalık kesir olmayan rasyonel sayıların ondalık açı- 
lımlarında devreden sayı sıfırdan farklıdır. 


3) Devirli Ondalık Sayının Rasyonel Kesir Şeklinde Yazıl- 
ması 


0,53 sayısının rasyonel yazılışını bulalım. 


x 0,53 olsun. 


Virgül, devreden kısmın sonuna ve başına gelecek şekilde 
iki taraf 10 un uygun kuvvetleriyle çarpılıp taraf tarafa çıkar- 


ma yapılırsa, 
100.x - 53,3 
e 10.x - 5,3 
gO.x — 48,0 
>x- — olarakbulunur. 


Devirli ondalık sayı pratik olarak, 





(sayının tamamı) — (devretmeyen kısım) 


devreden 
rakam sayısı 
kadar 9 


devretmeyen 
rakam sayısı 
kadar O 





formülü ile rasyonel kesir şeklinde yazılabilir. Burada payda- 


daki ifade ondalık sayının kesir kısmı için söz konusudur. Bu 


ifadeyi sembollerle; 


a,b,c,d,e,f birer rakam ve 


a,bcdefdefdeft... — a,bcdef olmak üzere, 
—— abedef-abc | bedef — bc 
e yin 99900 


şeklinde yazabiliriz. 
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Rasyonel Sayılar 


Örnek: 


14; 0,85; 12,483; 0,63 sayılarını rasyonel olarak 


yazalım. 
Çözüm: 
2. 14-1 13 4 
—— —-— - 1— veya 
1,4 9 g g y 


— 85-8 77 
Die 90 90 
> 483-48 ,, 435 |, 29 
12483 124 - 12 900 60 
za. 68 . ZI. dir. 
a 99 11 





-.'a 
O,a s — dur 
9 


Örneğin 0,3 — Ş z 
2) Devreden rakam sadece 9 ise, 9 un solundaki basa- 
maklaki rakamın sayısal değeri 1 artırılıp 9-atılır. 
Örneğin, i 

2850-24; 0189-02; 15-2 dir | 
3) Devirli ondalık sayılarda toplama yapılırken, devre- 

- den kısımda işlem yaparken 9 dan büyük değerler el- 

de edilmiyorsa veya çıkarma yapılırken devreden kı- 
sımda bir soldaki basamaktarı sayı almak gerekmiyor- 

. sa sayılar rasyonel şekilde yazılmadan işlem yapılabilir. j 

Örneğin, 

3,244 1,65-4,89, 

2,37 4 0,623 -2,99-3, 

“3,76-1,42 2,34 tür 
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TEST - 1 (Çözümlü) 








1. Xx pozitif bir tamsayı olmak üzere, 


6 (Se be). 
3x * 16 044 033/0 
7X4 
ei işleminin sonucu kaçtır? 
kesrinin bir bileşik kesir olabilmesi için, x yerine i 
kaç farklı değer yazılabilir? 
: 3 
A— BZ oZ p2 gi 
20 20 20 20 20 
A)1 B)2 C)3 D) 4 E)5 


7. 0,01 ; 0,01 ; 0,002 devirli ondalık sayılardır. 


0,002 : 0,01 
3 3 1. 0,01 
a |, 33,333, 3333 0,01. 0,01 


4 da 444 adaş 





işleminin sonucu kaçtır? işleminin sonucu kaçtır? 


2. 








AE B) 2 03 D)2 E) 1 A)1620 B)162 C)16,2 D)1,62 E)0,162 
& 24 , 03 Ol 
> çi ; 0,25 0,037 
3 3 2 : İni 
> işleminin sonucu kaçtır? 
1 1 E 
299— —297-— 
2 3 3 
z A) 36 B) 37 Cc) 38,2 D) 28,2 E) 27 
işleminin sonucu kaçtır? Ş 
y)— BpZ gl! pi 
11 ET ) 3 ) 3 mi 2-ı 1:3 
e. 2 
EE 
3 
4. aveb birerrakam olmak üzere, 
i işleminin sonucu kaçtır? 
18 sat : 
96 
Mep Op <p Şi 
olduğuna göre, a * b toplamının alabileceği en 
büyük değer kaçtır? 
A) 10 B) 9 Cc) 8 D) 6 E)5 1 1 
2:— 14(3.2):— 
10. ii 
1 1 
i 2-— 41-(3:2).— 
1 1 1 1 2 
e e 
> 3 14 z 4 
işleminin sonucu kaçtır? 
olduğuna göre, a kaçtır? 
A) 14 B) 7 C)- 7 D)- 14 E)- 21 
A)7 B) 6 C)5 D)4 E)3 
A ÜL m e İş 
1-C 2-C 3-E 4-B 5-A 6-A 7-A 8-D 9-D 10-A 
68 


spam amme 





well 


işleminin sonucu kaçtır? 


11 10 7 11 11 
— B) — Cc) — D) — E) — 
A 12 ) 11 ) 12 ) 3 ) 
12. 0.2 ve 0,3 devirli ondalık sayılardır. 
1-02 
1 
24 —— —— 
1-0,3 
işleminin sonucu kaçtır? 
1 2 1 2 
— B) — Cc) — D) — E) — 
Ag ) 9 ) 10 ) 11 ) 11 
be 
13. a-l*$ 
3 
54— 


olduğuna göre, 5 ifadesinin a 


3 


cinsinden eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A g2 Gy D) 3a E) Sa 
a 4 3 


O e? 


işleminin sonucu, n — 10 için kaçtır? 


20 20 


21 
AZ O Tİ 


e D) 
21 11 


15. x bir rakam olmak üzere, 


1x23,5x ondalık sayısındaki x in basamak değer- 
lerinin çarpımı 16 olduğuna göre, x kaçtır? 


A)7 B) 6 C)5 D) 4 E)3 





TEST - 1 (Çözümlü) 


ÇİNE vavınvarı 














Rasyonel Sayılar 





16. a ve b reel sayı olmak üzere, 


olduna göre, 2a * b kaçtır? 








11 11 11 11 
A)A-Z Bp--X go D— p— 
den DER 5 B 
17. 2 
1 3 
il 10 
iü 1 
14 
1-Xx 

olduğuna göre, x kaçtır? 
A)0 B) 1 Cc) 2 D)3 E)4 





18. (441).(012).(643). (ne) 


işleminin sonucu, n — 12 için kaçtır? 


A)7.121 B)7.11! C)6.12! 
D)6.13! E)56.11! 
19. a 
11 12 13 
Ni > 23 21 25 . ai Z 
nagöre, —— - ——— — ifadesinin x tü- 
ği 12 11 13 


ründen eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A)x-2 B)x*2 C)2—x 
D)x*t4 E)4-x 
Şa-b 
20. —— -0 
2a-4 


olduğuna göre, b aşağıdakilerden hangisi olamaz? 
C) 10 D) 11 E) 12 


16-E 17-A 18-A 19-A 20-6 
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Xx pozitif tamsayı olduğundan (3x * 16), (7x $ 4) ve 


3x * 16 


ozitittir. B EFE NE l n 
REP” poziti u kesir bileşik kesir olduğuna 


göre, değeri 1 Veya 1 den büyüktür. 
O halde, 


(7x * 4) pozitif olduğundan eşitsizliğin iki yanı 
(7x * 4) ile çarpılırsa, 
3X11627x44 >1224x 
>—3Z2X 
olduğundan Xx in alabileceği pozitif tamsayı değerleri, 
(1,2, 3) üç tanedir. 


Cevap C 











3, 38 , 333 , 3388 
Aaa “ada © gana 
e Beli, Bular» S.a 
alamam alti 
4. İ -3tür 
4 
Cevap C 
198-2 196 Le ER 
3 2 3 2 
299 İ- 27 1 299 4 -İ 297 1 
mr 2 3 
DE Km 
6 
sie 
6 
a 
6 
z zidir 
pa, e 
Cevap E 
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1,8 sayısını çözümlersek, 


| 


eşitliğinde a ve b birer rakam olduğundan, anın sayı 
değeri O veya 1 olabilir. Buna göre, 


a-0Oiçinb—9vea*b-9, 
a-iiçinb-4vea*b-—5 


olduğundan, a * b nin en büyük değeri 9 dur. 


Cevap B 





3 4 5 
EZ a öğ rem e Taya z4 
>2'3'4 


eşitliğinde sadeleştirmeler yapılırsa 


ati 
2 





-4—>a1*11-8 


>a-7 bulunur 





Cevap A 
(geti 0,9 Ü 01. 
0,44 0,33 0,22 
ze ,.J0 
ERE ET 22 
- C e 2.1 
4 11 10 
e dir. 
20 
Cevap A 


Rasyonel Sayılar 









> 
E 
> 
| 
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TEST - 1 (Çözümleri) 











Rasyonel Sayılar 








2 | 1 
0,002:0,01 o 990 90 
0,01 .0,01 1 1 
s0 99 


İfadesinin payındaki bölme işleminde 990 ve 90 sayı- 
larının ikisi de paydada olduğundan kendi aralarında 


sadeleştirilirse, 


ifadesinde 11 ve 99 sayıları da kendi arasında sadeleş- 





tirilirse, 
—-2.90.9 — 1620 bulunur. 
Cevap A 
54 , 08 o Olli 
0,18 (025 0,037 
54.10 ,30 it 
© 18 2 37 
(4) 
-3.104 120 3-727412--282dir. 
100 
Cevap D 
1 Bi. ASİ 
—ej: mam, il, 
2 2 8 
3122 41 3:2 41 
i3 3 
6 6 
- 3 7 o 16 
3.2 — 
7-7 7 
Kg 
6.16 96 


Cevap D 


EMİ YAYINLARI 


m —————— 


<a 
.— 


41 
2. —-14(3.2): 
> (8.2) 


wj- 





1 
2. —41-(3:2). 
> (8:2) 


wju 


2.2-146.3 





ll 


4-1418 o 21 


pi 3 
2 





itadesinde 21 ve 3 sayılarının ikisi de pay olduğundan ken- 


di aralarında sadeleştirilirse, 


7.214 tür 
Cevap A 
1.1) 2) 
izi Ea 4 2 
1 1 1 11 
BY DR AL s1-—— di. 
i p 12 2) 2 1 
Cevap A 


12. 








1-0,3 24 








Cevap B 
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TEST - 1 (Çözümleri) 





Rasyonel Sayılar 

















13. 
»a 
asit 
3 
> as1$ > a- A -1 
3. 
> 2a 4 
3 
> ge ve 
2 
Xx 
5* - x denilirse, 
3 
Sİ -x> 5-x- > 
3 3 
BE e 
3 
ga b eğ, 2 
2 2 


Cevap E 











2-1 S-1 #-1 n? —1 

22 3.3 4.4 n.n 
N (e 81, ni ) (28 41 n$i ) 
«2 3 n 2 3 n 
— 2.3 ME DA aş Mİ 

2 83 4 n 2 3 4 n 





Si ,nr1 
n 2 

kl bulunur. 
10 2 20 


Cevap A 


ÇE vavınkarı 
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15. 1x23,5 Xx 
LLeL Ul 
3210-1-2 
ondalık sayısında x in basamak değerlerinin çarpımı 
16 olduğundan, 
(x. 102) . (x.103) — 16 
> XxX .102-7 165x216 
>xs4 tir 
Cevap D 


A A 


2 3 2 


eşitliğinin iki tarafını 2 ile çarpalım. 





2a is ç-b—2atb- 


2. yol: 
Bilinmeyen sayısı denklem sayısından fazla olduğun- 
dan verilen eşitliği sağlayan sonsuz.sayıda (a, b) iki- 
lisi (her b reel sayısına karşılık bir a reel sayısı) vardır. 
Buna göre örneğin, b - 0 seçip a yı bulalım. 





iris üye pk! 
2 3 2 6 
olduğundan, 2a* b La bulunur. 


Cevap E 









> 
: 
z 
© 


























ygs Matematik - | TEST - 1 (Çözümleri) Rasyonel Sayılar 
La 3 2 25. . — 
-2 , FS. EL. > -a diyelim ve a-x farkınıbulalm. 
Ki May 73 
14 -5 
23 21 25 Ç iel ) 
a-x- 
2 1 13 u 1 13 
© 23 1 21 1 25 1 
1 GK yp la 43 iş 
1 şi. 2 
iç re AKM aa ig 
>x0dır. a-xs2-2-2 
> asx-2 dir 
Cevap A 











n*2 
EE Rl 9 
——— 3 4 ni 
ni 


ifadesinde sadeleştirmeler yapılır ve n yerine 


12 yazılırsa, 
—n!. Ke . (n * 2) 
2 


-121. 2.147.121 dir. 


Cevap A 


ÇE YAYINLARI 


73 


20. 


Cevap A 





5Sa-b-0 ve 2a-4:30dır. 


O halde, 
b-5a ve 2as#4—ax2dir 


a2 için b-10 olacağından, binin değeri 10 


olamaz. 


Cevap C 





























işleminin sonucu kKâçtır? 


A)-3 B) —1 c)0 D) 1 


eş g İ 
2 2 


işleminin sonucu kaçtır? 


AZ B) > C)2 D 2 


işleminin sonucu kaçtır? 


A)-4 B) -3 GC) -2 D)-1 


a, 004 ,, 0002. 02 ,g 


0,5 0,4 2,5 





olduğuna göre, b—a kaçtır? 


A- 2 iz vg 


Be 
di 16 


A) 6 B) 5 Cc) 4 


E)3 


E)3 





Rasyonel Sayılar . 





ÇELEN vavıntarı 


10. 


2 4 
Te) he 
(ez). ) ea 
olduğuna göre, ( S Ni ) ; (ı z 5 ) ifadesiniri 


x cinsinden değeri aşağıdakilerden hangisidir? 


14 14 1 
A) — B) — Cc) — 2 Xx 
5x ) 3x ) 5x 2) 15 8) 5 
2x $ 4a 
3Xx-—-7 


ifadesi sabit kesir olduğuna göre, a kaçtır? 


A) - 2 B) - 2 ZE 


7 
D-- — 
5 ) 6 a 


4 
x—2 





kesri bileşik kesir olduğuna göre, x in alabileceği 
tamsayı değerlerinin toplamı kaçtır? 


A) 12 B) 14 G) 16 D) 18 E) 20 


Xx. Y.Z pozitif tamsayılardır. 


3,12 A MV aş 
100 20 


olduğuna göre, x* y *z toplamının en küçük de- 
ğeri kaçtır? 





A) 10 B) 9 c) 8 D)7 E)6 
3 
7 2 
kesri, Pi kesrinin 2 katına eşit 
Xx 
olduğuna göre, x kaçtır? 
9 
AÇ Bİ ol mi ps 
7-D 8-6 9-D 10-A 












Yas Matematik - İ 





TEST - 2 











Rasyonel Sayılar 





11. a ve b tamsayılardır. 


12. 


13. 


14. 


15. 





a.b > 0 olduğunagöre, sa-b sayısı aşağıda- 


kilerden hangisi olabilir? 


7 10 11 13 
B) — Gc) — D) — E)— 
A)3 ) 5 ) zi ) ) 
0,09 O, 0,08 
0,03 0,02 0,04 
işleminin sonucu kaçtır? 
A)-4 B)-5 C) -6 D)-7 E)-8 
0,3 ve 0,8 devirli ondalık sayılardır. 
0,8 : 0,8 
0,3:0,3 
işleminin sonucu kaçtır? 
A) 1 B)3 c)9 D) 10 E) 19 


x ve y birer rakam olmak üzere, 


XY yX 
XY YX 


ifadesi en küçük hangi pozitif tamsayı ile çarpılırsa 
sonuç bir tamsayı olur? 





A9 OB10 Or D)S0  E)99 
e e bez Ki 
G5 rn EN 
3 a > 


sayılarının küçükten büyüğe doğru sıralanışı aşağı- 
dakilerden hangisidir? 


Aa<b<c B)a<c<b C)b<c<a 


Dc<b<a Ec<a<b 


Çi YAYINLARI 


16. 


19. 


20. 


0,6 10,064*0,006*... 


şeklindeki sonsuz (sınırsız) toplamın sonucu kaç- 
tır? 


3 3 10 5 3 
x bir rakam olmak üzere, 
BK XX 42X- 1 
3 

olduğuna göre, x kaçtır? 
A)2 B)3 Cc) 4 D) 5 E)6 
a ve b iki basamaklı sayılardır. 

O,a t O,b 

o,a * Ob 
işleminin sonucu kaçtır? 
42 şii gg git “gi 

10 9 100 99 

az 2,52 

b - 0,47 

c-2,023 
olduğuna göre, as b *c toplamı kaçtır? 
A) 5,23 B) 6,23 C) 5,72 

D) 6,67 E) 7,24 

1 
at 
izli 
4-1. 
a 

işleminin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? 
A) 1 B) -1 Cja D) -a Eya-i 


19-A 20-A 














ari 
DD 
rar 
a 
o 
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çe) beğ) 
(*4)*Gre) 





işleminin sonucu, n — 17 için kaçtır? 








DE A) 9 | ML 
işleminin sonucu kâçtır? e e Wİ 2 2 
1 1 
A) — B) — Cc)2 D)3 E)4 
2 3 5 
0,7:0,664- — 
7. R 
1 -0,5.3 
41 
2 pi N iri 
2 5 işleminin sonucu kaçtır? 
* 
5 1 
24-—— 1 
A)1 Bİ C)-2 D)-3 E)-4 


işleminin sonucu kaçtır? 














1 3 5 
A) — B) 1 GE D) — 
> ) ) 5 ) 5 E)5 
8. a ve b pozitif tamsayılardır. 
1 
e 
0,8 Ni b * ALi Li 
3. SE z 2 
1 £ 
J 
— t2,5 Z 4 R 
2 Ş olduğuna göre, a * b toplamı kaçtır? 
< 
* 
işleminin sonucu kaçtır? 
A)5 B) 4 c)3 D)2 E) 1 
A)-12 B)-10 G-52 D-5 E)-4 
g9, 012, 024. 08 007 
2. 2 | İZ 04 016 002 0,3 
a 27 5 
1 Z işleminin sonucu kaçtır? 
142 —— 
5 27 4 g 
Al Bı c pi) maz j 
. 4 ) ) 80 ) 7 > 
işleminin sonucu kaçtır? 
A) 1 B)2 3 p) 12 Er 
3 3 
. 1 1 1 1 
10. A- ( #1). Çı 41) , Çı 4) 
2 4 6 2n 
5... 49 4 4949 m 494949 
21 2121 © 212121 B-(ı-1).(0-1).(-2)...(6- i ) 
ji 3 5 7 2n #1 
işleminin sonucu kaçtır? 
olduğuna göre, n —- 10 için A.B kaçtır? 
A) 7 B 1 
) )5 c)3 D) 1 E) 5 A) 1 B)2 Cc) 3 D) 4 E)5 
1-€ 2-D 3-B 4-0 5-A 6-A T-E 8-B 9-A 10-A 


76 


Rasyonel Sayılar 





iz. 24 b 4S -x olduğunagöre, 
b c d 








TEST - 3 Rasyonel Sayılar 





3x t 21 
2ax — 16 


kesrini tanımsız yapan x - 2 değeri için aşağıda- 
kilerden hangisi kesinlikle doğrudur? 





işleminin sonucu, n — 17 için kaçtır? A)a#4 Ba-4 GC as3 

1 2 2 D)a-2 Bazi 

Bi B) 1 c— D)2 E) 
Aİ 8 ED 3 

1-01, 02 17. (1:05-0a407.9):7 
Va 1-0,19  0,2—0,02 
İ ini kaçtır? 
işleminin sonucu kaçtır? işleminin sonucu kaçtı 
-A)1 B C)-1 D) -2 E)-3 

A) 11 B) 9 C) 5 D)3 E) 1 A) ) o ) ) ) 


18. x ve y birer rakam olmak üzere, 





0x , 0.0y 
0,0x Oy 


* 
b c d 





atb , b-26 ctd 











T 
ifadesinin x türünden eşiti aşağıdakilerden hangisi-  $ 
ii 7 A) BpX& ot pi pet 
dir? z go 91 9 
pu 
A)x*t1 B2x C)xt3 Dx EB ZX>xt1 Bi i 
19. x ve y birer rakam olmak üzere, 
Xİ, a-oyi: b-0oyx 
y 3 
14 i L 
ğ 1 olduğuna göre, a—b farkının alabileceği en küçük 
di att değer kaçtır? 
kesrini tanımsız yapan a değerlerinin toplamı kaçtır? - - > 
yap 9 P s A) ve. B) ii; C) z2 D) z4 E) 76 
11 11 11 11 11 
A) -5 B)-3 Cc) -2 D)-1 E)0 
ri 20. 2 1 
15. a, b ve c pozitif tamsayılardır. - — ği e 1 
2 — 
a ir n ri — 6,875 
ifadesinin alabileceği değer aşağıdakilerden han- 
olduğuna göre, a * b 4 c toplamının alabileceği gisidir? 
en kücük değer kaçtır? 5 i 
Ayk B)2 9 > D) > E) 1 


A) 10 B) 11 ci) 18 D) 13 E) 14 


13-0 14-B 15-A 16-B 17-A 18-C 19-E 20-E 
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A. RASYONEL SAYILARDA SIRALAMA 


Rasyonel sayılar büyüklük-küçüklük bakımından beş ayrı 
yoldan karşılaştırılabilir. 


1) Paydaları eşit olan pozitif iki kesirden payı büyük 
olan daha büyüktür. Örneğin, 


Örnek: 

5 3 2 PN a — 
—, —, — rasyonel sayılarını küçükten büyüğe doğru 
12 8 3 

sıralayalım. 

Çözüm: 

OKEK(12, 8, 3) - 24 olduğundan kesirlerin paydalarını 24 
te eşitleyelim. 


5,2, 10 S3 8. 2.8, 16 
12 2 4 8 3 24 ' 3 8 4 
- 9 10 16 .. 
— <—<— tür. 
olduğundan, DA “24 “24 tür. 
O halde, KI < > < — olur. 
8 12 3 


2) Payları eşit olan pozitif iki kesirden paydası küçük 
olan daha büyüktür. Örneğin, 


— <— <— << —<— dir. 
BM Bg 

Örnek: 

Ra rasyonel sayılarını sıralayalım 

gigy y Za 

Çözüm: 


OKEK (4, 5, 10) - 20 olduğundan kesirlerin paylarını 20 
de eşitleyelim. 
MEL 

5s5 25 ' 


0 10, 


02. 
32 ' 9g 2 


alm 
w©j|J© 


(ÇE YAYINLARI 


79 





olduğundan e > za > 2 dir. 
18 25 32 
- 10 4 5 
Buna göre, — >— > — dir 
9 9 5 8 


3) Pozitif iki kesir birbirine bölündüğünde bölüm 1 den 
büyükse bölünen kesir, bölüm 1 den küçükse bölen 
kesir daha büyüktür. Bölüm 1 ise bu iki kesir bir- 
birine eşittir. Örneğin, 


SAL, AS Aş. AL 
515 51 11 5 15” 
24.82 34,,., 24.32 
1520 3 4 15 20 
di A a e iii 
3 9 1 7 7 3 9 


4) Payve paydası arasındaki fark eşit olan pozitif kesir- 
lerin pay ve paydasındaki sayılar büyüdükçe; basit 
kesirlerin değeri artar, bileşik kesirlerin değeri azalır. 


Örnek: 


ai e rasyonel sayılarını sıralayalım 
8' 9” 13' 15 SY Y Hek 


basit kesirlerinin pay ve paydaları arasındaki fark sırasıyla 
3,2,3,2 olduğundan bu farkları 6 da eşitlemek için kesir- 
leri sırasıyla 2,3,2,3 ile genişletelim. 


DELİM 7.2 
82 16' 93 27' 
202 20 133 8, 
132 26' 153 5 














Sıralama, Basit Eşitsizlikler 














tir. 
e yp 
> < g0 < — <7 olur. 
8 1 9 1 il 
Örnek: 
A- 333 4444 . 255555 
444 ' 5555 * 666666 
sayılarını sıralayalım. 
Çözüm 
3388 81 3 
444 4.111 4 
A4 A1 4 
5555 5.1111 5 
555555 5.111111 5 
GE —a— dır. 
666666 6.111111 6 
3 4 5 Re : i 
PU 5 ve ri kesirlerinin pay ile payda arasındaki farkları 
eşit ve basit kesir olduklarından, 
5 4 3 
—>—>-— olur 
Bg 


“Yani C>B>Adır. 






» UYARI 


Negatif sayılar karşılaştırılırken (sıralanırken) önce sayı- 
i ların işareti göz önüne alınmadan siralama yapılır. Daha 
sonra bütün sayılar — 1 ile çarpılarak elde edilen sırâla- 
“manın yönü değiştirilir. : 


Örnek: 
10 100 


- 1000 
11. 103 * 


1103 


az 





olduğuna göre; a,b,c sayılarını küçükten büyüğe doğ- 
ru sıralayalım. 
Çözüm: 


Önce verilen kesirlerin paylarını 1000 de eşitleyelim ve işa- 
retlerini göz önüne almayalım. 


10 1000 
1 100 


100 . 1000 
103 1030 


ve payları eşit olan pozitif kesirlerden paydası küçük olan 
daha büyük olduğundan, 





YAYINLARI 


LEY 


80 


1000 
1030 


1000 
1100 


1000 
1103 


100 | 10 


Ni 1000 
103 © 11 


© 4103 





>—b<a<caolur. 


5) Rasyonel sayılar ondalık sayıya çevrilerek karşılaştı- 
rılabilir. 


İki ondalık sayıdan tam kısmı büyük olan daha büyüktür. 
Tam kısmı eşit olan ondalık sayılar virgülden sonraki kısma 
(kesir kısmına) bakılarak şu şekilde karşılaştırılır: 


Soldan sağa doğru , sırasıyla aynı isimli basamakta birbirin- 
den farklı olarak rastlanan ilk rakama bakılarak karşılaştırılır. 
Bu sayılardan (işareti de göz önüne alınarak) büyük olanın 


bulunduğu ondalık sayı daha büyüktür. Örneğin, 
3,05>245>1,95; —2,01>-3,5>-49 olur 


Şimde de 2,469 ve 2,471 sayılarını karşılaştıralım. 


2 1,469 2, 4 169 2,4) 6 (9 
21,471 2) 4 İ71 2,4)7hM 
aynı aynı farklı 


6 <7 olduğundan 2,469 < 2,471 olur. 






z >» UYARI 


© 1) Ondalık sayıların kesir kısımları karşılaştırılırkeni: vir- 
gülden sonraki basamak sayıları eşitlenip, virgülden 
sonraki kısım tamsayı gibi düşünülerek karşılaştırma 
yapılabilir. Örmeğin, 2,469 ve 2,471 sayılarının vir-. 
gülden sonraki. basamaklarında bulunan sayılar 
tamsayı gibi düşünülürse 469 < 471 olduğundan 
2,469 < 2,471'dir.. 


2) Ondalık sayıların virgülden sonraki kısmının işareti 
tam kısmının işareti ile aynıdır. 


Örnek: 


11,63 >11,027 olduğuna göre, o işareti yerine yazıla- 
bilecek rakamların kümesini bulalım. 


Çözüm: 

Verilen sayıların tam kısımları eşit olduğundan virgülden 
sonraki kısımlarının basamak sayılarını eşitleyip üç basa- 
maktı sayılar gibi düşünelim. 

11,63 >11,027 > 630 > 027 


şartının sağlanabilmesi için o yerine yazılabilecek rakamla- 
rın kümesi (0,1,2,3,4,5,6)J dır. 


KN 
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PED emmi MEMMUN GERİLEME HELE MEMNUN DELME NELERE MES MEŞE EEE EMEN CİNE EMELE ME SENEM EE İLİ SARİ 


Örnek: 
a--3,125; b-—-3,09; c--—3,4 sayılarını sıralayalım. 


Çözüm: 

Verilen sayılarda virgülden sonra en çok üç basamak oldu- 
ğundan bütün sayıların virgülden sonraki kısımlarını üç ba- 
samağa genişletip virgülden sonraki kısımları tamsayı gibi 
düşünürsek, 

—400<—125<-090 > -3,4<-3,125 <—3,09 
şeklinde sıralanır. O halde, c<a<b olur 


İki Rasyonel Sayı Arasına Sayı Yazma 


İki rasyonel sayı arasına sonsuz sayıda reel sayı yazılabilir. 
Ancak iki rasyonel sayı arasına belli şartlarda sonlu (sınırlı) 
sayıda kesir yazmak için: 


1) İki rasyonel sayının paydaları eşit değilse eşitlenir. 


2) İstenen şartları sağlayacak şekilde (gerekiyorsa) kesir- 
ler genişletilir veya sadeleştirilir. 
atb 





3) a ve b sayılarının ortasındaki sayı dir. 


Örnek: 
— ve ç sayılarının ortasındaki sayının payı 95 oldu- 


4 
ğuna göre, bu sayının paydasını bulalım. 


Çözüm: 


> ve 7 sayılarının ortasındaki sayı, 


ye 
2X4 6 24 


ve bu sayının payını, 95 olacak şekilde 5 ile genişletirsek 


19 © . 
> 2 dir. 
24 120 


O halde, Ni ve ç sayılarının ortasındaki (payı 95 olan) 


Sayının paydası 120 dir. 





(GE YAYINLARI 
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Sıralama, Basit Eşitsizlikler 


Örnek: 


a ve b pozitif tamsayılardır. 


a 6 
KL SN 


vee a< 75 
b 5 


Bs 
4 


olduğuna göre, — nin en büyük değerini bulalım. 


Çözüm: 

5 a 6 25 a 24 
— >— >— —>—>— olur 
4“b 5 “mü 


, > su, 25 
a< 75 ve Tv nin en büyük değerini aradığımız için ETİ 


kesrinin payını 75 e eşit veya büyük olacak şekilde geniş- 


letelim. 
25. M4. 7e, va 72 
20 b 20 60 b 60 


e fd 
olduğundan, ya nin en büyük değeri © tir. 


B. BASİT EŞİTSİZLİKLER 
Eşitsizlik, eşit olmanın karşıtı (zıttı) dır. 


x # y ise x ve y den biri diğerinden küçüktür. 


x<yıx küçüktür y 
x>y:x büyüktür y 
xsy:x küçük veya eşittir y 


xzy:x büyük veya eşittir y 


Eşitsizliğin Özellikleri 

x, yı a,b reel (gerçel) sayılar olmak üzere, 

1) Bir eşitsizliğin her iki tarafına aynı sayı eklenebilir 
veya çıkarılabilir. 


Xx<yextas<yta 


Örneğin, —-2<5 »-247<517 


3<8 5 3—10<8-—10 dur 
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Sıralama, Basit Eşitsizlikler 





2) Bir eşitsizliğin her iki tarafı aynı pozitif seye Epi 
fabilir veya bölünebilir. 


x<y ex.a<y.a 


(a >0) 
> x:'a<y:a 


Örmeğin, 3<5 5 32<52' 


—6<-4 5 —-6:5 <-4:5tir 


3) Bir. eşitsizliğin her iki; tarafı aynı negalif: sayıyla 
“ çarpılırsa veya bölünürse eşitsizliğin yönü değişir. 
x<y:oex.a>y.d 


(a<0) 
> x:a>y'a 


Örneğin, 5<9 © 5.(-1)>9.(-1) 


—-3<2 S8 (3):(4)>2:(-4) tür 











4) Aynı yönlü eşitsizlikler taraf tarafa toplanabilir fakat | İ 
çıkarılamaz. z 
i > 
x<yvea<b >—x4a<y1t1b 
; 
bi 
Örneğin, —5<x<-1 
ç 2<y<7 
-7/<Xty<6dr., 
Örnek: 
3 1 z — 
ari <x<3 ve -b5 ya olduğuna göre, 
& - y) farkının alabileceği değerlerin en geniş hangi 
aralıkta olduğunu bulalım. 
Çözüm: 
-5ay<-İ 2 5>— an 
2 b 
mi > huy 2 
2 2 
* 
8>x-y>-—1 dir 
82 


5) xya, b pozitif reel sayılar olmak üzere, aynı yönlü & 
eşitsizlikler taraf tarafa çarpılabilir, fakat bölünemez. 


x<yvea<b 5 x.asy.b dir. i 


Örneğin, 


2<x<7ve3<y<5ise2.3<xXx.y<7.5tir 


Örnek: 

-3<x<5ve -7<y<-4 olduğunagöre, x.ynin 
alabileceği değerlerin en geniş aralığını bulalım. 
Çözüm: 


Verilen aralıkların sınır değerleri için Xx. y çarpımının alabile- 
ceği değerleri bulalım. 


x-—3 vey--7 için .yz21 (en büyük) 


Xx 
s-3vey--4için x.y-12 
Xx. 
Xx 


x-5vey--7 için ——35 (en küçük) 
x-5vey--4 için .ys—20 


Ohalde, -35<x.y<21 dir 


6) Eşitsizliklerin geçişme özelliği vardır. 


x<a vweaS<y>—x<y 


Örneğin, —3 <2 ve 2<7 5 -3<7dir 


«7) nezZt* oölmaküzere, 


EDAŞD Ones h. die 
Örneğin, 3 <7 > 31! <711 dir 
8) ie olmak üzere, 
a) a< p< o > gi < pin-1. dr 
Örneğin, —3 <-2 > (-3)5< (-2) tir. 


ibhasb<o > an>pmeg'ar. 






a 
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Örneğin, 


1 1 ( DI ( DI ” 
v4 --— <0 ——) > (-— tür. 
“5 < 3 < > 2 3 


9) Ti; 1 den büyük bir tamsayı olmak üzere, 


0O<a<1 > 0O<ad<a<1 dir 


Örneğin, 


10)n, 1 den büyük bir tamsayı olmak üzere, 


'—1<a<Oveyaa>lisea">a dır. 


Örneğin, 

.1 1 2 
<2 <3 e — <(-2). 
3<383 <3, 2 2 , 


2 
| 3 
<çi) -<E)<k3) 
sise —) <>) <1 
1e-i piş) 3 3 


dir. 


İHENİ YAYINLARI 


1i)nezZ*i olmaküzere, 


1 


â<-1 > a”-!<a<a” dir 


4 
) tür. 


Ta 
vjw 
—— 
an 

A 

Ta 
vw 
—— 
© 

A 

i 
vjw 

A 

< 
wje 
—— 
Li 

A 

Ta 
wjw 


12)xy>0 (xiley aynı işaretli sayılar)olmiâk üzere, 


ey o ke dir. 
e mel 


Örneğin, 
2<3 6 lek 
3 
-5<-3 pe -— >-— tür 


83 
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13)xy<0 (xiley ters işaretli sayılar) olmak üzere, 


eye kek dir. - 
e li 


Örneğin, 
so ti > -2<7 dir 
2 7 








C. GERÇEL SAYI ARALIKLARI 


1) Kapalı Aralık 
a ve b birer gerçel (reel) sayı olmak üzere, a<b olsun. 


a ve b sayıları ile bu sayılar arasında kalan tüm reel sayı- 
lar a, b kapalı aralığını oluştururlar ve bu aralık (a, b) şek- İ 
linde gösterilir. Buna göre, 





Asf#jJasxsb ve a,b,x reelsayıl ise xela,bj dir 


la, b) kapalı aralığı 


2) Açık Aralık 


: 


a, b kapalı aralığından a ve b sayıları çıkarılırsa a, b açık 
aralığı elde edilir ve a, b açık aralığı (a, b) şeklinde gös- 
terilir. Buna göre, 


Asixla<x<b ve a,b,x reelsayı) ise xe (a,b) dir. 


a b A 
—— Om) — 
(a, b) açık aralığı 


3) Yarı Açık Aralıklar 


a, b kapalı aralığından a ve b sayılarından sadece birisi 
çikarılırsa yarı açık aralıklar elde edilir. Buna göre, 


AsflJasx<bvea,b,x reelsayıl ise xefla,b) dir 


a b A 

<——— ge ) ——> 
Ta, b) soldan kapalı, 
sağdan açık aralık 
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Asjf/xla<xsb ve a,b,x reelsayı) ise xe (a,bj dir. 


(a, bj soldan açık, 
sağdan kapalı aralık 





eşitsizliğini sağlayan x değerlerinin en geniş çözüm 
aralığını bulalım. 


Çözüm: 
OKEK (3,2, 4) -« 12 olduğundan yukarıdaki eşitsizliğin her 
iki tarafını 12 ile çarpalım. 
4.(2x—1)—-6.x<3.(X—1) > Bx—4—6xs<3Xx—-3 

> 2Xx-3Xx<-3 14 

> —xS1 

> xz-i1idir 
O halde, x değerlerinin en geniş çözüm aralığı (-1, <) 
- olarak bulunur. 


Örnek: 


X-2<2-3xS<Xx t 10 eşitsizliğini sağlayan x değer- 
lerinin en geniş çözüm aralığını bulalım. 


Çözüm: 
1. yol: 
X—-2<2-3Xx<X * 10 ise, 

X—-2<2-—3X ve 2-3XSX $ 10 
> X43Xx<242 —3X-X<10-2 
> 4x<4 —4xs8 
> x<1 x2-2 
olduğundan, -2<x<1 dir. 

-2 1 R 
dm — ema) — > 


xef-2,1) 


2. yol: 
X—2<2-3XS<X 110 
eşitsizliğinin her tarafından x çıkaralım. 
X—2-X<2-3X-—XSX 1 10—x 
> -2<2—4X<10 > —2-2<-4x<10-2 
> 1>x2-2 
olduğundan x değerlerinin en geniş aralığı, (-2, 1) dir. 
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|» UYARI | 


— < veya  $ « tarafinda kapalı (Köşeli) parantez olmaz. 


Çünkü, # e ve — e reel sayı değildir. | 
Örnek: 

YZ< XY 

Y—Z<Yy—X 





olduğuna göre, aşağıdakilerden hangisinin daima doğru 
olduğunu bulalım. 
A)x<y 


B)z<Xx C)xy>0 


D)xz<0 Ey<0 


Çözüm: 
YZ<X.Y > y.z—X.y<0 
> y.(2-x) <0 (y ile (2—x) tersişaretli) 

Y—Z<Y-—X>-—27<-X 

> 0<27-X 
O halde, z-x>0 ve (2-x) ile y ters işaretli olduğun- 
dan y<0Odır. x ve z için kesin bir bilgi olmadığından A, 
B,C ve D seçenekleri için kesin bir şey söylenemez. 
(E) seçeneği kesinlikle doğrudur. 


Örnek: 


5<xs9 ve 5x1t4y-1 olduğunagöre, y değerlerinin 
en geniş çözüm aralığını bulalım. 


Çözüm: 
5x*-4y-1 > xi değeri 5<x<9 
eşitsizliğinde x yerine yazılırsa, 
5 <i <9 > 25<1—4y<45 
> 24<-4y<44 


> —6>x>2-11 olur. 
O halde, x değerlerinin en geniş aralığı, 
(- 11,—6) olarak bulunur. 


Sıralama, Basit Eşitsizlikler 
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Örnek: 
—3sasil 


—2<b<2 


olduğuna göre, a? 4* b” ifadesinin değeri hangi aralık- 
tadır? 


A) (- 17, 171 B) 13,81 C) 8,17) 
D)(-7,71 E) (-7.11 
(2008 - ÖSS) 
Çözüm: 
-ssas1 — 0<a><9 


-2<b<2 > , -B<bi<8 


—8<a24b3<17 olur. 


Buna göre, a? # bi değerleri (-8, 17| aralığındadır. 
Cevap C 


Örnek: 


a2<a 


a.b>b 


olduğuna göre, 
aralıkta olduğunu bulalım. 


b nin alabileceği değerlerin hangi 


Çözüm: 


a? > 0 olduğundan, 0 <a” <a > a dapozitiftir. 


2 
O halde, li > 0<a<t1 ve 
a a a 

ab>b >a.b-b>0 

> b.(a—1)>20 

> bs<0 (0<a<1—>-1<a-1<0) 
Buna göre, b nin alabileceği değerler (— cs, Ol aralığın- 
dadır. 
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Örnek: 


—-3<xs5 olduğunagöre, çe — 4x) ifadesinin alabile- 
ceği en büyük tamsayı değerini bulalım. 


Çözüm: 
XxX —- 4x ifadesine 4 ekleyip 4 çıkaralım. 
X2-4x44-4-(X-2) 2-4 olur 
—3<Xxs5 > -5<X—2<3 
> 0<(X-2)7<25 
> -4s(x-2)7-4<21 olur. 


Buna göre x” — 4x ifadesinin alabileceği en büyük tamsayı 
değeri 20 olur. 


Örnek: 


Üretilen bir malın maliyeti Xx, satış fiyatı y olmak üzere, X 
ile y arasında, 


Il ys3x-100 
Il. yx$ 120 


şeklinde iki bağıntı vardır. 


Üretilen malın tamamı satılabildiğine ve satış fiyatının 
hesaplanmasında |. bağıntının kullanılması daha kârlı 
olduğuna göre, bu malın satış fiyatının en küçük tamsayı 
değerinin kaç olacağını bulalım. 


Çözüm: 


y nin hesaplanmasında |. durum daha kârlı olduğundan, 


Yı> Yı, > 3x-100>x1 120 
> 2x> 220 
> x> 110 
> 3x>330 
> 3x- 100 > 230 
> 


y > 230 bulunur. 


Buna göre, bu malın satış fiyatının en küçük tamsayı değeri 
231 olmalıdır. 





İ 
| 
| 
i 
| 
i 





7 
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Örnek: 

-—3Ssxs2 ve -5sy-<3 olduğunagöre, 2x-3y 
ifadesinin alabileceği en büyük tamsayı değeri ile en 
küçük tamsayı değerinin toplamını bulalım. 


Çözüm: 
—3sxs2 —> —6<72xs4 
—-5sy<3 > -9<-3y<15 


* 





—15<2x-3y<19 
olduğundan, 2x—3y nin en küçük tamsayı değeri ile en 
büyük tamsayı değerinin toplamı, 

—-144-19-5tir. 


Örnek: 
atb 
a 





a<b<0 ve x- 


, Olduğuna göre, x in hangi aralıkta olduğunu bulalım. 





pi 
Je 
li 
a 
* 
» jo 
< 
© 
ÇE YavınLaRı 


> ikiz > 


>—2>x>1idir. 


Örnek: 

Hareket halinde geçen t saat sonunda, bir otobüsün yakıt 
deposunda bulunan y yakıt miktarı litre olarak, 

ys 105—5t bağıntısıyla belirlidir. Depodaki yakıt miktarı 10 
litrenin altına düştüğünde otobüsün yakıt alması gerekmek- 
tedir. 


Sürekli hareket halinde bulunan otobüsün bu durumda 
en erken kaçıncı saat içinde yakıt alması gerektiğini 
bulalım. (1984 - ÖSS) 
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Otobüsün deposundaki y yakıt miktarı 10 literinin altına 
düştüğünde yakıt alınacağına göre, y < 10 olacaktır. 
Buna göre, 


Çözüm: i 
| 


105—-5t<10 > —-5t<-—95 
> t>19 


olduğundan 19. saatten sonra yani en erken 20. saatin 
içinde yakıt alınmalıdır. 


Örnek: 


a, b, c, dve e gerçel sayıları için 
a<c 
b<d 
c<e 
b<a 
eşitsizlikleri veriliyor. 


Buna göre, bu beş sayının en küçüğü hangisidir? 


Aa B) b Cc D)d E)e 


(2009 - ÖSS) 
Çözüm: 
Geçişme özelliğinden, 
b<a<c<e olur. Ayrıca, 


b <d olduğundan, bu beş sayının en küçüğü b dir. 


Veya, 





şeklinde verilen dört eşitsizlikte “<” sembolünün sağında 
bulunan c,d,evea sayıları en küçük olamayacağı için 
geriye kalan beşinci sayı, yani b sayısı en küçüktür. 

Cevap B 
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1. a>0 olmaküzere, 


olduğuna göre, aşağıdaki sıralamalardan hangisi 
doğrudur? 


B)b<a<c Cj)e<b<a 


Aa<b<c 


D)b<c<a Ea<c<b 


ji 
z 11 
13 
Yaş 
 it13 

im 
E 
sayılarının küçükten büyüğe doğru sıralanışı j 
aşağıdakilerden hangisidir? z 
pa 
2 
A)x<y<z B)y<z<x O) z<y<x ) 

D)y<x<z E)z<x<y 


3. > €eZ* olmaküzere, 


e e ii 


olduğuna göre; X, y, z sayılarının küçükten 
büyüğe doğru sıralanışı aşağıdakilerden hangi- 
sidir? 

COy<x<z 


A)x<y<z B)y<z<x 


D)z<x<y E)x<z<y 


1-B 2-C 3-B 4-G 





TEST - 1 (Çözümlü) 


4. 








Sıralama, Basit Eşitsizlikler 





X,Y,Z negatif reel sayılar ve 


olduğuna göre, aşağıdakilerden hangisi doğru- 
dur? 


Ax<y<z B)y<z<x Oz<y<x 
D)z<x<y Ex<z<y 

XY,Z pozitif gerçel sayılar ve 
X NE xz- 1 mi 
ge em. Ye iş 


olduğuna göre, aşağıdaki sıralamalardan hangisi 
doğrudur? 


A)x<y<z B)z<y<x C)x<z<y 


D)y<x<z Ey<z<x 


a,b,c negatif gerçel sayılardır. 
a.b < b.c < ac 


olduğuna göre, aşağıdaki sıralamalardan hangisi 
doğrudur? 


Aa<b<c B)b<a<c Oc<b<a 


D)b<c<a Ec<a<b 


—i<a<b<0 


olduğuna göre, aşağıdakilerden hangisi doğru- 
dur? 


<0 B)a-b>0 Cja.b<0 
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TEST - 1 (Çözümlü) 


AR 3 





8. a<b<0<c 


olduğuna göre, aşağıdakilerden hangisi daima 





yanlıştır? 
1 1 1 1 
Aja” > b? B)—>— gi 
ja İp eler yele 
i 1 1 1 1 1 
D—-—4—>0 E—-—-— <0 
) c a b m ; ) c a 
9. 2x 4-3 8—x 
4 3 
eşitsizliğini sağlayan x in en büyük tamsayı değe- 
ri kaçtır? 
A)1 B)2 c)3 D)4 E) 5 
2 
10. x>y ve 2-8 >0 
-X 
olduğuna göre, aşağıdakilerden hangisi daima 
doğrudur? 
A)x>y>0 B)y>O>x C0O>x>y 
D)x>1>y E)x>0>y 


11. Xx birrakam olmak üzere, — 1,3x7 ve — 1,357 ondalık 
sayıları arasında, 


—1,3X7 > — 1,357 


şeklinde bir sıralama olduğuna göre, x yerine 


yazılabilecek rakamların sayı değerlerinin toplamı 
kaçtır? 


A) 10 B) 15 C) 21 D) 30 E) 35 
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12. 


13. 


14. 


15. 


x-3 
6-3 





<vE43 


eşitsizliğini sağlayan x değerlerinin en geniş 
aralığı aşağıdakilerden hangisidir? t 
A)x>0 


B)x<0 C)x>20 


D)0<x<1 E)—1<x<0 


x ve y reel sayı olmak üzere, 
—5<x<4 ve -3<y<3 


olduğuna göre, x.y çarpımının en büyük tamsayı 
değerinin, en küçük tamsayı değerine oranı kaçtır? 


AZ B) Gİ D) 1 E)-2 


a ve b reel sayılar olmak üzere, 


a&><a ve b<bi<b? 


olduğuna göre, a * b toplamı için aşağıdakiler- . 


den hangisi daima doğrudur? 





Aatb<i Batb>-1 


Go<atb<i D)-i<atb<0o 


E-i<atb<1 


b” <b 
2b—-a-4 


olduğuna göre, aşağıdakilerden hangisi doğru- 
dur? 


A)b<o B)0<a<1 C)atb>0 


D)a.b>o E)-4<a<-2 


m m 


8-E 9-B 10-E 11-A 
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12-A 


13-D 14-E 15-E 
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16. x,yvez tamsayılardır. 


—isxs2 
—5<y<0 
—-8<z7z<-4 


olduğuna göre, — m * z ifadesinin alabileceği 


en büyük değer kaçtır? 


Ayi B) 0 o 1 D)2 E)3 


17. a ve b birer pozitif tamsayı olmak üzere, 


—15<a—b<18 ve ata s5 





olduğuna göre, a * b toplamı en çok kaç olabilir? 





A) 25 B) 23 Cc) 20 D) 18 E) 15 


18. a,b,c birbirlerinden farklı pozitif tamsayılar ve 


olduğuna göre, as b *c toplamının en kücük 
değeri kaç olabilir? 
A) 6 B) 7 c)8 


D)9 E) 10 


19. x,y,z reel sayılar ve 


xsy<z 
XY—YZ<ÂX—4Z 


olduğuna göre, Yy 
doğrudur? 


için aşağıdakilerden hangisi 


A)y<4 C0)y>4 


ÇİNE YAYINLARI 
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TEST - 1 (Çözümlü) 


20. 


21. 


22. 


23. 
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x ve y birer reel sayı olmak Üzere, 
3<x<8 ve 2x4$*y-10 


olduğuna göre, 3” ifadesinin en büyük tamsayı 
değeri kaçtır? 
A)3 B) 8 C) 27 


D) 80 E) 242 


y<0<z2<x olduğuna göre, aşağıdakilerden 
hangisi yanlıştır? 


A) x.y.z <0 B) x.y> yz Cc) - <0 


D)xz>y EZ >y 


x ve y reel sayılar olmak üzere, 


3 -y<8 


8-xX“>y 


olduğuna göre, Xx 
kesinlikle doğrudur? 


için aşağıdakilerden hangisi 


A)x>1 B)x<1 G0<x<1 


D)—1<x<3 E)-2<x<2 


Neşe, evinden okuluna üç ayrı yoldan gidebilmekte- 
dir. 1. yol Sa km, 2. yol (a * 6) km ve3. yol (2a * 10) 
km dir. 


İkinci yol en kışa, üçüncü yol ise en uzun olduğu- 








nagöre, a için aşağıdakilerden hangisi daima 

doğrudur? 

A))0<a<3 B)5<a G)10<a 
D)i<a<9 E3<a<10 
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TEST - 1 (Çözümleri) 





4 —0,1 — —0,01 ei —0,2 
: a b c 





eşitliğinin her tarafı — 100 ile çarpılırsa, 


0.120 


a b “e 
eşitliği elde edilir. Bu eşitlikte a — 10 seçilirse, b — 1 
ve c-20 olur. (anın bütün değerleri için a,b,c nin 
sıralaması aynıdır.) 
Bunagöre, b<a<c dir 


Cevap B 
2. o Verilenlere göre, 
13 113 1113 
10.x- —, 10y-—, 102 — 
e ei Ke er 
olduğundan, 10.z < 10.y < 10.x 
>—z<y<xolur 
Cevap C 


3. 5 € Zİ ise a pozitif çift sayıdır 


O halde, a2 seçip x,y,z değerlerini bulalım. 
e 
X — — —, Yy 22 Emi iş 
2 4 2 8 


z- - 1) BU olduğundan 
2 e e 


Il 


X,Y,Z nin küçükten büyüğe doğru sıralanışı, 
y<z<xtir 


Cevap B 
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4. 


5. 


eşitliğinin her tarafını 10 ile çarpalım ve elde edilen 
kesirlerin paylarını 12 de eşitleyelim. 


2 12 12 t 
42. 16 . 15 
X y z 


olduğundan Xx, y,z nin işaretine bakmadan sıralayıp 


elde ettiğimiz sıralamanın yönünü değiştirelim. 
e iz 2 >—x>y>zdir 
42 16 15 ” i 
Cevap Cc 


1. yol: 
Verilen eşitlikleri taraf tarafa çarpalım. 
A ML Berk 
De a e Yl 
iX 1 
-*(0)-5 
VXz 36 
1 
>—y-— ve 


2 
x—, z- bulunur. 
3 4 


Buna göre, 

bel<İmyexez dir. 

2. yol 

mı > yo2aYyax (0 


— 


1) vee(2)deny<x<zdir 
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£ 
; 
i 





a,b,c negatif gerçel sayılar olduğundan (a.b.c) çar- 
pımı da negatif olur. Buna göre, 


ab<bc<ac 


eşitsizliğinin her tarafı (a.b.c) ile bölünürse eşitsizlik- 
ler yön değiştirir. O halde, 
Kk e eğ e 
abc abc abc Cc a b 
a,b,c aynı işaretli olduğundan, 
c<a<bdir 


Cevap E 


—i<a<b-<0 ise, 


e > RA > 0 olduğundan 
a b a b 


(A) seçeneği yanlıştır. 

a-b < 0 olduğundan (B) seçeneği yanlıştır. 
a ve b negatif olduğundan a.b >0 olur. 
(C) seçeneği yanlıştır. 


İzi ve iğ m e la 
a sab 


b > 


olduğundan > # Ni < b olur. (D) seçeneği 


doğrudur. 
a ve b negatif olduğundan 


z * < < O olur. (E) seçeneği yanlıştır. 


CevapD 





TEST - 1 (Çözümleri) 
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a<b<0-<c olduğundan; 
Aa?>b? > a>-b”>0 
> (a-bj(a-b)>0 
a—b ve as b negatif olduğundan doğru, 
B) a ile b aynı işaretli olduğundan 


a<b— yk doğru, 
a b 


1 1 
MERAL IR 


11 
m çi 


D)a<0<c iken. < > leg olduğun- 
a c c a 


dan nin mutlak değerine bağlı olarak 


e 41 ifadesi pozitif de olabilir, negatif de 
Cc a 


olabilir. O halde, daima yanlıştır denilemez. 


t İi 1 1 İ ii : 

E ——-—-— <0 — < — * — ifadesi 

) c a b isi Cc a b 
a ve b negatif, c pozitif olduğundan daima yan- 
lıştır. 


Cevap E 


2x13 8—Xx 
ir amman 
4 3 
eşitsizliğinin iki yanı 12 ile çarpılırsa, 


3.(2X 4-3) < 4.(8-x) 
> 6X4-9 < 32—4x 
>10X < 23 >x<23 


olduğundan, x in en büyük tamsayı değeri 2 dir. 
Cevap B 














TEST - 1 (Çözümleri) 











olduğundan Xx ile y ters işaretlidir. 
Buna göre, x>y olduğundan x>O>ydir. 
Cevap E 


11. —1,3x7>—1,357 > 1,3x7 < 1,357 
> 3X7 < 357 
olduğuna göre, x rakamının yerine yazılabilecek 
değerler; 0,1,2,3,4 tür. 
O halde, toplamları 0142434410 olur. 


Cevap A 


12. vV6-3 <0 olduğundan, 


x-3 


<6*43 > x-3>(46543)(V6-3) 


> X-3>6-9 


> x>0 olur. 
Cevap A 


13. —-5<x<4 ve -3<y<3 
olduğuna göre, —15 < xy < 15tir 
Buna göre, x.y nin en büyük tamsayı değerinin, 


<—idir 





en küçük tamsayı değerine oranı 


Cevap D 


ÇEBİ YAYINLARI 
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14. 


15. 


16. 


17. 





&<a>0<a<1 ve 


b<bi<b? > -1<b<0 


olduğunagöre, -—1i<asşb<idir. 


Cevâp E 
2b-a-4>—> b İİ ve 
b<b > 0<b<i 
> Dj 
>—-4<a<-2 dir 
Cevap E 


X.Yy,z tamsayılar ve 
—İ1İsxS2, —-5sy<0, —8<2<-4 


olduğuna göre, x-2, y--i1, z--5 için 





> - 7 *z ifadesinin en büyük değeri, 
2 İz te) -0 dır. 
Cevap B 
sen -5 sasb-5a 
>2b-—4a ve 
—-is<a-b<18 > -15<a-4a<18 
> —15<-d3a< 18 
>5>a>-6 
>—5>a>0 (ae€zZ') 
olduğuna göre, a *b nin en büyük değeri, 
a4 için, 
atb-—5a-20dir. 
Cevap C 
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18. a,b,c farklı pozitif tamsayılar olduğundan, 


b-2E 3 b 26 <3 


> b<5c ve 


a-b >3 sa b>3b 


> a>4b dir. 
a*b*c ninen küçük olması için, b — 1 seçilirse, 
a ve c nin en küçük tamsayı değerleri sırasıyla 5 ve 
2 olabilir. Buna göre, a* b 4*c nin en küçük değeri, 


54142-8dir 
Cevap C 


19. xsy<z ve 
XY—Y.Z < 4Xx—4Z 
> y.(x—-z) < 4.(X —-z) ve x-z<0 olduğundan, 
> y>4 olur 
Cevap C 


20. 2X4 y-—10 > y-10—2x ve 
3<Xx<8 > -6>-2x>-—16 
> 4>10—2x>-—6 
>—4>y>-6dır 

O halde, 0< 8 <81 olduğundan 3” nin en büyük 


tamsayı değeri 80 dir. 
Cevap D 
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E 

d 

a 

z 

> 22. 
Ki 

) 

23. 
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y<0<z<x ise, 

A) x.y.z < 0 doğrudur. 

B)z<x-—>yz>yx olduğundan, (Y<0) 
xy > yz yanlıştır. 

G) yile z ters işaretli olduğundan, > <0 
doğrudur. 

D)xz>0 vey<0 olduğundan, X.z>y 


doğrudur. 
E) X >0 ve y< 0 olduğundan, > >y 
z 


doğrudur. 
Cevap B 


32 -y<8 


<8-—x 
M y 


3X2 < 16—x2 > 4x < 16 

> <4 
olduğundan karesi 4 ten küçük olan x değerleri, 
—2<x<2 aralığındadır. 


Cevap E 
Problemde verilenlere göre, 
a4-6 <3a < 2a* 10 ise, 
a46<3a > 3<a ve 
3a<2at10—>a< 10 olduğundan, 
3<a<i10 olur. 
Cevap E 
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37 113 233 
e Ti m Eg Cc 























z A b — 121 * > 244 6. Xx ve y birer tamsayı olmak üzere, 11. x ve y gerçel (reel) sayılardır. 16. -1<x<0 vea,b,c tek doğal sayılar olmak üze- 
re, X/ < xP < x5 olduğuna göre, aşağıdakilerden 
olduğuna göre, aşağıdakilerden hangisi doğru- 0<x<5 ve —-2<y<6 —2<x<3 ve —-İsy<4 hangisi doğrudur? 
dur? , t 
olduğuna göre, 3x — 2y nin alabileceği en büyük : olduğuna göre, 2x2 * y ifadesinin alabileceği en Ac<b<a B)a<b<c C)b<c<a 
Ac>a>b B)la>b>c Ca>c>b değer, en küçük değerden kaç fazladır? i büyük tamsayı değeri ile en küçük tamsayı değeri- 
; D)b<a<c Ec<a<b 
D)b>c>a Eb>a>c : nin toplami kaçtır? 
| A) 21 B) 25 oC) 28 D)29 E) 30 
A) 20 B) 21 GC) 22 D) 23 E) 24 
2. a>3olmaküzere, 7. a,b, c sayılar O ile 1 arasında üçreel sayıdır. e ön > Me > gez 17. a ve b gerçel sayılar olmak üzere, 
3. p4 3. 5 
azil a-2 . a-8 a-b* ve bi-c , N İN 2 1i<aş2<b-3<7 
aşı Yi a2 ' 1 a3 olduğuna göre, aşağıdaki sıralamalardan hangisi 
olduğuna göre, aşağıdakilerden hangisi doğru gi ğ ö ğ i isi kesinlik! 
olduğuna göre, aşağıdaki sıralamalardan hangisi : g g olduğuna göre, aşağıdakilerden hangisi kesinlikle 
ğ 9 dur? doğrudur? 
doğrudur? Aa<b<c B)b<c<a Cc<a<b 
A)x<y<z B)x<z<y Oy<z<x A)a<b<c B)a<c<b Oc<a<b Da<c<b Ec<b<a A) a.b çarpımı negatiftir. 
D)c<b<a Eb<a<c 13. x,y,z birbirinden farklı birer negatif tamsayıdır. B) a.b çarpımı poziftir. 
D)z<x<y E)z<y<x : C)a-*b toplamı negatiftir. 
8. e dö my i pX<9Y<332 D) anın değeri, b den mi 
f E) anın değeri, b den küçüktür. 
9 Yy“ 2x2 : : P li 
3. (2) > (2) ö olduğuna göre, aşağıdakilerden hangisi daima i olduğuna göre, x * y *z toplamının alabileceği i 
z doğrudur? en büyük değer kaçtır? 3 
eşitsizliğini sağlayan x in en küçük tamsayı değe- > l 7 18. i<t<2 olmaküzere, 
ri kaçtır? A) -2<y<-2 B) -2 <y<-1 A) -5 B) -6 G)-7  D-8 E-9 » 
Tü - : . — — — 
E Gb Di  i 14. Yandaki şekilde, bir (y zam oranı (56) E) x-4*1 yazız2t, z-6i 
pre — < b lm - 
AS B4 3 D2 Eti y pey | işyerindeki maaşlara 
E)-3<y< 1 yapılan yıllık zam va göre, Menim küçük değeri için aşağı- 
1 1 1 : i oranlarını belirleyen dakilerden hangisi doğrudur? 
4. XYZ, yiz-—, x$4z-— e 3x 4 33 
3 4 5 11 2 ; Yi 
9. rs 5 x#1 A)z<y<x By<z<x O)z<x<y 
olduğuna göre, aşağıdaki sıralamalardan hangisi fonksiyonunun grafi- 
doğrudur? eşitsizliğini sağlayan Xx in tamsayı değerlerinin ği verilmiştir. D)x<y<z E)y<x<z 
toplamı kaçtır? 
A)x>y>z B)y>x>z G)z>x>y Bu grafiğe göre kaçıncı yıldan sonra yıllık zam ora- 
A) -7 B)-12 c)0 D)5 E) 12 nı 96 5 in altına düşer? 19. t zaman, Xx yol olmak üzere, bir araç gideceği yere 
e Yi b | iki farklı yoldan gidebilmektedir. 
10. as ve -isb<2 A) 11. B) 12. 013. D14. E) 15. 
1 | i / Emi i N 1. yol: x  50t— 100 
— — — — 5 Nİ 9 - : 5. a ve b reel sayı olmak üzere, 2 
5. i<a< m e a olduğuna göre, a nın alabileceği değerlerin en i ll. yok x-30t 4 100 dür. 
geniş aralığı aşağıdakilerden hangisidir? 
olduğuna göre, 2a — 2b 4 3c ifadesinin alabile- i -gsas5 ve -4<bs3 Bu iki yoldan birincisi daha kısa olduğuna göre, t 
ceği değerler en geniş hangi aralıktadır? A) 0,05 <a<2 B) -40<a < 20 | , . ei için aşağıdakilerden hangisi doğrudur? 
olduğuna göre, a.b nin alabileceği farklı tamsayı 
A) -17,-10) B)1-17,-11) o C)(-17,-9) C) -50<as10 D) —100 <a < 200 değerlerinin toplamı kaçtır? A)t>10 B)2<t<10 C)t<10 
D) < 17,- 10) E) (<15,-9) E)-20<a<40 A)-82 B)-75 C)-70 D)-69 E)-54 D3<t<11 E)4<t<10 
1-8 2-E 8-G 4-B 5-C 6-A 7-A 8-D S-A 10-E 1-A 12-E 13-B 14-D 15-C 16-B 17-E 18-E 19-B 
g4 
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Sayı doğrusunda, bir sayının belirttiği noktanın başlangıç 
noktasına ( O ın belirttiği noktaya) olan uzaklığına bu sayının 
mutlak değeri denir. 


a nın mutlak değeri | a| şeklinde gösterilir ve a nın mut- 
lak değeri şeklinde okunur. 


-al o al 


—a o a 


|OA' |-|(-aj| ve |OA| -Jajl 


—-a, a<0 ise 
Bunagöre, Ja <4 O, a0 ise 


a a>0 ise 


şeklinde ifade edilebilir. 


Örneğin, 5 > 0 olduğundan |5| —5, 
—-5 < O olduğundan |-5| -—(-5) 5 ve 
|0| -Odir. 





LI » UYARI 


© Uzaklık negatif olamayacağına göre, bir.sayının. mutlak 
değeri, negatif değer alamaz. Mutlak değerli bir ifadenin 
“en küçük değeri O (sıfır) olabilir. 


ae&R olmaküzere, |a|>0 dir 


Örnek: 


a ve b reel sayılar olmak üzere, | Sa * 2b | ifadesi 





en kücük değerini aldığında, z nin alabileceği değeri 
bulalım. 


Çözüm: 
| Sa * 2b | nin alabileceği en küçük değer O (sıfır) olduğun- 
dan 








YAYINLARI 


SEM 
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|5a*2b| -0 > 5at2b-0 ((0(-0 dır) 
> 5a--—2b 
a 2... 
— s-——itir 
> bp” 5 
Örnek: 


a<b<0 olmak üzere, 

la-b)|--(a-b)-b-a (a-b<0), 

lasb|--(asb) s-a-b (a*b<0), 

(la|*1J-JaJ*1 (a|41>0) 
--a*$l (a<0) 


şeklinde olur. 


Örnek: 


a<b <0 olduğunagöre, | 2a-b| ifadesinin eşitini 
bulalım. 


Çözüm: 

a<b-<0 ise (a-b) ve a negatif olduğundan 
(a—b) ve a nın toplamı da negatiftir. Buna göre, 
asa-b-2a-b<0 olduğundan, 
|2a-b|--(2a-b)-b-2adır. 


Örnek: 


xz-2 için |2x-1|4*|(2x*1(-x-*1 ifadesinin 
değerini bulalım. 


Çözüm: 

x - -2 yerine yazılırsa, 
12.9)-114|(2.(62) t1 1-C93) t1 
—-|-5|4J-3(J4211 
--(5)-(-3) 43-11 dir 


Örnek: 


a,b,c reel (gerçel) sayılar olmak üzere, 
|a-1)*Jb*1J4*Jc-2()0 


olduğuna göre, a * 2b * 3c nin değerini bulalım. 
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Çözüm: 

la-1J20, |b4*1Jz0ve(c-2|J>0 olduğundan 
bu ifadelerin toplamının O (sıfır) olabilmesi için üçünün de 
değeri O (sifir) olmalıdır. (En az biri O (sıfır) dan farklı olursa 
toplamları 0 dan büyük olur) Ohalde, a-1, b—-—1 ve 
c-2 olmalıdır. 

Buna göre, a-2b43c-142.(1) 432 —5 tir 


Mutlak Değerin Özellikleri 


1) la|-|-aj 
13)-(-3)-3 
la-b|-|b-aj| 

2) Ja.b| sJaj.jb| 
1-23|-|-2(.13J-23-6 


3) emi b #0 


iri 
3) 131 
0 la") <Jaj” 
(6291 1-2(5 & |-32) 25 


5) lafa (nez) 


1-57 5) & |5(2 25 


6) |at*b|sjlal*jb| 
1946C3))<(9|4|J-3| 


beep es Af-7) 





7) az0 olmaküzere, 
İxlsa—>x-a veya x--adır. 


|İX|İs53>x-3 veya x--3 tür 


Örnek: 


| 1xX-3(-|(3-—x)-7 | ifadesinin eşitini bulalım. 





ÇİHENİ YAYINLARI 
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Mutlak Değer 


Çözüm: 

1X-3|(3-—x) olduğundan, 

| 1X-3)-(3-xJ-7|-(0-7(-7 dir. 
Örnek: 


Xx < 0 olduğuna göre, 

|x-(x-3| |Sİ3sx) 
ifadesinin eşitini bulalım. 
Çözüm: 


Xx < 0 olduğundan x—-3 <0 ve 3-x>0 olur 
Buradan, 


|x-1x-3((-J3-xJ -| x-(x43))-(8-x) 


>-|2x-3|-3 4x 
2x-3<0 olduğundan 
——(2x—-3)—3 4x 
——2x413-34x-—-xtir 


Örnek: 


—i<a<O0veb<j|bj|<b? olduğuna göre, 
|a-Ja-b||4jJa-2b| 
ifadesinin eşitini bulalım. 


Çözüm: 
|İb| >b olduğundan b negatiftir. 
X>0 ©j|x| —x) 


Ohalde, b<|b|<b? >—b<-b<b? 


>1i>-i>b olur 
Bunagöre, b<—1<a<0 ise, 
a-b>0 > a-b|-a-b ve 
b<-i > —2b>2 ve -1<a<0 olduğundan 


a-2b>1 > |a-2b|—a-2b eldeedilir 
O halde, 


la-Ja-b| | *la-2b|-|a-(a-b)|J *a-2b 


sla-a*b|*a-2b 


slb| *sa-2b 


-—b*a-2b—a-3b dir 
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Mutlak Değer 





Örnek: Çözüm: 


ii 5 -3z —3-—-Xt1İ 
3a - sb ifadesinin alabileceği en büyük değeri |xX 4 1) > (2x—-3) > 2x-3x $ İveya2x-3--& 1) 


(2a| * |-2b| > x-4 > 2x-3-x—1 
; bulalım. > Ç,-141) > 3x-2 
> xXx — 
Çözüm: 3 
abi <4 olduğundan 2 
ja-b| slal * Jbl > TENİ ğ ç,-(2) 
a—b N a z a li z ” 
ifadesinin alabileceği en büyük değer 1 dir. bi 
lal * İbi : O halde, Ç-Ç,UÇ,- 45.41 olur 
ıd |3a — 3b| - 3. la-b 
O halde, iza ei abi © 2 aj * İbi 


& MN < 
ifadesinin en büyük değeri, zi — Vi dir. 


Örnek: 
(X—1|.)x43|)>x-1 

Örnek: 
(2x-1(1 eşitliğini sağlayan x değerlerinin çarpı- eşitliğini sağlayan x değerlerinin kümesini bulalım. 
mını bulalım. 

Çözüm: 
çözüm: |x-1l)x43|-x-1 eşitliğiiçin x-120 > x>21 
|2X-1()>x1 > 2x—-1-1 veya 2x—-1--—1 olmalıdır. 


> 2x-2 2x0 xz1 içineşitlik sağlanı. Ç, <1(1)dir 


> 1 Xx-0 x>tiçin, |x-1|J.)x*3|>x-1 


olduğundan, X,.x,-1.00-0 dır. > 4-1. 43) 2x-1 


ÇİZEN YAYINLARI 


>—x13-:1 
> x-5-271 
e ç,-1) 
Örnek: 
AİN -3 eşitliğini sağlayan x değerlerinin Ohalde, Ç-Ç,UuÇ,-1ijJdir 


çözüm kümesini bulalım. 


ni Mutlak Değerli Basit Eşitsizlikler 
114*|(x(( -14*)Jx|( vejxjJ -|J-—x)J olduğundan, N 
1) a20 olmaküzere, 
Mix g2 ig 
14 (x)) gi 14 (| |İxlsa > -asxsadır 


> 2|)x|53*3)x) 


>|x|5-3<0 N > 
- Lİ RE SEE Ü 
olduğundan verilen eşitliği sağlayan -x-değeri yoktur. O hal- — ——  — 
de, Ç—-/()Jdir 
Örnek: Örnek: 
(x*1)5|2x-3)| (2x4-3|<7 eşitsizliğini sağlayan x in negatif tam- 


sayı değerlerinin çarpımını bulalım. 


eşitliğini sağlayan x değerlerinin kümesini bulalım. 
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Çözüm: 2) |xjza ise x>a veya xs-a dır. 


|2x43|<7 > -7<2x413<7 


—10<2x<4 
—-5<x<2 e Pe 
ğ <———  —— —> 
olduğundan, Xx in alabileceği negatif tamsayı değerlerinin v8 o a R 


çarpımı, (-4).( 3). 2). 1)524 tür 


Örnek: 

Örnek: ARM e ii 

ek |2x-5|>7 eşitsizliğinin çözüm kümesini bulalım. 
İlxİ|-x| 4x4 eşitsizliğini sağlayan x in tamsayı 


değerlerinin toplamını bulalım. Çözüm: 
|2x-5(>7 > 2x-5>7 veya 2x-5<-7 
Çözüm: 
— 2x>12 2x<-2 
xz0 için |xj| —x olduğundan, 
0 x>6 x<-—İ 
XJ|-—x| *xs4—> |x-xJ 4xs4 
| O halde çözüm kümesi, 
> xs4 ve 
Çe ,-1)u(6,<) olur. 


X20 olduğunagöre, 0sx<4...(1) olur. 











x<Oiçin |x| --—x olduğundan, 
T 
Ilxf(-xJ) 4x4 > |-x-x( 4x4 $ 
Z 
> |-2x| 4x4 ? Örnek: 
a İ2x-2) 4 (1x) 
> -2x4xs4 z Tex XL 34 eşitsizliğini sağlamayan kaç 
—xs >— Ci p 
> —xs4 > x2-4 ve tane x tamsayı değeri olduğunu bulalım. 
Xx<0 olduğunagöre, —-4sx<0...(2) olur. 
Buna göre, (1) ve (2)den -4<x<4 eldeedilir Çözüm: 
O halde, x in alabileceği tamsayı değerlerinin toplamı Verilen eşitsizliği sağlamayan x değerleri, 
44(3)14(2)4(1)4041424344-0dır. 2x-2)4 M1 -x 
| | L*| > NE ENNE 
TN s1 eşitsizliğini sağlarlar. 
Buna göre, |x—-1|-|1—xJ ve 14 |x-1|J>0 
olduğundan, 
Örnek: |2x-2) 4 J1- | | 
MAİ al, ,, PAR Ai <1 
besi Ti * J1-x) 14* (x-1) 
İ >3)x-1(<14f)x-1) 
eşitsizliğini sağlayan Xx in en küçük pozitif tamsayı > 2)Xx-1)s1 
değerini bulalım. > |x-1)s> 
Çözüm: Si al 
Her iki tarafın karesi alınırsa, i ğ 
|x—3)? <|2-x)2 > x2-6x49<4-4x 4x2 — Es? olur, 
> 5<2x 
a a 2 O halde, x - 1 değeri verilen eşitsizliği sağlamaz. Buna 
— göre, eşitsizliği sağlamayan tamsayı değeri bir tanedir. 
olup, x in en küçük pozitif tamsayı değeri 3 bulunur. 
100 
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ozum 














lü) Mutlak Değer 





<2 1 


olduğuna göre, Xx in alabileceği değerlerin çarpımı 








kaçtır? 
A) -36 B) - 18 C)-12 D) -6 E)-3 
3 N 
2. Xx< > olmak üzere, 
| x-3 | —xİ *2x 
ifadesinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
A) 4x-3 B)2x43 C) 2x-3 
D) 3 E) 4 
3. |x 40,7.x-3) — 0,5 


olduğuna göre, x in alabileceği değerlerin çarpımı 


kaçtır? 
11 11 8 9 
— EE C) D) E) 6 
AZ ez e iğ vE 
4. x<y<0<z olmaküzere, 
Iz-xİ-İx#y|#iy-zl 


ifadesinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) -2y B) — 2x C) 22 


D) 2(2-y) E) 2y-X) 


5. xl#l-2x) 4x) Ef 4k) 10 


olduğuna göre, Xx in alabileceği değerlerin kümesi 
aşağıdakilerden hangisidir? 
A)1-2,-1) 


B)1-2,1) 0) 1-1,1) 


D)1-1,2) EI112İ 


ÇE Yayınları 
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10. 


(x-114(2-2xJ-6 


olduğuna göre, Xx in alabileceği değerlerin çarpımı 
kaçtır? 








A)-10 B)-6 C)-4 D) -3 E)—-2 
İx-3|-3-|3-x| 
ifadesinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
A)9 B)-2x46 GC) 2x-3 
D)-2x43 E)3 
| g- Elsa 
2 





eşitsizliğini sağlayan Xx in tamsayı değerlerinin 
toplamı kaçtır? 


A) 30 B) 20 C) 15 D)12 OE) 10 


4 
(1x) 





2 
ii 
3 
eşitsizliğini sağlayan kaç tane x tamsayısı vardır? 


A)9 B) 10 C) 11 D) 12 E) 13 


21 


Z 2 
3 








eşitsizliğinin çözüm aralığı aşağıdakilerden hangi- 
sidir? 


A) xs—-5 veya x>1 
B) xs-3 veya x>2 


C)xs-2 veya 
D)xsO0 veya 
E)xs3 veya xz 
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11. ja-2|<at2 17. 


olduğuna göre, aşağıdakilerden hangisi doğru- 
dur? 


A)a<-2 B)a<2 Ga>0 


D)-1<a<1 E)-2<a<2 


12. m birreel sayıdır. 


18. 
|Iml|4*-2-()m*2)| 
denklemini sağlayan m değerlerinin çözüm aralığı 
aşağıdakilerden hangisidir? 
A) (-,-2) B)(-2,<) 6) (-2,2) 
D)10,<) ER 
19. 
13. |2.1x1-3) -1 
denklemini sağlayan Kaç farklı x değeri vardır? N 
A) 5 B) 4 c)3 D)2 E)1 z 
> 
14. 1<|J2x-1J5 El 
eşitsizliğini sağlayan kaç tane x tamsayısı vardır? 20 
A) 2 B)3 C)4 D) 5 E) 6 
15. |2-4|-|J2-x| 
olduğuna göre, x in alabileceği değerlerin toplamı 
kaçtır? 
A) -6 B) -4 Cc) -2 D) 0 E)2 
| 21. 
16. |xX*43|J52x-3 


denkleminin çözüm kümesi aşağıdakilerden 


TEST - 1 (Çözümlü) 








a ve b reel (gerçel) sayılar olmak üzere, 
la-*3b| ifadesinin alabileceği en küçük değer 


ii a t 2b 
i —— 7 
çin, Za b kaçtır? 

1 1 1 1 ei 
A) — B) — G6) — D) — — 
) 5 z )z li ir 


İy*t1l*|Jy-2|( 55 


denklemini sağlayan y değerlerinin çarpımı kaç- 
tır? 


A) -12 B) -6 Ca D) 6 E) 12 


a ve b gerçel (reel) sayılardır. 

|a-2|--(b*3)| 
olduğuna göre, a.b çarpımı kaçtır? 
A) -6 B)-4 C)-3 D) 4 E)6 
a bir reel sayıdır. 


|2a*1()*Ja-1| 


toplamının alabileceği en küçük değer kaçtır? 


— 
3 


A) B) > Cc) 2 D)3 Ey 4 


İxl-x ve |y|>y 


olduğuna göre, aşağıdakilerden hangisi kesinlikle 
yanlıştır? 


Xx 


A)x*y<0 B)x-y>0 ye 


D)xy>0 EYİ <-1 


amaaan ananananananannannanammanamanmmammammamammmanmnmanananaanmnmnanannmnnmsannanananamamammmanmmmanamaammamamammmmammamsmamammmmmmammmmammammmmammmmmamanmamamammmm mmm mmm 


hangisidir? 
A)10,6f B)1-6,0) 016) 
D)1-3,2) E) 1-6) 
11-C 12-D 13-B 14-C 15-C 16-C 
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17-B 18-B 19-A 20-B 21-E 


Mutlak Değer 









İN A RE A AR 





Matematik - 1 


emeli A 





2. ix )x)-6 
xl 3 
> xz-—6 veya x-6 


olduğundan Xx in alabileceği değerlerin çarpımı 
(<6).6-—36 dır. 
Cevap A 


x< > için x—3 < O olduğundan, 


|x-3|>—(Xx—3)-3-—x olur. 


O halde, 


|x-3| —Xxİ 2x |3-x-x|4 2x 








— |3-2x|4 2x ve 
x< > için 3—2x > 0 olduğundan, 


|3-2x|-3—2x ti. Bunagöre, 
13—-2x|42x-3-2x42x 
3 tür 
Cevap D 


1X40,7.x-3|J-0,5 
LR 


ı 


> 9.jx* çal 


> | ox * 7 x-3)| -5 
9 
> |16x—27| -5 
> 16x—27-5 veya 16Xx-27--—5 
x-2 veya Xx- - 
olduğundan Xx in alabileceği değerlerin çarpımı, 


Cevap B 


ç HEMİ YAYINLARI 
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TEST - 1 (Çözümleri) 


4. 














Mutlak Değer 





x<y<0-<z ise, 


Z-Xx>0, x$y<0, y-z<0 olur 
Buna göre, 
|z-x|-z7-x, 


İx*y|-s-(Xx*y)s-—x-y ve 





İy-z| --(W-z2) -z-y olduğundan 
|z—xİ-Ix*y)*jy-2)272—x-(x-y)tz-y 
zZ-XtX*ty1t1z-y 

s2zdir 
Cevap C 

la.b|sjJajJ.|bj olduğundan, 


(X)14*(—2x(* (3x) -(-4x(10 
> |Jx|J.(14f(-2(4*(3(4*(-4()10 
> |xJ.10-10—> |(x|J>1 


denkleminin çözüm kümesi, Ç-/(-1,1) dir. 
Cevap C 


(X-1(14(J2-2xJ>6>5|x-1|J4*|-2(X-1)J 6 
> (x-1|)4*|J-2|.)x -1(>6 
> 3)x-1)-6 


> |x-1)|)52 
> x—1-2 veya x-İ--2 
x-3 veya xs—İ 


olduğundan, Xx in alabileceği değerlerin çarpımı, 
3.C1)--3 tür 
Cevap D 


|X-3)5)|3-x) olduğundan, 


|1x-31-3-(3-x(| -(-3| 
-3 tür 
Cevap E 




























































YGS Matematik - 1 TEST - 1 (Çözümleri) Mutlak Değer YGS Matematik - 1 TEST - 1 (Çözümleri) Mutlak Değer 
: ” X 11. 1. yok 13. (2.1x1-3| — 1 ise 15. |2-x||x-2) olduğundan, 
5 3—— | s1 > —1<3-— <1 LE ai pe 2 
2 2 la-2J)<a42 eşitliğinde, a-2 için a-2-0 : 2.(|x)-3-1 veya 2.(x|J-3--1 |x-4|-(2-x) 
N AM a - E 
9 sai 3 DR olduğundan 2 nin sağında ve solunda ayrı ayrı çözüm i > 2.İXx| : 2.(x| ie > 16-2) X42)|(5(x-2| 
eyl li | e m — |x-2J.(x42|)-(x-2) 20 
> ç2).F42x262.62) a>2 için, a-220 olup, : NN NN 
j , > |x-2|.((x4*2(-1) 0 
— 8>x>4 a-2<at2—>-2<2 : -2 2 | 1 
: | DEN elde edilen eşitsizlik doğru olduğundan bu aralıktaki (| > |x-2)x0 veya |x42)-1-0 
olduğundan X in tamsayı değerlerinin toplamı, N K e Kp : 
tüm a değerleri eşitsizliği sağlar. O halde, > olduğundan X in alabileceği değerler dört tanedir. > x-2 (x42)21 
445464748-30 dur ç e) di : 
-|(2,<) olur. i 
Cevap A NR p | Cevap B / N 
a<2 için a—-2 <0 olduğundan, i -3 —4 
—(a-2)<a42—>-a12<a12 : 
-0<2a olduğundan Xx in alabileceği değerlerin toplamı, 
—0<a 214(3)4 (1) s-2dir 
: Cevap C 
Ohalde0<a<2 ve Ç,-(0, 2) olur Bunagöre, 
Ç-Ç,UÇ, -(0,)Uİ2,) 
z (0,9) olur. 
9 — > E eşitsizliğinin iki yanı da pozitif oldu 
|1—x) 3 2. yol: 
ğundanı iki taraftaki kesirlerin çarpmaya göre tersi a$t2>0 olması gerektiğinden her iki tarafın karesi 14. 1.yol: 
alınırsa eşitsizliğinin yönü değiştirilir. alınırsa eşitsizlik yine sağlanır. O halde, |2x-1() 0x — olduğundan > nin 
b |a-2|(7<(a*2” N i vr ş 16 |x43|2x-3 olduğuna göre, 
Buna göre, : : sağında ve solunda ayrı ayrı çözüm yapalım. 4 x43- * (2x-3) ve 2x-320 olmalıdır. 
: > a2-4a44<a244a44 1. z 
1 3 z x2 Li için, z O halde, 
yeli a5 İt) 48 N > a>0 olur > Xx43-2x-3 veya x43--(2x-3) 
4 2 Cevan C 1<|2x-1(<5 > 1<2x-1s5 Ni e 
p > x-6 Xxk3--2Xx143 
>—6<x-1<6 > 2<2xs6 x-0 
m > 1<x3 x - 6 için 2x—-3-9 > O olduğundan 6e€Ç, 
aralığındaki tamsayılar, 0 içi —3- ğ i 
3 v x in alabileceği tamsayı değerleri, 2 ve 3; e ii 380 olduğundan0 e Ç dir 
, P Buna göre, verilen denklemin çözüm kümesi, 
6 — (<4) 4 1 — 11 tanedir Ancak, x-1 olamaya- x< isin Ç-(6j)di. 
cağından x in tamsayı değerleri 10 tane olur. | 1<|2x-1J<5 > 1 <-(2x-1) <5 Cevap C 
Cevap B i 
: > -1>2x-12-—5 
| > 0>2x2-4 
| > 0>x2-2 
x in alabileceği tamsayı değerleri — 1 ve —2dir. 
| O halde, x in tamsayı değerleri dört tanedir. 
2. yol: 17. |x(20 olduğundan | a * 3b| ifadesinin en küçük 
: x bir tamsayı ise (2x— 1) tek sayıdır. Buna göre, değeri sıfırdır. 
id bip 1<|(2x-1Js5 olduğundan, Buna göre, 
* 3 © 12. Verilen eşitliğin iki tarafının karesi alınırsa, 12x-1|53 veya |2x-1|-5 olabilir. la*t3bJ-0—a*t3b-0 
5-221 veya 7-2-1 (mf s2i-jms2j? NN HN > a--3b ve 
. > m24444)m|-m?4444m wi 2 e. sm. EE 
X> Xx. 2a — 2.(- 3b) — 
Gi sb 3 il > 4lm|s4m—>|m|<m O halde, Xx in alabileceği tamsayı değerleri dört tane- 5 1 
> x29 veya xs3 tür. olduğundan, m20 dır. O halde, me|0,<) olur. dir. ağ, 7 di 
Cevap E Cevap D Cevap C Cevap B 
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TEST - 1 (Çözümleri) 


Mutlak Değer 








YGS Matematik - 1 








Mutlak Değer 


2122 m 





























18. |yt1J4Jy-2|-5 ise 20. baris i ve | 1 6. —1<|2x—-4|J<2 
|İyt1)s50—>y>-i ve 2 41 | 2 —a 
ğ la-1(/-0 > a-1 olduğundan, il , 
İy-2(50 > y2 olduğundan, wöriler itadleni Günl değel biri N eşitsizliğini sağlayan kaç tane farklı x tamsayısı 
y<-1, -İSys2 ve y > 2 için ayrı ayrı çözüm ya- bi eni en KÜŞLi degeri Derileri, denklemini sağlayan a değerlerinin toplamı kaç- idi 
palım. i a-—- veya a- 1 için alacağı değerlerden li tır? 
y<-1 için, küçük olanına eşittir. O halde, i A-İ B- 1 g2 yp e pi A)6 B)5 04 D)3 E)2 
İLE 5 3 5 15 15 5 
y-İtCyt2)-5 1 vE : 
a-—— ve a-iliçin |2a*1|J*Ja-1| ; 
> -2y41-5 2 
> ys—2<-1 ifadesinin değerini ayrı ayrı bulalım. : 
olduğundan, Ç, -(-2) dir ML için, 0 £ li 2. x<3 olmaküzere, 7. || - |xJ#2 
2 2 2 : 
-isys2 için, aztiçin, |2.141|J40-3 | 12x$(x-3|-6| #x olduğuna göre, Xx in alabileceği değerlerin çarpımı 
yerle ey ez) olduğundan, (2a 41) 4ja-1)>İ dir. | e BR kaçtır? 
>3-5 2 i ifadesinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
Buna > bu ifadenin alabileceği en küçük | A) -6 B)-4 Cc) -3 D)-2 E)-1 
elde edilen eşitlik yanlış olduğundan, eşitliği sağlayan değer 3 dir. : A)-x B)-3 0) 3 D)3—x E)x 
y reel sayısıyoktur. Ç, -O dir. Cevap B i 
y>2 için, i 
i l dır. 
Yt14Hy-2-5 | lr 8. b<0O<a olmaküzere, 
> 2y-1-5 xl #6 ., 
MELE İxl 2.a-2.|b|4|b-a|-|3a|| 
ğ — Ü z ğ ör in alabileceği değerlerin en ge- o; Ni 
olduğundan Ça mta bdür, z olduğuna göre, x i ği değ ende: £ ifadesinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
O halde, 7 : niş aralığı aşağıdakilerden hangisidir? 7 
z le ” z z 
Ç-ÇUÇLUÇ,-1-2,3) tür K K A) -b B)-b sa C) -2a 
Buna göre, y nin alabileceği değerlerin çarpımı, — 6 , A) 9,0) B) -6.-1) ©) (4,2) 
z i 
dır. Z i ei e E) D) 2b -a E) da - b 
Cevap B ) 3,3) )3,0)v(0,3) 
7 2 1 3 
; i i—-x) o 2.)x-1) 8 —ixti1l-2  .g 
| 9. s 
i be #2x)| 41 
i olduğuna göre, Xx in alabileceği değerlerin çarpımı 
i kaçtır? eşitsizliğini sağlayan x in kaç farklı tamsayı değe- 
ri vardır? 
A)-15 B)-12 C)-10 D)-8 E)-6 
A)4 B) 5 Cc) 6 D)7 E)8 
i 5. a<0 olmaküzere, 
> 
19. |a-2|--|b43| 21. |x|--x > xs0, ii 
. i a-la| *i 10. a2 < I a | 
> |a-2)4Jb43|J-0 İyl>y > y<0 olduğundan x.y>0 olur. 12.a| —1 
|a-2|20 ve |b43|>20 olduğundan verilen Dolayısıyla, > <-1 olamaz. işleminin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? eşitsizliğinin çözüm aralıklarından biri aşağıdaki- 
eşitliğin sağlanması için, Cevap E lerden hangisidir? 
; 4 
a-2|-0 ve |b43|-0 i g1 
| | e | İ : A)1 B) ati ) 
olmalıdır. O halde, : A) £2,-1) B) 41,1) c) (0, 2) 
, i p) 22-1 p — i 
a-2 ve b--3 olduğundan,a.b--6dir. i 2a 41 2a—1 D) 41,0) E) (1.2) 
Cevap A 
i 18 2C 3-E 4-A 5-C 6-D 7-B B-A 9-B 10-D 
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YGS Matematik - 1 TEST - 2 








11. Xx ve y aralarında asal sayılardır. 16. 


Aşağıdaki (Xx, y) ikililerinin hangisi için | 6x — 4y | 
ifadesinin değeri en küçük olur? 


A) (1,1) . B)(2.3) 6) (8,4) 


D) (4,5) E) (4,6) 


17. 


12. |x-1)s1 
2Xx-y1 


olduğuna göre, y nin alabileceği değerler en ge- 
niş hangi aralıktadır? 


4 


e 
|15—3x) “3 


eşitsizliğini sağlayan Xx in farklı tamsayı değer- 
lerinin toplamı kaçtır? t 


A) 25 B) 20 C) 18 D) 15 E) 12 


|x-7)57-—x 
|3-x|x-3 


olduğuna göre, x in alabileceği kaç farklı tamsayı 
değeri vardır? 








A)8 B) 7 6) 6 D)5 E)4 
A)-3sys1 B)-2<ys2 C0)—-1sys3 
D)1<y<4 E)2<y<5 
18. la| * b. 
a  İb| 
13. 12x-4|4|6-3x|<15 - ifadesinin alabileceği farklı değerlerin toplamı aşa- 
ş ğıdakilerden hangisidir? 
z 
eşitsizliğini sağlayan kaç tane x tamsayı değeri z 
vardır? > A)-a-b B)-2 c)0 D)2 E)a*tb 
E 
A)7 B) 6 C6)5 D) 4 E)3 
19. a birreel sayıdır. 
14. |7-12x1 | s3 (a*7(-Ja-2| 
eşitliğini sağlayan Xx in farklı değerlerinin çarpımı ifadesinin alabileceği en büyük değer kaçtır? 
kaçtır? 
A)2 B)3 Cc) 5 D)7 E)9 
A) 100 B) 50 G) 25 D) 20 E)4 
20. x|-(x-21(2>1 
15. x-2x-3|)-)Jx -3| ili 
: eşitsizliği x in hangi aralıktaki değerleri için daima 
denkleminin çözüm kümesi aşağıdakilerden han- — 
sağlanır? 
gisidir? 
A)x<2 B)x<0 C0)x>0 
A)1-2,1,3) B)11,.3) 60)1-2,3f 
D)O<x<2 E)xz > 
D)(1-2,-1,3) E)1-2,0,3) 2 
11-B 12-C 13-A 14-A 15-E 16-B 17-D 18-C 1iS-E 20-E 
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Mutlak Değer 








i 
: 
i 
: 
; 
z 


km 

















Üslü İfadeler 
Köklü İfadeler 


Çarpanlara Ayırma 
Oran - Orantı 


Denklem Çözme 





YAYINLARI 























| 
li 
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GERİDE AE LARA 


erir amme yale 


A 





ÖA.ÜSLÜ İFADE 


a birreel sayı ve n bir pozitif tamsayı olmak üzere, 
n tane a nın çarpımı olan a” ye üslü ifade denir. 


a" ifadesinde a ya taban, n ye de üs (kuvvet) denir. 


Örnek: , 
Yy 77-77-49 
2 tane 


2) 55 -5.5.5 - 125 


—— 


3 tane 


3) C2)'--23)C2)C2)6-2) - 16 


4 tane 


44 1P-C1)C1)CVC 01) >-1 


5 tane 


iL) a” ifadesi, n.a ifadesiyle karıştırlmamalıdır. Çünkü, 


na-atat..ta 
n tane 
olduğu için bazı özel durumlar dişirida, 
a"şna dır. 
2) a0 olmaküzere,a”-idir. 
b) 09 tanımsızdır. 


4) iridir 


B. ÜSSÜN ÜSSÜ 


( an y” — gm 





HH) YAYINLARI 
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Örnek: 
(en?) — (0123 — (07)5 < (39)9 < 336 -3'8 dir 


Örnek: 
2 (e) 


olduğuna göre, x değerini bulalım. 


Çözüm: 
p#-2- ((6y9)” — 7X-2 g0 
> 7X7 1 


> xXx-2-0>x-2dir. 





||» UYARI 








Lİ .. . . 
a” ifadesi bilinemez. 


Örnek: 


(09) — 234 < 212 ve 
4 
al 9) Sasi olduğundan 
4 
2) « 2139) gür, 


4 
Dolayısıyla 25 ifadesiyle, (0)* ifadesi mi yoksa pla*) iftade- 


si mi kastedildiği bilinemeyeceği için 29 ifadesi bilinemez. 


C. NEGATİF ÜS 
Esiri 


1 

-n 

ag — 
a" 











YGS Matematik - 1 





Örnek: 


işleminin sonucunu bulalım. 





Çözüm: 
—1 xi 

a İl 

7 3 3 2 3 6 6 
15 b. 
-——s— di. 
6 2 

Örnek: 


3 —1 3 -2 
4) :(2) 
işleminin sonucunu bulalım. 


Çözüm: 


22 
3) 


İs ole oje 
ole 


H 
EV w 
> 
C 
ç 


D. BİR REEL SAYININ ÜSSÜ 


1) Pozitif bir reel sayının bütün kuvvetleri pozitiftir. 


x>0>x'>O dır. 


2) Negatif bir reel sayının tek kuvvetleri negatif, çift kuvvet- 


leri pozitittir. 
x<0 ve nteksayı © x" <0 dır. 


x<Ovençiftsayı > x”>0 dır 


Örnek: 
3 -C334(-1) 


1 - 
(3) el 
2 


işleminin sonucunu bulalım. 





Gi YAYINLARI 
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Üslü İfadeler 








Çözüm 
32-9, (-2)39--8, (<1) —1 
İY”-2-16, çadir 
(2) e — i t 
O halde, 
3-23 4(-1)9 9-(C8)41 
-4 5 
(2 pe yam 16—1—1 
2 
- 18 
44 
-Sair 
7 


Örnek: 

Ce» Çay? 
işleminin sonucunu bulalım. 
Çözüm: 

-s-2) --y23-. 3-6 
(<3) 4 332) ş g6 


olduğundan, ç g2) * G s9)? -—3943-5 


0 bulunur. 


İl» UYARI 





n-çift sayı olmak üzere, 


(—aj” —a”dir 


E. DÖRT İŞLEM 
1) Toplama - Çıkarma 


Tabanları ve üsleri aynı olar üslü ifadeler toplanıp-çıkarıla- 
bilir. 


ay'tby'-cy(—(atb-oy" 


























YGS Matematik - 1 


Örnek: 
1) 3.5X 4 (25)*>35X 4 15X-45X 


2) 74“—52” 74-54 (7-5) a2 





(İY E ayas 
39 -(5 yk e i 


-— 3-145) 
— 7.9 


2) Çarpma 


1) Tabanları eşit olan üslü ifadeler çarpılırken, üsler toplamı 
ortak tabana üs olarak yazılır. 


2) Üsleri eşit olan üslü ifadeler çarpılırken, tabanlar çar- 
pımına ortak üs aynen yazllır. 


xA.ya — (ya 


Örnek: 


1 xx -4)2 —xİ2x8-y1218 . y-4 


2) 51532225 51133215 
— 57.27 
— (5.2) 
—- 107 


Örnek: 


3” -2 olduğuna göre, 
gam #1 
ifadesinin değeri kaçtır? 


A)5 B) 9 GC) 12 D) 15 E) 18 
(2009 - ÖSS) 


ÇİENİ YAYINLARI 
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Üslü İfadeler 
Çözüm: 
3-2 ise göm t!.. gm3! 
— (3")23 
- 223 
— 12 bulunur. 
3) Bölme 


1) Tabanları eşit olan üslü ifadeler bölünürken, payın üs- 
sünden paydanın üssü çıkarılır ve elde edilen fark ortak 
tabana üs olarak yazllır. 

ME alk 
çe sX 
2 


2) Üsleri eşit olan üslü ifadeler bölünürken, tabanların bö- 
lümüne ortak üs aynen yazılır. 


NN” Mi vr 
— 310-8 , g9-6 
32 43-12 
Örnek: 





Çözüm 
PE 
—-| (8 
mii ) ça 2) 
e? g2 
— p-348-2 
-23-8 dir 














YGS Matematik - 1 





Örnek: 
(3.x2)“ 
(182)! 


işleminin sonucunu bulalım. 





Çözüm: 

Sx ae) © 3x2 

(52x12 ği (32)12.x12 © gi yiz 
— gö-24 
38 dir 

Örnek: 


6X - 24 olduğuna göre, 


3X-1.(0,5)2-X ifadesinin değerini bulalım. 


WEN 


Çözüm: 


-'(0,5)2-* 


- 


N -2 
3k— 
a” 
1 1 
—g(pk.—.— 
3 4 
4 
— g.— 
12 
1 


- 24— 2 bulunur. 
12 


F. ÜSLÜ DENKLEMLER 


YY al-a">n—mdir.(a*0,as1,a#—1) 
n tek sayı ise 


2) a'—bi > 
n çift sayı İse 


yaz 1 ve n reel sayı 
3)a-1> 12)n-0 ve a0 
3)a--1 ven çiftsayı 





CELİ vavınLarı 
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Üslü İfadeler 


Örnek: 


gön t1.. (a5yân-2 


olduğuna göre, n yi bulalım. 


Çözüm: 
gön #1 — (25)an- -2 > gön t1.. — (s5)s1-2 
> gön #1 pe gön — 4 
> 5n*t1-6n-4 
>ns5tir 
Örnek: 
patı. 1 
32 


olduğuna göre, a yı bulalım. 


Çözüm: 
patı. 1 , ğ3at1 . 5-5 

32 

> 3a41-1-—-5>3a--6 
> a--2dir 

Örnek: 

a*-64 

av-4 


olduğuna göre, — değerini bulalım. 


Çözüm: 

a*-64 > a*-49 > a“—-(a”)3 
> a-a” 
>x-3y 
> -3tir 

y 

Örnek: 

(—5)'9-X <1 


denklemini sağlayan x değerlerini bulalım. 








: 
| 
f 
i 
: 
i 
: 
if 
£ 
; 
> 


YA 








MİM ANLAM A 





YGS Matematik - 1 


çözüm: 
1. durum 
x-5-12 xz6 dır... (1) 


2. durum 


10-x-0—>x-10 dur... (2) (X—-540) 
3. durum 

x-5s-1>x-4 ve 

x 4 için 10—x-10—-4-—6 çifttir. 


O halde, (x—5)!9-* - 1 denklemini sağlayan x değerleri 
6,10 ve4tir. 


Örnek: 

X—1)9 (2x4 119 
olduğuna göre, Xx in alabileceği değerlerin toplamını 
bulalım. * 


Çözüm: 
4 çift sayı olduğu için, 
(«-1)9 — (2x # 11)* ifadesinde 
x—152x 111 veya x—-1--—(2x*11)dir 
x-122x4111 >x--12dir.... (1) 
Xx—15—(2x4 11) > 3x-—10 

- x-- > tür. ..(2) 


(1) ve (2) den x in alabileceği değerlerin toplamı, 


24 ii tür, 


Örnek: ” 1 


4 16 * 














YAYINLARI 


EMİ 
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Örnek: 
(80)* 12 gt3 


olduğuna göre, 5* değerini bulalım. 


Çözüm: 
(80)*12 -g**3 > (66)*17 > 
> gxt2 “12-612 6 


> 5*.52-6 


get2*1 


> e tir. 
25 


Örnek: 


247X157 


olduğuna göre, x değerini bulalım. 


Çözüm: 
7-24 7X-1 * 
> W72.57-57 
> 72-1 
> x-2-0 
> x-2 dir. 


Örnek: 
16.1079 * 0,8.10” 
04.102 


işleminin sonucunu bulalım. 


Çözüm: 
16.10 9 4 08.109 oo 1610“ 48010“ 
0,4.10 2 400.105 
9610 
400.10” 
24 
——— -0,24 tü 
100 vi. 
Örnek: 


pnt5.pnt4 
gnt4. .gnt3 


işleminin sonucunu bulalım. 


Çözüm: 
g5. 2nt4 2nt3 (2 -2) w 4-2 N 


2114(2-1) 1 





pnt4 ont3 





7-57 > X2(147470)-57 








e 
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1. spice ei 
işleminin sonucu kaçtır? 


A)1 B)2. G3 D) 5 


5 G2)? —2i—(-2) 
ç?.c2) 


işleminin sonucu kaçtır? 


A) -2 B) -1 o) 1 D)2 


12.109  0,03.102 


3. 
1,5.1075 
işleminin sonucu kaçtır? 
A) 0,01 B) 0,1 o) 1 D) 10 
4. a-9.99..9 
aş 


15 tane 





b—(27)94(27)9 4... 4 (27) 
27 tane 


olduğuna göre, — nin değeri kaçtır? 


AŞ B3 o 1 D)3 


1 
5. (81)“*z sayısı, 9” sayısının kaç katıdır? 


A) 81 B) 36 C) 27 D) 18 











6. 
E)6 
Vi 
E)4 
8. 
z 
$ 
E)100 Z 
» 
< 
» 
5 
al 
9. 
E)9 
10. 
E)9 
5-E 6-D 
116 


ika 1*ta* 








4 1-x 5 2-Xx 8 

Li) i e) © 125 
olduğuna göre, Xx kaçtır? 

A) -3 


B)-2 C)-1 D)1 E)3 


3.5*-2-2 .5*-İş5* - 18 
olduğuna göre, x kaçtır? 


A) -2 B) -1 co D) 1 E)2 


256 . (15)2 . (1250)3 4 256. (1250) 
işleminin sonucu Kaç basamaklı bir sayıdır? 
A) 11 B) 12 C) 13 


D) 14 E) 15 


5!'-X-a 


olduğuna göre, (25)*”! in a türünden değeri aşa- 
ğıdakilerden hangisidir? 


125 625 








i 
iz 
i 
i 
i 
: 
i 
İ 
: 
: 
: 
i 
i 
i 
; 
i 
i 
i 
| 
i 
: 
| 
İ 
İ 
| 





YGS Matematik - 1 





TEST - 1 (Çözümlü) 








Üslü İfadeler 





1. (0.25)! -X* — (0,5) *! 
olduğuna göre, 2x *y kaçtır? 


A)0 B) 1 o) 2 D)3 E)5 


12. 3*-4 
16V-81 


olduğuna göre, x.y kaçtır? 


A) 1 B)2 Cc) 3 D) 4 E) 5 
13. » -a 
X-b 


olduğuna göre, (1125)* ifadesinin a ve b cinsin- 
den eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) a2.bi B) a.b? 


a 
E) — 
lb 


a-i — 
e ei 
3 9 
eşitsizliğini sağlayan kaç farklı a doğal sayısı var- 
dır? 


A)1 B)2 c)3 D) 4 E)5 


15. ab—-9 ve a5-— 


olduğuna göre, oranı kaçtır? 


A)-2 B)-1 Cc) 0 D) 1 Ep) 2 


16. aye #2) 
eşitliğini sağlayan x değerlerinin toplamı kaçtır? 


A)0 B) 1 oc) 2 D)3 E)4 


17. Xx, y ve z tamsayılardır. 
g*-yt1 >. gy-3 5 7zti 
olduğuna göre, x.y-—z kaçtır? 


A)3 B)4 C) 5 D) 6 E)7 


18. (5x —3)9 — (3x-1)9 


olduğuna göre, x in alabileceği en küçük değerin 
iki katı kaçtır? 


E A) 6 B) 4 o 2 D) 1 Eğe 
1 2 
Şi 
< 
» 
pg 
Şe 
19. ass? 
b-(-2y2 
c--202) 


olduğuna göre, aşağıdakilerden hangisi doğru- 


dur? 
Aa<b<c B)a<c<b COb<a<c 
D)b<c<a Ec<a<b 
20. #45*—-y—1 


olduğuna göre, 2X4 6* 4 10” ifadesinin x ve y 
cinsinden eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A)2>*.x.y B)2*.y* C)2*.y 


117 

































































YGS Matematik - 1 TEST - 1 (Çözümleri) Üslü İfadeler YGS Matematik - 1 TEST - 1 (Çözümleri) Üslü İfadeler 
1 
1. —23,(8)8. <9) 63-423 359 3-3 6-3 5.  (81)“Z sayısı, 9” sayısının 3.5“-2-2 5X-lX - 1g 2. yok: i 
1 l 3.5 2-2 ,5*-211,p5X-212 . şg 5İ-X-a > 5*-İ - — olduğundan, 
ew Sİ - 1 -m.s.63 xl xl il a 
6) 2 (39) 2 32 ii : 5-2(3-2.5 425) -18 ; 
(0.3.6 gö (2x “ça 7 Kala. ! 5-2 18-18 ©5p-! > (5*<)2-— dir 
Ceyap E x—2 < 
— g3-3 5 —| Cevap D 
> -2-0 
-69-1 dir. i ye 
Cevap A | xs ir. 
i Cevap E 
| 
; 
2X1-—x y*t1 
i 11. (0,25)'-* -(0,5YV1! 5 ((G) — (G) 
pa NR 6. 1.yol : 2 2 
T T i 
ço? 2-23 22-29- (8) N | Li çay 
— n a”. n i > (— j— 
4y2. (25) 42 .(-25) an —-—- 1 2 2 
l L 14ka ista 14ka* ML i 
z 2-—2x — 1 
ii - . 4-848 < 256 . (15)? . (1250)9 — 28.32 > (59. 2)3 
— x X : ty i 
| (64) - an na -29.32 52 52 28 > ” 
16 14-a* “41 i — g1 9. g4 Cevap B 
4 -O0dır. -9.59,211 51! 
: -9.125.10' 
s-1dir 2. vol : Ni : 
: -Y -1125.10'! ...() dir. : 
Cevap B ği z 
> an n Oo ar an i j 
> 1sa* itaX 148 ataa : 256 . (1250) - 28 (59. 2) z 
id (a) —— i — 28 . giz . 23 £ 
1 i 5 
-21 51 5 12. 3*-4 olduğundan, 
is -0O dır. ii E 
ep | -5.10'! ...(2) dir 
p i 16-81 > ()V-3* 
: : : 1125.10'! sayısı 15 basamaklı ve 5. 10'İ sayısı 12 — (9-3 
i 1-4 2 EE — < 
| 3, 210 #00310. le kO i basamaklıdır. 15 basamaklı bir sayı ile 12 basamaklı > (39)9-3* 
: -5 “. i 
15.10 il f bir sayının toplamı 15 basamaklıdır. > 3-39 
1501075 | Cevap E Şii 
| 1,5.1075 İ > ye2dir. 
- 100 dür. i Cevap B 
Cevap E | 
i 
- 
4 1-x 5 2-Xx 8 
7. —) (2) —-— 
e Re | 
(2) 2) g3 
z 5 gi : 1. yok 13. 3“-ave 5 “b olduğundan, 
4. a-999..9-9'5—330 ve i 5!-Xxa olduğundan, 
15 tane Di — 4) | (1125)* — (59. g2 
5 5 (05)-1 Gabi gp (i-.2 — gi gö 
b — (27)9 4 (27)9 4... 4 (27)9 — (27) .(27)9<(27)'9 390 — (51-2 (5-*-3. (992 
27 tane e ida -a? bi a? 
ğ Ee Si e İdi GE 
olduğundan, e 8 sidir. ——3 tür 2 ir. e 
Cevap C CevapA Cevap D 
| 
118 119 

















YGS Matematik - 1 








TEST - 1 (Çözümleri) 








15. 


16. 








2a 2 
> a-1< - 


3 
> d3a-3<2a42 
>—a<S5tir. 
Buna göre, a nın alabileceği doğal sayı değerleri 
(0,1,2,3, 4) beş tanedir. 
Cevap E 


a? -9 olduğundan, 


O halde, 


a $* 2b 
a-c 


— a * 2b <at2b şar 
a - (-2b) a * 2b i 


Cevap D 


N , 
x- ye tx-2) 1 eşitliği için üç durum vardır. 


1. durum 
x-İzi>x-2..(1) dir 


2. durum 

2 4x-2-0 ve x-1#0dır 

2 4X-2-0> (X42)(X-1)-0 ve x-10 
>—x--2 ..(2) dir. 

3. durum 

X-15-1 ve xX>$x-2 giftsayıdır 

Xx—İ5-—1 isex-0 ve 

xzO için xX>4x—-2-0240-2--2 çift sayıdır 


O halde, x in alabileceği değerlerin toplamı, 
21 (2)4140-0dır 
Cevap A 


ÇEBİ vayınLarı 
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17. 


18. 


19. 


X-Yyt1-0, y-3-0 ve Z1t1-0 için, 


BG Yİİ -gy-3 7241 gir 
Buna göre, t 
y-3-0—>y-3 ve 
X—-Yy*t150>x-34*1-0—>x-2 ve 
Zzt1-0—>z2:-—-idir. 
Ohalde, x.y-2z-2.3-(-1)-7 dir 

Cevap E 


(5x—3)İ - (8x-1)9 
> 5x-3-3X-1 veya 5Xx—3--3x4*1dir 
5X-3-3Xx-1 > 2x-2—>Xx-—i1idir 


5X—-3-—3Xx41 Xx 8x-4 > x-7 dir. 


x inen küçük değerinin 2 katı, 2 sidir 


Cevap D 
ay? 1 
9 
1 
b-(ç22-— 
Kayi. 
ç-->r9. 1 
4 
olduğundan, c<a<bdir 
Cevap E 
20. S*45*—-y-1 > 4 ş1-ydir 
24694109 - (1445) 
-2.ydir 
Cevap C 






Üslü İfadeler 


: 
| 
| 
© 
: 
| 
E 
: 
i 
z 
: 
: 
i 
” 
i 
: 
/ 
: 
| 
İ 
E 
: 
z 
| 
i 
| 
; 
| 
: 
P 
i 
£ 
| 
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4. 122 
(0,01)! .(0,5)2. - 2) 
3 

işleminin sonucu kaçtır? 

A)7 B) 4 GC) 0,5 D) 0,01 
, 
; -2 
tr $ Be aşi 
| 3i -x 
i olduğuna göre, x kaçtır? 

A)2 B)3 C)4 D)5 


YGS Matematik - 1 








Ger 


1 > — li 
işleminin sonucu kaçtır? 


A)-8 


«aj *.(a)*.(a? 


c72.C0,07)2. (0,3) 











B)-4 G2 D)4 


D) -a 


A) a5 B) a? C)a 
3 g-1g-1 
olduğuna göre, 4* kaçtır? 
1 3 2 
> > — D 
A) 2 B) 2 G) 3 )1 


işleminin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? 





TEST - 2 Üslü İfadeler 
1 1 1 
pa * za-i pa-2 © 28 
olduğuna göre, a kaçtır? 
A)-4 B)-3 G)-2 D)2 E)3 
E)8 
6 6 
3l*X-Y43 gi-**Y43 
işleminin sonucu kaçtır? 
ayi Bi o) 1 D)2 E)4 
4 2 


E) 1 


Mi 
— 
ole 
ÇİMİ vavınLAaRI 


E)-3 


(0,008) — (0,04) 
olduğuna göre, ri oranı kaçtır? 
A) -3 


B)-2 C)-1 D) 1 E)2 


g2-9y 


21 


olduğuna göre, (-y)”” kaçtır? 


A)1 B)2 c)3 D)4 E)5 


olduğuna göre, x kaçtır? 


A)-1 B) 1 Cc) 2 D)3 E)4 



























YGS Matematik - 1 TEST -3 Üslü İfadeler 














YGS Matematik - 1 TEST - 2 Üslü İfadeler 
ER 1 en) « 7” 6. yi 
11. -8.x iğ (27 > gy-x ) yy ” 
—-2 z Yy Yy : Yeri 
3* 3 43 toplamının yarısı kaçtır? olduğuna göre, 99“” *2 ifadesinin x cinsinden 


ifadesinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? t eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


olduğuna göre, a nın b cinsinden eşiti aşağıda- 
A) 312 B) 318 G) giz D) g3 E) 348 











kilerden hangisidir? 1 41 4 
. A B»**V O— D— A) x2 B) 3x2 C) 9x2 

İ ey ) Ig b el ) | 

A) 2b B)b #1 G) 2b K1 D) 27x2 E) 80 

D)G*b E) 6b 2. 0,2 ve 0,3 devirli ondalık sayılardır. 

17. > -14, Y -—24, 5 —18 | 
g03 (01 gyo? — 4148 g0l4 
olduğuna göre, aşağıdakilerden hangisi doğru- 7. 32 -4 


A DM e Ml li api 


12. ti <30* dur? işleminin sonucu kaçtır? 
olduğuna göre, 9“ -2.3* 4 1 ifadesinin değeri 
olduğuna göre, (225)* kaçtır? i A)x<y<z B)x<z<y Oz<x<y A) -2 B)-1 92 D) 4 E)6 kaçtır? 
D)z<y<x Ey<x<z 
A)2 B)3 Cc) 4 D)8 E) 16 A)9 B)6 o) 3 D) 1 g0 
3. km-24254.. 425 
ELİE 
18. x 2041 k tane 
13. ata - g3 Yep e Gb, v5 
ns si2i..2 li N 
gt! —-a“-İ < 216 m pi 8 a ii - (3) 
olduğuna göre, y nin x cinsinden eşiti aşağıda- k tane yi.s1.3 81 


1 


kilerden hangisidir? 
olduğuna göre, (m.n)**' kaçtır? 





olduğuna göre, x kaçtır? olduğuna göre, n kaçtır? 


A1 B) 2 o) 3 D) 4 g5 A)X2-2x41  B)x2-8x42  C)X2-2x44 


ÇEEMİ vayınLarı 
z 
! 
© 
ss) 
2 
li 
w 


A2 B)8 C) 16 D) 32 E) 64 0) -1 D)2 E) 4 


« GEMİ YAYINLARI 


D) XX -2x—4 E)xX2413x-2 


| 
| 
| 
| 
! 


14. 10* .(25)X 12 24 4. > x ve y pozitifreel sayılardır. 


19. n pozitif bir tamsayıdır. 9. x#0 olmak üzere, 


garpimin sonucu 18 basamaklı bir sayı olduğu- KB) (5x4 5 
na göre, x kaçtır? 


olduğuna göre, Xx? . y ifadesi aşağıdakilerden han- 


olduğuna göre, x in alabileceği değerlerin toplamı işleminin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? 





ya a ya aa gym 


A)3 B) 4 o) 5 D)6 E)7 kaçtır? gisine daima eşittir? 
A)1 B) 218 Cc) 2“ Dp) 218 g) 26 
6 5 4 4 6 
A) -3 B) -2 Cc) 0 D)2 E3 A) x B) x Cc) x D) y E)y 
15. xsma-Pnatb - O 
-1 a$1 
20. asgPti-15 İN 
olduğuna göre, (m. n) -P” ifadesi aşağıdakiler- e i ii ati. ya i 10. (0ay 1 2 
den hangisine eşittir? 


5 p a a lp ein olduğuna göre, 3“ kaçtır? 
A) xP B) x2a Ga *b olduğuna göre, a kaçtır? 








1 1 
- -< — E 

2. 3 e ir bir Da e A) 2 B)6 C) 12 D) 24 E) 72 

D) öle * b) E) x?-£ A) 1 B)3 C)6 D) 9 E) 10 
lk Sa a a a a a m ağ alyp 

KEN Ml m ke ENNE EE Ml İl ea El EE e DAME e ln mzik 

> > < 7 > : -D BE 9-E 10-D 
11-D 12-6 13-D 14-A 15-B 16-E 17-D 18-D 19-A 20-C ve di ÖZ e > O “ 
123 











i 
İ 
; 
; 
i 
i 
İ 








YGS Matematik - 1 TEST - 3 Üslü İfadeler 
11 Z i 3 1 1 
z > Li X Xİy #1. 
e 5 16. M2 gXİYİİ şgrti -0 
olduğuna göre, a” kaçtır? eşitliğini sağlayan x ve y sayıları arasındaki ba- 
i Vi ğıntı aşağıdakilerden hangisidir? f 
A) — B) — iğ D)4 E)8 
4 2 8 
A)x-y-1 B)x-y Oxzsyt1 
D)y—x-2 E)ys2x 
12 ge <gi-b 
1 nd 
3-5 17. &-*y)* - 256 
3 
X—y)X - 125 


olduğuna göre, a nın b cinsinden değeri aşağı- 
dakilerden hangisidir? 





olduğuna göre, Xx - y? ifadesi aşağıdakilerden 





> hangisine eşittir? 
A1 4b B)1-b e 2 
2b 
D) AA B) ia A)4 B) 5 GC) 20 D) 20“ E) 80* 
18. 4?-X - 400 
13. x ve y birer tamsayı olmak üzere, gi 
14 
4 olduğuna göre, 2*-' in değeri kaçtır? 
X-64 ve x>y z 
A) 0,01 B) 0,1 Cc) 0,2 D) 1 E)5 
olduğuna göre, y nin alabileceği farklı değerlerin 
toplamı kaçtır? N 
19. a:0 olmak üzere, 
A)4 B) 6 Cc) 8 D) 10 E) 12 
gel 2.4 
3 
ga — yi 
14. güşgat!şgât? -351 
olduğuna göre, x in y türünden değeri aşağıda- 
olduğuna göre, a kaçtır? kilerden hangisidir? 
A0 B) 1 o) 2 D)3 E)4 A)y? #3 B) 3 -y” C) - 2y2 
D)3 E) 6 
15. 4X1 5 - 250 -g1* 
20. ŞE HM 
(49).(41 43) 3 
olduğuna göre, x Kaçtır? N N 
olduğuna göre, x kaçtır? 
ys B)2 GE D) 1 g İ 
2 2 A)-3 B)-2 C)-1 D) 0 E)1 
11-C 12-D 13-B 14-D 15-C 16-C 17-D 18-B 19-A 20-C 
124 























a€RvenezZ olmaküzere, x"a eşitliğini sağlayan 
x sayısına a nın n. kuvvetten kökü denir. 


xs Ya şeklinde gösterilir ve n. kuvvetten kök a diye 
okunur. 


1 
nz 1 için Va - a 
2 
n 2 için Va - va: kareköka (veya kök a) 
3 
n - 3 için Va : küpköka 
4 PN 5 
n 2 için Va : dördüncü kuwetten kök a 


şeklinde okunur. 








3» UYARI | 
Hiçbir reel sayının çift Kuvveti negatif olamayacağın- 
dan, negatif bir sayının çift kuvvetten kökü reel sayı 
değildir. 


2 
neZt olmaküzere, Va ifadesinin bir reel sayı belirtmesi 
için a>0 olmalıdır. 


Örneğin, X2-—-4 > xgeRvex-v-4g&Rdir 


3 
Ancak, xX9—-1 > xs yV-1eR olur 


Örnek: RA 
KB - V3-x 4 2x ifadesi bir reel sayı belirttiğine 
göre, bu reel sayının değerini bulalım. 


Çözüm: 
/x-3 ve 7 3—x ifadelerinin kök kuvveti çift sayı olduğun- 
dan, x—-3>20 ve 3-x>0 olmalıdır. 


Ohalde, 3<xs<s3 >x-—3tür 


Buna göre, Vx—-3 — V3-x 4 2x ifadesinin değeri, 
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xz3 için 
B-3- V3-3 423-yY0-vV046 


-6 dır. 


A. KÖKLÜ İFADENİN ÜSLÜ İFADE 


ŞEKLİNDE YAZILMASI 
Yam - a" dir. 


2 


Örneğin; Vale 239, 
5 5 i 
V-3--V3--3” tir. 


Örnek: 


7 rr Lİ 


162 


eşitliğini sağlayan a değerini bulalım. 








Çözüm: 
1 ik2a 
Slgit2a a 59 ?* a 
1t2a 4g 
3 
> 142a--—12a 
> 14a--1 
Ke 
>a-—— tür 
14 


B. KÖKLÜ İFADENİN ÜSSÜNÜN ALINMASI 


Al a 


3 
Örneğin, GE) Tİ C2İ-(-2)İ--2dir. 
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GC. KÖK İÇİNDEKİ BİR İFADENİN 
KÖK DIŞINA ÇIKARILMASI 


2. yok: 





v0,25 4 Vo,09 - Vo,oo1 


- Vs 4 Via” - Voip 


Kök içerisinde üssü kök kuvvetine eşit olan çarpanlar kök 
dışına çıkarılabilir. 








0,5 *0,3-0,1 i 
ne Z* olmak üzere, 
-0,7 dir. 
> a, n tek sayıise 
van - ; olur. 
lal, n çift sayı ise 
Örneğin; a, 23-2, Örnek : 
a1 af 1 4 4 3-81 4 A) 
ie il YOS7S 
YGB) — |-8| -3 tür. ifadesinin değerini bulalım. 
Çözüm: 
3-81 - — -İ333 BB 
p Kİ) © / 
Örmek 0,375 3 (0,5)3.3 
Ye g2 — 3 Ye «Ye ve aa 2 E 
— 0,5. Y3 
dez - Si : 
z 3 
28... 4 tür 
ifadesinin değerini bulalım. 05. Ni 
.. .. Iz 
Çözüm: 
4 3 4 
Ya? - Yen? | Vet -çoj 
S7 5 3/.3 
07 — 2İ-1 | e > ..: > 
yi e il D. KÖK DIŞINDAKİ BİR ÇARPANIN KÖK 
- a dik İÇİNE YAZILMASI 
* 
n. kuvvetten bir kökün dışında çarpım halinde bulunan bir 
ifade, n. kuvveti alınarak kök içine yazılabilir. 
Örnek: 


vV0,25 4 Vo,09 - Vo,001 





n 


işleminin sonucunu bulalım. (n çift sayı ise a > 0 olmalıdır) 
b 


Çözüm: 

1. yol: 

vo,25 4 Yo,09 - Vo,0o1 

- V25.102 4 V9,10-2 - Vio 
— 5.107 4 3.107 - 107 

7.107 





A 3 
Örneğin, 23) 1 v g2? - Ye 
4 4 
xy. e 





--py dir. 


0,7 dir. 
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Köklü İfadeler 





e lm e e em A 


MY 





| 
| 
| 
İ 
i 
| 
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Köklü İfadeler 





E. KÖK KUVVETİNİN GENİŞLETİLMESİ 
VEYA SADELEŞTİRİLMESİ 


. Bir köklü ifadenin kuvveti ile kök içindeki ifadenin üssü aynı 
* sayı ile tanım şartlarına uygun bir şekilde çarpılabilir (kök 


kuvvetini genişletme) veya bölünebilir (kök kuvvetini 
sadeleştirme). 


reZ* olmaküzere, 


n 
Yam - "Yamı - yn 


Örneğin, w YE a z 
S5 - Yes -*5 
ğ AE. > 
2 VR) — VE dir 


E KÖKLÜ İFADELERDE İŞLEMLER 


1. Toplama — Çıkarma 


İki köklü ifadenin toplanabilmesi (veya çıkarılabilmesi) için 
bu iki ifadenin kök kuvveti aynı ve köklerin içindeki ifadeler 
de birbirine eşit olmalıdır. 


x. va *y. Va iz.vYa-*y-z).va 


şeklinde toplama — çıkarma yapılır. Örneğin, 


VW 4 V2 toplanamaz. (Kök içindeki sayılar farklı) 
3 
VE — YE çıkarılamaz. (Kök kuvvetleri farklı) 


ANT 7-37 (4 41-37 27 dir. 


Örnek: 


j2 e 
vVi28 — Y32 * g işleminin sonucunu bulalım. 


Çözüm: 


2 
- 45 — V25.2 —yY2124 | 


—2yY2- YE 4 e 


— (6-44 2 )E- 35 di 
3 3 





YAYINLARI 


BEM 





127 


Örnek: 
3 12 
vV16 * VB * V16 toplamını bulalım. 


Çözüm: 
VEE YE EZ YE İE 
-2E EE 
- 28 dir. 


Örnek: 

MIAA EVOB. tadesinin değerini bulalım. 
vV3,6 —- vV0,1 

Çözüm: 

1. yol: 


Veriler ifadenin pay ve paydasını 10 ile çarpalım. 


10./ğ4,4 * 10.09 © VAARAO 4 y870 
102.6 - 10.ypİ V36.10 — 10 


12/10 * 310 
610 — YO 


2. yol: 
Burada pay ve paydadaki kök kuvvetleri aynı olduğundan 
kök içleri aynı sayıyla çarpılabilir. 


V4,4 *y09 | 
v3,6 - v0, 


Yada 4 v9 
Vs - A 


124-3 > 
- ——— —3 tür 
6-1 


Buna göre, 





3. yol: 


Aa, 40,9 JE İz 


A 

















1243 
Eni 





Vo 
5 


— 


— 3 tir. 
5 


Örnek: 


vO,Ox 4 vo0,0y 
Yox * Vöy 


işleminin sonucunu bulalım. 
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Çözüm: 
vVx N NM 
Vo,0x *v0Oy : 10 10 
Yox * vOy vx çay 
10 10 
XY , vio 
10 Ny 
m bulunur. 
10 
Örnek: 


1 2 1 
24* ela ? ) 9” 


işleminin sonucu kaçtır? 


a) 5 B) 2 ee) 
D) 3 E) 9 
(2005 - ÖSS) 
Çözüm: 
24 - 3.23 olduğundan, 
1 zi 1 
24“ Gi - ) 493 
yeli 21 1 
— (©)933 -2(2)3 333 4(3)* 
1 1 2 
-239-2213 43” 
i 2 2 
-239 33 433 -2V3 tür. 
Cevap B 


2. Çarpma - Bölme 


Kök kuvvetleri aynı olan köklü ifadeler çarpılabilir veya bölü- 
nebilir. 


Tanımlı olduğu durumlarda, 


Va. Vb - Ya.b 
Va : Vb - Va:b dir. 





3, 3 
Örneğin, VERE -3 iie edi 
v6 6 


ÇE YAYINLARI 
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Z» UYARI | 


Kök küvetleri farklı ise, kök kuvvetleri eşitlendikten 


, sonra çarpma veya bölme yapılabilir. 


Örnek: 
Ye. .Ya 
v2 


işleminin sonucunu bulalım. 


Çözüm: 
2, 3 ve 4 ün en küçük ortak katı 12 olduğundan kök 
kuvvetleri 12 de eşitlenirse, 


Ye.Ya (O IYe3 Ya“ 12 3341 
vY2 12,6 26 


9,8 
e 211 dir. 
g5 


3. Paydanın Rasyonel Yapılması 











Paydasında köklü ifade bulunan bir kesrin paydası kökten 
kurtarılarak kesrin paydası rasyonel yapılır. 


aan>m ve b:#0 olmaküzere, 





n 
5 ifadesinin pay ve paydası vb” ile çarpılarak 


pg 
paydası kökten kurtarılır. 
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Köklü İfadeler 





Örneğin; 


— SAGE dir. 


b) (Va - vb).(va * vb)  a-b olduğundan, 


Paydada va - Vb veya va 4 vb ifadelerinden biri 
varken diğeri ile pay ve payda çarpılarak paydada 


a-b eldeedilir. 








> EN x.(Va * v6) 
va - vb a-b 
Gö 4 vb) 
Xx > x.(va — vb) dir. 
Va * vb a-b 
e - vb) 
Örnek: 
a ala al 
M2 41 Vv2-1 
işleminin sonucu kaçtır? 
A) -2 B) -1 c)0 D) v2 
Çözüm: 
1 1 | vVE-1 V2$1 
241 V2-1 2-1 2-1 
GE-1)  GE41) 
—y3-1-(241) 
e 
-—2dir 
Örnek: 
1 1 2 





BP BB 


işleminin sonucunu bulalım. 





E) 2v2 
(2009 - ÖSS) 


CevapA 
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Çözüm: 
1 1 & 2 
BP 8-2 v2 


EB Bp 








3-2 3-2 
— v3-v2-(Y3 4 v2) 4 v2 
—— YE dir. 


o) eyl tyiy) -y 
4 v) GZ-xy 4 y?) xXx #y3 olduğundan, 
Va - Vb a -b 
x Ox 4 Vb) 
Saz ab Vee at 


ifadeleri karşılaşılabilecek dört durumdan ikisidir. 





Örnek 
ır | VP-Yeası  Ya-YEş1 
541 241 3 
3 3 
2) 1 3-V2 35 35 


VEYA 3-2 


(Buradaki iki örneğin yukarıda sözü edilen dört durumdan 
diğer ikisi olduğuna dikkat ediniz.) 











Örnek: 
- ifadesinin eşitini bulalım. 
447 
Çözüm: 
3 - 3.vV4— v7 
Mali ATMAN 
ii 3.v4— v7 
Va 4 v7)(4 — VT) 
— EVA ar. 
vV16-7 
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G. KÖKLÜ SAYILARDA SIRALAMA 


Tanımlı olduğu durumlarda, 


a<b es Va<'Ybdir 


Örnek: 
ii 


sayılarını sıralayalım. 


Çözüm: 
Kök kuvvetleri 15 te eşitlenirse, 


BeyEBim aİZBE, yava-'Y27 











-32<-30<-27 & e 27 
> x<z<y olur 


Örnek: 


a-2bb-1, b-yY6-B, c-W7-y2 


sayılarını sıralayalım. 


Çözüm: 


Verilen sayıların karelerini alıp karşılaştıralım. 


a-2y/P-1-y8-1—a2-9-2y8 
b-vy6-/3 > b?2-9-2y18 
cs/7-Y2 > 2 -9-2414 ve 

—- 218 <-2v14 < — 2/8 olduğundan, 
9-218 <9-2/44 <9—2v8 dir. O halde, 


b<e<a?>b<c<adı. 


H. İÇ İÇE KÖKLER 
1) Sonlu Kökler 


Tanımlı olduğu durumlarda, 


VEE "Ya dır. 


c 3 3.4 
Örneğin, VV8 - v29- V3 dir 


ÇEENİ vavınLarı 
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Örnek: 
v2 -Ye Ye 


olduğuna göre, x aşağıdakilerden hangisidir? i 


6 7 


D)2 E) 2 
(2000 - ÖSS) 


Çözüm: 
3 3 
vava > 3.5 > Yv2x -'Y25Bi 
15 15 
> VPx - YES 


> x-3İ tür 


Cevap A 
Örnek: 
1 x 
d 3.ğ— — V27 
3 
olduğuna göre, x değerini bulalım. 


Çözüm: 


1. yol: 


EEE — “57 


eşitliğinin iki tarafının karesini alalım, 


s.İl - Ve 


eşitliğinin iki tarafının ei alalım. 
38, 5 - VE) 5 g2 3” 


> 2“ > x-9 dur. 


2. yol: 
3 
3. : — fr > Va? -95 olduğundan, 
> 4 





1 
3 x 3g 
V3-V338 539 -3X 5x9 olur 


Buradaki işlem, 


|s.yi -23İg1a l -Y5 şeklinde, 


köklerin arasındaki (veya en solundaki) sayının üssü ile bu 
sayının sağındaki kökün (veya köklerin) kuvveti çarpılarak 
tek hamlede en sağdaki kökün içine yazılmak suretiyle de 
yapılabilir. 


Köklü İfadeler 









m pa 3 
a3 v olduğuna göre, va. 


| 
| 
| 
| 
i 
| 
i 
| 
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Örnek: 
24 


a2. Ya ifadesinin değeri- 


ni bulalım. 


2) İç içe Sonsuz Kökler 


Tanımlı olduğu durumlarda aşağıdaki a,b,c özellikleri 
geçerlidir. 


a Ya.'Ya.'Ya.. - İa dir. 
Örneğin, Yıe.Y1e.y16.. — A6 -4, 

ayajfaj3a.. -“VW-3 tür 
Örnek: 


la v 3 v 2)3)2J3.. ifadesinin değerini bulalım. 


Çözüm: 





Bulacağımız ifadeye Xx diyelim. 


aaa. Fer 











— (2v5x)” -(x e ii 
> 43XEX*9 
> 12-x9 
> x- “AZ dir. 
ola ! > eta dı. 





Örneğin, v27 ÖYazıyarı.. - 233 -3 tür. 








ÇE YayınLarı 
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Köklü İfadeler 





Örnek: 
zaza: yaar. ): (fs Şa ga.. ) 


bölümünü bulalım. 














c) aelarlatı. my iria, 


>0 
(a>0) 
a- a-j a-... — ğa ari m (a 20) 
Örnek 
a e ifadesinin değerini bulalım. 
4 4 4 
Çözüm: 


ELİZ pi 
EE 
Xx 


3 m 3 ye y2 
VI -X XxX XEX 


> 4X2 44x-3-0 
2x 3 
2x —1 


> (2x 1 3)(2x—1)-0 
> X,- Seç 


> dir. 


Veya kurala göre işlem yapılırsa, 


3 
—İş ni Ni Aya yi — 
2 2 


2 





r. 


Pratik kural: 


ae Ri olmak üzere, 


Yarası Yara Yalar)... -as1 














Yaa sn- Şara -)- Jafa *1)—.. —-a dır. 
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Örnek: 


le Je Je yYi2s fıs Şira 








işleminin soncunu bulalım. 





Çözüm: 
vE -v6-v6-.. 2 ve Yaz 4 124-y12.. —4 
2.3 3.4 


olduğuna göre, 


Vrele le Jar. yiz fızı fir 


-V74244-344-7 dir 








Örnek: 
3 3) 
X-İt X—14 ÖRTER s3 


olduğuna göre, x değerini bulalım. 





Çözüm: 


3 3 
7 KY 
m mmm ymm 


3 


3 
> VX-143-3 5 X42-33 55x25 tir 


3) Vx -2V9 veya Vx-2Vy Şeklindeki İfadeler 


xsatb ve y-a.b olacak şekilde iki reel sayı varsa kök 
içindeki ifadeler tam kare olur. Dolayısıyla 


Vx*2vVy -va*yb (â>b) dir. 
İN AN 


atb a.b 

Örnek 

vV3-2y2 -y8-1, v5 *-2vV6 -Y34 Bdir. 
A A AN 

241 21 | 342 32 

Örnek 


YE. ifadesinin değerini bulalım. 
v2 
Çözüm: 


VE-4ya -y8-22/3 - /B.DAB 
A A 


6t2 6.2 








— Y6- v2 olduğundan, 
—b- Pı 2 6 dır. 


v8 -4y3 4 


sn 


2 


İHAYİ YAYINLARI 
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Köklü İfadeler 
Örnek: 
VA-.7 - NA 4 JZ7 işleminin sonucunu bulalım. 
Çözüm: i 
1. yol: 


Bulacağımız ifadeye x diyelim ve x i bulalım. 


A e m (4-Y7 <4 47) 
> YAA - VA İTİ 02 
—4-a ia asi) <2 
> ö-26-7 sö Ixl > V2 ve 


Xx <0 olduğundan x--vy2 dir 











2. yol: 
A.) 8-7 Jane 
> 2. v2 
 M7-1 p 
z E olduğundan, 
Yare lir İpe İN GERİ 
v2 v2 
 Y7-1-V7-1 
ve 
—-vV2 dir 
Örnek: 





rim Xx*1 PA ER var 2 


olduğuna göre, x değerini bulalım. 


Çözüm: 


xtiza diyelimve a yı bulalım. 





Vat yasva-Ya-2 eşitliğinin iki tarafının da karesi 
alınırsa, 


atvasa-yas2v(a* vaa— ya) -4 


, 


> 2a*2ya”-a-4 
> 2va”-a-4-2a 


> va”-a-2-a eşitliğinin iki tarafının da karesi alınırsa, 


a-a—44a2-4a > 3a-4 


>—a- Ni bulunur. 


4 
asXx4tiİs— > x— tür. 
3 Vr. 


yi 
3 





ozum 











AMG 


lü) Köklü İfadeler 








YGS Matematik - 1 TEST - 1 (Ç 
vV6x—12 4 V3-x 
1. e real z 
ifadesini reel sayı yapan kaç farklı x tamsayısı 
vardır? 
A)1 B)2 G)3 D)4 E)5 
2. Ves? #Veo2 4“ ez 


işleminin sonucu kaçtır? 


A)4 B) 6 Cc) 10 D) 14 E) 18 


3. a<0<b-<c olduğunagöre, 


e EM Vb — c)? * Vps işleminin sonucu aşağı- 


dakilerden hangisidir? 


Aa-b*tc B)c-a-b C)a-c 
D) 2b-a-c E)-a-b-c 
9 3 1 
. İm 546. |— 
- 4 v si | 4 
işleminin sonucu kaçtır? 
1 3 3 
— B) — Cc) — D) 1 E)2 
A) 5 )Z e ) ) 
5. EKEN i 
v6 
işleminin sonucu kaçtır? 
A) 2 B) V24 C) 1 


e 2 


İMEİYİ YAYINLARI 


10. 





işleminin sonucu kaçtır? 


A)1 B) 2 c)3 D) 4 E)5 


olduğuna göre, aşağıdakilerden hangisi doğrudur? 


Ab>a>c Ba>b>c Oc>a>b 


D)b>c>a Ec>b>a 


yYO,16 4 /0,49 0,04 


0,36 * (0,09 o 1— 0,01 


işleminin sonucu kaçtır? 


A) -0, B) 0,5 C) 0,2 D) 1 E)2 


1 1 1 


9 16 6 


işleminin sonucu kaçtır? 


7 5 1 1 1 
8 12 B) 12 2 ) 6 ) 12 
kı yox1 
olduğuna göre, x kaçtır? 
A)1-vy2 B)2 4 y2 Cc) 3-2y2 
D)2-3y2 E)3-2y3 















































YGS Matematik - 1 TEST - 1 (Çözümlü) Köklü İfadeler 
1 1 
TER 16. 2 
11. zİ- 
kivk sik Je-va esya 
eşitliğini sağlayan x değeri kaçtır? olduğuna göre, a kaçtır? ç 
y4 Bİ gl D)4 g9 A) 32 B) 35 C) 36 D) 37 E) 38 
9 9g: 4 
12. Bi a 17. x-y3 ve yy olduğunagöre, 
BH1 
vV18 * VAZ 
olduğuna göre, “FL ifadesinin a türünden v2 4v8 
eşiti aşağıdakilerden hangisidir? sayısının x ve y cinsinden eşiti aşağıdakilerden 
hangisidir? 
AZ B) 2.a oz 
2 a A)x *y B)x.y C) 2x *y 
D)a*s2 E)a-1 
D) 2x *3y E)3x t2y 
13 AR a N2 
241 1-2 
işleminin sonucu kaçtır? ? 18. b ER Yy vie 
4 
z 
A) v2 B) 22 C) 1 D) 2 E)4 K olduğuna göre, x kaçtır? 
5 
8 
Ei )vY2 pe gYe Ve py 
14. xXİ 4x 16 olduğuna göre, 
Xtİ Xx ö p 
X X41 19. Ya -25 VB 
ifadesinin pozitif değeri kaçtır? ifadesinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
3 1 1 1 3 6 3 
AZ B) 1 G) 5 DE E) > )V2 BY o9W4 Di pye 
1 x-v5-1 20. x-yj124J124 122... 
yavb*1 
3) 
olduğuna göre, Lİ işleminin sonucu y-y25.y25.Y25.. 
kaçtır? olduğuna göre, Xx * y kaçtır? 
A) 15 B) 12 GC) 23 D) E) v2 A)7 B)8 o) 9 D) 10 E) 11 
11-B 12-A 13-E 14-D 15-D 16-A 17-B 18-A 19-A 20-C 
134 
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V6x— 12 * V3—Xx 
Xx 


2— 


TEST - 1 (Çözümleri) 














ifadesinin reel sayı olabilmesi 


p 
<. 
© 
| 
ii 
dı 
* 
(ax) 
22) 
N 
—.. 
»|© 
| 
w 
5 
dı 
* 
(a) 
Wİİ 


için, 6X—-1220 3-x>20 ve 2-x#0 olmalıdır. 


)9 a 
Buna göre, “7 
6x—12>20 — 6x>212 ise x>2 ve 5 şi 
3-x20—32Xx ve Na 
x-2#0 > x#2 dir. Er 

Na 
O halde, yukarıdaki üç şartı sağlayan x değerleri için 7 
2<xs3 olduğundan x in alabileceği tamsayı değeri 5 Li dir. 


(x — 3) bir tanedir. 

















Cevap â 
Cevap A 
: 
7 5 VE, BB ve V6 sayılarının kök dereceleri 12 de eşit- 
4 3 z 
2. ve 52 $ vc 92 4 y- 82 Ki lenip işlem yapılırsa, 
4 3 E 3 6 gi 
- |-5| * v3! - V28 2 > 
3 YE 6 
-543-2)-4 tür z 
Cevap A -— vV233 
12 
z V24 tür. 
Cevap B 
3. a<0<b<c için, e - 
6 
Yaf - jaj --a (a<0) Je-z 4 lari siz 
v 2. —İ — pe 
ei ae ği eee çi JE sf ES 
Vb - bl b (b>0) 9 4 36 
olduğundan, — 4 Pp 3 MN si: 
Yas - Ye ze» Yet st2'e 
a” -v(b-c)“* vb n 
Br 84941 N 
-—-a—-csbsb-2b-a-cdir. si 6 s3 tür 
Cevap D Cevap C 
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| 5 3 15 9. tı. ili . i. yok 
7. v5, v3, Yas sayılarının kök kuvvetlerini 15 te eşit- 1 i 1 1 1 2 1 2 11 12. B 41 a > 1 2-6-5 
—1——-—— — — — — —.— — Xa — 
| leyip bu sayıları sıralayalım. 8 16 6 (3) Hi 43 B-1 * Di 5 
<2 — —x diyelim ve buki ifadeyi taraf tarafa yay5ı1—y2-642v5 
Ye Yel AB İLİN v5 -1 E-1YE 4 1) 4 
| 3 15 5 Eri bölerek Xx i bulalım. xy (V5— *1) > xy54 ve 
Va - Yaf -'Y2a3 i EM 4 2.3 
olduğundan, PN LL VE el a eli 
N 34 Beri 8-1 X y Xx xy 
15 15 is 3 5 15 
Ves > 'Yızs > Yıs > Va >V5 > Yas b > s-t a 5 A 6-2jJ51642j5 
i 4 1 *5 gi. 3—1 Xx Xx > 4 
> Ta < 5 < TE 
3 5 MAS Cevap E S—xldr 12 
>b<a<cedir 2 -İ—>N,3 tür 
Cevap C Cevap A 4 
2. yol 
22 
| XY XY 
y Xx xy 
| Cİ «-yi t2xy 
xy 
x-yv5—-1-(45 41) -—2 olduğundan, 
— oy 
10. Yk 4 MX -1 a EE EE a 
> (14 v2) 1 Pat 1-5 4 
> 1 i 5 Cevap D 
z > - 
| 0 Badi : Se | E-1) Çev) : 
| z z pr 2 Z 
o Şami e) - EN Bra 
| 0,36 * JO,09 o 1- jo,o1 > Kyp-1 | > 
2 (pa i V2412 E 
Yom ajfon? o Jo: ğ) > > ya 1) -> yp, BiR ğ 
Rİ e e eee > x-3-2y2.dir. 
Vİ (08) 1-ç (09) -2-JB4yYE42-4 tür 
, Cevap C i 
04t07 002 i : Cevap E 
b 0,6 0,3 1-0,1 İ 
| elde edilen bu ifadedeki kesirlerin pay ve paydaları 10 i 
| ile çarpılırsa, | 
| 447 2 ir 3 i | 
m SE ei dik 16. 1 1 
| 648 10-1 9 9 9 i ? «v2 
| Je-Ya çösya 
z i 
2. yol: i i eşitliğinde iki tarafın karesini alalım. 
1 vi şeklinde düşünelim. | 1 1 2 
. . : 0 N X pi S5 z9 
en Me işi pay Ye a ip bulu ' 6-Ya 6sya | (6— Ja) * a) 
nan tüm köklü sayıların kök kuvveti aynı olduğundan | (64 Ya) (6- va) 
| kök içleri aynı sayıyla çarpılabilir. O halde, kök içlerini i 14. Xx 4x 16 olduğunagöre, 
| 100 ile çarpıp işlem yapalım i sai Bi iğ 6t-vas6-va 2 -9 
çarpıp işlem yapalım. 11. İKE 1 İZ j fasa XxX , Xti-Xx 36 -a B6-a 
| AĞ AB A > X Xİ yxx41) 
| BEK A0 > ek) > GERİ) GA) Y86 -a xt diyelim. (> 0) 
447 9 XxX 14x-24X Ze 1 g2 fm 6-0 
| 643 10-1 2 4X 
er i > 3yk-1 > (4 3).(6-2)-0 
- —-——idir. 1 ——— 
9 9 —— t#—3 olduğundan t-2 - y86— 
| Cevap D ü 3 yis <a < 
1... > 4-36-a 
e Sİ > — tür ği 
| im dur. 4 >—a-32dir 
Cevap B Cevap D Cevap A 
136 137 























YGS Matematik - 1 





17. xs v3 ve y v2 veriliyor. 
y18 * 2 v3.3.2 4 V223 
2 43 21.8 
O VMENV3.V2 4 223 











TEST - 1 (Çözümleri) 








243 
5 VEV3YB * v2) 
es 
2.3 
—xydir 








18. ? Ex İyi Sİ Yas 
425) a2smsa | Saz 


> xX-2 6 xe dir. 





i 
j 
| 
İ 
İ 





19. 1. yok 
Ya-2B. ıp 
-S(4-2y3)(01 43) 
-Sİ(4-2y/3)l4 42.3) 
-Y2 dir 





Cevap B 
2. yol: 


a2. 
aaa Veya 


3t1 3.1 





YENE 1) 
-—İİ2 dir 


Cevap A 


(GENİ YAYINLARI 





y-Y25.Y25.Y25.. -9-V35 


— vV25 
-5 
Cevap A olduğundan, X*y—445 
9 dur. 
Cevap C 
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Köklü İfadeler 








Köklü İfadeler 


TEST -2 





Ye 1-8. Jc9” 


işleminin sonucu kaçtır? işleminin sonucu kaçtır? 


A)-4 B)-2 C) 1 D)2 E)4 A)-20 B)-16 C)-12 Diz E)16 


2. A- xEZ4Yax aI 
x 


ifadesini reel sayı yapan kaç farklı x tamsayısı 








129 4 (29 4 (2) N 
Si E 2 YA GA ga 


dır? 
id olduğuna göre, x kaçtır? 
A)4 B) 5 Cc) 6 D) 7 E)8 
) ) ) ) ) A) 6 B) 5 C)4 D)3 E)2 
3. a<O<b olduğunagöre, 
ye jbi 8. vV3,6 4 2v25 4 VA,6 











E 
4 işleminin sonucu kaçtır? 
z 
> 
N 1 m R Lai > 
işleminin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? Ni A) YVüö B) 2v10 C) 3VfÖ D) 1 E) 10 
2 
5 
A)a-b B) b-a Cja*b 
D) -a-b E)a”-b 
” 0,0016 O 3/0,0014y0,04 
ğ 3 0,008 y0,36 
4. #2 olduğunagöre, 3“ in değeri kaçtır? 
işleminin sonucu kaçtır? 
A) 14v2 B)1 48 C) v2 —1 
A)0,2 B)03 C)-02 D)-03 Kol 
D) 2v2 E) v2 
5. 0,3)? * V0,0016 
b 10. Vx < Vs 
işleminin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? Gari ia li N 
eşitsizliğini gerçekleyen en büyük Xx doğal sayısı 
kaçtır? 
A) 13.10-4 B) 27.10-3 C) 47.10-2 S 
D) 12.104 E) 67.10? A)2 B)3 0) 4 D)5 E)6 
1-D 2-C 3-B 4-D 5-E 6-B 7-E 8-B 9-D 10-B 
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i 
| 
! 
İ 
i 


e e > 












































TEST - 2 Köklü İfadeler 
16. , çel 
Maşa Vİ 
işleminin sonucu kaçtır? 
işleminin sonücu kaçtır? li 
A)-2 B) -1 Cc) 0 D) 1 E)2 
A) v2 B) v5 C) 1 Dp) 2 E)3 
12. 10 Mn 17. RR 
W2-8 YE v3 b -v7 V 
işleminin sonucu Kaçtır? işleminin sonucu kaçtır? 
A) 3v3 B) 4v2 C) V3 — YE A)5 B)-5 GC) - v5 D) VS E) 35 
D) v3 4 V2 E)0 
a 3b YE 18. v7 4 Yas -—- 
13. 4 — - v3 
yY3b 2a ya.b 
işleminin sonucu kaçtır? 
olduğuna göre, a nın b türünden değeri aşağı- 
dakilerden hangisidir? : Y2 45 B2-y8 0148 
Z 
* ibi — 
a 2282 gg İL gli? ; D2 42 g2 
3 2 6 > 
La 
6 * 5b 6 -3b 
E i 
b) 3 ) 5 
19. a pozitif bir reel (gerçel) sayıdır. 
X 
14. ——Eext9 
vo a” g2X i / a” —a 
olduğuna göre, x kaçtır? 
olduğuna göre, x kaçtır? 
A) V1O B) V10-1 C) —-1-v10 
D) 10 E)-10-Vf0 A) 10 B) 12 C) 14 D) 16 E) 18 
— 
15. ll E 
32 20. v23 4 4yXx — V23—-4yx — v4 
ifadesinin değeri kaçtır? 
eşitliğini sağlayan x değeri kaçtır? 
Mes İğ ei e ved 
8 2 A) 33 B) 32 G) 22 D) 16 E)8 
11-D 12-A 13-E 14-E 15-E 16-B 17-B 18-E 19-D 20-A 
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yas Matematik - 1 





1. o 0,064 sayısının küpkökü kaçtır? 








6. 
A) 0,004 B) 0,0016 C) 0,16 
D) 1,6 E) 0,4 
2. xl >x olduğuna göre, 
b YE Xx Ça 
- İz 
XX Vİ Se N 
işleminin sonucu kaçtır? 
A) -1 B)-2 C)-3 D)-4 E)0 
3. a<0 olmaküzere, 
2 
2a? ta- 
M2 41 7 
4 
J 
olduğuna göre, | a-2 | 4 a-1 ifadesinin değeri z 
kaçtır? Xx B. 
A)-1 B) 1 G2 D)3 E)4 ğ 
v8o - Yas 1 
4. Kin İzan br EYİ PRL 
20 12 
9. 


işleminin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? 


A) v3 B) 2v3 Cc) 33 D) 6 E) 63 











Köklü İfadeler 


51 a - 15) 1 
Ele Ye e İp 


olduğuna göre, aşağıdaki sıralamalardan hangisi 
doğrudur? 





i 


A)x<y<z B)x<z<y COy<z<x 





D)y<x<z E)z<y<x 


asy/2, b-vy5 ve c-y7 
uri a 0,2 . ii : 
olduğuna göre, ,|, —— ifadesinin a,b vec cin- 
0,07 


sinden değeri aşağıdakilerden hangisidir? 


B) a.b.c 











Ni (0,064)İ . V0,0256 


çarpımının değeri kaçtır? 





k 


A) 4 B) 0,4 Cc) 1 D) 5 E) 


pla 


| li 45 —-14 
YS —1 v5 41 





işleminin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? 








A)-4 B) -3 C)-2 Dp) 2 E)3 
5. a>1 olmaküzere, me 5 
a-1 Er (oz 3 
iğ 142 
olduğuna göre, a kaçtır? işleminin sonucu kaçtır? 
A) 2 B)3 c)4 D) 5 E)6 )2 B)1 Oy2 Dpy2-1 EY341 
TE 28 3-B 4-A 5-A 6-C 7-D 8-B g-C 10-C 
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11. 


13. 


14. 


15. 























YGS Matematik - 1 JEST -3 Köklü İfadeler 
v2. Y50 
API vadi 16. 1S? 4202 4 602 — 9? 4 1224 36? 
işleminin sonucu kaçtır? işleminin sonucu kaçtır? | 
A) 10 B) 25 Cc) 1 D) 0,5 E) 0,1 A) 13 B) 26 G) 38 D) 42 E) 52 
iz 1 
— — |— 2 ve 
b a 7. A- j2, c-j21J24 Jaa 
ab? 24 
B-jasJ2sya, D-je-J2ij2ij3 
olduğuna gö i ğeri ? K > 
uğuna göre, a.b nin değeri kaçtır olduğuna göre, A.B.C.D çarpımı kaçtır? 
A) 10 B)8 GC) 6 D 
) ) ) )4 E)2 A) v5 B) v3 o) 1 D)2 E) 23 
3 g2xty Ni 1 
2x8 o 8 
yas 8 18. V3- v8 - v3 4 VB 
olduğuna göre, y nin değeri kaçtır? 
z işleminin sonucu kaçtır? 
£ 
A) -5 B) -3 GC) 0 D)3 ES j 
z A) -2v2 B)-2 C6)-3 
> 
D) 25 E) 23 
E 
845y24 - J5-y24 
Yo 42 
işleminin sonucu kaçtır? 
19. EE En 
9 
A) v2 B) V5 # v2 Cc) VE id ği 
YE V ifadesinin değeri kaçtır? 
D) — E) 
5 2 
3 5 2 3 
A — — — pi pi 
b, BE ez» BE *E 
A 812 
v2 —1 
vE $1 
ii B-2 20. Mesa - 8 
ye 
olduğuna göre, A nın B türünden değeri aşağıda- işleminin sonucu kaçtır? 
kilerden hangisidir? 
z ” A) Va B)2V4 o 
ii B)B C) 2B D) -B E)- 5 
D) VİS E) V2 





Toplam veya fark şeklinde verilen ifadelerin çarpım şeklinde 
yazılmasına, bu ifadenin çarpanlarına ayrılmış biçimi denir. 


A. ORTAK ÇARPAN PARANTEZİNE ALMA 
A().Bi5) * A6).C6) iz AĞI.Hap) £ C60), / 


Örnek: 

9 m4my>m« ty) 

2) 10x? —5x — 5x(2x-—1) 

2) SEYE #xy' —yEİK ey) 

4) 12xy2 4 6xÖy — 3xy — 3xy(4y 4 2x— 1) 
5) 3x—9y—122-—3(-x-13y 42) 














Gi UYARI 


y-xs-(x-y)dir 


B. GRUPLANDIRMA 


En az dört terimli ifadeler gruplandırılarak ortak çarpan 


parantezine alınır. 


Örnek: 

YÜ memy*nx*ny—m(«ty)*n« ty) 
-—(x«*y(m*tn) 

2) 4a3948a”42a44-4a”(a42)12(a4 2) 
— 2(a * 2)(2a? 1) 

3) mxtnx*srx—-my—ny-iy 
—x(m*n*n0)-y(m*n*trı) 
—(m*n*trn)(x-y) 

Myiliyixsxety) ty) 

xy Rİ) 


9 yw*ixiyti—xXyt1)4(Y41) 
-—Y* 7x 41) 


C. İKİ TERİMLİLER 
1) İki Kare Farkı 


<P akiy di 


r. 





BEİ YAYINLARI 
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Örnek: 


9 2-12 Xx 12 - X-ÜX41) 


2) 25a2 9 — (5a)? -3? - (5a—3)(5a 43) 

3) 507 — 492 — (50 — 49)(50 49) — 1.99 - 99 

4) 49m2 — 25n2 — (7m)? — (5n)2 — (7m — 5n)(7m 4 5n) 
5) x-y> (4k) - (yk vk 4 vy) 





Örnek: 
çe-1) 
2 41) 41) 


ifadesinin en sade şeklini bulalım. 
Çözüm: 


xi —1) 
241) 41) 


Ni (8 — 1b8 Tİ 
ÇE 4 1) ei) 


Ni ÇE -1)6E FT) 
© er 


-x2-1 bulunur 


Örnek: 
(44) — (36)? - 16n 


olduğuna göre, n yi bulalım. 


Çözüm: 
(44) — (36)” — 16n > (44 — 36)(44 * 36) - 16n 
8.80 - 16n 
nz40tir. 


2) İki Küp Farkı, İki Küp Toplamı 


Ph sy e) 
<iy-tyl-yiıy) di 


Örnek: 
1) 5-8 X9-23- (2X2 42x44) 
2) Ö127-xX9133-(X43)(X2—-3x 49) 
3) 8ÖH1 — (2)3 4 13 (2x 4 1)(4x2 2x 41) 
4) 64a3 — 125b3 — (4a)3 — (5b)3 
— (4a — 5b)(16a2 4 20ab 4 25b7) 




















YGS Matematik - 1 








n bir doğal sayı olmak üzere; 

KYA İY İP 
n tek doğal sayı ise, 
ka aka 


olur. 

Örnek: 

YY > eye öy sy? ay ey) 

2) xy (ya e xy 4 ay? $ yö) 

3) a/41-(a 4s 1)(aS-a5 şa'-a*sa>-at1) 


D. ÜÇ TERİMLİLER 

1)ax2 4 bx *c nin Çarpanlarına Ayrılması 
oaslikenb-Xx,ix,vec-x,x, İse 
İbo ÜÇ İXİK AKK, 


(XXX Jj dir. 


Örnek: 
19 x245X46-(X42)X 43) 
243 23 


2) XX 416X415 (X4 15)X 1) 
15*t1 151 
3) Xx 68x412 (X—-2)(X-6) 


C2)4C6) (©2).C6) 


4) a”—-a-20-(a-5)(a*4) 


544 (<5).44) 

5) n—M-2n-15-(n-5)(n #3) 
-543 (5)3 

6) X28 3x4 42 (X8—2)(X8—1) 


©2)1(61) e2).61) 


say lay) 


ye yi egii yi) 






Çarpanlara Ayırma: 





(İREM) YAYINLARI 
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ygs Matematik - 1 








Çarpanlara Ayırma 



















7) y —(24a)y42a-(y-2)(y-a) Örnek: 


C2)16a) 62).6a) m 2x 4-42” 
: Y 
8) x2—-nx-2n2—(x4n)(Xx—2n) £ / N 2 
Mak” 
-2n*n —2n.n 
» öper 
“a1 iken a-mın,b-mp*ng ve c-pg ise < ii 
2(2x. 


Salsbxse-mmls(mp*tng)x*pg 


KE -p 


Saliıbxse(mxsg)(nx*p) olur 


Örnek: 








Örnek: 


1) ii; (2a -3)(a * 2) 


Çözüm: 
i Go 4-& | Xx —ö4k4 
i x—2 2-X x-2 - «-2) 





e pa 
2) zi 10x — e 4) © x-2 x-2 
-Xz 4x4 
x—2 
— 
x—-2 
3) pe (ân — 3)(5n — 2) -x-2 dir. 
2) Tam Kare İfadeler Örnek: 
MN e ey) ay 
1) Gy oyy? e 
2) iy liiyiy ifadesinin sadeleştirilmiş biçimini bulalım. . . 


3) KYA İyi yz vi 


Çözüm: 








X1Hy2-4xy Çox t2xy ey Ay 
x-y x-Yy 
e 4 y2 
— PE 


n tamsayi olmak üzere, 


yy y-g dir 


ifadesinin sadeleştirilmiş biçimini bulalım. 





YAYINLARI 


EMİ 
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Örnek: 
atb4şc-10 
abs-ac*bc-—20 


olduğuna göre, a? 4 b? * e” değerini bulalım. 


Çözüm: 
(atbio?-a?sb? sc 4 2fab sac bo) 
100 -a24b”4c2 42.20 
100 -a”4b”4c?440 


60—-a24b2 46” bulunur. 


E. X * y)"” İFADESİNİN AÇILIMI 





n0 için (4 y)9 

ni için («*y)'x*ty 

n-2 için xy)? xs2y41y? 

Xİ 4 3xly $ 3xy? yi 
—X Yy 43xy(0X * y) 


n—3için yi 


n - 4 için (4 y)' x' $ 4xİy $ 6xİy” k4xy? $y 


Buna göre, 
x-y)? 1 
«-y)'—x-y 


-y? > x-2y yi 
(x—y)* > x — xy #3xy” - yi — Xİ -y?- 3xy -y) 
(X—y)? - x9— öy $ BxXy? —4xy3 4 yi 


açılımları da yapılır. 
Örnek: 


Yy (a*103 a9 43a2143a.17 419 


-a*43a”43a$1 


43X23) 43x.(3)2 4 (-3P 
— 9 4 27x—27 


2) «-3) 














YGS Matematik - 1 





3) X42)9-x9 44X82 46x227 44x29 $ 2 
— Xİ 4 8x3 4 2Axİ 4 32x $ 16 


F. TERİM EKLEYİP ÇIKARMA 


Verilen ifadeye uygun terimler eklenip çıkarılarak bilinen 
özdeşliklere benzetilip çarpanlarına ayrılır. 


Örnek: 


Xx k1 
ifadesini çarpanlarına ayıralım. 


Çözüm: 
x2 ifadesini ekleyip çıkaralım, 
Meli x AE KİŞ Xİ -X 
—Xİ ŞO 4 1—x2 
— (424 1)7—x 


-(E-x41) (024x401) 


2 


Örnek: 


ifadesini çarpanlarına ayıralım. 


Çözüm: 
2x2y” ifadesini ekleyip çıkaralım, 
“8 4 yi — Xx 4 yi şe Dy? — Dy 
— Çer v7)? - 2)? 
— (2 — Yöiy 4 YE) 4 Vay 4 yö) 


“ Örnek: 


XX k4 
ifadesini çarpanlarına ayıralım. 


Çözüm: 
4x2 ifadesini ekleyip çıkaralım, 
244 x9—x2 44 4 Ax 4x 
—X94 4x7 44—5x 
— (2 42)7- (5x)? 
— ÇE —vöx 4 2) 4 Ex #2) 


G. ÖZDEŞLİKLERDEN YARARLANARAK 
SAYI DEĞERİ BULMA 


Ay Gy Zay 

2) ty - (ey) 2y 

a) kay yay 
a) Sy ye öy y) 
5) Sky 4y)—34y(X * y) 


Örnek: 
4 1 
m*n>— ve mn>— 
3 2 


olduğuna göre, m? #n? toplamını bulalım. 


Çözüm: 


m2 4 p2 — (m4 n)Z-2mn 


42 1 
> —(—) -2— 
ri 3 2 
z 
z 16 7 
S - — -1- — dur 
N 9 9 
oi 
La 
Örnek: 
a*b—10 
a? 4 b” -60 


olduğuna göre, a.b değerini bulalım. 


Çözüm: 
a? 4 b? — (a * b)? — 2ab 
60 — 107 — 2ab 
Zab — 100—60 
a.b 20 dir. 
Örnek: 
xtyz5 
xys3 


olduğuna göre, © 4 y? değerini bulalım. 


Çarpanlara Ayırma 


i 






yas Matematik - 1 











Çarpanlara Ayırma 








Çözüm: 
diyis ty By ty) 
$ - 59—-83.3.5 
— 125 —45 
-80 dir. 


Örnek: 
x-yzs4 
x —y? - 184 


olduğuna göre, X.Y değerini bulalım. 


Çözüm: 

S-yi- «—y)3 * 3xy(-y) 
184 - 43 4 3xy.4 
i84-64 * 12.xy 


120 — İ2xy 
10-xy dir 
Örnek: 
xt > z3 
Si 


: > 1 ii 
olduğuna göre, Xİ 4 ETİ değerini bulalım. 
Xx 
Çözüm: 


LR e 2 1, İ 
X—) 35 > xX42X— 1-7 9 
Xx X 


e << — —— 





K TENİ YAYINLARI 
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Örnek: 
XxX -6x-2-0 


4 
olduğuna göre, X * z değerini bulalım. 


Çözüm: 
X-6x-2-0 eşitliğinin iki tarafını x ile bölelim. 


vE 
xX-6x-2 .0 — x-6- 2-0 x-7-6 dır. 


X 
2 4 
(4-2) -62 > LE — 236 
X X X 
4 
x2-44— -36 
X 
2 4 
Xu z40tır. 
Xx 
Örnek: 
aş 1-35 
a 


5 
» 
| 
»| 
— 
(çi 
i 
5 
p 
PN 
mja 
— 
(e 
| 
p 
D 
İ— 


H. KESİRLİ İFADELERİN SADELEŞTİRİLMESİ 


Kesirli bir ifadenin payı ve paydası çarpanlarına ayrılır. Ortak 
çarpanlar sadeleştirilir. 


Örnek: 


3ax — Jay 
6x—6y 


ifadesini sadeleştirelim. 














i 
j 
i 
! 
i 
| 
i 
l 














Çarpanlara Ayırma YGS Matematik - 1 















Çarpanlara Ayırma 





YGS Matematik - 1 






























Çözüm: Çözüm: Örnek: N 
3ax—say 3ak-Y A gir msm m-ms1 GA 
6x - öy 6 -y) 2 m2 -2m H1 m3 - m? 
mlm? * 1) m? -ms1 ifadesini sadeleştirelim. 
(msi)?  mm#t1) 
5 mim* 1)(m2 -m * 1) mlm * 1) çözüm: 
Örnek: (m 4 12 zir a 
2 2. yol: 
Xtoy*y” ox -y e 
xy x—-Yy <m tür 245x-2 ,,, X-ÜK*Z) 
x*2 x4*2 
ifadesini sadeleştirelim. —3Xx-1-3x 
-—1dir 
Çözüm: 
Si2yıy OX- y? 
x* X— 
v # 2.yol: 
2 
BİR sn b «ye ) Örnek: 3x2 4 5Xx-2 3x 3X2 4 5x—2—3X7—6x 
Rl Wü a3 -a?-4at4 xt2 xt2 
—xty-& ty) a2 sa-2 3 
zOdır. Biz Xx— 
ifadesinin sadeleştirilmiş biçiminin aşağıdakilerden x*2 
hangisi olduğunu bulalım. -—i1dir 
ç A)a-2 Ba-1 Ca Dari Ejat2 
Örnek: z 
X 4 ax-5 > 
a > 
XxX 43x—-4 5 
di Çözüm: 
kesri sadeleştirilebilir bir kesir olduğuna göre, atam & yö 
sayısını bulalım. e Ğ N 
” a9-a2-4a44 Oo a(a-1)-4(a-1) Örnek: 
Çözüm: a? -a-2 (a * 2)(a-1) x ve y reel sayıdır. 
Xşax-5 Oo Xtax-5 3 (a - 1)(a? -4 
2 4 3x-4 «4 44-1) (a * 2)a-1) 2 4y242x14y410 
kesrinin sadeleşebilmesi için X 4 ax-5 ifadesinin çarpan- (a - 2 a * 2) : 

— ifadesini a 5 ENE e 
larından biri (X—1) veya X* 4) olmalıdır. —5 in çarpan- (a t2) esinin alabileceği en küçük değeri bulalım. 
larından biri — 1 dir. -a-2dir 
O halde, XX 4'ax—-5- (xt 5)X-1) dir Ni 

i . Çözüm: 
2 iax-5-(X45X—-1) 4 4X-5 2. yol: : 
a -a2-4a 44 4 | ey 2x44y 410 
olduğundan a4 tür. a-0 için —— — —“, ” -2.dir. 5 
i a? 4a-2 -2 -(242x41)4(Y7 4 4y44) 45 


şıklardaki ifadelerden a — O için, değeri-2 olan cevap SİYEZ KS tir 


doğru cevaptır. ifadesinin en küçük değerini alması için, 


Buna göre, a - 0 için, a-2-0-2--2dir. 


Cevap A Xt*1-0 ve yt2-0 olmalıdır. Buna göre, verilen 


Örnek: 
Ni m?-m k1 


m3 - m? 


mim e 
ifadenin alabileceği en küçük değer 5 olur. 


m2 42m41 





(Burada, seçilen bir değer için bulunan sonuçlar şıklarda 
birden fazla aynı değer varsa tekrar farklı bir değer seçilip 
sadece aynı değeri veren şıklar kontrol edilmelidir.) 


ifadesini sadeleştirelim. 





Örnek: 


İREM YAYINLARI 


m m m ll  —v 


a?(a -3) - 28-3a 
olduğuna göre, a değerini bulalım. 


Çözüm: 
a?(a - 3) - 28 -3a — a”-3a” s 3a - 28 


a3 -3a2 4 3a—-1-27 


> 
> (a-1)9-3ö 
> a-1:3 
>a-4tir 


Örnek: 


m2 4 4mn * 3n? -2n—1 
ifadesini çarpanlarına ayıralım. 


Çözüm: 

Verilen ifadeyi iki kare farkına benzeterek çarpanlarına ayıra- 
lım. 

m2 4 Amn 4 Sn? #n?—n?—2n-1 

— (m2 # arın $ 4n) - (n? k2n 4 1) 

— (m42n)2-(0 4 1)? 
-(ms2n4*nti)mst2n-n-1) 


— (mM4*3n* 1m *n-1) dir. 


Örnek: 

















Çözüm 
4 x2 -4x44 
1 * 
Xx x2 LE x2 > (x-2)2 A 
(5-1) 91) 4 e PA Ax 
X X xZ 
ge (2 -x 
©—x)(2 4x) ©-y(2 4x) 
- —2-X. bulunur 
24X 


























YGS Matematik - 1 


TEST - 1 (Çözümlü) 











1. ab 4 a?b? — ab” — a”b 


ifadesinin çarpanlarından biri aşağıdakilerden 
hangisi değildir? 
Aatb Bja C)ab 


D)a-1 E)a-b 


olduğuna göre, xz —yz 4 y? -xy ifadesinin değeri 














kaçtır? 
A) -24 B) -12 C) -9 D) 6 E) 36 
2 
3. 3X 21 
9x—3x 
ifadesinin sadeleştirilmiş biçimi aşağıdakilerden 
hangisidir? 
3 —X Xx xt3 
B Cc 
A Xx ) x-3 ) 3 
x*3 X 
ON E) — 
2) X ) x*3 
4. atb*s*c-A 
a-b—-c-B 
olduğuna göre, a2 -B? ifadesi aşağıdakilerden 
hangisine eşittir? 
A) daf(b * c) B) 4b(a tc) G) 2c(a * b) 
D) 2a(b -c) E) 2b(a-c) 
(2009 - ÖSS) 
3 
5 x-yz 2 
2x 
xe — ye zi 
olduğuna göre, x kaçtır? 
15 7 5 g 
AZ BB; G3 DD li 





YAYINLARI 


İİ 


Esi 





10. 


girl 
a 


ifadesinin sadeleştirilmiş biçimi aşağıdakilerden 
hangisidir? 





A)a241 B)jasşi Cja Di EE) 


X—4X43 , Xx—x2 
9g —x2 X2 4 3x 


ifadesinin sadeleştirilmiş biçimi aşağıdakilerden 
hangisidir? 











xt3 X 
— B 
a x-İ ) 3-—Xx G4 
D) x-3 B) x-83 
x*3 X 
a -8 4—a? 
ais2a”44a a”42a 


ifadesinin sadeleştirilmiş biçimi aşağıdakilerden 
hangisidir? 


A) a? B) —1 GC) -a 
D)2-a E) a? -2a 

m bir tamsayıdır. 
e -mx 43. 


7Xx-—1 


ifadesi sadeleştirilebildiğine göre, m kaçtır? 


A) 13 B) 15 C) 18 D) 22 E) 24 





x-xy-6y”43xt6y ., 
xt2y 


olduğuna göre, n kaçtır? 











11. 


12. 


13. 


14. 


15. 


yas Matematik - 1 








TEST - 1 (Çözümlü) 











Çarpanlara Ayırma 





ox” —3kx 9 16. 


üç terimlisinin tam kare olabilmesi için k kaç ol- 
malıdır? 


DE B) 1 o 2 D) 2 E)8 


Xx-x41-50 
17. 
olduğuna göre, Xx'5 ün değeri aşağıdakilerden 
hangisine eşittir? 
A)-x B)-x*1 C)x 
D)x-1 E)x*t1 
18. 
x— “A8 -1 için, 
“43X24 3x 


ifadesinin değeri kaçtır? 


A) 14 Cc) 12 


7 
© 
*- 
© 
3 
© 
ÇIHENİ vavyınuarı 


D)4.Y13 


19. 


x ve y reel sayılardır. 
2x2 —2xy iy? —-2x42 
ifadesinin alabileceği en küçük değer kaçtır? 


A) -2 B)-1 o) 1 D)2 E)3 





ei 20. 
a 4 Jab” - 76 ği 
bi 4 Sab — 49 
olduğuna göre, orani kaçtır? 
5 7 3 
A) — B) — o2 D) — — 
yz > ) ) Sini 








olduğuna göre, 4x2 4 Sy? ifadesinin değeri kaçtır? 


A) 64 B) 68 Cc) 72 D) 76 E) 80 
X* a 5 
X 
olduğuna göre, x 4 ni değeri kaçtır? 
A)125 OB)120 C)115 D)i10  E)105 
4x” —y2 4 4x4 4y—-3 


ifadesinin çarpanlarından biri aşağıdakilerden 
hangisidir? 


A))x1ty-3 B)2x-y43 GC) 2x-yr1 
D)2x-y-1 E)2x4y-2 
XX 41 
Xx Ex#İ 


ifadesinin sadeleştirilmiş biçimi aşağıdakilerden 
hangisidir? 
A) 1 


BX4x41 G)x2—-1 


D) Xİ -x 41 E)xX2 4x-1 





a.(a—3) 4-2 3 
5 * 
a“—i atl 


ifadesinin sadeleştirilmiş biçimi aşağıdakilerden 
hangisidir? 





B) 1 Cc) 0 




















YGS Matematik - 1 


1. ab 4 aZb?— ab? —alb — a3b — ab 4 a”b” ab” 
- a?b(a — 1) * ab”(a—1) 
— (a—1) (aZb * ab?) 
 ab(a— 1) (a * b) 


olduğundan, a -b ifadesi aöb 4 a?b” - ab” - ab 


ifadesinin bir çarpanı değildir. 


Cevap E 
2. x-y-3 ve y-z-4 olduğundan, 
XZ-Yz iy —xyz(x-y)—y(-y) 
- «-y) 2-y) 
-3.(-4) 
--12 dir. 
Cevap B 
8-27 . 3x -9) 
Ox — 3x2 3Xx(3 — x) 
- 3X-3)X #3) 
— 3xX—3) 
EN ne 
Cevap D 
4. AZ-Bİ-(A4B).(A-B) 


- (a*-b*csa-b-c)(a*b*sc-a*-btco) 
 2a.(2b * 2c) 
 4.a.(b * c) bulunur. 

CevapA 


TEST - 1 (Çözümleri) 








5. X yz > yex > di. 


2x 
e -yE -1>5 &-yty)s2>Xx 





eşitliğinde, x—y — > ve y>Xx-— > 


değerleri yerine yazılırsa, 


klik 
2 
ZE ie 9 
2 
> xs — tür 
ZE 
< 
4 
z 
z 
bal 
S 
Mi) 6 3 
İzi göl a” s1 
a . a 
a a? -aş1 
a a 


— (a * MaZ-as1) 
a“-as1 
-a*tidir. 


2. 2 
7. X-4Xx4*43 ,. x—x 





9-xX (Ox 43x 
-  Xz1)X—-3) , Xx —x) 
8—)(8 4x) xx *3) 
x—1 xr-3 Xx—İ 
64 1x A 


ı 


1 dir. 


152 


Cevap B 








(a-2)(a” *2a *4) 


(2—a)X2 ta) 





ala” * 2a * 4) ala * 2) 
a-2 , 2-a 
ir 
m NE 
a — (a-2) 
Cevap B 
1. Yol: 


7x - mx * 3 ifadesinin çarpanlarından biri 7x— 1 
ise 7x—-1-0dan x- : değeri 7xX2—-mx4-3-0 


denkleminin bir köküdür. 





2 
DEM 48-0 73) -m 43-0 
7 7 
1 m 21 
———p — 
e 7 717 7“ 
22-7m 
z0 
— 7 
5 m 22 dir. 


2. Yol: 
7X2-mx43 ifadesinin çarpanlarından biri 
7x—1 ise, 


72-mx43 ise -m-7.(3)11.(1) 


| | —m--21-1 
7x —1 m-22 dir 
Xx —3 


CevapD 


X —xy—6y? 13x 4 6y 2siğ 


xt2y 


> (X—3y)(x * 2y) $ 3(x * 2y) - 36 * 2y) 
> «-3y)(X*-2y) 0 ve xt 2y#0 
> x-3y-0 
> x-3y 
> 2g tür. 
y 


CevapD 






TEST - 1 (Çözümleri) 


İHENİ YAYINLARI 





153 











Çarpanlara Ayırma 


11. 262 -3kx49 —(ax-3)” dir 


j | 

ax —3 

ax —3 
O halde, 


2 -3kx 9 sa? -6ax49 
ifadesinde, 2k - a? ve -3k - — 6a olmalıdır. 


—3k--—-6a — as dir. 


2 2 
oka? > 2 (İ) > ok- * (s0) 
2 4 
> a 
4 
> k-8dir. 


Cevap E 


12. X-x41-0 > Xi) (2 —-x41) > 41).0 


> 4150 

> s1 

> Çe 

> Xİ2 41 

> X.Xx12 1x 

> xXx tir 
Cevap C 


138. XX 43X27 43Xx-xXİ543X7 43x411 


-«1r13-1idir 
x- Y3—1 için 
G1 -1((A8-141) 4 
— (Ma) 1 
-13-1-12dir 


Cevap C 

















YGS Matematik - 1 


14. 


15. 


16. 


17. 








Dx —-Dxy 4 y2 —2x 42 

- Dy ey? 2 -2x4141 
> (X—yİZ 4 X—- 12 1 

ifadesinin alabileceği en küçük değer, 
Xx—-yz0 ve x-1-0için,idir 


a3 4 Sab? - 76 
b? - 3a?b — 49 





TEST - 1 (Çözümleri) 








Cevap C 


ifadesini bir defa taraf tarafa toplayarak, bir defada 


taraf tarafa çıkararak sonucu bulalım. 





a3 4 Bab” - 76 a3 4 Bab? — 76 
, bi 43a'b -49 —b3 4 Bab - 49 
a3--3a2b4-Sab?” -b3—125 ai -3a2b-4-3ab?-bi—-27 
(a * b)3 - 125 (a—b)i -27 
at*bs5..(1) dir a-b-3...(2) dir. 
a*tb Da 
1) ve (2) den — — tür 
(0) (2) aa g tü 
Cevap D 


2x-4-3y > 2x-3y-4.. (1) dir. 
ie > xyz5..(2) dir 


(0x —-3y)2 -42 > 4x —12xy 4 Sy” - 16 
> 4x2 4 9y? -12.5 - 16 
> 4X 49y”-76 dir. 


(xe 1) 6 
Xx 
3 > İ 1 1 
XW 43 — 3X5 iş 12 
; e E 125 
“4 3s İ) 125 
w Xx 


47 405 - 125 


4-110 dur. 


Cevap D 


Cevap D 





ÇE yayınları 
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Çarpanlara Ayırma ygs Matematik - 1 TEST -2 Çarpanlara Ayırma 
3. p3 
18. 42 v2 - ay — xy * 2bx—2ba 6. a *b 
v 4 4X4 4y-3 1. SER a” 4 b” -ab 
—4X2 4 4x4 1—(y2—4y 4 4) 
-(2x41)7-(y-2 , ifadesinin sadeleştirilmiş biçimi aşağıdakilerden ifadesinin sadeleştirilmiş biçimi aşağıdakilerden 
-(2X4141y—2).(2xX41-y 42) t * hangisidir? hangisidir? 
- (2x1ty-—1).(2x—-y-43) ' 
A-1 B)i G)x-2b D)jy-2b E)2b-y A)a-b B)asb GC) a? -b? 
olduğundan, 4X2 — y? $ 4x $* 4y—-3 ifadesinin 
çarpanlarından biri 2x—y-43 tür. Dp) 2 zel Ep) 7 b 
b atb 
Cevap B 2ab — 2a—-b” *b 
2 m ii 
ifadesinin sadeleştirilmiş biçimi aşağıdakilerden i 
2,13 4a-——— 
hangisidir? 3 SE : 
2asl4— 
A) 2a-b B) 2a-1 C)a-b 
D) 2a tb E) 2b-1 işleminin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? 
Aş B2-1İ Gi 
a a a 
- (2 -x(x-3) 4 x—-2) R 
(2-x) D)2 Bİ 
ifadesinin sadeleştirilmiş biçimi aşağıdakilerden 
dg, EYİ Keş el e, eh inldi ii 
24x41 24x41 png : z 
2. 2 J 
m 0x1) x ii B) — a (e 6 JE 
XX x-2 2—X < xX45 xX45 
2 2 
2 4x4 1)02-x41) i 
— Er | s1 D)O E)-1 İz işleminin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? 
-xX-x*#i1dir 
Cevap D il Ax B)x*1 C)x12 D)x*3 E)xt4 
4 (8x #2)“ —(2x—1) 
: 15x27 4 3x 
ifadesinin sadeleştirilmiş biçimi aşağıdakilerden 9. Ok bir tamsayı olmak üzere, 
hangisidir? 
6x -kx t 12 
1 1 24*X 1 2x-3 
—4— B 34 — 
A Xx 3 ) X ) Xx 
kesri sadeleştirilebildiğine göre, k kaçtır? 
D) 4x4 1 24 X 
2 3 
A)-17 B) - 16 Cc) 6 D) 16 E) 17 
4 
5. x-— 23 2 
a.(a-3) 42 3 Xx 10. ()5-12x4*4 
20. 5 - —— 
a“—-1 atti 


(a-1) 
. a2-3a1243a-3 





Cevap 8 





Ri N 1 Lİ .. ae 
olduğuna göre, X #* ifadesinin pozitif değeri üç terimlisi bir tamkare ifade olduğuna göre, k nın 


kaçtır? pozitif değeri kaçtır? 


A) 1 B)3 






















































YGS Matematik - 1 TEST - 2 Çarpanlara Ayırma YGS Matematik - 1 TEST -3 Çarpanlara Ayırma 
11. Xİ 43xy7 -62 41 4 Ri xsy*3 6. x-5 için, 
16. C -x4 *— ) a Ke, 
Yy? 4 3x2y - 63 Xx Xti O XHX 2 Kİ x5 Xİ — xi 4x 
, il ii olduğuna göre, x.y-9 * 3x -3y ifadesinin ik Si 
olduğuna göre, x*ty kaçtır? Sanel Gali e aşağıdakilerden çarpanlarından biri aşağıdakilerden hangisidir? LE 
hangisidir? P e ir 
; ifadesinin değeri kaçtır? 
A) S5 B) 10 GC) 13 D) 15 E) 17 A)x46 B)x*3 C)x D)x-2 E)2x-9 
ii Bİ WE Ox 41 A5 B)26  C)125 Dp 22 g > 
Dx 42 E) i 
Xx 
(<-v).e-y-(-2). ey) 
2 2 2 
12. 3” ifadesinin çarpanlarından birisi aşağıdakilerden 7. ÇE - 3x)? 4 6x— 2x7 -8 
17.  — — hangisidir? 
işleminin sonucu kaçtır? iye ifadesinin çarpanlarından biri, aşağıdakilerden 
> z , li Eİ A) x-y yiz Gx-z hangisi değildir? 
5 2 . ii a Li 
A) Ni E o) i D) 2 E) 2 uğuna göre, va * VE ifadesinin değeri aşağı- 
dakilerden hangisidir? Be Ex A) x-4 B)x-2 C)x-1 
D)x 41 E)x*-2 
A) vE B) V5 Gc) 2vy2 D) a3 E)4 
1 1 
2 2 — Ab 4a ).5 
13. 3a? — Zab — b” - 28 bs2a z â Xtaxt4 
3a b-14 18 X 4 Xx—1 1 1 i x2 - kx— 28 
> i 2-1 xf sl 1x2 olduğuna göre, a.b çarpımı aşağıdakilerden han- ! 
olduğuna göre, a kaçtır? 4 ei A gisine daima eşittir? ş a 
zi ifadesinin sadeleştirilmiş biçimi aşağıdakilerden z ifadesinin sadeleştirilmiş biçimi 7 olduğu- 
> hangisidir? > nagöre, a.k çarpımı kaçtır? 
A)8 B)6 C)4 D)3 pg A)1 B)2a tb C)2a-b $ g garp $ 
ğ A) -1 B) O O) x-1 Dx #1 Ey1 D) 2a -b E) 2a-b b A) -28 B) - 15 Cc) 4 D) 15 E) 28 
2 2 
2 9b? 
14. xsy23 Ni SN 8. 2 >  -6 
bi 19. x-y#3 olduğunagöre, a 43 diği gös b 
x.ys-9 2 
X — 5xİy $ 10x9y2 — 10x2y9 4 5xy* — yö 
olduğuna göre, x? 4 y? değeri kaçtır? çk lee olduğuna göre, oranı kaçtır? 
ifadesinin değeri kaçtır? 
A) 15 B) 21 C) 26 D) 30 E) 36 çarpımının sonucu kaçtır? 
1 1 
A) — B) — G) 1 D)2 E)4 
A) 625 B) 243 C) 81 D) 16 E) 1 A) -1 B) 1 0) 3 D)2 E)-4 4 2 
Dİ xvx - 22 
15. x-y 22 20. — 2 #1 Ki 10. as-b-3 ve a#0 olduğunagöre, 
x.ys6 
i we i Li ei Dağ N ” a2-b246a-9 
ifadesinin en sade biçimi aşağıdakilerden hangi- ifadesinin sadeleştirilmiş biçimi aşağıdakilerden e 
olduğuna göre, X - yi değeri kaçtır? sidir? hangisidir? a t3as3b-b 
ifadesinin değeri kaçtır? 
A) 56v2 B) 54v2 C) 522 A)x-5 B) x Gx*r5 A) x—v2 B) Vk-2 C) vx - v2 
5 
A)1 B) 2 Cc) — D)3 E) — 
D) 50y2 E) 48v2 D)x-1 x#1 D) — VEx E) V2x 2 
ER ee ii A e pl m ça me na 
1i-A 12-A 13-C 14-D 15-C 16-B 17-C 18-E 19-B 20-A. 1-C 2-D 3-E 4-A 5-G 6-C 7-E 8-D 9-D 10-B 
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YGS Matematik - 1 TEST - 3 Çarpanlara Ayırma 
11. x ve y reel sayıdır. 16. xkysx.y sz 6 
2x2 4.9y” 4 6yx 49 6x olduğuna göre, Xİ * yö kaçtır? t 
olduğuna göre, x-y kaçtır? A) 108 B) 132 C) 154 D) 192 E) 216 
A)2 B)3 o) 4 D) 5 E)7 
17. 2x-3y-4 


12. 2 12x45 
Yy? $ 2yz > 16 
Z2 42x215 


olduğuna göre, x * y * z toplamının pozitif değeri 
kaçtır? 


A) 4 B) 6 C) 15 D) V2İ E) 25 


13. (0x 41)3-3(2x 4 1)7 43(2x *1)-2-0 
olduğuna göre, x in reel sayı değeri kaçtır? 
A)-1 B) - 


c)0 D) E)1 


Ii e 
2 2 


14. XX —-4xXx4150 


olduğuna göre, X - ifadesinin pozitif değeri 


kaçtır? 
A) 12 B) 8 Cc) 42 D) 23 E) v3 
1 1 
—— Xt— 
15. a, 





Xx—İ xÖ-x41 


işleminin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? 


Ax*t1 B)xX2 41 G)x—1 
x*1İ 
D)x 
) ) x—İ 
11-C 12-B 13-D 14-D 15-D 


4x2 4 2x—9y7”—-3y-24 
olduğuna göre, x kaçtır? 


AZ B)4 c3 Dİ E)2 





18. V4998.1783 — 1782.1999 


işleminin sonucu kaçtır? 








A) 6 B)7 c)8 D)9 E) 10 
Z 
4 
| 
z 
: 
> e 
FA) 19. Xu ly, çryel 
İzi 1-x yi xy 

y 


ifadesinin en sade biçimi aşağıdakilerden hangi- 
sidir? 


A) x.y B)-2 Ox*ty-—i 


D) - 


<İjx 


g1 


20. x2-x-1 0 olduğunagöre, 


İ-x Ni ix 
14Xx 1-—Xx 


hangisidir? 


ifadesinin eşiti aşağıdakilerden 
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15 


olduğuna göre, X aşağıdakilerden hangisine 


eşittir? 


E)1-x 














YGS Matematik - 1 TEST - 4 Çarpanlara Ayırma 
i, ye1 4x olmaküzere, 6. 2y—4Xx--10 
e ini 
&-y> ğ N > 
olduğuna göre, x. y çarpımının değeri kaçtır? 
“ ifadesinin x türünden değeri aşağıdakilerden han- 
gisidir? A)-4 B)-2 Cc) 8 D) 10 E) 15 
A-x Bix Gexsi D-İ EE — 
) Xx 2x Hİ 
7. G2 4 2x)2 1102 4 2x) 424 
3 2 ifadesi aşağıdakilerden hangisine tam bölüne- 
2. m? -2m“4-2m*1 
mez? 
ifadesinin çarpanlarından birisi aşağıdakilerden 
| in ali iy A) x-1 B)x-2 C)x-3 
hangisidir? 
: D)x*r3 Ext4 
A)m?-m #1 B)m-1 CO m4*r2 
2 
Dom*m*İ E2m #1 ” Da 4 b)? - 5lca 4 b) -6 
: 2a* b-6 | 
” X * xy Ke *W yy a in sadeleştirilmiş biçimi aşağıdakilerden | 
x2 — y2 x*y x-Y ö hangisidir? i 
£ 
J 
R N — i e 3 7 
ifadesi aşağıdakilerden hangisine eşittir? z Aa bsi B)2a-b 41 C) 2a -b 
pa 
A) x-1 B)x-y O) x*y D)2a4b*1 Ea*t2b*3 
E 
D)y*t1 Ex*t-yti 
9. xyz birbirinden farklı pozitif tamsayılardır. 
i XxX 4x9 —x2 4 Xx-1 a” 
ğ 8-1 Xyz —-2y 
ifadesinin sadeleştirilmiş biçimi aşağıdakilerden eşitliğini sağlayan X, V, Z sayıları için 
hangisidir? x* yz toplamı en az kaç olabilir? 
2 2 
A)x-xt1 B) x“-x—1 C)x-1İ A) 6 B)7 c) 8 D) 9 E) 10 
D)x -1 E)1—x—x 
10. a-3,3 ve b-2,2 olmaküzere, 
5. 24x410 (a * b)” — ab 
(a — b)? 4 dab 


ifadesinin değeri kaçtır? 


A)125 B)25 ©1258 DE 

















| 
i 
i 
| 
i 





i 
i 
i 
i 
i 
i 
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Çarpanlara Ayırma 














11. a pozitif bir tamsayıdır. 


2x2 —ax—3 
xX-(at3).x—-5 


ifadesi sadeleştirilebildiğine göre, sadeleştirilmiş 
biçimi aşağıdakilerden hangisidir? 














2xt-3 2x-3 2x t-3 
A) ) 0)—— 
x*t5 x*5 x-5 

D) 2x—3 E) —1 

x—5 X- 

3 1 
12. ——— it 
xY—3 3x1 —1 


işeminin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? 


A)-3 B) -1 o) x* D) X E) 3 
13. x ve y gerçel (reel) sayılar olmak Üzere, 
Xİ 4 12xy7 > 36 
6xy 4 By? --28 
olduğuna göre, Xx - 4y? farkı kaçtır? 
A) -8 B)-6 04 DE E)8 


14. Xx bir reel (gerçel) sayı olmak üzere, 





x-isAk 
olduğuna göre, Xi ifadesinin değeri kaçtır? 
Xx 
A) 5 B) 2v5 C) 4v5 D) 10 E) 12 
15. 2 -4x-2-0 
” 2 8 
olduğuna göre, (e - 2) kaçtır? 
A) 68 B) 72 G) 76 D) 88 E) 92 





ÇE vayımLarı 





16. 


17. 


18. 


19. 


20. 




























xy X-vy ): Ve “Sn gi 
Eş xy 0. ÜNİTE 
ifadesi aşağıdakilerden hangisine eşittir? t i 
A. ORAN 
A) Ey o —i > ke 
xy x—y xy En az birisi sıfırdan farklı, aynı birimden iki çokluğun karşı- 
laştırılmasına (bölümüne) oran denir. 
D Jy E)x-— 
ii e a nın b yeoranı 5 şeklinde gösterilir. 
a ve b pozitif tamsayılardır. 


da? - 4a—b” 4 2b - 17 Örnek: 


olduğuna göre, b -a farkı kaçtır? 5 kilogramın 2 kilograma oranı, 


A) -2 B)-1 G) 1 D)3 E)4 


2. — 3 kilogramın, 4 litrenin birimleri farklı olduğundan, 
X —-y 4 xy —xy” -Y) 


y1t1 
3ikal : oran değildir. 


ifadesinin sadeleştirilmiş biçimi aşağıdakilerden ali 
hangisidir? 
A) —2x B) - 2y C) x-y 
Örnek: 
D) Xx -y E)0 
. Ayşe 8, Nurcan 12 yaşında olduğuna göre, Ayşe'nin ya- 
ının Nurcan'ın yaşına oranı e e tür. 
> Bi Pa 


( -bs Vb? -4ac YK SE 


b” -4.a.c ) 

2.a 2.a 
ifadesinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
. 900 gram soğan ile 1,5 kilogram patatesin ağırlıklarının 


A) b-2.a.c B) -4.a.c G) orani; 1,5 kg — 1500 gr olduğundan, 
b Cc 
D) - — > 20090). Bir 
© S 1500)gr) 5 
X -24y 4 2y-1 li ini 
X—-2y41 i . 80litre suile 20 litre alkol karıştırıldığında, 


ifadesinin en sade biçimi aşağıdakilerden hangi- 
sidir? 


sullt| 80 


-—— sd, 


. Sule alkolün hacimleri oranı 
iy alkolfit) O 20 


A)x B)x-1 G)x*ti1 . Elde edilen karışımdaki alkol oranı; oluşan karışım 


E) x*y 80 it - 201t - 100 it olduğundan, 


alkolliil .. 20. yoo dir. 
karışım)|ltJ 100 


YAYINLARI 


EMİ 


İSİ 
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Kahve ve şeker, ağırlıkları bakımından, 


kahvelgram| — 2 
şeker/gram| 3 
oranında karıştırılarak 1 kilogramlık homojen bir karışım el- 





de ediliyor. 


Buna göre, elde edilen karışımın 40 gramındaki kahve 
ve şeker miktarını bulalım. 


Çözüm: 
Kahve ve şeker, homojen bir şekilde > oranında karıştırıl- 


dığından; kahveden 2, şekerden de 3 birim alınarak 
243-5 birimlik bir karışım elde edilmiştir. O halde elde 


edilen 5 birimlik karışımın 2 birimi G i) kahve, 3 birimi 


(ç ) de şekerdir. 


Buna göre, 40 gram karışımın, 40 . > 16 gramı kahve 


40. — 24 gramı şekerdir. 


aj 


B. ORANTI 


İki veya daha fazla oranın eşitliğine orantı denir. 


alk (ikili orantı) 

b d : 

a ce Seli 

is E- Ek üçlü orantı 
Mi (üç ) 


- k: orantı sabiti (katsayısı) dir. 


Örnek: 


5.21 .-8. k ise k-3 tür 


5 7 -2 



































-> orantısı, a:c:es-b:d:f” 


“şeklinde gösterilebilir. 


Örnek: 


«2):3:5-(-4):6:10 orantısının orantı sabitini bu- 
lalım. 


Çözüm: 


<2):3:5-(4):6:10 


g EB. 1 ek ve kedi 
-4a 6 1 

Örnek 
ia . > olduğuna göre, ET oranını bulalım. 
Çözüm: 

A.Z ,a-7k ve b-3k diyelim 

b 3 | 

3at2b  32k423k Oi . gar 

5a — 4b 5.2k — 4.3k -2k 


(Burada, sonuç k nın değerine bağlı olmadığı için, 


a-2 ve b-3 seçilerek de bu oran bulunabilir.) 


C. İKİLİ ORANTI 


Cc 


dg <k orantısında, 


a 
1. —— -a:c-b:d 
© b Gi 


— 
d 


dışlar 


b ve c ye içler, a ve d ye dışlar denir. 


a. İçler çarpımı, dışlar çarpımına eşittir. 





YAYINLARI 


EM 


LE 





Oran - Orantı 

Örnek: 

2x—Y — 3 

X*ty 2 

” N XxX, Yy 
olduğuna göre, — t z toplamını bulalım. 
Çözüm: 
KE e KER 4x—2y-3x t3y 
X ty 2 


>x-—5y olur. 


x-5ye İ -5 ve DE li 
y X 5 

Buradan; * Yy. 5 — bulunur. 
y X 5 5 

Örnek: 


a,b,c pozitif tamsayılar olmak üzere, 


a—b—4c 


2 
atb—6c 3 


olduğuna göre, (as bc) toplamının alabileceği en 
küçük değeri bulalım. 


Çözüm: 


a-b—4c 


2 
-—— .(a—b— -2.(atb - 
yi ny 4c) (a 6c) 


3a — 3b — 12c — 2a * 2b- 12c 
a-5bolur. 


Buna göre, (a4 b *c) toplamının en küçük olması için, 


a-b—4c 


2, a-5b, atb-6c#0 
atb-6c 3 


şartlarını sağlayan a,b,c pozitif tamsayıları; 

b-i, a5, c-2 şeklinde seçilirse, 

a*b-*c toplamının alabileceği en küçük değer, 
5t1*-2-8dir. 

(Burada, a-5,b-1,c— 1 için asb-6c-0 


olduğuna dikkat edilmelidir.) 
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Oran - Orantı 





b. İçler veya dışlar kendi arasında yer değiştirebilir. Örnek: 


e ğe e 2 ile 4 ün orta orantılısı Xx İse; 
b d G d 





x-M4-9242 dir 
a c d C 
—z— — — —-— k di 
n d k > b > 2 ir. 
D. ORANTININ ÖZELLİKLERİ 
Örnek 
a Cc e 
Bi iğ Kk 2 le erimi orantısında, 
15 9 3 
10 15 5 
— sz —— Ez k —— 
ra AN 1. asb.k, czd.k, esf.k dir 
9 6 3 
5 — eri — k, ve ko — tir. 
a c . : 
2. ye — ei —k orantısında, Örük 


a,b,c ved sayılarına sırasıyla orantının birinci, ikinci, üçün- 
cü ve dördüncü terimi (elemanı) denir. 


a,b,c sıfırdan farklı reel sayılar olmak üzere, 


a,b,c 
2 3 5 
1. terim 3. terim K 
$ 3 3, .3 
a Cc * - 
b Mi z olduğuna göre, yane oranını bulalım. 
Mİ N 
2. terim 4. terim ğ 
a. a,b,c sayılarıyla dördüncü orantılı sayı Xx ise, Çözüm 
a c 
peş 2-2-2 -k olsun 
a-2k, b-3k, c-5k ve 
Örnek: 


a*b'-c* Oo (24) # (8k) - (5k) 





2,3,4 sayılarıyla dördüncü orantılı sayıyı bulalım. ie (ek).(8k) (5k) 
|, 8k 4 27K3 — 125k* 
30kİ 
Çözüm: N — 90k3 ii 





2,3,4 sayılarıyla dördüncü orantılı sayı x olsun. 


e (Veya, sonuç k ya bağlı olmadığından a2, 


a, 6s -3 
br m 2.x-3.4 c-5 seçilerek bu oran bulunabilir.) 
> xs e -—6 dır. 
2 

b. a ve b sayılarının orta orantılısı x ise, 2. neR olmaküzere, 
a Xx , a” c" e" , 
ep x> vVa.b dir — -—--— Kk dir 
vi © va r. w mm 
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Örnek: 
ML bd 
b d a Cc k 
2 2 
> E.E - dir 
b? d 


3. Oranların paylarının toplamı, paydalarının toplamına bö- 
lünürse orantı sabiti değişmez. 


2.S.2  K -k di. 
b d f bidit e 
Örnek 

a C e 2a —-3c * 5e 
a.L.2.,,, ELİE .k dir. 
Ky 2b 3d 4 5f iü 








XYZ sıfırdan farklı reel sayılar olmak üzere, 


Sa 6. 9k 5 x.aty.ctz.8 ., 
b d x.biy.dız.f 
Örnek: 


X Yy Z 
— m. — 3Xx-y> 
2 3 a“ X-yz6 


olduğuna göre, z yi bulalım. 





Çözüm: 
1. Yol 
XY. Z 3x*ÇÜy , z 
2 3 4 324 (-1)3 4 
AN li 
3 4 
6 Z 
> »e— 
3 4 
> z-8 dir. 
2. Yol 





3x—-y-6 > 3.(2k) -3k-6 
> 3k-6 >—k>2 ve 


7z-4k—>23-4.2-8dir. 





MENİ YAYINLARI mmm m 
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Oran - Orantı 
Örnek 
a Gc. 2a-d3c 
b d 2b * xd 
olduğuna göre, x değerini bulalım. f 
Çözüm 
a Gc 2a-3c 
b d 2b * xd 
2a-3c . 2a—d3c e İİ 
2b -3d 2b * xd i 
Örnek: 


x gramun, y gramsu, z gram yağ 


E 
4 
oranlarında karıştırılarak 550 gramlık bir hamur elde ediliyor. 


Buna göre, elde edilen hamurdaki yağ miktarını bulalım. 





olduğundan x-6k, y-4k, zk seçilirse, 
x*y412550 > 6ks4k tk 550 

> tik — 550 

> ks 50 ve 


—k olduğundan hamurdaki yağ miktarı 50 gramdır. 





2. Yol 
yy. 4 wi büzek 
x 6 y 4 6 4 
X*ytz 
61-441 
zap Dİ 
11 


> k-—50 gramdır. 
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4, Oranlar taraf tarafa çarpılırsa, 





oranını bulalım 





gi Be * di 
2 3 2 
Örnek 
a» 3 boş S.E 
c 2' a ' b 3 


Çözüm 
ap bo ae 3 g.8 
c a b 2 3 


olduğuna göre, (2 * Y” * z2) ifadesinin değerini bula- 
tım. 


Çözüm: 


Verilen oranları, ikişer ikişer taraf tarafa-çarpalım: © 


Ba a a 
yz Xx 6 3 zZz 9 
x Zz 1 8 t 1 
—,—-—. 7 > 
yz XX 6 2 yz 4 
Eg e 
Zz xy 3 2 x2 


olduğundan, X # y7 * 2-14449-14tür. 





ç GENİ YAYINLARI 
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Xgı Xgı Xgi 


a ile b sayılarının aritmetik ortalaması 











Oran - Orantı 





E. ARİTMETİK VE GEOMETRİK ORTALAMA 
1. Aritmetik Ortalama 


n tane sayının toplamının n ye bölümüne, bu sayıların arit- 
metik ortalaması (ortalaması) denir. 


, Xp sayılarının ortalaması, 


X, $ X, $ Xg te Xp 





dir. 
n 





dir. 


Örnek: 


3, 5 ve İ9Ş un aritmetik ortalaması, 


345 4 19 
3 


-9 dur. 


Örnek: 
Beş tane sayının ortalaması 7 ise bu sayıların toplamı, 


Xx, -X Xİ, 


> X, # Xx, 4x, İK, İK, 5.7285 tir. 


Örnek: 
Ya-2J3 ve |4r2/3 sayılarının aritmetik ortalama- 


sını bulalım. 


Çözüm: 


yJa-2/3 -vY3-1 ve a2 841 


olduğundan, bu sayıların ortalaması, 


ya-2jJ3 4423 .NB-14N3 11 
2 2 
-y3 











Örneğin, yaşları 15 olan 10 öğrencinin yaşlarının ortalaması 
15 tir. 
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Örnek: 

Ortalaması 5 olan üç tane sayı ile toplamı 25 olan iki tane sa- 
yı vardır. 

Buna göre, bu beş tane sayının ortalamasını bulalım. 


Çözüm: 
1. yol: 


Ortalaması 5 olan üç tane sayının toplamı, 3.5 - 15 vebu 


beş tane sayının toplamı, 15-4 25-40 olduğundan or- 


talaması, © -8 dir 


2. yol: 


Ortalaması 5 olan üç sayının herbirinin değerinin 5 olduğu- 
nu düşünelim. 


Toplamı 25 olan iki sayı için 5 er den toplam 10 değerinde iki 
sayı ayırırsak, beş tane 5 ve geriye de bir 25— 10 — 15 ka- 
lır. Kalan bu 15 eşit olan diğer beş sayıya eşit olarak dağıtır- 
sak (3 er 3 er) herbir sayının değeri 3 artarak 543-8 olur. 


O halde, bu beş sayının ortalaması 8 dir. 


3. yol: 


Toplamı 25 olan iki sayının ortalaması 12,5 tir. Ortalaması 5 
olan üç tane sayı ile ortalaması 12,5 olan iki tane sayının or- 
talamasına (toplam beş tane sayının ortalamasına) x diye- 
lim. x in değeri 5 ten büyük, 12,5 ten ise küçüktür. Burada 
x in değerini aşağıdaki gibi bir şema yardımıyla bulalım. 


3 tanesi 5 0g 2,5 7 
2 tanesi 12,5 X-5) 
3, 125-x 
2 x—5 


> 3x—15 -25—2X 


> 5x-40 ise x-8dir. 


Örnek: 


Ortalaması 8 olan beş tane sayının her birine 3 eklendi- 
ğinde elde edilen yeni sayıların ortalamasını bulalım. 


Çözüm: 
1. yol: 


Ortalaması 8 olan beş tane sayının toplamı, 5.8 — 40 ve 
sayıların her birine 3 eklendiğinden elde edilen yeni sayıla- 
rın toplamı, 40*5.3-55 olur. 


HEMİ vYaYIMı ARI 
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Oran - Oranı 
Buna göre, toplamı 55 olan beş tane sayının ortalamamaşı 
55 
ru z11 dir 
2. yol: t 


Ortalaması 8 olan sayıların hepsinin değerini 8 olarak düşü- 
nürsek, her birine 3 eklendiğinde bu sayılar 11 olur. Dolayı- 


sıyla elde edilen yeni sayıların ortalarnası da 11 olur. 









Ortalaması x olar n tane sayının her birine y ekle- 
nirse elde edilen yeni sayıların ortalaması (x * y), her i 
- birinden y çıkarılırsa (x-y) olur. 


Örnek: 


Şimdiki yaşlarının ortalaması 34 olan bir aile bireylerinin 5 yıl 
önceki yaşlarının ortalaması (aynı bireylerin) 34—5 — 29 
olur. 


Örnek: 


Aritmetik ortalaması 15 olan 12 tane sayıdan bir kısmının or- 
talaması 8, diğerlerinin ortalaması da 20 dir. 


Buna göre, bu sayılardan kaç tanesinin ortalamasının 20 
olduğunu bulalım. 
Çözüm: 


1. yol: 


12 tane sayıdan Xx tanesinin ortalaması 20 olsun. O halde, 
(12-—x) tanesinin ortalaması 8 olur. 


Buna göre, 


20.x48.(12-x)-12.15 > 20.x496-8x- 180 


> 12x84 
> xz7 dir 
2. yol: 
AO:8 5k tane Gİ 
(20-15-5) 


kz1 olduğundan or- 
talamasi 8 olan 5 tane, 
ortalaması 20 olan 7 ta- 
nedir. 


AO:20.  .. 7ktane 
(15-8-7) 





YGS Matematik - 1 











Oran - Orantı 








Örnek: 











Puan 
Öğrenci sayısı 


Yukarıdaki tablo, bir sınıftaki öğrencilerin matematik sınavın- 
dan aldıkları puanları ve bu puanları alan öğrenci sayılarını 


göstermektedir. 


Buna göre, sınıftaki öğrencilerin bu sınavdaki puanları- 
nın ortalamasını bulalım. 


Çözüm: 


Puanların toplamı 


nların ortalaması — 
Pua Puanların sayısı 


144264314 448453 
4464144843 


e. -3 tür 
35 


2. Geometrik Ortalama 


n tane sayının çarpımının n. kuvvetten köküne bu sayıların 
geometrik ortalaması denir. 


Xi ga Xg see e Xp sayılarının geometrik ortalaması, 


Yu :XgXg:.. Xp, dir. 
a ile b sayılarının geometrik ortalaması va.b dir. 
Örnek: 
4 ve 9 un geometrik ortalaması (orta orantılısı) vV49 6, 


2, 4 ve 8 in geometrik ortalaması W.48-4 tür 


Örnek: 





2, Ya -2y2 Ya 4-22 sayılarının geometrik or- 


talamasını bulalım. 


Çözüm: 





2v2, Ya -2y2 i VA 422 sayılarının çarpımı, 


-2v2-4—2v2)(4 22) 
-2y2. 16-8 
22.8 -8 dir. 








YAYINLARI! 


EN 
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Bu üç sayının çarpımı 8 olduğundan geometrik ortalaması 
Ye-2 dir 
Örnek: 


a ile b nin aritmetik ortalaması 10 olduğuna göre, a ile 
geometrik ortalaması 3y5 , b ile geometrik ortalaması 
A5 olan sayıyı bulalım. 

Çözüm: 

Aradığımız sayı x olsun. 

Yax-3/5 > ax-95-45.. (1) 

Vbx- A5 > bx>15... (2) 

AİD ip a4b-20.. (3) 
(1) ve (2) eşitliği taraf tarafa toplanırsa, 


x.(at-b) 60 > x.20-60 


> x-83 tür 


Örnek: 


a ve b sayılarının aritmetik ortalaması geometrik ortalaması- 
na eşittir. 





Buna göre, oranını bulalım. 


Çözüm: 


İki sayı a ve b olsun. 


2D - Yap > atb-2yab 


— (a4 b)? - (pvab) 
> a? 4 b? 4 2ab - dab 
> a? 4 b? -2ab -0 


> (a-b)” -0 





Burdan — 





> UYARI 





n tane sayının aritmetik ortalaması, geometrik ortala- 


masına eşit ise bu sayılar birbirine eşittir. 


Örneğin, 5 tane 3 ün aritmetik ortalaması ve geometrik orta- 
laması 3 tür. 




















i 
i 
i 
| 
i 
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Örnek: 


Toplamları 24 olan üç tane sayının aritmetik ortalaması, 
geometrik ortalamasına eşit olduğuna göre, bu sayılar- 
dan birisinin değerini bulalım. 


Çözüm: 


Aritmetik ortalaması, geometrik ortalamasına eşit olduğuna 
göre, bu sayılar birbirine eşittir. O halde, bu sayılardan biri- 
sine x denilirse, 


3x-24 > x-8dir. 


F. ORANTI ÇEŞİTLERİ 
1. Doğru Orantı 


İki çokluktan biri artarken diğeri de aynı oranda artıyorsa 
veya biri azalırken diğeri de aynı oranda azalıyorsa bu iki 
çokluk doğru orantılıdır veya kısaca orantılıdır denir. Doğ- 
ru orantılı iki çokluğun oranı sabittir. 


y ile x doğru orantılı ise, 


2 -k veya yk.x tir. 


yk.x ingrafiği, 


xt 2 3 
yl k 2k &k ... 














İn» SONUÇ | - 
“Xx y z sayıları sırasıyla a, b, c sayıları ile orantılı (doğru 
orantılı ise, 


XX. Z  k 
a b 


ON 


olur. 


Örnek: 


(X * 2) ile (y-3) doğru orantılı iki çokluk olmak üzere, 
x-2 iken y1 olduğunagöre, y-2 iken x in kaç 
olacağını bulalım. 


Çözüm: 


(X * 2) ile (y—3) doğru orantılı olduğundan 
x-2 





oranı sabittir. Buna göre, 





İREM yayınLarı 
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Oran - Orantı 
XxX 
> — sabit > ie — x42 
e 1-8 2-83 
4 xt-2 ş 
> — 
-2 —1 
> 2-x12 


> x-0 olur. 


Ohalde, y-2 iken x-0Odır. 


Örnek: 


Bir baba 8, 9 ve 12 yaşındaki üç çocuğuna yaşlarının kare- 
leriyle orantılı olacak şekilde harçlık veriyor. 


En büyük çocuğun harçlığı, en küçük çocuğun harçlığın- 
dan 4 lira fazla olduğuna göre, ortanca çocuğun harçlı- 
ğını bulalım. 


Çözüm: 
Küçük çocuk, ortanca çocuk ve büyük çocuğun harçlıkları 
sırasıyla X, y,Z olsun. 


Yaşlarının kareleriyle orantılı olacak şekilde harçlık aldıkla- 
rından, 


z-x4 lira olduğundan, 


Zz-X Ny 2) 4 y 
144—64 81 80 81 





> ys4,05 liradır. 


Örnek: 


90 TL ye 15 tane tişört alınabildiğine göre, 25 tane 
tişörtün kaç TL ye alınabileceğini bulalım. 


Çözüm: i 


Tişört sayısı ile ödenecek para miktarı orantılı olduğuna gö- 


re, 
m. x - ; 
15 “ 25 > x- 150TL dir. 


O halde, 25 tane tişört 150 TL ye alınabilir. 
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Oran - Orantı 

















» UYARI o 
a veb sıfırdan farklı reel sayılar olmak üzere, y -ax* b 


bi 


z eşitliğini sağlayan Xx ve V değerleri doğru orantılı de- 
ğildir. Ancak, x in değişme miktarı ile y nin değişme 


“ miktarı orantılıdır. 


Örnek: 
yaxt3 eşitliğini sağlayan x ve Y değerlerini ince- 
leyelim. 


xl—-> o i 3 
yht 3 4 6 


-2-0. 1-62) 3-1. 
1-8 o 4-1 6-4 © 


sabit 


Görüldüğü gibi x ile y orantılı değildir. Ancak, x in artma 
miktarı ile y nin artma miktarı, yada x in azalma miktarı ile 
y nin azalma miktarı orantılıdır. 


Örnek: 


Şekildeki grafik, A ve B bitkile- 
rinin yıllara göre boylarındaki 
artışı göstermektedir. 


y boy (m) 


Buna göre, kaçıncı yılda iki 
bitkinin boylarının birbirine 





eşit olacağını bulalım. 
Çözüm: 
1. Yol: 


Grafikten, B bitkisinin boyunun yılda-1-m,; A bitkisinin böYü- 
nun ise 2 yılda 1 m (yani yılda yarım metre) uzadığı görül- 
mektedir. t. yılda B bitkisinin boyu (i), A bitkisinin boyu 


(e * Ni ye) eşit olsun. 


> -2—>t-4yı 


BE 
2 


O halde, 4. yılda A ve B bitkilerinin boyları eşit olur. 


2. Yol: 
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Başlangıçta, A bitkisi B bitkisinden 2 metre uzundur. B bitki- 
si, A bitkisinden yılda 5 m fazla uzadığına göre, 2 metre- 


lik boy farkı 2: — — 4 yılda kapanır. O halde, 4. yılda iki bit- 


1 
2 
kinin boyları eşit olur. 
2. Ters Orantı 


İki çokluktan birisi artarken diğeri de aynı oranda azalıyor- 
sa bu iki çokluk ters orantılıdır denir. 


Ters orantılı iki çokluğun çarpımı sabittir. 
y ile x ters orantılı İse, 


y.xsk veya yaf fir. 


Bi in grafiği 
yi grahğı, 


2 3 
k.k 
2 3 








|» SONUÇ 
x yz sayıları sırasıyla a, b, € sayıları ilg ters orantılı 


İSE; 


olur. 


Örnek: 


a,b,c sayıları sırasıyla 2, 3, 4 sayılarıyla ters orantılıdır. 
atb-c42 


olduğuna göre, a * b *c toplamını bulalım. 


Çözüm: 
1. Yol: 


a,b,c sayıları sırasıyla 2, 3, 4 sayıları ile ters orantılı oldu- 


ğuna göre, 


>. a-3.bs4.ck olsun. 


> ks72dir. 
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Buna göre, ik Si 
2 3 4 

Ak aa 

2 3 4 


il 
* 


36424 4 18 
78 dir. 


2. Yol: 
OKEK(/2, 3, 4) - 12 olduğundan: 
2.a-3.bs4.c 


eşitliğinin her tarafını 12 ile bölerek doğru orantıya dönüştü- 


relim. 


a ag olsun 
,çatb-c atbte 
6-4-3 64:443 


42 atbtc 
7 13 


> 78-a4b*tc dir 


3. Yol; 


OKEK(2, 3, 4) - 12 olduğundan orantı katsayısını 12k se- 
çelim. O halde, 


2a-3.b-4.c-12k olur. Buradan, 
a*b-c-42 > 6k 4 4k-3k-42 
> k-6 ve 
at*b*c-6k4$44k4*83k 
-13k-13.6-78 olur. 


Örnek: 
Bir musluk, boş bir depoyu 12 saatte doldurabilmektedir. 


Birim zamanda musluktan akan su miktarı 96 20 azaltıldı- 
ğında, musluğun bu depoyu kaç saatte doldurabileceği- 
ni bulalım. 


Çözüm: 
Birim zamanda musluktan akan su miktarı (kapasite) ile de- 


ponun dolma süresi ters orantılıdır. 


Birim zamanda musluktan akan su miktarı 96 20 azaltılırsa 
musluk, 96 (100 — 20) - 96 80 kapasite ile su akitır. 


9s 100 kapasite ile —> 12 saatte doldurursa 


9s 80 kapasite ile —> Xx saatte doldurur. 








Ters Orantı 


100.12-80.x > x - 15 saattir. 


MEY YAYINLARI 
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Oran - Oranti 














“xyz sayıları sırasıyla a, b, c sayılarıyla ters orantılı ise- 





jer, z ; mi ; ER sayılarıyla doğru orantılıdır. i 
i a- bc > la 
— by De 
ax-by-cz © Tİ ni dir. 

a b c 


Örnek: 


a,b,c sayıları sırasıyla > ,2 ve 3 sayılarıyla ters oran- 


tılı olduğuna göre; a, b, c sayılarının hangi sayılarla doğ- 
ru orantılı olduğunu bulalım. 


Çözüm: 

z .a-2.b-3.c eşitliğinin her tarafı 6 ile bölünürse, 
a bc 

p 55 olarak bulunur. 


Ohalde, a:b:c-12:3:2 olur. 


Örnek: 


3x-4y-5z2 olarak veriliyor. 


olduğuna göre, x in değerini bulalım. 


Çözüm: 


eğe la 


ip ek 
X y Zz: 
> SEAS ak 
———-— 
xy z 
2 ie 
> — —-3x > x-8 dir 
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Va iri YAT NEME KETEN 


Oran - Orantı 








Örnek: 


Özdeş 7 tane musluk bir depoyu 12 saatte doldurabildi- 
.ğine göre, bu musluklardan 4 tanesinin aynı depoyu kaç 


"saatte doldurabileceğini bulalım. 


Çözüm: 


Musluk sayısı azaldıkça deponun dolma süresi aynı oranda 
artacağından, musluk sayısı ile deponun dolma süresi ters 


orantılıdır. Buna göre, 
7 musluk > 12 saatte doldurursa 


4 musluk > Xx saatte doldurur. 





Ters Orantı 


7.12-4.x » x-21 sSaatolur. 








» UYARI 

* Problemlerde orantı kurulurken, ayni cinsten çokluklar 
alt alta gelecek şekilde yazılır. Doğru orantı için çapraz, 
ters orantı için paralel oklar çizilir. Daha sonra oklar yö- 
nünde çarpma işlemi yapılıp elde edilen iki çarpım 
eşitlenir. 


Örnek: 


6 işçi, günde 10 ar saat çalışarak 3 günde 30 m? halı do- 
kuyabildiğine göre, 5 işçinin günde 6 şar saat çalışarak 
20 m? halıyı kaç günde dokuyabileceğini bulalım. 
Çözüm: 

30 m? dokursa 


6işçi > 10arsaat — 3 günde 


5işçi > 6şarsaat—>xgünde 20 m? dokur. 





Ters Orantı (o Ters Orantı Doğru Orantı 


6.10.3.20-5.6.x.30 
> x-4 gündür 





sum” 


— İş problemlerinde, kapasite, zaman, işçi sayısı v.b. gibi 
bütün değişkenler yapılan işle doğru orantılı olduğun- 
dan; yapılan işin diğer değişkenlerin çarpımına oranı 
5 sabittir. : 


Birinci iş: — Birinci iş ile ilgili diğer verilerin çarpımi 
- İkinci iş. İkinci iş ile ilgili diğer verilerin çarpımı 
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Örnek 2009-ÖSS: 


Bir grup işçi, bir işi 3 günde bitiriyor. 


İşçi sayısı 94 50 azaltılır, günlük çalışma süresi 2620 
artırılırsa aynı iş kaç günde biter? 


A)3 B) 4 Cc) 5 D) 6 E)7 


Çözüm: 
İşçi sayısı 10x tane, günlük çalışma süresi 10 t yapılan iş ise 
1 parça mal şeklinde olsun. 


O halde; 
10x işçi 3günde 1parça 101 


5x işçi kgünde 1 parça İ2t 





A 10x310t 


m” 5x.k.12t 


> 10.3.10 - 5.k.12 


> k-5 bulunur. 


3. Bileşik Orantı 


y sayısı; x iledoğru, z ile ters orantılı ise, 


YZ -k dır 
X 


Örnek: 


a sayısı (b * 2) iledoğru, c ile ters orantılıdır. 


a-6,b-1 iken c-3 olduğunagöre,b-2,c-12 
iken a nın kaç olduğunu bulalım. 


Çözüm: 


a sayısı (b * 2) iledoğru, c ile ters orantılı olduğundan 





z oranı sabittir. 
b s2 


Buna göre, 


6.3 a.12 z 
> -2 dir 
Ma pp. 47 vi 






































Yas Matematik - 1 TEST - 1 (Çözümlü) Oran - Orantı 
1. iz RE vE YE 
b 7 a—l b—2 c-3 
orantısı veriliyor. 
olduğuna göre e ifadesinin değeri kaçtır? ; 
* Sa -2b g çitir: 
p atb 
A)-5 B)—-4 C)-2 D) 1 E)2 Buna göre, oranı kaçtır? 
3 
A)-—1 B)1 G2 D)2 E)3 





ifadesinin değeri kaçtır? 


A) -1 B) 1 02 D)3 E)4 


orantısı veriliyor. 


Buna göre, a--b-c toplamının değeri kaçtır? 


A) -2 B)—1 c)0 D) 1 E)2 
XY 2 > orantısı veriliyor. 
a b c 

2Xx*y-2-40 

b-ct2 


GEZİ YAYINLARI 


ac—-ae*tce 


Buna göre, 
bd tdi-bf 


oranı kaçtır? 


A) 5 B) 5 C)1 D)3 E)9 


a,b,c sıfırdan farklı reel sayılardır. 


olduğuna göre, asb-*c toplamı aşağidakiler- 
den hangisine eşittir? 


A) 2 B) 4 C) 6 D) 8 E) 10 





X*y-Z y$tz-X Z*#X-Yy 
2 3 5 


olduğuna göre; X, y,z Sayıları sırasıyla aşağıdaki- 
lerden hangisi olabilir? 
A)1,2,3 


B)1,2,4 C)4,5,8 


D)7,5,8 E)4,8,7 


5-B 6-E 7-D 8-D 
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TEST - 1 (Çözümlü) 





Oran - Orantı 








Satın aldığı 25 tane kalem için 30 TL ödeyen bir 
öğrenci, 30 tane kalem satın alsaydı kaç TL daha 
ödemesi gerekirdi? 


A) 7.5 B)7 C) 6,5 D) 6 E)5 





olduğuna göre, ela. oranı kaçtır? 

1 1 1 1 

— — —— D)—— E)—-3 
A 9 B) 27 il 3 ) 9 ) 


A sayısı 2 ile doğru, 3 ile ters orantılı olarak iki parçaya 


ayrılıyor. 


Bu parçaların farkının mutlak değerinin A cinsin- 
den değeri aşağıdakilerden hangisidir? 











7 7 7 7 7 
a—3 b-—c 
at3 b tc 
olduğuna göre, orani kaçtır? 
A)1 B)2 c)3 D) 4 E)5 
10-C 11-D 12-C 
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13. 


14. 


15. 


16. 


A,B ve C maddeleri ile oluşturlan bir karışımda; A, B, 
C maddelerinin miktarları arasında, 


şeklinde orantılar vardır. 


Karışıma 3 gr daha A maddesi eklenirse orantının 
bozulmaması için B maddesinden kaç gr daha ek- 
lenmelidir? 


A) 11 B)12 OG) 15 D)24 E) 32 


Toplamları 231 olan a,b,c sayıları sırasıyla 3 ve 5 ile 
doğru, 4 ile ters orantılıdır. 


Buna göre, b—a kaçtır? 


A)77 B)70 C)56 DS E 42 


Yandaki tablo, bir işye- 


ERER 
EEHEEEI 


rinde çalışanların sayısı 
ve çalışanların yaşlarını 
göstermektedir. 


Bu işyerinden seçilen 15 kişinin yaş ortalaması 22 
olduğuna göre, geriye kalanlardan en az kaçı 25 
yaşındadır? 





A) 12 B) 11 GC) 10 D) 9 E) 8 


a,b,c sıfırdan farklı pozitif sayılardır. 


3 
ab - cdz3, as—c 
2 


1 
2' 
eşitlikleri veriliyor. 


Buna göre, aşağıdakilerden hangisi doğrudur? 


Aja ile b doğru orantılıdır. 
B) b ile c tersorantılıdır. 
C) a ile d doğru orantılıdır. 
D)a ile c ters orantılıdır. 
E) b ile d ters orantılıdır. 
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17. Belli bir miktar ot 5 ineğe 10 gün, 10 kuzuya 40 gün 21. Bir musluk, bir havuzu, hergün bir önceki günün 2 
yetiyor. katı hızla su akıtarak 4 günde doldurmaktadır. 
Buna göre; 1 inek 20 kuzunun 20 günde yediği otu Bu musluk, ilk günkü hızıyla su akıtarak 5 günde, 
kaç günde yer? bu havuzun kaçta kaçını doldurabilir? 
A) 20 B30 40 DSO E 60 Ae ce ai ay yi 
3 4 5 6 7 
22. Birbirini çeviren üç dişli çarktan en küçüğü 100 deyir 
ağınd ee eli devi ğ 
18. n kişilik bir ailenin bugünkü yaşlarının ortalaması 20 Yapliğinde en BuyuguGü,diğeri ia 45 devir yapmak 
i tadır. 
dir. 
En büyük çarkın küçüğünki 
Ailenin aynı bireylerinin yaşlarının ortalaması; Xx li ça e ii iii im 
azla olduğun i 
“yıl sonra 25, bugünden y yıl sonra ise 30 olduğu- di kn le e a ali ilani 
nagöre, x*y toplamı kaçtır? 
A) 20 B) 24 Cc) 32 D) 36 E) 40 
A) 15 B) 20 GC) 25 D) 30 E) 35 
4 23. a ile bnin geometrik ortası 3V3, ailecningeo- 
z metrik ortalaması 26, bilecnin geometrik orta- 
Ş sı 6v2 olduğuna göre;a,bvecnin geometrik or- 
i z talaması kaçtır? 
19. aile b sayılarının aritmetik ortalaması 3 tür. El 
2 > A) 4 B) 4v3 C) 3v6 D) 4v6 E) 6. 
5 ve b nin geometrik ortalaması 2 olduğuna 
göre, a? sb” nin değeri kaçtır? 
A) 3B B) 34 Cc) 30 D) 28 E) 25 24. Birterzi 4 günde 9 elbise, kalfası ise 6 günde 5 elbise 
dikebilmektedir. 
Buna göre, ikisi birlikte 111 tane elbiseyi kaç gün- 
de dikebilirler? 
A) 24 B) 28 GC) 32 D) 36 E) 40 
20. Tersorantılı x ve y çok- AY 
luklarına ait grafik şekilde 
verilmiştir. 
25. Y i i er- 
Gekilde varlasinre yö: e ortalaması 29,5 olan bir topluluktaki er. 
il i keklerin yaşlarının ortalaması 30, bayanların yaşla- 
re, a kaçtır? : i > Xx ğ 
4 ati rının ortalaması 28 olduğuna göre, bu topluluktaki- 
lerin yüzde kaçı bayandır? 
A) 8 B) 7 C) 6 D) 5 E) 4 
A) 20 B) 25 C) 30 D) 35 E) 40 
17-D 18-A 19-B 20-D 21-A 22-C 23-E 24-D 25-B 
174 








TEST - 1 (Çözümlü) 


AA 

















Oran - Orantı 








1. 


2. 

















— > > 2b — 7a olduğundan 


2b yerine 7a yazılırsa, 


3as2b  3Sak7a o10a 
5a — 2b 5a—7a —2a 

—-5tir 
2. yol: 


a, 2 


7 
uygun a ve b değerleri (örneğin; a2, b 7) seçip, 


5a —-2b 40 olmak şartıyla, şartıni sağlayan 


değeri istenen ifadede yerine yazalım. 








3at2b 32127 6414 
5a - 2b 5.2-2.7 10-14 
--5Stir 
Cevap A 

1. yol 

a c 
Ta — ri - 4 orantısında oranların paylarının topla- 
mı, paydalarının toplamına bölünürse, oran 4 tür. 
Buna göre, 

2a—c 48 Ül LAR btd (1 
2b-d b td atc 4 


olduğundan (222) ri 
atc 


2. yol: 


a4c4#0 ve 2b—d#0 olmak üzere, 


z 4 şartını sağlayan uygun a,b, cved de- 
ğerleri (örneğin; a-4,b—1,c-4,d — 1) seçip de- 


om 


ğeri istenen ifadede yerine yazalım. 
(222) (2) (141) (2) 
as*c/ N2b-d 444) N2.1-—1 


EE Mik 
B'1 





Cevap B 
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TEST - 1 (Çözümleri) 


3. 





Oran - Orantı 


1. yol: 
Verilen orantıda oranların paylarının toplamının pay- 


dalarının toplamına orani 7 dir. Buna göre, 


ct3 b*3 


b*i atl 


(at*btodis9 
(atbsc)13 


at3 
cik iİ 





> (aibsıoj)19-7(atbic)421 


> 6.(a*b*co)--12Xxatbstc--2 





2. yol: 
at3 ct3 b *3 -7 
c*1 b#k1 atl 


>a4*38-7c17 > a-7c-4 
c-8-7b*47 > c-7b-4 


b-3-7at7 > b-7a-4 
* 


-6(a*b$tc)z12 


>a*tb*c--2 dir. 


Cevap A 


SN EM a 
a b Cc 2atb-c 


2x*y—z-40 veb-c*t2 olduğunagöre, 
if 40 2 
2a*(c*t2)-c 
> 40-4a44 
4a -36 


| 


>a-9 dur. 








Cevap E 
Ni 2 > ab-2a - ab-b 
a-i b-2 
> b-2a ve 
a Cc 
z > ac-da-ac-c 
a-iİ c—3 
—c-da 
olduğundan ALB AL2A şair 
Cc ga 
Cevap B 

















8. 








TEST - 1 (Çözümleri) 


MAPS EEE EEE — e 


Yas Matematik - 1 











ac — ae ce 











G e 
—— —3 — z9 
7 *bd  -bf di 
ac-ae * ce 
> -9 olur 
bd—bf-*-di 
Cevap E 
ibn be 
—41 2 3 4 9 
2 2 
> e li 
4-9 
10.a gp (a #0) 
—5 
>a--2 ve 
bD-4,c-6 bulunur 
Ohalde a*b*-c-8dir 
Cevap D 


X*tVy-Zz YiZ-X 
2 3 





— 2 e  k olsun, 


x*t#y-z2k.. (1) 
ytz-xs3k.. (2) 
*x-y65k.. 
ey 5k (3) 


x*y4z-10k...(4) olduğundan 


(4) -(0) den x- İk 


(4)-(3) teen ys k 


2 

> 

2 
(4)-(1) denz—4k 

olduğundan k <2 seçilirse, 

X:y:1Z-7:5:8 olur. 

7,5,8 ile orantılı olan sadece (D) dir. 


Cevap D 


ÇE vavıntarı 
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10. 


11. 


Oran - Orantı 





i 2 a-3 o b-c 
Kalem sayısı ile satın alınan kaleme ödenecek para 12. ti DUE 


doğru orantılıdır. 
, — ab 4 ac—3b—3c -ab—ac* 3b-—3c 
Bir öğrenci, 30—25 - 5 tane kalam daha fazla alırsa, 


ac : 
- 6b — -3 tür 
( > — 5 oranında daha fazla kalem alırsa) du öğ- — 2ac -$ > 


ae il 1 
rencinin ödemesi gereken para da 5 oranında artar. Cevap C 
(Doğru orantılı olduğundan) O halde, bu öğrerci otuz 


kalem alırsa, 30. > -6TL daha ödemelidir. 


CevapnD 








c 3 
astb a 4 a 1 13. 3SA-C ve — -— 
241 -— DA ei; el K 
Wp yap B 8 
olduğundan karışıma 3 gr A maddesinden eklenirse, 
c—-d d 4 d 1 R 
z1-——-— >— — --—, C maddesinden, 
c c 3 c 3 
C-3.AiseC-3.3-9gramveB maddesinden, 
e*tf İf 4 EN 
ger a e Egz » B24 gram eklenmelidir 


Cevap D 


Cevap C 


14. Problemde verilenlere göre, 


Asx-*y olmaküzere, N b 
k — — -4c > 
xs2kveys- EŞ olsun. Buna göre, 3 5 12 20 

k 3A a,b,c sayılarının toplamı 231 olduğundan, 
2k * gd A>ks- a olduğundan 


atb*c 231 
———— -c > —- —- 
” N 1242041 33 
kelek keys .K > c-7 ve 
5 SA b—140,a-84 olur. 
? 7 
SA p Buna göre, 
7 i b—-a-140-84-56dır. 
Cevap C 








ÇE YAYINLARI 
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TEST - 1 (Çözümleri) 


15. 


16. 


17. 








Oran - Orantı 
20-1 422, 20 - 25 422, 21125 .» 
2 2 2 


> 20421425 
3 


lerin yaş ortalamasının 22 olması için 20, 21 ve 25 ya- 


- 22 olduğundan gruba seçilen- 


şındakilerden eşit sayıda seçim yapılmalıdır. Buna gö- 
re, 21 yaşında 3 kişi olduğundan 20, 21 ve 25 yaşında 
üçer kişi (toplam 9) ve 22 yaşında 6 kişi seçilirse geri- 
ye kalanlardan yaşı 25 olanların sayısı en az 
14-311 olur. 


Cevap B 


Bölümü sabit olan iki çokluk doğru orantılı, çarpımı 
sabit olan iki çokluk ise ters orantılıdır. Buna göre, 


ab — > > a ile b ters orantılı; 


as > > i- a > a İle c doğru orantılı 
2 c 2 i 





1 
ab — e > bez 2 > b ile c tersorantılı 
a 8c 3 
2 
e a > ad > > a ile d tersorantılı, 
Sg a 2 
2 
2 
2 N z 
— Kİ) > -9 > b ile d doğru orantılı 
2 


Cevap B 


10.40-20.20 olduğundan 20 kuzunun 20 günde 
yediği otu 10 kuzu 40 günde (yani 5 inek 10 günde) 
yiyebilir. Buna göre, 5 ineğin 10 günde yediği otu 1 
inek 50 günde yiyebilir. (Ters orantı) 


Cevap D 








li 
; 
i 
i 
| 
i 
i 
| 
| 
; 





| 
i 
| 
| 
| 
| 














YGS Matematik - 1 


18. Yaş ortalaması 20 olan bir ailenin 5 yıl sonraki yaş 
ortalaması 25 (x — 5) ve bugünden 10 yıl sonraki yaş 
ortalaması 30 (y - 10) olduğundan 


X*ys5410-15tir. 


Cevap A 
ag, AL ği şe 
2 
22 4 
——m09 xXx — 4 
ab ab 
> ab-1 ve 
(ab) 62 > a? 4 b? $ 2Zab - 36 
>—a24b242.1-836 
>—a”şb7-44 tür 


Cevap B 


20. x ve y ters orantılı olduğundan x.y çarpımı sabittir. 


Şekildeki grafikten, 
x-4 için y-a-2 ve 
za*1 için yz2 
olduğundan çarpımlarını eşitlersek, 
4.(a—2)-(a*1).2 > 4a-8-2a1*2 
> 2a - 10 
>a-5tir.. 


CevapD 


TEST - 1 (Çözümleri) 





Oran - Oranti 





Dİ YAYINLARI 
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21. Kapasite (birim zamanda yapıları iş) ile yapılan iş mik- 
tarı doğru orantılı olduğundan, musluktan birinci 
günde havuza akarı su miktarına x birim dersek; ikin. 
ci günde 2x, üçüncü günde 4x, dördüncü günde 8x ve 
dördüncü günün sonunda toplam, j 
X*2x44x48x-15x birim su ile havuz dolmuş 
olur. 


Günde x birim su akıtılarak 5 günde 5x birim su doldu- 


rulabileceğine göre, havuzun 


5x 


se ü dolar. 
15x 3 


Cevap A 


22. Eş çalışan iki çarktan büyük olan daha az döneceğin- 
den devir sayısı ile çap ters orantılıdır. Buna göre, bu 
dişlilerin çapları küçükten büyüğe doğru sırasıyla x, y 
ve z olsun. 


Problemde verilenlere göre, 


OKEK (100, 75, 60) - 300 olduğundan orantı kat- 
sayısı 300k seçilerek 


100.x-75.y-60.z 300k 

şeklinde bir orantı yazılırsa, 

Z-Xx- 16 > 5k-3k- 16 
>—k-8 ve 


ortanca çarkın çapı, 4k < 32 cm olarak bulunur. 


Cevap C 
23. Vab—-3/3 > ab-27-3.9 
vVac-2/6 > ac-24-3.8 
Vbe 6/2 > be-72-9.8 
Xx 
(abo)? -32.9?.8” 
>—a.b.c-3.9.8 
Yaba - Y33 .23 
-3.2-6dır. 
Cevap E 











YGS Matematik - 1 


24. 








1. yol: 

4 ve 6 nin en küçük ortak katı 12 olduğundan terzinin 
ve kalfasının 12 günde toplam kaç elbise dikebileceği- 
ni bulalım. 


Çalışma süresiyle yapılan iş doğru orantılı olduğundan; 
terzi 4 günde 9 elbise dikerse 12 günde 9.3 - 27 el- 
bise, kalfası 6 günde 5 elbise dikerse, 12 günde 
5.2 - 10 elbise dolayısıyla ikisi birlikte 12 günde 
27 * 10-37 elbise dikebilir. 

37 elbiseyi (o 12 günde dikerlerse 


> 


111 elbiseyi (o xgünde dikerler 





Doğru Orantı 


ale > X-36 gün 
111 X 
2. Yol: 


Terzi ve kalfası 1 günde toplam, 


G 4 e) elbise dikebileceğinden 111 elbiseyi x 


günde dikerlerse, 


Ç $ 2) .X2111 > x-36 gün olarak bulunur. 


Cevap D 


ÇGERENİ YAYINLARI 
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TEST - 1 (Çözümleri) 


25. 





Oran - Orantı 


1. yok: 


Erkeklerin sayısı e, bayanların sayısı b olsun. 
Problemde verilenlere göre, 


30.e * 28.b — 29,5.(e * b) > 0,5e - 1,5b 
> e - 3b 


olduğundan b 1 seçilirse e -3 ve 1143-4 kişi- 
den biri bayan olduğundan topluluktakilerin 


- —— ü (46 251) bayandır. 


Erkekler: 30 <7 *1,5k 


Ç 20,8) 


Bayanlar: 28... ,0,5k 
Yukarıdaki şemadan erkeklerin sayısı 1,5k ve bayan- 
ların sayısı 0,5k olduğundan topluluktaki 
(0,5k -* 1,5k - 2k daki) bayanların oranı 


0,5k 


-— 25 tir 
2k ği 


Cevap B 











| 
| 
| 
İ 
























































YGS Matematik - 1 TEST - 2 Oran - Orantı YGS Matematik - 1 TEST - 2 Oran - Orantı 
a-b 2 10. Xx,y.z Sıfırdan farklı reel sayılar olmak üzere, 15. 2 azl Re 
1. ii 3 a—b#0 olmak üzere, : Taka 3x -y 2x44z 6y4z 10 
atb atb Xxt#y-z  x-yiz, yeXxiz 
ia ic rm y y z x olduğuna göre; Xx, y, z Sayılarının aritmetik ortala- 
olduğuna göre, hap oranı kaçtır? : N 2 z P , ması kaçtır? 
olduğuna göre, x in y türünden değeri aşağldaki- olduğuna güre, -Y” aşağıdakilerden hangi- 
İD 
z 2 lerden hangisidir? sidir? A) 3 B) 4 GC) 5 D) 6 E) 7 
|, pia? m; BŞ 
4 3 i A) 1 p o A) 6 B) 4 G2 D) 0 E)-2 
14y 1-y i-y 
İz y 
D) ey E) y-1 16. aile 2b nin geometrik ortalaması 1 olduğuna göre, 
2. a,b,c doğal sayılardır. Bir traktörün büyük (arka) tekerleğinin yarıçapı, kü- 5 1 5 İ 
çük (ön) tekerleğinin yarıçapının 2 katıdır. (a y)-( * | çarpımı kaçtır? 
Sİ y B ZE 
X > Ni 100 metrelik bir mesafede küçük tekerlek büyük 
Gİ bsi c#i tekerlekten 25 devir fazla yaptığına göre, küçük te- ) 16 ) 4 ) ) 2 ) 4 
olduğuna göre, ei > oranı kaçtır? ? 3 4 kerleğin çevresi kaç metredir? 
bsşc-az 19 
A) 1 B) 1,5 c)2 D) 2,5 E) 3 
1 1 
yiz ir C)1 D)2 E) 3 > > ” e Ne 
A) 3 B) 2 ) ) ) olduğuna göre, as bc ifadesinin değeri kaç- 17, a ile b nin geometrik ortalaması 56, 
tır? bile c nin geometrik ortalaması 7, 
Birbirini çeviren 8 dişli çarktaki toplam diş sayısı 230 a ile c nin geometrik ortalaması 28, 
hi A) 22 B) 28 Cc) 33 D) 35 E) 38 dur. Birinci çark 2 devir yaptığında ikinci çark 3, üçün- 5 
3. o Birkümesteki tavukların, tavşanların ve hindilerin sayı- ş cü çark ise 8 devir yapmaktadır. i olduğuna göre; a, b, c sayılarının geometrik orta- 
sı sırasıyla 0,3 , 0,6 ve 0,9 sayılarıyla orantılıdır. z > laması kaçtır? 
N Buna göre, en küçük çarkın diş sayısı, en büyük 
G pi 
Buna göre, bu kümesteki tavukların, tavşanların ve 2 çarkın diş sayısından kaç eksiktir? A 14Y4 B28Y4 Cj14 D28 E7YA 
hindilerin toplam sayısı en az kaç olabilir? S a-ab- e 
, 1 A) 30 .B) 60 Cc) 90 D) 100 E) 120 
A) 5 B) 6 C) 12 D) 16 E) 18 isil 
“ Ni 3a * 4b Pa e 18. İki kardeşin yaşları sırasıyla 3 ve 4 sayılarıyla orantılı- 
api d n değeri kaç- 
ln a * 2b il e : 380 cm uzunluğundaki bir tel x,x*1 ve xt3 dır. 
a, Sp Ne Ee a tır? sayılarıyla orantılı olacak şekilde üç parçaya ayrılıyor. 
: 5 5 12 Yaşlarının geometrik ortalaması 6V3 olduğuna gö- 
A)5 B) 4 Cc) pi D) 5 E) En uzun parça ile en kısa parça arasındaki fark 60 re, yaşlarının farkı kaçtır? 
olduğuna göre, Siyez oranı kaçtır? cm olduğuna göre, x kaçtır? 
— XZ z 
xy -Yyz A) 3 B) 4 GC) 5 D) 6 E) 7 
A)13 . B)4 Cc) 0 D)-4 E) - 13 A) 5 B) 6 C) 7 D) 10 E) 11 
x ve y sayıları sırasıyla 2 ve 3 ile doğru, z sayısı da — 
4 ile ters orantılıdır. : N | a 
a 14. x sayısı y* 1 iledoğru, z * 2 ileters orantılıdır. 19. 20 tane sayının aritmetik ortalaması 15 tir. Bu sayılar- 
& ŞE, , 
dı Buna göre, aşağıdakilerden hangisi sırasıyla dan toplamları 200 olan x tanesi çıkarıldığında geriye 
a — 2b $ 3c - 480 S2 Maki ters orantılıdır? yi ve 2-6 için xs3 kalan sayıların aritmetik ortalaması Xx oluyor. 
ğı çi 
olduğuna göre, a kaçtır? A 4,3,2 B)6 ye c)3,2,6 olduğuna göre, y 2 ve z- 10 için x kaçtır? Buna göre, x kaçtır? 

A) 40 B) 60 Cc) 80 D) 90 E) 120 D)3,2,24 E)2,3,6 A) 2 B) 3 Cc) 4 D) 5 E) 6 A)5 B) 10 C) 12 D) 15 E) 18 
ELLİ —— amman emma naAAMMAMaanma naam 
TA 2-D 3-B 4-B 5-C 6-E 7-C B-D 10-D 11-C 12-C 18-A 14-B 15-B 16-B 17-A 18-A 19-B 
180 181 
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Oran - Orantı 





















YGS Matematik - 1 


Ke iklim ve linki 








TESI -3 








Oran - Orantı 














| 1. Xx y, z sayıları, sırasıyla 2, 5, 3 sayılarıyla orantılıdır. 6. a,b,c sıfırdan farklı reel sayılar olmak Üzere, 11. a İle b nin aritmetik ortalaması 3 tür. 16. x ve y sayılarının aritmetik ortalaması 5, geometrik 
ortalaması 4 tür. 
X.y.z- 240 ab. e AL a ile geometrik ortalaması 23 ve b ile geometrik 1 ; 
> a ortalaması 3v2 olan sayı kaçtır? Buna göre, 3 * yg ifadesinin değeri kaçtır? 
olduğuna göre, değeri kaçtır? olduğuna göre; a,b,c sayıları sırasıyla fiangi 
sayılarla orantılıdır? A) 3 B) 4 Cc) 5 D) 6 E) 8 — > > 
A) B) Gl. ge 
5 5 2 2 17 64 67 14 13 
A) 7 B) 7 Cc) 1 Dİ EE A) (2,3,4) B) (4,3, 6) ©) (8.4,6) 
D) (1.2, 3) E) (2,4, 6) 12. 20, 30 ve 60 yaşlarındaki üç adam bir miktar fındığı 
, yaşlarıyla doğru orantılı olacak şekilde paylaşıyorlar. 
2. a,b, c negatif tamsayılardır. 17. a,b ve c sayıları sırasıyla 3, 5 ve 12 sayıları ile 
| > b 7. e b. 3 Payı en az olanın payına 4 fındık düştüğüne göre, ters orantılı olduğuna göre, sırasıyla aşağıdakiler- 
| 3 4 z paylaşılan toplam fındık sayısı kaçtır? den hangisi ile doğru orantılıdır? 
b. c & E a? - Sab 4 b? 
2 3 olduğuna göre, Ae oranı kaçtır? A) 7 B) 10 C) 14 D) 20 E) 22 A)10,3,5 B)30,12,5 C)20, 12,5 
olduğuna göre, (b - c -a) ifadesinin alabileceği D)5,4,3 E)30,24,5 
en büyük değer kaçtır? A)2 B) 1 Gi D)-2 E)-3 m 
# pay” 
A) -13 B) —11 Cc) -9 D)-7 E)-5 
2a-0430 246 ÖN TN ENENENENEŞ 
i . is 8. Un, yağ ve şeker ağırlıkları bakımından sırasıyla 3tf-d—-5 
, ,b, itif tamsayılardır. : 
e di 5 8:2:3 oranında karıştırılarak 6,5 kg lık bir hamur ya- 7 
4 Ni i $ 
a:b:c-2:3:5 z PAĞYE olduğuna göre, b kaçtır? z Yukarıdaki tablo, bir işyerindeki işçilerin sayısını ve bu 
z , e ç işçilerin yaşlarını göstermektedir. 
— asi EE Ti İl < Bu hamurda kullanılan un miktarı, yağ miktarından A) 5 B) 6 Cc) 7 D) 8 E) 9 
| —— esi aşağıdakiler- m i 5 isi 
MER Bb Mİ E kaç kg fazladır? E Buna göre, bu işyerinde çalışan işçilerin yaşlarının 
den hangisine eşittir? ortalaması kaçtır? 
A)2 B) 2,5 c)3 D) 3,5 E)4 a? b? g2 
7 1 14. ee m ee 
AZ B) £ g2 D) E) — 9 4 25 A) 22 B)23 O 24 D) 25 E) 26 
7 3 9 9 9 
9. Birbaba,90TLyi 9, 12, 15 yaşlarındaki üç çocuğuna atbtc-60 
4. x ve y birbirinden farklı reel (gerçel) sayılardır. yaşlarının karesiyle orantılı olacak şekilde bölüştürü- ği 
yor. GİĞUĞUNEE göreş Sy ce. APORM resi Sayiarindn 19. 15 işçi günde 8 er saat çalışarak 9 günde 300 tane 
i 7? 
2x2 —5xy * 3y” -0 Beam eril grill ikeyir? mamül üretebiliyorsa 18 işçi günde 10 ar saat 
Buna göre, en büyük çocuk kaç TL almıştır? & 5 : çalışarak 5 günde kaç tane mamül üretebilir? 
olduğuna göre, SY. oranı kaçtır? A) 6v5 B) 3v5 C) 6V5 
A) 60 B) 50 C) 45 D) 40 E) 30 D) 154 E) 680 A) 150 B) 200 C) 250 D)350 E) 400 
A) 1 .B)2 6) 3 D) 4 E) 5 
Bu, Gİ olduğuna göre, 10. Bir çiftçi, çiftliğinde bulunan 300 koyuna 120 gün yete- . — 
b d f cek kadar yem satın alıyor. 15. 3x-4y-52 20. 20 kız ve 30 erkeğin bulunduğu bir sınıfta kızların not 
(8 — 28) (8 —-9d ) ( e—2f ) ortalaması erkeklerin not ortalamasının 2 katıdır. 
ey ei ii e 
b d — 30 gün sonra çiftçi, 60 koyun daha satın aldığına m * y vi > 2 
e ün Sınıftaki tüm öğrencilerin not ortalaması 63 
işleminin sonucu kaçtır? göre, kalan yem koyunların tamamına kaç gü ğ İl : g 
daha yeter? olduğuna göre, x kaçtır? olduğuna göre, kızların not ortalaması kaçtır? 
1 1 1 
A) 1 B) - Cc) — D) — E) — 
) ) ) 3 4 5 A) 72 B) 75 C) 78 D) 80 E) 85 A) 1 B) 2 c) 3 D) 4 E) 6 A) 45 B) 50 GC) 75 D) 90 E) 96 
İLLE ——————““““““““-C-C—————>—>ğ>ğ>ğ>—> ğğğğğğğğğğ <<< -——ğ—ğ—ğ—ğ—ğşğmem mama 
1-B 2-D 3-B 4-B 5-C 6-B 7-C 8-C 9-C 10-8 11-C 12-E 13-D 14-E 15-B 16-B 17-C 18-B 19-C 20-D 
182 183 
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11. ÜNİTE 





Bu bölümde, birinci dereceden bir bilinmeyenli denklemler, 
birinci dereceden iki bilinmeyenli denklemler ve özel denk- 
lemler ele alınacaktır. 


İkinci dereceden ve üçüncü dereceden bir bilinmeyenli 
denklemler ve bunlara dönüştürülebilen denklemler ayrı bir 
bölümde ele alınacaktır. 


A. BİRİNCİ DERECEDEN BİR BİLİNMEYENLİ 
DENKLEMLER 


a ve b reelsayıve a0 olmaküzere, ax*t*b-0 


şeklindeki eşitliklere birinci dereceden bir bilinmeyenli 
denklem denir. Denklemi sağlayan Xx reel sayısına da 
denklemin kökü denir. 


Denklemin köklerinden oluşan kümeye de denklemin çö- 
züm kümesi denir. 


Örnek: 
10X47 -0, -Z 4150, 5x0 


10a*3-0, 5y—-8-0, b-3-0 


denklemleri birinci dereceden bir bilinmeyenli denklem- 
lerdir. 

10x * 7-0 denklemi x değişkenine bağlı, 

10a -3 -0 denklemi a değişkenine bağlı, 

5y—-8-0 denklemi y değişkenine bağlı, 

b-3-0 denklemi b değişkenine bağlı, 

birinci dereceden bir bilinmeyenli denklemlerdir. 


Örnek: 
(a3) * (b—1)x4-8-0 


denklemi birinci dereceden x değişkenine bağlı bir denk- 
lemdir. 


Buna göre, a ve b için ne söylenebileceğini bulalım. 


DENKLEM ÇÖZME 


« MENİ YAYINLARI 





185 





Çözüm: 

(a - 3) * (b—1)x 4-8 - 0 denklemi birinci dereceden X 
değişkenine bağlı bir denklem olduğuna göre, a* 3-0 
ve b-1:0dir. 

a*3-0—>a--3 veb-1#0 > b:idir 
Ohalde, a--3 veb#idir. 


ax*b-0 Denkleminin Çözüm Kümesinin 


Bulunması 


“ax4sb-0 denkleminin çözümünde 3 durum vardır. 


1. Durum: 
ao isex--E dir ç- fel | 
; Ni EN e 


Çözüm kümesi bir elemanlıdır. 


2. Durum: 
a-0 ve b#O0iseÇ-9dir. 


Çözüm kümesinin elemanı yoktur. 


3. Durum: 
“a-0 ve b-0iseÇ-RAdir.. 


Çözüm kümesi sonsuz elemanldır. 


Örnek: 

Aşağıdaki denklemlerin çözüm kümelerini bulalım. 
1) 3x—-10 11 

2) 2x-4-x149 


xtİ x-İ 
gg SEL A 
) 3 
4) 1 442 


5) 2(4x—1)-8(X 4 1)-10 
6) ax-b-bx-a (ab) 
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Çözüm: 
1) 3x—-10-11 X 3x-10$11 
> x-7 dir. 
Ohalde, Ç-47) dir 


2) 2Xx—-4-x49— 2x-x -419 
> xz13 tür 
Ohalde, Ç—-113) tür. 





yor kl ei) 3) 
3 3 
— 3x43-2x-2 
> 3x—2X--3-2 
> xz-5tir 
Ohalde, Ç—/4(-5ftir 
4) İ -0x42 6-1 - 2(8x 42) 


> 6x-1-6X44 
> —-1z4 tür 
Bu bir çelişkidir. (2. durum) O halde, Ç > 9 dir. 


5) 2(4x—-1) -8(X4 1)—10 > 8x-2-8x48-10 
> 8x-2-8Xx-2 
> 0-0dır. 
Bu eşitlik O.x 4 0-0 şeklinde düşünülebilir. Yani 
a-0veb-0 dır. (3.durum) Ohalde, Ç<R dir 


6) ax—-bsbx—-a > ax-bx-b-a 
> x(a-b) --(a-b) 
> xz-idir 

Ohade, Ç-/-13 dir 


(a#b) 


Örnek: 


1 5 
5x——(8X 17): — 
2 ( ) 2 
olduğuna göre, x değerini bulalım. 


Çözüm: 


2 


5x— İ(x47)- 
2 2 


> 2. (x- 2x * n) s2. 


> 10x—(8x4 7) 5 > 10x—-8x-7-5 
> 2x 12 
> xs6dır. 


Çİ vayınLARI 
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Örnek: 


2 
v x*1 





olduğuna göre, x değerini bulalım. 














Örnek: 
(2m-5)Xx*-3—x*n 


denklemi Xx in bütün reel sayı değerleri için sağlandığı- 
nagöre, m * n değerini bulalım. 


Çözüm: 

1. yol: 

(2m—-5)x*3—x*n > (2m-5)x—-xt3-n-0 
> (2m—6)x4*3-n-—0 

denkleminde Ç <R ise 2m-6-0 ve 3—-n-0Odır. 

2m-6-0—>m-3ve3-n-0—>n—3tür 

Ohalde, m*n-31t3-6 dır. 


2. yol: 

(2m—5)x-43—x-4n denklemi x in bütün reel sayı değer- 
leri için sağlandığına göre, x—0 ve:x-1 içinde sağlanır. 
O halde, 


xz0 için (2m—-5).043-04n—>n-3tür 
xi için (2m-5).14*3—i*n 
2m-543-1 413 
2m 6 
m3 tür 
Ohade,m*n-34*3-—6dir. 
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Denklem Çözme 


> — —ğ—ğ———ğğşğğğğğğğğğğğğğğğğ 


Örnek: 
(4at1)x4-2a - x* 18 


Di 


i denklemini sağlayan x in çözüm kümesi Ç-/(-1) 


olduğuna göre, a değerini bulalım. 


çözüm: 
x>-—1 denklemin kökü olduğundan denklemi sağlar. 
(4a* 1)x*2a-x1t18 
x-1 için (4a* 1)(-1) 42a-—1 418 
—4a—-1*2a-17 
—2a - 18 
a--9 dur. 


Örnek: 


5x—27 -a(x t 1) k3 


denkleminin çözüm kümesi boş küme olduğuna göre, a 
değerini bulalım. 


Çözüm: 

5X—-27-a(X11) 413 > 5Xx-27-ax4a43 
> 5x—ax—-27—a-3-0 
> (5-a)x-30-a-0 


denkleminin çözüm kümesi boş küme ise 5—-a-0 ve 
-30—-a:#0 dır. Buradan a5 bulunur. 


B. BİRİNCİ DERECEDEN İKİ BİLİNMEYENLİ 
DENKLEMLER 


a,b,c reel sayılarve a0, b#0 olmak üzere, 


ÇELİMİ YAYINLARI 


ax tbytc-0 şeklindeki eşitliklere birinci dereceden 


iki bilinmeyenli denklem denir. 


Örnek: 

Xt*y—5-—0, 3a—-2b—1-—0, m-n*8-0 
denklemleri birinci dereceden iki bilinmeyenli denklemlerdir. 
Xty—5-—0 denklemi x ve y değişkenine bağlı, 

8a-— 2b—1 —0 denklemi a ve b değişkenine bağlı, 
m—n48-0 denklemi m ve n değişkenine bağlı birin- 
ci dereceden iki bilinmeyenli denklemlerdir. 
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“axtby34c-0 denklemi bütün (ç y) reel sayı ikilileri 
“ için sağlanıyorsa a—bc-0'dir. 


Örnek: 


(a * 1)x-(b—-4)y-0 


göre, a.b değerini bulalım. 


Çözüm: 

(a * 1)x—(b—4)y - 0 denklemi her (x, y) reel sayı ikilisi 
için sağlandığına göre, a * 1-0 ve b—-4 -0dır. 
Buradan, a--—1 ve b-4 bulunur. 

Ohalde, a.b-(-1).4--4 tür 


Birinci Dereceden İki Bilinmeyenli Denklem 
Sistemleri 


ax-*-by#cz0. 
dx-ey*f-0 
“ şeklinde: birden fazla iki. bilinmeyenli denklemden 


oluşan sisteme iki bilinmeyenli denklem sistemi denir. 


İki: bilinmeyenli: denklem: sisteminin çözümünde üç 
durum vardır. (Birinci: dereceden iki bilinmeyenli bir 
“ denklem, analitik düzlemde. bir doğru belirtir.) 


1. Durum: 


Ss B. ise çözüm kümesi bir tek ikiliden oluşur. 
e e 


© (Yani doğrular tek noktada kesişir.) 


zo | ise çözüm kümesi sonsuz ikiliden 


oluşur. (Yani doğrular çakışıktır.) 
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Denklem Çözme 








Örnek: 
axt*2y*5-0 
6x—a.by*-3-0 


denkleminin çözüm kümesinin sonsuz elemanlı olması 
için (a, b) ikilisini bulalım. 


Çözüm: 
ax*2y145-0 
6x—a.by*-3-0 
denklem sisteminin çözüm kümesinin sonsuz elemanlı 


olması için, 
e tür. 
6 -ab 3 








Örnek: 


ax*t(a* 1)y—-4-0 
2x43y42-0 


denklem sisteminin çözüm kümesi boş küme olduğuna 
göre, a değerini bulalım. 


Çözüm: 


Denklem sisteminin çözüm kümesi boş küme olduğundan, 








a ati —4 
ii # dir. 
2 3 2 
5-25 > 3a-2at2—a-2dir. 


C. ÇÖZÜM KÜMESİNİN BULUNMASI 


Birinci dereceden iki bilinmeyenli denklem sistemlerinin çö- 
züm kümesinin bulunmasında bir çok metod vardır. Biz bu- 
rada üç ayrı metodu göstereceğiz. 


(ÜEEMİ YAYINLARI 
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1) Yok Etme Metodu 


Verilen denklemlerdeki değişkenlerden birinin katsayıları 
eşitlenip taraf tarafa toplanarak veya çıkarılarak değişkenler. 
den biri yok edilir. Diğer değişken bulunur ve sonuca gidilir. 
Örnek: 


5xt3y- 13 
2x-3y-1 


denklem sisteminin çözüm kümesini bulalım. 


Çözüm: 


Verilen denklemleri taraf tarafa toplayalım. 


5x*-3y-13 
i 2x-3y>1 
7x4*40-14 
xs2dir 


x - 2 değeri, denklemlerin birinde yerine yazılarak y değe- 
rini bulalım. 


X-2 ve 5xX1t3y-13) > 5.243y-13 
> 3y-3 
> yzstldir. 


Denklem sisteminin çözümü olan (&, y) ikilisi (2, 1) olup çö- 
züm kümesi Ç-/((2,1)) dir. 


Örnek: 


a ve b sıfırdan farklı reel sayılar olmak üzere, 


ax-by-a 
b.x tay -b 


olduğuna göre, x i bulalım. 


b/bx tay-b....(9) 
1. denklemin iki tarafını a, 2. denklemin iki tarafını b ile 
çarpıp, taraf tarafa toplayalım. 
ax -aby a? 
Ni b”x #aby-b? 





> a xibix-a24b” 
xa” * bi) -a? 4 b? 


xi bulunur. 
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Örnek: 
9x—13y—4 
4x*2y-—1 


olduğuna göre, vi değerini bulalım. 


Çözüm: 
x ve y değerini bulmadan m değerini bulmak için 
denklem sistemindeki sabit sayıları yok edelim. 
9x-13y-4 
4/ 4x42y-5-—1 


9x—13y-4 
m 16Xx4-8y--—4 
25x—-5y-—0 
25x-5y 
m z tir. 
y 5 


2) Yerine Koyma Metodu 


Verilen denklemlerin birinden, değişkenlerden biri çekilip 
diğer denklemde yerine yazılarak değişkenler bulunur. 


Örnek: 
4a—-3b -—7 
2a-b-—1 


olduğuna göre, a değerini bulalım. 


Çözüm: 

4a—3b——7...(1) 

2a-b-—1... (2) olsun. 

(2) denkleminden b yi çekip (1) denkleminde yerine yaza- 
lm. 


2a-b—1 > 2a-1-—bdir 

4a-3b——7 > 4a-3.(2a—1) -—7 
> 4a-6a13--7 
> —2a--— 10 


>—a-5tir 





ÇİNİ YAYINLARI 
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Denklem Çözme 





3) Karşılaştırma Metodu 


Verilen denklemlerin her ikisinden de aynı değişken çekilir. 
Denklemlerin diğer tarafları eşitlenerek sonuca gidilir. 


Örnek: 


2n-3n* 7-0 
2m *4n-13-0 


olduğuna göre, n değerini bulalım. 


Çözüm: 

2m-3n*7-0 —> 2m-—3n-7...(1) dir. 

2m 4 4n-13-0 >— 2m--4n*13..(9) dir. 

(1) ve (2) denklemlerinin sol tarafları eşit olduğundan sağ 





tarafları da eşittir. 
O halde, 


3n—-7-—4n4 13 > 7n-20 — n- İİ dir. 


D. ÖZEL DENKLEMLER 


Burada, daha önceden ele aldığımız denklem tiplerinin di- 
şında kalan bazı denklem tiplerini ele alacağız. 


Örnek: 
4x45y16z2- 15 
2Xx13y14z-9 


olduğuna göre, x* y *z toplamını bulalım. 


Çözüm: 
4x4t5y4162z-15 
| 2Xt3y1t42-9 


2x1t2y122-6 
2(X*y12)-6 
xty*tzs3tür 


Örnek: 


a ve b reel sayılardır. 
|2a*-b-4|) 4 va-b -10-0 


olduğuna göre, a değerini bulalım. 





| 
| 
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a 






Denklem Çözme 








Çözüm: 

Her m ve n reel sayı değerleri için, 

Ymz0 ve |n| 20 dır. O halde, 
|2a4b-4|iva-b 10-0 


> 2atb-4-0 ve a—-b4*10-0 dır 


2atbs4 

yi a-b—-—10 
3a--6 
as -2dir 

Örnek: 

Be 

Xx y 

LOM. 

xx» Y 


olduğuna göre, x değerini bulalım. 


Çözüm: 
kğ 
x y 
y 2 İz 
* Yy 
*k 
Dp ag 
X X 
ei 
Xx 
xsidir 
Örnek: 
atb-35 
b*-c-45 
a4*c-40 


olduğuna göre, b değerini bulalım. 


Çözüm: 
asb-35 
b*ic-45 
i atc—40 


2(atb*tc)-120 

atb*c-60 tir. 
aşsb-*-c-60vea$4c-40 olduğundan, 
404b-60 > b-20 dir. 


ÇET vayınLarı 
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TEST - 1 (Çözümlü) 





Örnek: 




















a.b-60, b.c—150, a.c-90 


olduğuna göre, c nin pozitif değerini bulalım. £ 
i A)1 B)2 6)3 








v. 
2 


olduğuna göre, x değeri kaçtır? 








D) 6 E) 12 





Denklem Çözme 


6. —2sxs3 olmak üzere, 


S2 


ifadesinin en kücük değeri kaçtır? 





Çözüm: 
b.c - 150 A) -8 B-4 (Co D6 Es 
a.c-90 
a Kİ 
2 
Mele — 150.90 x*2 ie 1 
60.6 — 150.90 Xİ x*3 7. a,b,c birbirlerinden farklı pozitif tamsayılardır. 
c - 225 
c-i5tir Olduğuna göre; X değe keiyier Buna göre, 5a * 3b * c - 30 denklemini sağlayan 
> enbüyük c değeri kaçtır? 
Örnek: A)-5 B)-4 Cc)-2 D) 1 E)3 
Xty-23 A) 30 B) 27 C) 25 D) 22 E) 19 
ytz—12 
3z-t-9 
olduğuna göre, x * 2z-t değerini bulalım. 6 8. a ve b doğal sayılardır. 
it 2 ' 
Çözüm: 2at1 a2 -b? -13 
mi olduğuna göre, a değeri kaçtır? 4 
-1/ ytzz12 7 olduğuna göre, a? 4 b? toplamı kaçtır? 
32-11-99 X 
t A)4 B)3 co) 2 D) 1 go > 
A) 25 B) 36 C) 41 D) 61 E) 85 
Xty-—y—z1327—-1-23—12 49 Fi 
Xx*2z7-t-20 dir. 
Örnek: a, Ku 
BAŞA YELE MA x Yy 
AtB-7 x X$#1 xta 4 LI 
B*4C-9 wer” 
CD 13 denkleminin bir kökü x - 1 olduğunagöre, a 
değeri kaçtır? olduğuna göre, y değeri kaçtır? 
olduğuna göre, A *- D toplamı kaçtır? 
A) 2 B)3 Cc) 4 D) 5 E)6 A) 9 B)8 Cc) 7 D) 5 E)3 
A) 1s B) 14 Cc) 13 D) 12 E) 11 
(2009 - ÖSS) 
LE 10. 2x-3y-5 
Çözüm: Lİ x*2y-10 
İltmmi in Üd ; e za-i 
İkinci denklemin iki yanı ( 1) ile çarpılıp bu üç denklem x42 
toplanırsa; , olduğuna göre, * oranı kaçtır? 
A4B-7 denklemini sağlayan hiçbir x reel sayısı olmadığı- y 
na göre, a değeri kaçtır? ' 
—-B—-C—-9 
AZ ep? ol pi a3 
, C#HD-13 A)7 B) 6 Cc) 5 D) 4 E)3 ii S vi : 
A*D-—1i1 bulunur. 
2-C 3-E 4-B 5-D 6-C 7-E 8-E 9-D 10-A 
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11. (3x *-2y 1: 6)a* (X—2y * 2)b <0 


eşitliği a ve b nin bütün reel sayı değerleri için 
sağlandığına göre, x değeri kaçtır? 





TEST - 1 (Çözümlü) 


16. 





|sfafbfe| 
|afıs) | | 
bl | İse 


Yukarıdaki toplama tablosuna göre, a * ğ *ce 


A) -3 B)—2 G)-1 D) 4 E)5 toplamı kaçtır? 
A) 19 B) 18 C) 16 D) 14 E) 12 
12. Ge eğ 
Xx Yy 
ax-by3 17. 3a * 4b $ 5c - 16 
5a*4b*3c-—24 
denklem sistemini sağlayan (X, y) ikililerinin 
kümesi Ç — ( (1, 1) ) olduğuna göre, a değeri olduğuna göre, abc toplamı kaçtır? 
kaçtır? 
A) 8 B) 7 C) 6 D) 5 E) 4 
A)8 B)7 C) 6 D) 5 E)4 
18. Xtytzs2 
13. x ve y reel sayıdır. XxXt2yt32-2 
2x-3y427- 13 
|x*3) 4 Vy 4241 : 
> olduğuna göre, 2y*z değeri kaçtır? 
ifadesinin alabileceği en küçük değer için Xx. y a 
çarpımı kaçtır? ğ A) -7 B) -6 C) -5 D) -4 E)-3 
A)9 B)8 C) 6 D)0 E)-1 
19. a >0 olmaküzere, 
14. yiz 15 e 
i b.c 15 
X-Yytz-5 
a.cz— 10 
olduğuna göre, oranı kaçtır? N N / 
olduğuna göre, b değeri kaçtır? 
A) 5 B) 4 Gc) 3 D) 2 E) 1 
A)1 B)2 Cc)3 D) 4 E)6 
15. x-2y 32 20. x ve y reel (gerçel) sayılardır. 
yizz—13 
ztt-9 «2 4X4y-1)2 0 
olduğuna göre, x—3y—2z—t değeri kaçtır? olduğuna göre, y değeri kaçtır? 
A) 28 B) 23 Cc) 18 D) 14 E) 10 A)-2 B)—1 c)0 D)1 
11-B 12-E 18-C 14-D 15-E 16-A 17-D 18-E 19-C 
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Denklem Çözme 








| 


vela aşt) (ğe 


3-—2x-2(-2)-3 
3—2x—-2x44-3 




















—4x--—-4 
x-1 dir 
Cevap A 
xt-2 1 xtit1 a gel 
x*1İ xt3 x*İ x*3 
> 11 ie i 
x*İ x*3 
ME 
x#1 xt3 
> Xx43-5-—x-İ 
> x--2 dir. 
Cevap C 
i > Rk zi” 
1 
2a 41 
2 — 
2a #1 
> 2a4$*1-1 
>—a-0dı. 
Cevap E 


4. x-1 denklemin kökü olduğundan denklemi sağlar. 














Le 1 R 1 &, 
X x*1 xta 4 
pi 1 1 7 
ei 14— * ie 
Ee 2'aşi 4 
1 7 3 
ati 4 2 
MEAL E 
ati 4 
a-3 tür 


TEST - 1 (Ç 





ozum 





(GEMİ vYavınLaRı 
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leri) 





© Denklem Çözme 





3x-—1 
x*-2 








1x * 2(a-1) 
2(a—1) 0 
> 3-a*1)x-2a*-2-1-0 


-a-i > 3x-iz(a 





> 3x-(a— 1)x—1 


> (4—a)x-2a$* 1-0 
denkleminin çözüm kümesi boş küme olduğundan, 
4—-a-0 ve —-2a* 1x0 olmalıdır. 
4-a-0—>a-4tir 
a4 için —-—2a*1--2.411--7#0dır. 

Cevap D 


4 2x2 -x2(X 4-2) dir 


X2>0 ve -2<x<3 olduğundan xXx * 2) ninen 

küçük olması için x -—2 seçilmelidir. 

X--2 için 8427 (2)9 42-2)” -0dı. 
Cevap C 


5a*-3b*c-30 ifadesinde c nin en büyük değeri- 
ni alması için a ve b en küçük değerlerini almalıdır. 
Ohalde, a-1 ve b <2 için c en büyük değerini 
alır. i 
az1, b-2 için 5a4*-3b*c-30 
5.1 43.21c-30 

cs 19 olur. 


Cevap E 


a2 b? - 13 > (a-b)(a tb) 13 tür 

a ve b doğal sayı olduğundan a*b>0 ve 
as-b>za-b dir. 13 asal sayı olduğundan 
as*b-13 ve a-b-idir 


atb-13 


; a-b—1 


2a 14 
a-7 dir. 


a-7 olduğundan b 6 dır. 
O halde, a? -b?7-49436-85 tir. 
Cevap E 
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TEST - 1 (Çözümleri) 








Denklem Çözme 








8. op baz 
* Y 
Eu 
e 
Spa bp heğ7 
Xx y y 
BE 
y 
yz5tir 
Cevap D 
10. -2/ 2Xx-3y-5 
pi xt*2y-10 
—4x46y1Xx42y--—10$ 10 
8y—-3x-0 
8y- 3 
8 
y 3 
Cevap A 
E 
£ 
J 
Z 
b 
Ni 
11. (3x -2y46)a * (X-2y*2)b -0 ğ 


denklemi a ve b nin bütün reel sayı değerleri için 
sağlandığından, 3x4 2y4-6-0 ve 
X-2y42-0 olmalıdır. 

3xt2y46-0 


ş x—-2y42-0 
4x4*-8-0 
xs-2dir. 
Cevap B 
12. x-iveys-t1 için, 
: yasmatb- 
a&x—by-3 > a-b-3 
* 
2a-8 
4 tür. 
Cevap E 
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13. |xX 43) #Vy #2 41 
ifadesinin en küçük değerini alması için, 
(xX*3J -0vey*2-0 olmalıdır. 
|İX*3) -0—>Xx$1*3-0isex--3tür * 
yı2-0—y-—-2dir. 
“Ohalde, x.y—(-3).(C2) -6 dir. 
Cevap c 


14. 3x1*y42-15 ile x—-y$sz-5 


ifadelerini bir kez taraf tarafa toplayalım, bir kez de 
taraf tarafa çıkaralım. 


Xtytzz 15 3Xt1y1z2-15 


m X-—ytz-5 X-y*izz6 
4x4 2220 2x *2y- 10 
2xX*z2-10 dur. xX*yz5tir 

O halgş, S2  K -2 dir. 

Cevap D 
15. x—-2y-32 
-1/y4z2z-13 
> —-1/ z*tt—-9 


X—-2y—y-—7-2-1t1-32—13-9 
x—-3y—22z—t- 10 dur. 
Cevap E 


16. Tabloda verilenlere göre, 


a*4a-18>a-9..(1) 
bsc-10..(9) dir 


(1) ile (2) taraf tarafa toplanarak sonuca gidilir. 
Ohalde asb*sc-9410-—i19dur 
Cevap Â 





yas Matematik - 1 


17. 














3a * 4b 4 5c - 16 
5a44b43c-—24 


İL 


8a * 8b * 8c - 40 
8(a*bsc)-40 
atbic-5 tir. 
Cevap D 


1. yol 
x*ytzz2 
xt-2y1t3z-2 
e 2x-3y1z2-13 





X*yiZz1Xx12y1327—-2x13y-2-242-13 
6yt3z7--9 
3(€0y 42) --9 
2y1tz--3 tür 


GA YAYINLARI 


2. yol: 


“ İkinci denklemden birinci denklemi çıkarırsak, 


x42y1t32-x-y—27-2-2 
yt2z-0.. (1) 


Birinci denklemin iki tarafının 2 ile çarpılmasıyla elde 

edilen denklemden üçüncü denklemi çıkarırsak, 

2x42y422—-2x13y-27-4-13 
yt-z--9.. (2) 


(0) eşitliğinden elde edilen y -—2z değeri (2) eşit- 
liğinde yerine yazılırsa, 
5.22) 12--9 — -92--9 

> zi ve 


y--22z—>y-—-2 olur 
O halde, 


2y12-2.(2)41>-3 tür. 
Cevap E 
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Denklem Çözme 





Cevap C 


20. (X—-2)220 ve «*y-1)720 dır 


X©-22 4 (Xx *y-1)2 0 olduğundan, 
x-2-0vex$ty-1-0dır. 
x-2-0>x-2dir. 


X-2 ve x1*y-1>0) >24y-1-0 
> ys-1dir. 
Cevap B 


ik 





























YGS Matematik - 1 





1. 4.(8x 4 2) -3.(4X 4 5) > 2x—13 
olduğuna göre, x değeri kaçtır? 


A)1 B) 2 c)3 D) 4 


2. Skr-alas 1) 
a a 


olduğuna göre, a değeri kaçtır? 














İ İ 
A)5 B)3 Cc) — D) — 
) iz İZE 
3. 6-m mti . 4 
4 6 
olduğuna göre, m değeri kaçtır? 
6 5 4 3 
A) — EE Cc) — e 
hr < BİZ e GİR 
6 8 3Xx 
4. -— 1 
x-2 x vi x-2 
eşitliğini sağlayan x değeri kaçtır? 
A)-2 o B)-1 o) > D) 1 
5 — w zİ 
1* X 
14— 
2 
olduğuna göre, x değeri kaçtır? 
A) 0 B) 1 Cc)2 D)3 


E)5 


4 
E) — 
)5 


E)2 


K ENİ YAYINLARI 





10. 


(a 4 2) —(a? 4 1)x ka-1-0 
denklemi birinci dereceden x değişkenine bağlı bir 
denklem olduğuna göre, x değeri kaçtır? 

4 3 i 2 i 4 
A)-— B)—— Cc) — D) — ai 

“; Be ©ç m 
b#-a olmak üzere, 
ax-b-asbx 

olduğuna göre, x aşağıdakilerden hangisidir? 


A) a? -b? BJa*b GC) a-b 








a*tb a-b 


axt4-xyatl 


denkleminin kökü 2 olduğuna göre, a kaçtır? 





A) -5 B)—-4 C)-3 D) -2 E)-i 
nt3 pi 2n o 1 3 
n*2 n383 nt2 
olduğuna göre, n değeri kaçtır? 
A) -6 B)-7 C)-8 D) -9 E)-10 
3x-2y>1 
4x4* yz 16 
olduğuna göre, x.y çarpımı kaçtır? 
A)8 B) 10 C) 12 D) 15 E) 20 





Denklem Çözme 





- yES Matematik - 1 














Denklem Çözme 














TEST - 2 
atb 4 
—— 16. 
11. 2 3 
a 
—— 
b Cc 
* — olduğunagöre, c kaçtır? 
A)3 B)2 C) 1 D)-İ1 E)-2 
x— 1) 
12. - x-1 
17. 
denkleminin birbirinden farklı köklerinin toplamı 
kaçtır? 
A)4 B) 5 C)6 D)7 E)8 
2 RA 
13. — 
4 
xt*2 a 
 SRREMNLE ci 
x*2 3 ö 
$ 
olduğuna göre, y değeri kaçtır? z 
d 
ps 
12 16 16 
ER B Cc) — D) — E) 21 
AZ es oz MD; B ğ 
14. (a2—-4)xsa-2 19. 


denklemini sağlayan x reel sayı değeri olmadığı- 
na göre, a kaçtır? 


G4 D)2 g4 


A) -4 


B) -2 


20. 


B) > G2 Dz Ey4 


olduğuna göre, EN değeri kaçtır? 


A) -8 B)-7 Co) -6 D)7 E)8 


5X-2)243(Y41)1-0 
olduğuna göre, değeri kaçtır? 
A) -5 D) -2 E)-i 


B)-4 OO)-3 


(8x—-2y43)m4*(X*y1t1)n-0 


eşitliği m ve n nin bütün reel sayı değerleri için 
sağlandığına göre, x.y değeri kaçtır? 


A)3 B) 1 c)0 D)-1 E)-2 


4ax *2y-1-0 
3x-byt3-0 


denklem sistemini sağlayan sonsuz (sınırsız) sayı- 
da (x, y) ikilisi olduğuna göre, b değeri kaçtır? 


A)2 B)3 Cc) 4 D) 5 E)6 


5Sasb*sc-6 


a-btc-2 
olduğuna göre we değeri kaçtır? 
g gore, a kb g çtır: 
A2: B)3 c)4 D) 5 E)6 

















YGS 




















Matematik - 1 TEST -3 
a 1 4 
x-1 İsi 73 — 
denkleminin köklerinden biri 2 olduğuna göre, a 
değeri kaçtır? 
A)1 B)2 c)3 D) 4 E) 5 
1 1 2a12 
2 
ei, A AA T 
a 
denkleminin çözüm kümesi aşağıdakilerden han- 
gisidir? 
AR B) Rİ (07 
D)R-1-2,0,2) E)1-2,2) 
aveb reel sayılardır. 8. 
ax 4 2biy - 42 z 
ax * 2by - 4V3 3 
b 
N 
denklem sistemini sağlayan (Xx, y) ikililerinin küme- 
si Ç — ((6, 3)) olduğuna göre, a.b çarpımı kaçtır? E) 
13 1 13 17 
A)— B) — Cc) —-— D)—-— E) - 
) 5 ) g Ng lr ) -3 9. 
3-412 1t(2a-(at1)J-aj-a-1 
denklemini sağlayan a değeri kaçtır? 
A)7 B) 6 C)5 D)4 E)3 
o: i 1 — 8 10 
3-1. 3 


A)2 B)3 Cc) 4 D) 5 E)6 


id lr 
es 
2 Ny. 
x 2 giz 
olduğuna göre, y değeri kaçtır? U 
A) 4 B) 6 C)-6 D)-10 E) -12 
2mxtny-3 
mx-y-6 


denklem sistemini sağlayan (x, y) ikililerinin küme- 
si Ç — ((1,—2)) olduğuna göre, n değeri kaçtır? 








7 5 3 1 
A) — B) — GC) — D) — 
> DE ir ) 5 E) 0 
ME e a zi 
at*3 a-3 at3 a-3 
olduğuna göre, a kaçtır? 
A)2 B) 4 C)6 D)8 E) 10 


a,b,c reel sayılardır. 


2a? 4 b? - 25 
bi 4262-9 
atc-4 


olduğuna göre, a—c değeri kaçtır? 


A) B) 4 Cc) 3 D)2 E)1 


x ve y tamsayılardır. 





1 pi 1 
xty—3 x—-yt3 


z1 


olduğuna göre, x.y değeri kaçtır? 


A) 1 B)2 Cc) 3 D) 4 






























199 


YGS Matematik - 1 TEST -3 Denklem Çözme 
1. 8a 4 9b 4 10c -23 16. (42 -1)x 4211 
3a t4b 45c-8 
eşitliği x in bütün reel sayı değerleri için sağlan- 
olduğuna göre, as b *c toplamı kaçtır? dığına göre, t değeri kaçtır? 
A) 1 B) 2 c)3 D) 4 E)5 )2  B) > c) > Y-1  E-2 
e y reel sayılardır. 
12. xvey y 9 Ki EŞLİ 
Xx y XY 
(13x—-1)—1)2 My #20 içi. & 
Xx z XZ 
olduğuna göre, x.y nin alabileceği en büyük de- i n iL .4 
ğer kaçtır? y ya yz 
Iduğuna göre, z değeri kaçtır? 
4 3 3 9 
A-Z B-5 O-Z De EZ 
5 3 1 
ee GC) — D) 1 E) — 
AZ Be İZ ) > 
13. a-2b*c-4 
3at3b-c-7 18. 2x*14y-27-5 
at4b$*5c 15 v Xx-yt227-9 
; 3xt2y12-22 
olduğuna göre, (3a — 3b — 5c) kaçtır? z 
N olduğuna göre, x.y çarpımının değeri kaçtır? 
Aj-4 “E-s <G-s D-7# ' E-8 ğ) 
A) 6 B) 10 G) 12 D) 15 E) 18 
14. x#0 olmak üzere, 
19. x(54y)z2 
3xy—4z-0 ( z ) 
-—|).(Xy-—2) 50 
5xz—3y-0 ; Xx >. 
—60x-0 
di i olduğuna göre, x değeri kaçtır? 
ğ Ö ya değeri kaçtır? 
olduğuna göre, x.y.z çarpımının değeri kaç A)6 B) 5 C)4 D)3 E) 2 
A) 72 B) 64 C) 56 D) 52 E) 48 
20. a,b,c reel sayılardır. 
2 
XxX tax*t-5 
> x—İ — ab-5a-c?-1 
a*b-3 
denkleminin çözüm kümesi bir elemanlı olduğuna 
göre, a tamsayısı kaçtır? olduğuna göre, b değeri kaçtır? 
A)-6 B) -5 c)0 D) 3 E)6 A)7 B) 6 C)5 D) 4 E)3 
11-C 12-D 13-A 14-E 15-A 16-B 17-A 18-C 19-E 20-D 
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Sayı ve Kesir Problemleri 


Yaş Problemleri 
İşçi - Havuz Problemleri 
Hız Problemleri 
Yüzde - Faiz, Karışım Problemleri 


























SAYI ve KESİR PROBLEMLERİ 





:A DENKLEM KURMA 6) İki sayının farkının karesi: (x— y)? 





ş i — Verilen bir problemi çözebilmek için, problemde söz edilen Ti ikinin kafoleninieniemi 
bilinmeyenler arasındaki bağıntıyı (veya bağıntıları) yazma- 
ya denklem kurma denir. 
Denklem kurulurken, birbirinden bağımsız her bilinmeyen 
farklı sembolle gösterilmelidir. Problemin çözümü için de se- Örnek: 
çilen bilinmeyen sayısı kadar bağıntıya gerek vardır. 


8) İki sayının toplamının 1 eksiğinin karesi: (X 4 y — 1)2 


| 


Ardişik sayılardan en küçük olanı Xx olsun. 
1) Ardışık iki tamsayının toplamı: X * (x * 1) 


2) Ardışık üç tamsayının toplamı: X * (X $* 1) * (X * 2) 


Örnek: 

Bilinmeyen herhangi bir sayı x olsun. 3) Ardışık iki tek sayının toplamı: Xx * (x * 2) 
1) Bir sayının 3 fazlası: X* 3 4) Ardışık iki çift sayının toplamı: X * (X * 2) 
2) Bir sayının 3 eksiği: x—3 5) Ardışık üç tek sayının toplamı: Xx * (X * 2) 4 (X*4) 
3) Bir sayının 2 katı: 2.x 6) Ardışık üç çift sayılan en büyüğü, en küçüğünün 
4) Bir sayının 2 katının 7 fazlası: 2.x*7 zi üne eşitse: X44- > .X 


5) Bir sayının 7 fazlasının 2 katı: (XX * 7) .2 


İs» UYARI 


6) Bir sayının dörtte biri: Ni -x 





7) Bir sayının yarısının 2 fazlası: 5 2 Bilinmeyen sayısını arırmamak içir, birbiri cinsinden ya- 


zılabilecek bilinmeyenler için farklı semboller seçilme- 





(GENİ YayınLaRI 


il 8) Bir sayının 2 fazlasının yarısı: e > - melidir. 
İ 9) Bir sayının karesi: x2 
10) Bir sayının 3 eksiğinin karesi: (x — 3)? — 
) Y g ( ) Örnek: 


11) Bir sayının 2 katının küpü: (2x)9 - 8 i 
1) İki sayıdan biri, diğerinin 2 katına eşitse bu sayılar: 
12) Bir sayının küpünün 2 katının 1 fazlası: 2. © #1 x ve 2x 


Xx—İ 





13) Bir sayının 1 eksiğinin yarısı 5 ise: -5 


2) İki sayıdan biri, diğerinin üçte birine eşitse bu sayılar: 


14) Bir sayının karesinin 2 fazlası, kendisine eşitse: £ y veya x,3X 
3 , 


242 —x 
3) İki sayının toplamı 7 ise bu sayılar: Xx, 7—Xx 
4) İki sayının farkı 7 ise bu sayılar: Xx, xX*7 veya X, 
Örnek: x—7 şeklinde seçilebilir. 
Herhangi iki sayı x vey olsun. DE B. SAYI PROBLEMLERİ 


1) İki sayının toplamı: x * y 
Örnek: 
5 katının 15 fazlası 90 olan sayıyı bulalım. 


2) İki sayının farkı: x—y 


3) İki sayının çarpımı: x.y 


4) İki sayının oranı: Çözüm: 
5) İki sayının karelerinin farkı: x2 — y? Pralin se Yiyen yerdiyelini, 
5.x115-905x- EE. - 15ti. 


202 İ ,,, 203 




















YGS Matematik - 1. 


Sayı ve Kesir Problemleri 





Örnek: 


4 katının 3 eksiğinin beşte ikisi 10 olan sayıyı bulalım. 


Çözüm: 


Aradığımız sayı x olsun. 





(4x-3). z -10 >4x—-3-25 


> x-7dir. 


Örnek: 


1 eksiğinin üçte biri ile 3 fazlasının dörtte birinin toplamı 
15 olan sayıyı bulalım. 


Çözüm: 
Aradığımız sayı x olsun. 


Lan —15 > 4X-4 43x49 — 180 
w 6 > 7X-175 
— x-25tir 
Örnek: 


7 si, > sinden 30 fazla olan sayının Ni sini bulalım. 


Çözüm: 


Aradığımız sayıya x diyelim. ve — yi bulalım. 








>. X ap KK ap 
7 7 7 
52 X.igy 2 
3 7 3 
Sidi 
7 
Örnek: 


İki doğal sayının karelerinin farkı 17 olduğuna göre, bu 
iki sayının çarpımını bulalım. 


Çözüm: 

Aradığımız iki sayı, a ve b olsun. 

a —b2—-17 > (a-b) .(a 4 b) — 17 ve 

Çarpımı 17 olan doğal sayılar, 1 ve 17 veya 17veidir. 
a *b, a-b den büyük olduğu için, 
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ve a.b — 72dir. 


Örnek: i 


Ardışık iki tek sayının karelerinin toplamı 202 olduğuna 
göre, bu sayıları bulalım. 


Çözüm: 
Bu sayılar x ve x *2olsun. 
MİX E2İ-202 > 2x244x44-20p 
> xX 4 2x-99-0 
/N 
-9.11 
> X-9) (x* 11) 0 
> X, 9 veya Xx 5-11 
O halde bu sayılar; 9 ile 11 veya —- 11 ile —-9 olur, 


Örnek: 


Bir salonda 28 erkek, 12 bayan vardır. 


Salona kaç evli çift (karı-koca) gelirse salondaki bayan 
sayısının erkek sayısının yarısına eşit olacağını bulalım. 


Çözüm: 

Salona Xx tane karı-koca (x erkek, x bayan) gelsin. 

Son durumda erkeklerin sayısı, bayanların sayısının 2 katına 
eşit olduğuna göre, 

281Xx-2.(124X) > x-4 tür 


Örnek: 


Bir salondaki bayanların sayısının 9 katı, erkeklerin sayısının 
5 katına eşittir. 
Salondan 5 evli çift (karı-koca) ayrıldığında salonda ka- 
lan bayanların sayısı, kalan erkeklerin Sayısının yarısına 
eşit olduğuna göre, başlangıçta salonda kaç kişi oldu- 
ğunu bulalım. 


Çözüm: 


Başlangıçta bayanların sayısının 9 katı, erkeklerin sayısının 
5 katına (9.B — 5.E) eşit olduğundan erkeklerin sayısı 9x, 
bayanların sayısı 5x olsun. 

Salondan 5 karı-koca ayrıldığında salonda kalan erkeklerin 
sayısı (9x — 5), kalan bayanların sayısının (5x — 5) 2 katı ol 
duğundan, 

9—5-2.(5X-5) > x-5 ve başlangıçta salonda, 
9X*45x-14x-14.5-—70 kişi vardır. 





YGS Matematik - 1 








Sayı ve Kesir Problemleri 








Örnek: 


Ahmet 450 lirasını İrem'e verirse, İrem'in parası Ahmet'in pa- 


. rasının yarısına eşit oluyor. İrem, Ahmet'e 50 lirasını verdi- 
İ ğinde ise Ahmet'in parası İrem'in parasının 5 katına eşit olu- 


yor. 


Buna göre, ikisinin toplam kaç lirası olduğunu bulalım. 


Çözüm: 

1. yol: 

Ahmet 450 lirasını İrem'e verdiğinde elinde kalan para, 
İrem'in elindeki paranın 2 katı olduğuna göre, Ahmet ve 
İrem'in paralarını sırasıyla 2x -- 450 ve x — 450 lira seçelim. 
İrem 50 lirasını Ahmet'e verdiğinde Ahmet'in parası, İrem'in 
parasının 5 katı olduğuna göre, 

2x * 500 5.(x-500) > x - 1000TLdir. 


Buna göre, ikisinin toplam parası: 3x - 3000 TL dir. 


2. yol: 

Ahmet'in parası x, İrem'in parası y olsun. 
Xx—-450-2.(y4 450)... (1) 
x*50-5.(y-50)... (2) 

(0) eşitliği — 1 ile çarpılıp (2) eşitliği ile toplanırsa; 
500 -3y— 1150 





1650 y- 550 
2g İY 4 x2450 
X # yz 3000 

Örnek: 


Bir terzi elindeki kumaştan 15 tane pantolonluk kesebiliyor. 
Terzi, bir pantolonluğu 20 cm daha uzun kestiğinde ise 12 
tane pantolonluk kesebiliyor. 


Buna göre, terzinin elindeki kumaşın kaç metre olduğu- 
nu bulalım. 


Çözüm: 

1. yol: 

Terzinin kestiği 15 tane pantolonluğun her biri x cm olsun. 
Buna göre, 

İ5.x -12.(X420) > x-80 cm ve 

Terzinin elindeki toplam kumaş: 15 . 80 — 1200 cm 


— 12 metredir. 








ÇELEİ vavınuarı 
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2. yol: 
12 tane pantolonluğun her birinden 20 cm daha kisa kesti- 
ğinde, arttırdığı 12.20 - 240 cm kumaştan 3 tane panto- 


lonluk daha kesmektedir. O halde, ikinci durumda kestiği 
240 





(boyu kısa olan) bir pantolonluk 80 cmdir. 


(Buna göre, elindeki kumaş: 15 . 80 - 1200 cm — 12 met- 


redir.) 


Örnek: 

Bir çocuk, evindeki merdivenin basamaklarını ikişer ikişer çı- 
kıp, üçer üçer inmektedir. 

Bu çocuğun çıkarken attığı adım sayısı inerken attığı 
adım sayısından 15 fazla olduğuna göre, çocuğun kaç 


adımda merdivenin basamaklarını indiğini bulalım. 


Çözüm: 


1. yol: 
Basamak sayısı x olsun. 


Çıkarken attığı adım sayısı > inerken attığı adım sayısı ise 


3 olur. Buradan, 


XX -455x90ve 
2 3 


inerken attığı adım sayısı, 2 -30dur. 


2. yol: 


Çocuğun basamakları inerken attığı adım sayısını x seçer- 
sek, çıkarken attığı adım sayısı (x * 15) olur. 
Buna göre, 

Basamak sayısı :3.x—2.(x * 15) 


>x-30 dur 


3. yol: 
2 ve3 ün en küçük ortak katı 6 dir. Buradan; çocuk 6 mer- 


diveni çıkarken 3 adım, inerken 2 adım atmaktadır. Buna göre, 
2 adım indiğinde 1 adım eksik attığına göre 


x adım indiğinde 15 adım eksik atar. 





xXx -830adım 


İl 
i 
i 
i 
i 
İl 
İ 
İ 














i 
; 
i 
i 
Ni 














Sayı e Kesir Problemleri 





Örnek: 


Bir kırtasiyeci, elindeki kalemlerin tanesini 65 kuruştan satti- 
ğında 22,5 TL kâr etmekte, 40 kuruştan sattığında ise 15 TL 
zarar etmektedir. 


Buna göre, satıcının elindeki kalemlerin sayısını bulalım. 


Çözüm: 
1. yol: 


Kalem sayısı x ve toplam maliyeti a olsun. 


65.x-a $ 2250 kuruş 
— 40.xa- 1500 kuruş 





25.Xx-3750 > x - 150 kalem 


2. yol: 

Satıcının 22,5 TL kâr ettiği durum ile 15 TL zarar ettiği durum 
arasında eline geçen para farkı 2250 4 1500 — 3750 ku- 
ruştur. Bu fark bir kalemin satışındaki 65 — 40 — 25 kuruş- 
luk farktan ortaya çıkmaktadır. 


3750 
25 





O halde, toplam kalem sayısı:  150dir. 


Örnek: 


Bir manav 5 tanesini 3 liradan aldığı narların 8 tanesini 6 li- 
radan satmıştır. 


Manav, aldığı narların tümünü satarak 30 lira kâr ettiğine 
göre, kaç tane nar sattığını bulalım. 


Çözüm: 
Manav x tane nar alsın. 


5 tanesini 3 liradan alırsa, tanesini < liradan almıştır. 


8 tanesini 6 liradan satarsa, tanesini Ti liradan satmıştır. 


Alış 4 kâr — satış 


olduğundan, 
li .X430 — pa Xx 
5 8 
LE ae yk 
4 5 
3X 
> 30 >0 > Xx - 200 bulunur. 





Çİ yayınları 
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Örnek: > 


Bir parkta bir kısmı 4 kişilik, diğerleri 7 kişilik olan toplam 25 
tane bank vardır. 


Banklardaki oturma yerlerinin tamamı 127 kişilik duğu. 
na göre, 7 kişilik bank sayısını bulalım. 


Çözüm: 
1. yol: 
7 kişilik bank sayısı x seçilirse, 4 kişilik bank sayısı 
(25 —x) olur. Buna göre, 
7X44.(25-x)-127 > 3x-27 
> x-9dur 


2. yol: 

Önce bankların tümüne 4 er kişi otursun. 25. 4 — 100 ok 
duğundan 127 — 100 — 27 kişi ayakta kalır. Bu durumda 7 
kişilik bütün banklarda 3 er kişilik boş yer vardır. O halde, 
ayakta kalan 27 kişi, üçer üçer ia 9 banka oturabilir, 


Buna göre, 7 kişilik bank sayısı 9 dur. 


Örnek: 


Dolu iken ağırlığı 30 kg gelen bir kasadaki elmaların ağırlığı, 
boş kasanın ağırlığının 9 katı gelmektedir. 


Buna göre, kasanın yarısı dolu iken ağırlığının kaç kg 
geleceğini bulalım. 


Çözüm: 

Boş kasanın ağırlığı x seçilirse, elmaların ağırlığı 9x olur. 
Buna göre, 

X*9Xs30> x-3kgdır O halde, kasanın yarisı dolu 
iken ağırlığı, 

Xx t4,5x - 16,5 kg gelir. 


Örnek: 


600 litrelik bir havuz 6 ve 10 litrelik kovalarla su taşınarak 
doldurulacaktır. 


Kovaların her ikisinin de en az birer kez kullanılması ko- 
şulu ile, bu havuzun tamamının en az kaç kova su ile do- 
lacağını bulalım. 
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sayı ve Kesir Problemleri 








Çözüm: 
OKEK (6, 10) — 30 ve her iki kova ilede mutlaka su taşına- 
cağına göre, havuzun 600 — 30 — 570 litresi 10 litrelik ko- 


. ya ile 57 seferde, geri kalan 30 litresi de 6 litrelik kova ile 5 
* seferde doldurulur. Buna göre, havuzun tamamı her iki kova 


ileenaz 57 * 5 - 62 kova suile doldurulabilir. 


C. KESİR PROBLEMLERİ 


su ile dolu olan bir kabın içindeki su ile birlikte ağırlığı 


ei 


6,5 kg gelmektedir. 


Kabın tamamı su ile dolu iken ağırlığı 20 kg olduğuna 
göre, boş kabın ağırlığının kaç kg olduğunu bulalım. 


Çözüm: 
1. yol: 


Boş kabın ağırlığı k ve kabın tamamının aldığı suyun ağır- 
lığı 4s olsun. Buna göre, 


—-4/k*4s -6,5 


pi k*t4s-20 


—-3k-—-6—>k-2kgdır. 


2. yol: 


: ü dolu kabın tamamı doldurulduğunda kabın ağırlığı 
20-6,5 - 13,5 kg artmıştır. O halde dolu kabın aldığı 
suyun > ünün ağırlığı 13,5 kg, dolayısıyla - ü 
13,5:3-—4,5 kg dır 


Buna göre, boş kabın ağırlığı, 
65—4,5 —-2kgdır. 


Örnek: 


Bir kovanın ağırlığı, boşken a kg, ni i su ile dolu iken 
b kg gelmektedir. 


Buna göre, kovanın tamamı su ile doluyken toplam ağır- 
lığını a ve b cinsinden bulalım. 








YAYINLARI 
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Çözüm: 


Kovanın tamamının aldığı suyun ağırlığı 5s olsun. 
Ri de ” LE 
Buna göre, suyun e inin (2s nin) ağırlığı b-—a, 


suyun tamamının (5s nin) ağırlığı ise > (b—a) dır 


O halde, kova tamamen dolu iken içindeki su ile birlikte top- 


lam ağırlığı, 

5 5b-3a 
— (b-a *a-—— dir. 
3 ya 2 
Örnek: 


Bir kesrin değeri > tür. Bu kesrin pay ve paydasına 


6 eklendiğinde kesrin değeri > olmaktadır. 
Buna göre, başlangıçtaki kesrin payını bulalım. 
Çözüm: 

PX 
Başlangıçtaki kesir olsun. 


2x46 4 


3x 46 5 





> 10X430-12x424 


>2x-6 
olduğundan başlangıçtaki kesrin payı 6 dır. 


Örnek: 
Bir parça telin bir ucundan 5 u kesildiğinde telin 


orta noktası eski durumuna göre 5 cm kaymaktadır. 


Buna göre, başlangıçtaki telin uzunluğunu bulalım. 


Çözüm: 


Telin orta noktası, bir ucundan kesilen kısmın yarısı kadar 


kayar. 
1 EN N 1. 
Telin ucundan 5 u kesildiğine göre, 18 i 5cm, 


dolayısıyla başlangıçtaki telin tamamı 18.5 - 90 cmdir. 








| 
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Örnek: 


Tamamı dolu olan bir su deposunun birinci gün üçte biri kul- 
lanılıyor. İkinci gün:depodaki suyun 150 litresi kullanılınca 


deponun yarısı boşalmış oluyor. 


Buna göre, birinci gün kaç litre su kullanıldığını bulalım. 


Çözüm: 
1. yol: 


Deponun tamamı Xx litre su alsın. Buna göre, 


X 4150 * 5x - 900litredir. 
3 2 


O halde, birinci gün 300 litre su kullanılmıştır. 


(Burada deponun aldığı su miktarı 6x de seçilebilir.) 
2. yol: 


z ve : kesirlerinin paydasının (3 ve 2 nin) en küçük ortak 


katı 6 olduğundan bir bütünü 6 parçaya ayırarak depoyu 
temsil edelim. 


2. gün kullanılan kısım 


(1 parça) 150 litre olduğundan 





1. gün kullanılan kısım 


1. gün kullanılan 


(2 parça) 2.150 - 300 litredir. 
| kısım 


2. gün kullanılan 
kısım 


Örnek: 


Bir köylü pazara bir miktar yumurta getiriyor. Yumurtaların 
üçte birini satıyor. 35 tane yumurta da kırılınca geriye, baş- 


.langıçtaki yumurtaların > i kalıyor. 


Buna göre, köylünün elinde kalan yumurta sayısını bu- 
lalım. 


Çözüm: 

1. yol: 

Köylünün elinde, yumurtaların 5 i kaldığına göre, kırılan ve 
satılan yumurtaların tamamı, bütün yumurtaların 5 idir. O 


halde, yumurtaların 
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lk. > a 

gym 24 ü 35 tanedir. Buna göre, 

ie çe ği a ; 
——ü5 — k 

24 tane, 8 i 45 tanedir. t 
2. yol: 


Yumurtaların tamamını, — ve < in paydalarının 


en küçük ortak katı olan 24 parça ile gösterelim. 


yumurtaların 3 ü 


24.1 -8 
3 


yumurtaların z i 





(kalan yumurta) 
kınlan yumurtalar 3 z 
24. -9 
8 


7 parça 35 ise, 1 parça 5 ve 9 parça 45 yumurta olur. 


Örnek: 
Bir öğrenci elindeki kitabın birinci gün üçte birini, ikinci gün 
de kalanın üçte birini okuyor. 


Geriye kitabın 40 sayfası kaldığına göre, kitabın tamamı- 


nın kaç sayfa olduğunu bulalım. 


Çözüm: 
1. yol: 

Kitabın tamamı Xx sayfa olsun. 
İp X 
—ünü(— 
3 3 


Birinci gün ünü ) okursa geriye 


w İro 
Cc: 


( ie ü ) kalır. Kalan 40 sayfa olduğundan, 


(5).5-0> x - 90 sayfadır. 


2. yol: 


Kitabın tamamını 9 parça ile gösterelim. 






2. gün okunan 
kısım (kalanın zi ü) 






NN 


İ 


1. gün okunan 
kısım 


Sayı ve Kesir Problemleri 





















Sayı ve Kesir Problemleri 
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Şemadan, kalan 4 parça 40 sayfa olduğuna göre, 1 parça 


10 sayfa ve 9 parça (kitabın tamamı) 90 sayfadır. 


Örnek: 


İsmet parasının > ünü Kaya'ya verdiğinde Kaya'nın 


parası ET oranında artıyor. 


Buna göre, İsmet'in parasının Kaya'nın parasına oranını 


bulalım. 


Çözüm: 


Kaya'nın parası Tİ oranında arttığına göre, İsmet'ten 


aldığı para, kendi parasının Tİ üne eşittir. 


İsmet'in parasına x, Kaya'nın parasına y denilirse, 


e, 


a Yao *y 


Örnek: 


e 1 
Bir manavdaki sebzeler çürüyerek 5 oranında fire 


vermiştir. 


Buna göre, maliyetin hangi oranda arttığını bulalım. 
Çözüm: 


Sebzelerin tamamı 5 kg olsun. < i çürüyerek fire verirse 
geriye 4 kg sebze kalır. O halde, 4 kg sağlam sebze elde et- 
mek için 5 kg sebze satın alınmış yani 1 kilogramına fazla- 
dan para ödenmiştir. Buna göre, maliyet dörtte bir yani — 


oranında artmıştır. 


(ELM) YAYINLARI 
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Örnek: 
Haftalık harçlığı sabit olan bir öğrenci, her hafta harçlığının 


unu A kumbarasına, Ni ini de B kumbarasına koy- 
maktadır. 


Bu öğrencinin 8 hafta sonunda her iki kumbarasında bi- 
riken paralarının toplamı bir haftalık harçlığına eşit oldu- 
ğuna göre, x in değerini bulalım. 


Çözüm: 
Bu öğrencinin 8 haftada A kumbarasında biriken pa- 


1 8 
İ ğ . <> s — udur 
rası, bir haftalık harçlığının 8 10 10 udur. 


8 haftada iki kumbarada biriken paralarının toplamı, bir haf- 
talık harçlığına eşit olduğundan, B kumbarasında biriken 
para, bir haftalık harçlığının 


BLU EK SAN 
10 10 10 5 
Buna göre, 


Örnek: 


Bir top yerden 30 m yüksekliğe tırlatılıyor. Bu top her yere 


düşüşünde bir önceki yüksekliğinin Ni katına çıkıyor. 


2. kez yere düştüğü anda, topun düşey olarak aldığı top- 
lam yolun kaç metre olduğunu bulalım. 


Çözüm: 


gom: 





Top ikinci kez yere değene kadar 


2 


2 
.7 130. 
30430130 3 3 


100 metre yol alır. 


























AD ei RM Ra şa aş TEZ 











YGS Matematik - 1 TEST - 1 (Çözümlü Sayı ve Kesir Problemleri 
Bir sayının dörtte birinin 5 eksiği, aynı sayının üç- 6. o 15 çocuktan bir kısmı 50 kuruş, kalanları da 100 ku. 
te birinin yarısının 5 fazlasına eşit olduğuna göre, ruş atarak bir kumbarada 12 TL biriktiriyorlar. 
bu sayı kaçtır? 

Buna göre, kumbaraya 100 kuruş atan Gok a 
A) 100 B) 105 6) 110 D) 115 E) 120 sı kaçtır? 
A) 6. B) 7 c) 8 D) 9 E) 10 
, i RX 
Bir kesrin değeri dir. 
Bu kesrin pay ve paydasına hangi sayı eklenirse 
: Ni 4 7. Bir sınıftaki öğrenciler, sıralara 2 şerli otururlarsa 3 öğ- 
kesrin değeri —- olur? renci ayakta kalıyor. Eğer 3 erli otururlarsa 4 sıra boş 
kalıyor. 
A) 4y-5x B) 5x -4y GC) 4x-5y 
D) 5y —-4x E) x-y Buna göre, sınıftaki öğrenci sayısı kaçtır? 
A) 41 B) 37 C) 35 D) 33 E) 29 
Bir kesrin değeri dir. Bu kesrin payına 3 eklenip, 
paydasından 4 çıkarılırsa kesrin değeri < oluyor. 
N il i z 8. Dört yanlışın bir doğruyu götürdüğü 90 soruluk bir 
Buna göre, başlangıçtaki kesrin payı ile paydası- o $< ie Da 
7 sınavda, bütün soruları cevaplayan Ali'nin 72,50 
nın toplamı kaçtır? > ği , N N 
< neti olduğuna göre, Ali kaç soruya yanlış cevap 
Şi vermiştir? 
A) 11 B) 22 Cc) 33 D) 44 E) 55 
A) 10 B) 12 C) 14 D) 16 E) 18 
Bir telin ucundan a? birim kesilince ağırlık merkezi a? 
birim kayıyor. 
9. 10ve 11 yaşındaki öğrencilerden oluşan 30 kişilik bir 
Buna göre, a kaçtır? sınıftaki öğrencilerin yaşları toplamı 325 tir. 
S5 *Y5 P v2 Ni ei > 
A) B) v2 Cc) v2 D) 1 E) v1 Buna göre, bu sınıfta 10 yaşında kaç öğrenci vardır? 
A) 5 B) 10 G) 15 D) 20 E) 25 
Bir dikdörtgenin bir kenarı 5 ile, bir köşegeni ise 13 ile 
orantılıdır. 
10. 7 armut fiyatına 4 portakal ve 1t portakal fiyatına 3 
Bu dikdörtgenin çevresi 85 m olduğuna göre, ala- elma alınabilen bir manavdan, 14 armut ve 6 porta- 
ni kaç m? dir? kal alabilen bir kişi aynı paraya kaç elma alabilir? 
A)150 OB)225 C)375 D)400 E)600 A) 14 B) 28 GC) 42 D) 50 E) 62 
a lama a RR GRE a Rİ Sü lk ani 
2-A 3-G 4-B 5-G 6-D 7-D 8-C 9-A 10-6 
210 
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11. 











TEST - 1 (Çözümlü) 








Sayı ve Kesir Problemleri 





Bir okulda 3000 öğrenci, diğer bir okulda ise 2000 öğ- 
renci öğrenim görmektedir. 3000 öğrencinin öğrenim 
gördüğü okulun öğrenci sayısı her yıl 150 azalmakta, 
2000 öğrencinin öğrenim gördüğü okulun öğrenci sa- 
yısı ise her yıl 100 artmaktadır. 


Buna göre, kaç yıl sonra bu iki okuldaki öğrenci 
sayıları birbirine eşit olur? 
A)2 B)3 Cc)4 


D) 5 E)6 


Üç yanlışın bir doğruyu götürdüğü, test biçiminde uy- 
gulanan bir sınavda, yapılan her bir net için 12 puan 
verilmektedir. 


25 soruluk bu sınavda 2 soruyu boş bırakarak 132 
puan alan bir öğrenci, kaç soruyu yanlış cevapla- 
mıştır? 
A) 9 B) 8 C)7 


D)6 E)3 


Bir işyerinde çalışan erkeklerden her birisinin, erkek 
mesai arkadaşlarının sayısı, bayan mesai arkadaşları- 
nın sayısının iki katından 26 eksik; bu işyerinde çalı- 
şan bayanların her birisinin de bayan mesai arkadaş- 
larının sayısı, erkek mesai arkadaşlarının sayısının Üç- 
te ikisinden 4 fazladır. 


Buna göre, bu işyerinde çalışanların sayısı kaçtır? 


A) 100 B) 90 G) 80 D) 70 E) 60 


3 yumurtayı 80 kuruşa alıp 4 yumurtayı 150 kuru- 
şa satan bir bakkal, kaç yumurta satarsa 65 TL kâr 
eder? 

A) 1000 B) 800 G) 750 


D) 600 (OE) 500 


Bir satıcı, bir kutudaki n tane bardağın tanesini Xx li- 
radan satmayı düşünmektedir. ... 


Kutudaki bardakların 15 tanesi kırık çıktığına göre, 
aynı parayı elde edebilmek için, bu satıcı, sağlam 
bardakların tanesini kaç liradan satmalıdır? 

















xn xn xn 
B C 
p Xx $ 15 ) n * 15 ) n— 15 
xn X 
D 
) x—15 m n $ 15 
12-A 13-6 14-D 15-G 
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16. 


17. 


18. 


19. 


20. 


40 yolcusu olan bir otobüsten 5 erkek, 5 bayan yolcu 
inince geriye kalan erkek yolcuların sayısının 2 katı, 
bayan yolcuların sayısının 3 katına eşit oluyor. 


Buna göre, ilk durumda otobüste kaç erkek yolcu 
vardı? 
A) 25 B) 24 G) 23 


D) 22 E) 21 


agramı 90, (1100 — a) gramı 240 lira olan baharatın 
kilosu kaç liradır? 
A) 150 B) 200 C) 250 


D)300 (o E)400 


20 kilogram tereyağını 180 liraya alan bir satıcı, bu te- 
rayağını net ağırlığı 200 gram olan paketler halinde 
satacaktır. 


Her paket için 20 kuruşluk paketleme masrafı ya- 
pan bu satıcı, 20 kilogram tereyağının satışından 
100 lira kâr ettiğine göre, bir paket tereyağını kaç 
liradan satmıştır? 

A) 2,5 B)3 C) 3,5 


D) 4 E)5 


Bir traktörün arka (büyük) tekerleğinin yarıçapı, ön 
(küçük) tekerleğinin yarıçapının 2 katıdır. 


120 metrelik bir mesafede arka tekerlek ön teker- 
lekten 30 devir az yaptığına göre, arka tekerleğin 
çevresi kaç metredir? 


A)2 B) 2,5 o) 3 D) 3,5 Ey4 


< i ile > sinin toplamı 38 olan sayının : i kaçtır? 


A) 14 B) 18 C) 21 D) 30 E) 35 








j 
! 
| 
| 
| 
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TEST - 1 (Çözümlü) 


Sayı ve Kesir problemleri 





Tamamı su ile dolu bir şişenin ağırlığı x gram, içindeki 
suyun üçte ikisi döküldüğünde ise y gram gelmektedir. 


Buna göre, boş şişenin ağırlığı, x ve y türünden 
aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 2x *Y B) 3y—x o 3x—Y 
2 2 2 
D)2x*3y E)x*3y 


Bir sınıftaki öğrencilerin — inin 6 eksiği kız öğrencidir. 


Sınıftaki kız öğrencilerin sayısı erkek öğrencilerin 
sayısından 6 fazla olduğuna göre, erkek öğrenci- 
lerin sayısı kaçtır? 

A) 12 B) 15 C) 16 


D) 18 E) 20 


Maaşının üçte birini ev kirasına, dörtte birini de mutfak 
masraflarına ayıran bir işçinin kalan parası, maaşının 
210 lira eksiğine eşit oluyor. 


Buna göre, bu işçinin kalan parası kaç liradır? 


A)120 oB)125 C)130 D)140 E) 150 


Üç sayının toplamı 76 dır. Birinci sayının ikinci sayıya 


oranı > , İkinci sayının üçüncü sayıya oranı 5 tür. 


Buna göre, en küçük sayı kaçtır? 


A) 10 B) 12 6) 15 D) 20 E) 24 


Bir memur aylığının : ünü ev kirasına ayırdıktan sonra 
kalan parasının > ünü mutfak masraflarına harcıyor. 


Geriye kalan parasının yarısını diğer masraflarına har- 
cayan memurun elinde 250 TL kalıyor. 


Buna göre, bu memurun aylık mutfak masrafları 
kaç TL dir? 


A)500 B)750 C)1000 D)1250 E) 1500 


ÇEEZ YAYINLARI 


26. 


27. 


28. 


29. 


30. 


Bir çocuk parasının bir kısmını harcadıktan sonra kalan 


parasının İ ü ile yemek yeyince geriye başlangıçtaki 


li 


Buna göre, bu çocuk yemekten önce başlangıçtaki 


parasının yarısı kalıyor. 


parasının kaç katını harcamıştır? 


Za 


2 1 1 2 
B) ) ) E) > 


A 
3 3 4 5 


İçinde bir miktar su bulunan bir depodaki suyun > ü 
boşaltıldığında depoda 3 kova su kalıyor. Depoya, 
içindeki suyun — ü kadar su eklendiğinde ise depodan 


1 kova su taşıyor. 
Buna göre, deponun tamami kaç kova su alabilir? 


A) 14 B) 13 Cc) 12 D) 11 E) 10 


Bir tel çubuğun bir ucundan ü kesiliyor. Daha sonra 


elde edilen bu iki parça telin her biri 5 eşit parçaya bö- 
lünüyor. 


Bu durumda elde edilen farklı iki boydaki iki parça- 
nın boyları farkı 5 cm olduğuna göre, tel çubuğun 
başlangıçtaki boyu kaç cm dir? 

A) 50 B) 60 C) 75 


D) 90 E) 100 


Bir top kumaşın önce > ü satılıyor. 40 metre daha 


kumaş satılınca, geriye tüm kumaşın İ ü kalıyor. 
Buna göre, kalan kumaş kaç metredir? 


A)40 oB)80 C)120 D)160  E)200 


Bir fidanın boyu, her hafta boyunun İ i kadar Uz&- 
maktadır. 


Buna göre, bu fidanın dikildikten sekiz hafta sonra- 
Ki boyu, beş hafta sonraki boyunun kaç katıdır? 


6 8 36 64 216 
A— B— > yZE gp 
ir İş 9 25 ) 25 ) 125 
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İstenen sayı x olsun. Problemde verilenlere göre, 


> xs 120dir. 


Cevap E 


X a 
— kesrinin pay ve paydasına eklenen sayı a olsun. 
y 





Buna göre, 
a Zek >5x1*5a-4y44a 
y*ta 5 


>—a-4y-5$xtir 
Cevap A 


e .. 3X 
Değeri — olan kesir — olsun. 
zl 8x 


Problemde verilenlere göre, 


İS .3 5 24x-12-15x415 
“8-4 5 
> 27 


> x-3 olur 


Ohalde, 3x*-8x-11.3-33tür. 


Cevap C 


Telin ağırlık merkezi, telin bir ucundan kesilen parça- 
nın uzunluğunun yarısı kadar kayar. 


Buna göre, 
2 2 
g?-a > i a 
2 e 2 
>al-2 
—a-“Y2dir. 


Cevap B 


ÇEİ YAYINLARI 
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TEST - 1 (Çözümleri) 


5. 


6. 








Sayı ve Kesir Problemleri 


Problemde verilenlere uygun dikdörtgeni çizelim. 





Bu dikdörtgenin çevresi p G 
85 m olduğuna göre, > 


2.(12x * 5x) - 85 
) v3 5x 


17x28 
2 


5 
>—x- — olur. 
2 
Buna göre, bu dikdörtgenin alanı, 


5 2 
i2x.5x-12.5.( >) 


— 12.5. Zİ 375 m? dir. 


Cevap C 


1. yol: 

Kumbaraya 100 er kuruş atan çocukların sayısına Xx 
denilirse 50 şer kuruş atan çocukların sayısı (15 — x) 
olur. Çocukların kumbaraya attıkları paraların toplam 
tutarı 12 TL olduğuna göre, 

100 .x * 50 .(15—x) - 1200 

> 10.x $ 5.(15—x) - 120 

> 10.Xx $* 75-5.Xx- 120 

>5x-45 > x-9dur 


2. yol: 

Kumbaraya 100 er kuruş atan çocukların da 50 şer ku- 
Tuş attığını düşünerek biriken toplam parayı bulacak 
olursak, sonuç 100 kuruş atan çocuk sayısı ile 50 ku- 
ruşun çarpımı kadar daha az olacaktır. Çünkü 100 ku- 
ruş atan her bir çocuk için 100 — 50 — 50 kuruş daha 
az hesaba katmış oluruz. 

Buna göre, 50 kuruş atan çocuk sayısına x denilirse, 
x.50 -1200-15.50 


1200 — 750 
50 


—x— 


>x-9dur. 


Cevap D 
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TEST - 1 (Çözümleri) 








7. 


Sınıftaki sıra sayısına x denilirse, problemde verilenle- 
re göre öğrenci Sayısı, 
(2x * 3) veya .3.(X—4) olur. 
Her iki ifadede öğrenci sayısını gösterdiğine göre, bir- 
birine eşitlenirse, 
2x13-3.(X—4) > 2x43-3x—12 
> x- 15 ve 
öğrenci sayısı, 
2Xx43-21543-33 tür. 
(veya 3.(15 — 4) - 33) 
Cevap D 


Ali'nin yanlış cevapladığı soru sayısına 4x denilirse, 
doğru cevapladığı soru sayısı (90 — 4x) ve toplam neti 
(90 — 4x) -x olur. Buna göre, 

90 —4x-x- 72,50 

>90-—72,5 5x 


17,5 
- ——v 
>x > e 
ax Sİ 44 tür 
Cevap C 
1. yol: 


10 yaşındaki öğrencilerin yaşlarını da 11 gibi hesaba 
katarak 30 öğrencinin yaşları toplamını bulursak, so- 
nuç 10 yaşındaki öğrencilerin sayısı kadar fazla ola- 
caktır. Çünkü 10 yaşındaki herbir çocuk için 11 —10 — 1 
yaş fazladan hesaba katmış oluyoruz. 

Buna göre, 10 yaşındaki çocuk sayısı, 

30.11 —325 -5 tir. 


2. yol: 
10 yaşındaki çocuk sayısına x denilirse, 11 yaşındaki 
çocuk sayısı (30 — x) olur. Çocukların yaşları toplamı 
325 olduğuna göre, 
10.x * 11.(30—x) - 325 
> 10.x 4 330—11.x - 325 
> 330-325 -x ise x-5tir 
Cevap A 


mmm mmm e UM ÇE vavıncarı 
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10. 


11. 


12. 


1 armutun fiyatı a, 1 portakalın fiyatı p, 1 elmanın fiya- 
tı e olsun. Problemde verilenlere göre, 
7a-4.p ve p-3.e olduğundan, 
14a-4-6.p-2.7at6.p i 

-24p16.p 

-i14.p - 14.8e 

— 42.e 
14 armut ve 6 portakal alabilen bir kişi aynı paraya 42 
elma alabilir. 
Cevap C 


İki okulun öğrenci sayıları x yıl sonra birbirine eşit ol- 
sun. x yılda, 3000 öğrencinin öğrenim gördüğü oku- 
lun öğrenci sayısı 150.x azalır, 2000 öğrencinin öğre- 
nim gördüğü okulun öğrenci sayısı ise 100.x artar. 
Buna göre, 
3000 — 150.x - 2000 * 100.x 
— 3000 — 2000 — 100.x $ 150.x 
> 1000 -250.x > x-4 tür 

Cevap C 


Öğrencinin yanlış cevapladığı soru sayısına 3x denilir- 
se, doğru cevapladığı soru sayısı (25 — 2) -3x ve 
yaptığı toplam net 

(23—3x)—x-23-4x olur. 

Bu öğrenci, toplam 132 puan aldığına göre, 


12.(23 — 4x) - 132 > 23—4x> —— 
> 23-4x-11 


> 12 4X 

> x-8 ve 
öğrencinin yanlış cevapladığı soru sayısı, 
3x-33-9$ dur. 


CevapA 


Sayı ve Kesir Problemleri - 
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13. 





TEST - 1 (Çözümleri) 














Sayı ve Kesir Problemleri 








1. yol: 

Bu işyerinde çalışan erkeklerin sayısı e, bayanların 
sayısı b olsun. Bu durumda her bir erkeğin, erkek 
mesai arkadaşlarının sayısı (e — 1), bayan mesai arka- 
daşlarının sayısı b ; her bir bayanın da bayan mesai 
arkadaşlarının sayısı (b — 1), erkek mesai arkadaşla- 
rının sayısı e olur. O halde, problemde verilenlere göre, 
e-1-2.b-26...(1) 


2 
—1-—.et4..(2 
b 3 (2) 


(1) eşitliğinden elde edilen, e - 2b -25 değeri, (2) 


eşitliğinde yerine yazılırsa, 


b-1 - E.2b-25)44 


—b-5- 2. (2b -28) 


> 3.(b — 5) — 2.(2b — 25) 
> 83b—15-4b-50 
> b-35 ve 
e-2b-25-235-—25 
— 45 
olduğundan bu işyerindeki çalışanların sayısı, 
et*b-45435-80dir. 


2. yol: 
Bu işyerinde çalışan erkeklerden her birisinin, bayan 


mesai arkadaşlarının sayısına x denilirse, erkek me- 


sal arkadaşlarının sayısı (2x — 26), dolayısıyla bu iş 


yerinde çalışan erkeklerin sayısı da 


2x—26 $ 1 - 2x—- 25 olur. Bu işyerinde çalışan ba- 
yanların her birisinin de bayan mesai arkadaşlarının 
sayısı (x — 1), erkek mesai arkadaşlarının sayısının 


(2x — 25) üçte ikisinden 4 fazla olduğundan, 


xi 2 .(2x-25) 44 


. (0x — 25) 


> 3.(X—5) - 2.(2x — 25) 
> 3x— 15 - 4x—-50 
> 50—15-4x-3x > x - 35 ve 
bu iş yerinde çalışanların sayısı (erkeklerin sayısı ile 
bayanların sayısının toplamı) 
2Xx—254Xx-3X-25 

—3.35—25 - 80 dir. 

Cevap C 
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14. 


15. 


1. yol: 
Problemde verilenlere göre, bir yumurtanın alış fiyatı 


> kuruş ve satış fiyatı > kuruş olduğundan bir 


yumurtanın satışından elde edilen kâr, 


450 — 320 1380 
kuruş 
12 





ee m 
olur. Bakkal x yumurta sattığında 65 TL kâr ediyor ol- 
sun. Buna göre, 


.Xx - 6500 kuruş 


> 13x - 12.650 > x-600 dür. 


2. yol: 

3 ve 4 ün en küçük ortak katı 12 olduğundan, 3 yu- 
murta 80 kuruşa alınıyor ise 3.4 - 12 yumurta 

80.4 — 320 kuruşa alınıp, 4 yumurta 150 kuruşa satılı- 
yor ise 4.3 - 12 yumurta 150.3 — 450 kuruşa satıl- 
maktadır. 

Buna göre, 12 yumurtanın satışından 

450 — 320 — 130 kuruş kâr edilmektedir. 


12 yumurtadan 130 kuruş kâr edilirse 


x yumurtadan 6 500 kuruş kâr edilir. 


mma 


Doğru orantı 


12.650 


X- 600 dür. 


Cevap D 


Tanesi x liradan n tane bardağın satışından elde edi- 
lecek para x.n dir. Bardakların 15 tanesi kırıldıktan 
sonra sağlam kalan her bir bardağın satış fiyatına Y 
denilirse, kalan (n — 15) tane bardağın satışından el- 
de edilecek para y.(n — 15) olur. 
Buna göre, 

xn 


.(n— 15) <Xx.n — tir. 
y.( ) e er 





Cevap C 
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16. 





17. 











TEST - 1 (Çözümleri) 


Sayı ve Kesir Problemleri 





1. yol: 

Otobüsteki erkek yolcuların sayısına x denilirse, ba- 
yan yolcuların sayısı (40 — x) olur. Otobüsten 5 erkek, 
5 bayan yolcu inince otobüste kalan erkek yolcuların 
sayısı (x— 5), bayan yolcuların sayısı ise (35—x) olur. 
Problemde verilenlere göre, 


2.(X-5) -3.(35-—x) 
> 2x—10- 105-—3x 
>5x-115 > x-23 tür 





2. yol: 
Otobüste kalan erkek yolcuların sayısının 2 katı, ba- 
yan yolcuların sayısının 3 katına eşit olduğuna göre, 
(2.E - 3.B) erkek yolcuların sayısına 3x denilirse ba- 
yan yolcuların sayisi 2x olur. Otobüsten 5 erkek, 5 ba- 
yan yolcu indiğine göre, otobüste kalan yolcuların sa- 
yısı 40 — 10 - 30 olur. Buna göre, 
3x42Xx-30 5 x-6 ve 
başlangıçta otobüsteki erkek yolcu sayısı, 
3x45-3.645-23tür 

Cevap C 


Problemde verilenlere göre, 


0 240 


a 1100-—a 
> 9.(1100—a)-24a 
> 3.(1100-a)-8.a > 3300-11a 
> a-300 
olduğundan 300 gramı 90 TL olan baharatın 


100 gramı > — 30 TL ve 1000 gramı 


(kilosu) 10.30 - 300 TL dir. 
Cevap D 





18. 
19. 
E 
< 
4 
z 
z 
£ 
> 
io 
20. 
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20 kg — 20 000 gr olduğundan 20 kg tereyağı 


20 000 
200 
20 kuruş masraf edildiğine göre, 100 paket için ş 


100 . 20 — 2000 kuruş — 20 TL masraf edilir. O halde 
20 kg tereyağı 1804-20 — 200 TL ye mal edilmiştir. Bu 
tereyağının satışından 100 TL kâr edildiğine göre, 
20 kg tereyağı 200 - 100 — 300 TL ye satılacaktır. Bu- 
na göre, bir paket tereyağının satış fiyatı, 


— 100 paket olarak satılacaktır. 1 paket için 


300 
100 





s31TL dir 


Cevap B 


Arka tekerleğin yarıçapı, ön tekerleğin yarıçapının 2 ka- 
tina eşit olduğundan, arka tekerleğin çevresi de ön te- 
kerleğin çevresinin 2 katına eşit olur. Tekerleğin çevre- 
si ile devir sayısının çarpımı tekerleğin aldığı yola eşit- 
tir. Çevre ile devir sayısı ters orantılı olduğundan arka 
tekerlek x devir yaptığında ön tekerler 2x devir yapar. 
Buna güre, 

2X-x-30 ise x-30 dur. 

O halde arka tekerlek 30 devir yaparak 120 





metre yol aldığına göre, çevresi 2 4 metredir. 


Cevap E 


5 ve 7 nin en küçük ortak katı 35 olduğuna göre, bu 
sayıya 35x diyelim ve 7x i (beşte birini) bulalım. Prob- 
lemde verilenlere göre, 
Bö. > 435x.-İ- -38 

5 7 . 
> 14x45x-38 > 19x38 

> Xs2 ve 
7X-72-14 tür. 
Cevap A 









21. 


22. 


yas Matematik - 1 








TEST - 1 (Çözümleri) 





Sayı ve Kesir Problemleri 





Boş şişenin ağırlığına k, tamamının aldığı su miktarına 
3s diyelim ve problemde verilenlere göre, k yı bulalım. 


k*3s—Xx 


-3/k*s-—y 
* 


k—-3k—x-3y > —-2k-x-3y 


km EE dir. 


Cevap B 


1. yol: 
Sınıftaki öğrencilerin sayısına 5x denilirse, kız öğrenci- 


lerin sayısı, 5x . Ni —6 — 4x - 6 ve erkek öğrencilerin 
sayısı, 5X— (4x—6) —x*46olur. 


Buna göre, 

(4x—6)-(X*-6)-6 

> 4x—6—x-6-6 

> 3x 18 

> x-6 ve erkek öğrencilerin sayısı, 
xt6-616-12dir. 


2. yol: 

Sınıftaki erkek öğrencilerin sayısına x denilirse, kız öğ- 
rencilerin sayısı (X *- 6) ve sınıftaki tüm öğrencilerin 
sayısı (2x *- 6) olur. 

Buna göre, 


x46- E .(0x46)-6 


—x 412-5. (0x6) 
> 5.(X * 12) -4.(2x * 6) 
>5X460-8Xx124 
>36-3x 

>— x-i12 dir. 


Cevap A 


23. 
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1. yol: 

İşçinin kalan parası, maaşının 210 lira eksiğine eşit ol- 
duğuna göre, bu işçinin ev kirasına ve mutfak masraf- 
larına ayırdığı parasının toplamı 210 liradır. 

Buna göre, işçinin maaşına x denilirse, maaşının üçte 
biri ile dörtte birinin toplamı 210 lira olur. 


yaz fd. 2 
7 


> Xx z 360 ve 


kalan parası, 
360 — 210 - 150 liradır. 


2. yol: 
İşçinin maaşına 12x denilirse, ev kirası 


12x. — 4x ve mutfak masrafları 12x. - — 3x 


wj- 


ve kalanı parası, 12x — (4x 4* 3x) - 5x olur. 
Buna göre, 
12X—210-5X > 7x 210 
> X-830 ve 
kalan parası, 
5x - 5.30 - 150liradır. 


Cevap E 


2 ve 3 ün en küçük ortak katı 6 olduğundan ikinci sa- 
yıya 6x denilirse, birinci sayı 3x ve üçüncü sayı 10X 
olur. Toplamları 76 olduğundan, 
3Xx46X 4 10X76 > 19x- 76 

> x-4 ve 
en küçük sayı, 
3x-34-12 dir 

Cevap B 
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TEST - 1 (Çözümleri) 


Sayı ve Kesir Problemleri 





25. 


1. yol: 


Memurun maaşı 12x olsun. Di ünü ev kirasına ayırırsa 
geriye vi ü yani 12x. vi - 9 i kalı. O halde mutfak 
masrafları 

NEN 2 
( kalanın — ü) 9x. 21 - 6x vekalan parası 
gx. zi 3x olur. 3xin yarısını diğer masraflarına 


ayırırsa geriye 3x in yarısı kalır. O halde elinde 250 TL 


kaldığına göre, 


8x. - 250 — 3x - 500TL. 


ve bu memurun mutfak masrafları, 
6x - 2.3x - 2.500 
1000 TL dir. 


2. yol: 
Memurun maaşının tamamını, 24 özdeş kareden olu- 
şan bir şema ile gösterelim. 






ev kirası NAYMAN NANA 
mekan) 


AŞ 


diğer kaları para 
masraflar (250 TL) 


Şemadan kalan para (3 kare) 250 TL olduğundan 
mutfak masrafları (3.4 —- 12 kare) 250.4 — 1000 TL 
dir. 


3. yol: 
Memurun aylığına x denilirse, ev kirasını ayırdıktan 
sonra kalan parası, X.. ( 1- > ) - ii ve kalan 


parasının > ünü mutfak masraflarına harcarsa, geriye 
kalan para, ( e ) ç vi olur. 
4 3 


Bu paranın yarısını diğer masraflarına harcarsa, geri- 


ye bu paranın yarısı kalır. O halde, 


ie Ye İnar 


sy a ğyiğ 
4 
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26. 


olduğundan bu memurun aylık mutfak masrafları, 


xx 2 2 
— .— -250.6.— 
4 3 pia 3 
- 1000 TL dir. İ 
Cevap c 
1. yol: 


Çocuğun yemeğe ödediği para, yemek yemeden ön- 
ce kalan parasının 3 ü olduğundan, yemeğe 


ödediği paraya x denilirse yemek yemeden önceki pa- 
rası 3x, yemek parasını ödedikten sonra kalan parası 
2x olur. 2x, başlangıçtaki parasının (B) yarısı oldu- 
ğundan, 


B B 
— XX ——V 
2 4 


2x e 


>3Xx- ge tür. 
4 


Bu durumda, çocuğun yemek yemeden önceki parası, 
başlangıçtaki parasının (B) vi ü olduğundan, yemek 


yemeden önce başlangıçta harcadığı para, başlangıç- 
taki parasının 


Çocuğun başlangıçtaki parasına B, ilk önce (yemek- 
ten önce) harcadığı paraya x denilirse, kalan parası 

(B—x) ve yernek parasını ödedikten sonra kalan para- 
sı, başlangıçtaki parasının (B) yarısı olduğundan, 


6-y.>- 2. >(8-x4-3B 


3 
> 4B—-4x-3B 
>B—4x 


yani dir. 
4 


Cevap C 
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Sayı ve Kesir Problemleri 





27. Depodaki suyun -- ü boşaltılırsa depodaki suyun 


— ü kalır. O halde > ü 3 kova ise depoda 9 kova 


su vardır. Depodaki suyun > ü kadar su ilave edildi- 


ğinde ise depodan bir kova su taştığına göre, depo- 
nun tamamının alabileceği su miktarı (bir kova su kile 
gösterilirse) 


(949. 7 )-k- tak dir. 


O halde, deponun tamamı 14 kova su almaktadır. 
Cevap A 


Telin tamamı 15x cm olsun. Telin — ü 5x ve elde 
edilen kısa parçalardan her birinin uzunluğu Ni —xcm 
olur. Telin diğer parçası ( > ü) 10x olduğundan elde 


edilen uzun parçalardan herbirinin uzunluğu 


BL 2x cmdir. 
5 
Buna göre, 


2x—x-5 > x-5cm ve 
tel çubuğun başlangıçtaki boyu, 
15x - 15.5 - 75cm dir. 
Cevap C 


1. yol: 


Kumaşın tamamı 12x metre olsun. Z-ü satıldıktan —- - - 


sonra geriye — ü yani 12X. > 4x kalır. 40 metre 
daha satılınca tüm kumaşın > ü kaldığına göre, 
4x—40-12Xx. > > 4x—40-3X 


> x — 40 metredir. 
O halde, kalan kumaş, 
3x — 3.40 - 120 metredir. 
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30. 


2. yol: 
Bir top kumaşın tamamını şematik olarak 12 kutu ile 
gösterelim. 






KAYANNANI 


ay 
kalan kisim 
1 
12.—-3 
( pi ) 


Şemadan kalan kumaş, 40.3 — 120 metredir. 


3. yol: 
Bir top kumaşın tamami x metre olsun. 


2. 


İL A 
ü satılırsa geriye — ü kalır. 
3 genye > 


O halde, problemde verilenlere göre, 


Lai 5 Sidi 
3 3 4 


KL 
4 


olduğundan iki taraf 3 ile çarpılırsa, kalan kumaş 


( mi li 120 metre olarak bulunur. 


Cevap C 


Fidanın boyu, bir haftada kendi boyunun : i kadar 


uzadığına göre, her bir haftanın sonundaki boyu, O 
hafta başındaki boyunun 


1 6 
1 - — > — katına çıkar. 
5 5 > 


Buna göre, fidanın 5 hafta sonraki boyuna x dersek, 


6. haftanın sonundaki boyu: Xx. Ni ” 


7. haftanın sonundaki boyu: ( 2 ) TE 
8. haftanın sonundaki boyu: ( Ro ) . — N 
25 5 
216 
-— —.X 
125 


olduğundan bu fidanın 8 hafta sonraki boyu, 5 hafta 


sonraki boyunun ve katına eşit olur. 


Cevap E 




































































YGS Matematik - 1 TEST - 2 Sayı ve Kesir Problemleri YGS Matematik - 1 TEST -2 Sayı ve Kesir Problemleri 
1. Hangi sayının 3 katının 2 fazlasının yarısı, aynı 6. Bir öğrenci defterine üçgen, dörtgen ve beşdenler 11. Nuri dersanenin merdivenlerinin basamaklarını üçer 16. Bir kutudaki kalemler 5 kişi arasında paylaştırılacağı 
sayının 5 eksiğine eşittir? çiziyor. Çizilen toplam şekil sayısı 20, toplam kenar üçer çıkıp, dörder dörder iniyor. yerde 7 kişiye paylaştırılırsa, ilk durumda kişi başına 
sayısı ise 80 dir. düşen kalem sayısı 4 azalıyor. 
A)-8 B) -10 C)-12 D) -14 E) - 16 Çıkarken attığı adım sayısı inerken attığı adım Sa- 
i Dörtgen ve beşgenlerin sayısı 15 olduğuna göre yısından 10 fazla olduğuna göre, Nuri merdivenle- Buna göre, kutuda kaç tane kalem vardır? 
bu deftere kaç beşgen çizilmiştir? ri kaç adımda çıkmıştır? 
A) 175 B) 140 C) 105 D) 70 E) 35 
2. Bir kesrin değeri > dir. Bu kesrin payından 4 çıkarılır, AS B)5 97 D) 9 E) 11 di bi OkAz m ği 
dasına 6 eklenirse kesrin değeri >- ol 
pöydasine Ür eee Kesin GEY 5 oluyor. Ni Üt kardesi | : 17. 20 kişilik bir gezi grubunun bazı fertleri misafir olduğu 
i ç kardeşe dağıtılan bir miktar paradan, büyük kard > N , a De 
N N > il düğün bala, kücüklerileğe vi EA ” i 12. 3 galerici beraber 5 otomobil satın alıyorlar. 1. galerici için trene binerken bilet almamışlardır. Bu yüzden diğer- 
Buna göre, başlangıçtaki kesrin paydası ile payının Ş şen para, KUÇ Şş şen paranın 6 katırı- 3 otomobil parası, 2. galerici 2 otomobil parası öde- leri 5 er lira fazla vererek biletlere 25 er lira ödemişlerdir. 
1. dan 100 dolar eksiktir. Ortanca kardeşin payına ise 
farkının —— i kaçtır? Ni i PM miş, 3. galerici ise parası olmadığı için 1. ve 2. galeri- 
8 büyük kardeşin parasının yarısı kadar para düşmüştür. — N ME 
ciye toplam 15 bin lira borçlanmıştır. Buna göre, gezi grubundaki misafir sayısı kaçtır? 
A) 14 B) 16 C) 17 D) 18 E) 20 Kücük kardesi si deği 
üçük kardeşin parası, ortanca kardeşin parasın- : N 2 Ni li A)2 B)3 Cc 4 D) 5 E) 6 
dan 400 dolar eksik olduğuna göre, ortanca karde- Buna göre, 3. galerici, 2. galericiye kaç bin lira borç- 
şin parası kaç dolardır? lanmıştır? 
3. o Üçsayıdan ikincisi, üçüncünün 5 katı, birincisi de ikin- A)550  B)570 C)585 D)6OO0  E) 625 A)7 B) 6 o) 5 D)4 E)3 18. Bir ee otobüsü, birinci Mein MEN yeli 
| 1 ların — i kadar yolcu alıyor. İkinci durakta otobüsteki- 
cisinin 1 katıdır. 5 
A R . : lerin — ü iniyor ve 6 kişi biniyor. Bu durumda otobüs- 
8. Bir kasadaki mandalinaların tanesi 120 gram, elmala- ir ağ i izili 3 
Birinci ve ikinci sayıların toplamı, üçüncü sayının 4 |; Ma 13. Bir ağaçtaki dallara kuşlar 4er4er ma 7 kuş z i i 
katından 9 fazla olduğuna göre, ikinci sayı kaçtır? 4 : açıkta kalıyor. Kuşlar dallara 5 er 5 er dizilince 3 dal j tekilerin sayısı, başlangıçtaki yolcu sayısına eşit oluyor. 
z boş kalıyor. z 
A) 15 B) 18 C) 20 D) 22 E) 25 ; Bu kasadan 3,6 kg meyve alan bir kişi her iki mey- > İkinci durağa geldiğinde otobüste kaç kişi vardır? 
veden de almak şartıyla en çok kaç tane mandali- Buna göre, toplam kuş sayısı kaçtır? ğ 
Loj N LE 
— na almış olabilir? A) 18 B) 16 C) 15 D) 14 E) 12 
i A) 85 B) 90 Cc) 95 D) 100 E) 105 
A) 27 B) 25 C) 24 D) 22 E) 21 
sie, ERİR lige ike zir Ken KEK ire a e Ri 19. Bir kreşte toplam 35 çocuk vardır. Biri erkek, biri kız ol- 
eşittir. Bu dikdörtgenin kısa kenarları 3 cm, uzun kenar- N ld i i 
- nn il da 9. Birsürahinin—İ- usuiledoludur. Bu sürahiye 10 bardak 14. Bir pansiyonda üç ve dört yataklı toplam 16 oda vardır. mak üzere, iki çocuk gelmezse, kreşteki her bir erkek 
ları 2 cm uzatılırsa, dikdörtgenin alanı 34 cm” büyüyor. i 9 ; çocuğun erkek arkadaşlarının sayısı, kız arkadaşları- 
su ilave edilirse sürahinin — sı dolu oluyor. 1 
m LE ; Ni 6 Bu odalardaki toplam yatak sayısı 54 olduğuna gö- nın sayısının 3 katı oluyor. 
Buna göre, başlangıçtaki dikdörtgenin çevresi kaç A 
dir? Buna göre, başlangıçta sürahide kaç bardak su boy hikodalanla Kg sanesiMle yelaielelr 
li di) ; $ Buna göre, kreşte toplam kaç tane kız çocuğu 
vardır? 
A) 10 B) 11 GC) 12 D) 13 E) 14 vardır? 
A) 24 B) 20 C) 15 D) 10 E) 5 
A) 17 B 
) J3e Si DhEz mi A) 25 B) 20 C) 18 D) 15 E) 10 
15. Bir tüpçü elindeki tüplerin 1. gün zi ini, 2. gün kalan 
10. Bir otobüsteki erkeklerin sayısı bayanların sayısının 4 3 ei . MM 
5. Bir çubuk 9 eşit parçaya bölünüyor. Her bir parçanın katına eşittir. Bu otobüsten 5 evli çift (karı-koca) inince sa ile 10 unu, &-. gün ise kalan tüplerin ETİ yer 20. Bir adam 8 kg limon aldığında cebinde 3 TL si artıyor, 
uzunluğu 6 cm kısa olsaydı, 15 eşit parçaya bölünebi- erkeklerin sayısı bayanların sayısının 5 katına eşit oluyor. tınca elinde 98 tüp kalıyor. 8 kg elma aldığında 5 TL eksik kalıyor. 
lecekti. , 
Buna göre, başlangıçta otobüsteki yolcu sayısı Buna göre, başlangıçta tüpçünün elinde kaç tüp Bir kg elma ve bir kg limon alırsa 9 TL ödediğine 
Buna göre, çubuğun boyu kaç cm dir? kaçtır? vardır? göre, 1 kg elmanın fiyatı kaç liradır? 
A)135 o(B)120 CG)110 D)105 E)100 A) 75 B) 80 GC) 90 D) 100 E) 110 A)250 OB)275 C)300 D)450 E)550 A)4 B) 4,5 C)5 D) 5.5 E) 6 
1-6 2-B 3-C 4-B v-A 6-B T-E 8-B 4-C 10-0 M-A 12-E 13-0 14-A 15-B 16-D 17-6 18-E 19-A 20-6 
i 220 221 
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Hangi sayının 2 katının 5 eksiğinin üçte birinin 2 6. e Toplamlarının yarısı, farklarının 7 katına eşit olan 11. Bir miktar fındık 5 kişi arasında eşit olarak paylaştırılı- 15. İki metalden birincisinin boyu Ni i kadar uzatılıyor. 
fazlası, aynı sayının yarısının 4 fazlasına eşittir? iki pozitif tamsayının çarpımının en küçük değeri yor. Eğer 3 kişi arasında eşit olarak paylaştırılsaydı ki- İkinci metalin boyu ML u kadar kısaltılıyor. 
kaçtır? şi başına 8 fındık fazla verilecekti. 19 
İz B)23 Shae PER ERE Son durumda bu iki metalin boyları eşit olduğuna 
| A) 182 B) 194 G) 195 D) 196 E) 225 Buna göre, dağıtılan toplam fındık sayısı kaçtır? göre, metallerin ilk boylarının oranı kaçtır? 
| A)15 oOB)30 C45 D)6O  E)75 Me iş, gi yl gl 
| N 4 3 2 3 4 
2. Bir çiftlikte tavuk ve keçilerden oluşan toplam 28 hay- 7. Hangi sayının 2 fazlasının karesi, karesinin 2 fazla- 
| van vardır. Bu hayvanların tümünün ayaklarının top- sına eşittir? 16. Rüştü, Engin ve Bülent eşit hisseli ortak bir iş kura- 
lam sayısı 72 dir. 1 1 
caktır. Sermayenin — ünü Rüştü, geriye kalanın -— 
| A-İ e- © m; pi yenin ştü, geriy 3 
> ii N > t1r? Ta ” vor. Bülent n 
Buna göre, çiftlikteki keçi sayısı kaçtır ii, “Eiresinsğeil e e aaa ni ünü Engin veriyor. Bülent bu ortaklıktan vazgeçiyor ve 
iz 7 hissesini ödemiyor. 
A) 5 B) 6 C)7 D) 8 E)9 2 kati, payından ise 6 çıkarılırsa kesrin değeri mi oluyor. 
Sermayenin kalan kısmını diğer ikisi eşit olarak 
8.  Birizci kampında, her grup başkanına üçer izci verilir. Buna göre, başlangıçtaki kesrin paydası, payından paylaştığına göre, Engin sermayenin kaçta kaçını 
se 2 izci açıkta kalıyor. Eğer beşer izci verilirse 2 grup kaç fazladır? ödemiştir? 
başkanına hiç izci verilemiyor. 
3. Kasası 60liradan alınan 20 kasa portakalın bir kısmı çü- A) 28 B) 24 C) 21 D) 18 E) 14 A) 1 B) 1 c) Bİ D) 1 E) 3 
rümüş ve 1 kasa portakalın maliyeti 80 liraya gelmiştir. Buna göre, bu izci grubu toplam kaç kişidir? 5 4 3 2 4 
Buna göre, kaç kasa portakal çürümüştür? ö A) 62 B) 56 Cc) 42 p) 32 E) 26 g 17. Birimalatçı sipariş aldığı mamüllerin > ini günde 6 
£ 4 
z z tane, geri kalanlarını günde 12 tane üreterek, toplam 
Aya pis Dz Pp)? 9 Ki ” K 64 günde tamamlıyor. i 
Ss 13. Değeri 5 olan bir kesrin paydasına bir tamsayı eklenir, - pg 
9. Bir hücrenin büyüklüğü, her haftanın sonunda 3 kati- . .. E İN rağ z p 
payından aynı tamsayının 2 katı çıkarılırsa kesrin değeri Buna göre, imalatçının sipariş aldığı mamüllerin 
na çıkmaktadır. 1 si 
yısı kaçtır? 
g oluyor. 
4. Bir trende ayaktaki yolcuların sayısının yarısı, oturan Bu hücrenin 4 hafta sonraki büyüklüğü 540 cm3 ol- A) 860 B) 420 0) 480 D) 500 E) 560 
yolcuların sayısının 2 katından 5 eksiktir. İlk durakta duğuna göre, ikinci haftanın sonundaki büyüklüğü Buna göre, başlangıçtaki kesrin payı ile paydası- 
oturan yolcuların 5 i, ayaktaki yolcuların 3 ü inerse kaç cm? tür? nın toplamının alabileceği en küçük pozitif tamsayı 
trende 222 yolcu kalmaktadır. değeri kaçtır? 18. Üç kardeşten en büyük kardeşin boyu; ortanca karde- 
A) 20 B) 30 Cc) 40 D) 60 E) 90 şin boyundan 5 cm fazla, en küçük kardeşin boyun- 
Buna göre, ilk durumda ayakta kaç yolcu vardı? A) 60 B) 50 C) 40 D) 30 E) 20 dan 7 cm fazladır. 
A) 234 B) 204 GC) 182 D) 178 E) 154 Bu üç kardeşin boylarının toplamı 498 cm olduğu- 
10. İçinde bir miktar su bulunan bir kaptan n litre su boşal na göre, en küçük kardeşin boyu kaçtır? 
mi : ral 
tılırsa kabın gü kaba (3n — 4) litre su eklenirse 7 8 > Ni A) 162 B) 163 C) 168 D) 169 E) 170 
Büz Nüly 14. Mehmet cebindeki parasının 3 i kadar daha parayı 
5. Bir tüccar elindeki parayla 4 buzdolabi ve 5 fırın yada ği ği 5 i 19. Birçocukyolun 1 sini bisikletle gittikten sonra 400 m 
2 fırın ve 6 buzdolabı alabiliyor. Buna göre, başlangıçtaki su miktarı, n türünden babasından aldığında tüm parasıyla 7 lira olan borcu- 7 
aşağıdakilerden hangisine eşittir? nun Ni sini ödeyebiliyor. yürüyor ve yolun > üne gelebiliyor. 
Buna göre, sadece fırın almış olsaydı kaç fırın ala- 
bilirdi? A) 14n * 15 B) 15n - 15 G) 15n- 14 Mehmet'in cebinde başlangıçta kaç lirası vardır? Buna göre, yolun tamamı kaç metredir? 
A) 11 B) 9 C)7 D)5 E)3 D) 21n- 14 E) 15n * 14 A) 0,75 B) 1 G) 1,25 D) 1,5 E)2 A)900 B)1050 C)2100 D)3150 E) 4200 
inanmam nl elle leman kakma lnmi nenni sinin mkülmüminnilsmmmmmmmmnnmnii immun minenin yl ME. aaa nkaammmannnnanananmamsaanmamazmsn0mnonammmmkanasamaknmaummmnmaananananunanmmannsasınnnnnnananmnnannns0assusmunaznann0n0nanmnun0auaunomannannn0 msarisan A 
TA 2-D 3-U 4-G D-A 6-L T-A 8-E 9-D 10-E 11-0 12-A 13-6 14-6 15-A 16-D 17-6 18-B 19-0 
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| Yaş problemlerine ait denklemler kurulurken şu hususlara 


dikkat edilmelidir. 


1 Bugünkü (şimdiki) yaşı x olan bir kişinin; 
t yıl sonraki yaşı: x *t, 
t: yıl önceki yaşı: x-—t.dir. Eyi 

“ 2) Bugünkü (şimdiki) yaşları toplamı x olan n kişinin; 
t.yıl sonraki yaşlarının toplamı: x *n.t, 
t yıl önceki yaşlarının toplamı: x-n.t dir. 

3) Bugünkü (şimdiki) yaşlarının ortalaması x olan n ki- 
şinin; 
t yıl sonraki yaşlarının ortalaması: X *t, 
t yıl önceki yaşlarının ortalaması: x—t dir. 

© 4) İki kişi arasındaki yaş farkı sabittir, yıldan yıla değiş- 
mez. Fakat yaşları oranı değişir. 


Örnek: 
İsmet'in şimdiki yaşının 4 yıl önceki yaşına oranı ? oldu- 


ğuna göre, 2 yıl sonra kaç yaşında olacağını bulalım. 


Çözüm: 
1. yol: 


İsmet'in şimdiki yaşına x denilirse, 4 yıl önceki yaşı x— 4 


olur. Buna göre, 


—  - S ye 20 olur. O halde, 
x-4 4 


2 yıl sonra İsmet'in yaşı, 20 - 2 — 22 olacaktır. 


2. yol: 


İsmet'in şimdiki yaşının 4 yıl önceki yaşına oranı > olduğun- 


dan bu kesri, payı paydasından 4 fazla olacak şekilde geniş- 
letelim. 


O halde, İsmet'in şimdiki yaşı 20 ve 2 yıl sonraki yaşı da 22 dir. 
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Örnek: 

Bugünkü yaşı, iki basamaklı ab doğal sayısına eşit olan 
Hilal'in 18 yıl sonraki yaşı iki basamaklı ba doğal sayısıdır. 
a-*-b8 olduğuna göre, Hilal'in 10 yıl önceki yaşını bu- 
lalım. 


Çözüm: 

Problemde verilenlere göre, 

ba -ab -18 > 9(b—a) 18 >—b-a-2..(1) 
as-b-8... (2) 


(1) ve (2) eşitliklerinin ortak çözümü yapılırsa, a -3veb -5 
bulunur. O halde, Hilal'in bugünkü yaşı 35, 10 yıl önceki ya- 
şı ise 25 tir. 


Örnek: 

Bir annenin şimdiki yaşı, ikişer yıl ara ile doğmuş üç çocu- 
ğunun şimdiki yaşlarının toplamına eşittir. 

Annenin şimdiki yaşı 42 olduğuna göre, en küçük çocuk 
doğduğunda annenin kaç yaşında olduğunu bulalım. 


Çözüm: 

1. yol: 

En küçük çocuğun yaşına Xx denilirse, diğer iki çocuğun ve 
annenin şimdiki yaşları sırasıyla (x * 2), (x * 4) ve (3x * 6) 
olur. Annenin şimdiki yaşı 42 olduğundan, 

3x 6-42 ise x - 12 olur. Buna göre, en küçük çocuk 
doğduğunda (X yıl önce) annenin yaşı, 42 — 12 - 30 dur. 


2. yol: 

Üç çocuğunun yaşı ardışık sayılar olduğundan, ortanca ço- 
cuğunun yaşı, 42:3 - 14 şeklinde bulunur. O halde, en 
küçük çocuğun yaşı 14—2 - 12 ve en küçük çocuk doğ- 
duğunda annenin yaşı, 42 — 12 — 30 dur. 


Örnek: 
Feyza, annesinden 20 yaş küçüktür. 


4 yıl önce, annesinin yaşı Feyza'nın yaşının 3 katına eşit 
olduğuna göre, Feyza'nın bugünkü yaşını bulalım. 
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Çözüm: 

1. yol: 

Feyza'nın şimdiki yaşına x denilirse, annesinin şimdiki ya- 
şi (X * 20) olur. 4 yıl önce, annesinin yaşı Feyza'nın yaşı- 
nın 3 katına eşit olduğuna göre, 

X420)-4-3.(XX-4) > x-14 bulunur 





2. yol: 


Feyza'nın ve annesinin 4 yıl önceki yaşları sırasıyla x ve 3X 
olsun. 


Feyza, annesinden 20 yaş küçük olduğuna göre, 
3x-x-20 > xs 10 olur. O halde, Feyza'nın 4 yıl önce- 
ki yaşı 10 ise şimdiki yaşı 14 tür. 


Örnek: 


Nihan ile Hatice'nin 4 yıl sonraki yaşlarının toplamı 49 dur. 


Nihan, Hatice'den 5 yaş büyük olduğuna göre, Hati- 
ce'nin şimdiki yaşını bulalım. 


Çözüm: 

1. yol: 

İkisinin 4 yıl sonraki yaşlarının toplamı 49 olduğuna göre, 
şimdiki yaşlarının toplamı, 49—-2.4-41 dir. 
Aralarındaki yaş farkı 5 olduğundan Hatice'nin yaşı, 


41 — 
—* - vadi. 
2. yol: 
Hatice'nin şimdiki yaşına x denilirse Nihan'ın şimdiki yaşı 
(x # 5) olur. İkisinin 4 yıl sonraki yaşlarının toplamı 49 oldu- 
ğundan, 


44 4(X14544)-49—x-18dir 


Örnek: 


Betül ile babasının bugünkü yaşlarının toplamı 32 dir. 


8 yıl sonra, babasının yaşı Betül'ün yaşının 3 katına eşit 
olacağına göre, Betül'ün bugünkü yaşını bulalım. 


Çözüm: 


Betül'ün bugünkü yaşına x denilirse, babasının bugünkü ya- 
şı (32—x) olur. 8 yıl sonra, babasının yaşı Betül'ün yaşının 
3 katına eşit olduğuna göre, 


32-x48-3.(X1-8) > x-4tür 
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Örnek: 


Bir annenin bugünkü yaşı, üç çocuğunun bugünkü yaşları 
toplamının 2 katına eşittir. 


8 yıl sonra, annenin yaşı üç çocuğunun yaşları toplamı- 
na eşit olacağına göre, annenin bugünkü yaşını bulalım, 


Çözüm: 


Üç çocuğun bugünkü yaşları toplamına Xx denilirse, anne- 
nin bugünkü yaşı 2x olur. 8 yıl sonra Üç çocuğun yaşları 
toplamı (x * 3.8) ve annenin yaşı (2x - 8) olacağından, 


2X48-Xx438 > x- 16 olur. O halde, annenin bugün- 
kü yaşı 2X-32 dir. 


Örnek: 


Veysel, Kenan, İsmail, Yavuz ve Servet'in bugünkü yaş- 
larının toplamı 110 olduğuna göre, 3 yıl sonraki yaşları- 
nın ortalamasını bulalım. 


Çözüm: 


Bu beş kişinin şimdiki yaşlarının toplamı 110 olduğundan, 
şimdiki yaşlarının ortalamasi, 110:5 - 22 ve 3 yıl sonraki 
yaşlarının ortalaması da 22 * 3 — 250lur. : 


Örnek: 


Yaşları ardışık çift sayılardan oluşan 4 kardeşin yaşları- 
nın ortalaması 15 olduğuna göre, en küçüğün yaşının, 
en büyüğün yaşına oranını bulalım. 


Çözüm: 


En küçük kardeş x yaşında olsun. 


XL4X121X141X16 
4 


15 


>4x1*12-60>x-—12 dir. 
En büyüğü x 46-124 6 — 18 olup, en küçüğün yaşının 


en büyüğün yaşına oranı 1 z © bulunur. 


Örnek: 


Üç çocuğu olan bir anne, en büyük çocuğundan 24 yaş bü- 
yüktür. 3 yıl sonra, annenin yaşı çocuklarının yaşları toplamı- 
na eşit olacaktır. 


Ortanca çocuk, küçük çocuktan 4 yaş büyük olduğuna 
göre, küçük çocuğun bugünkü yaşını bulalım. 
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Çözüm: 

Büyük çocuğun şimdiki yaşına b, küçük çocuğun şimdiki 
. yaşına k denilirse, ortanca çocuğun şimdiki yaşı (k * 4), 
“annenin şimdiki yaşı (b * 24) olur. 3 yıl sonra, annenin ya- 


şı çocuklarının yaşları toplamına eşit olduğuna göre, 


(b 424)43-(b13)4(k14 43) 4(k #3) 
5>b4275b412k413>k-7dir 


Örnek: 


Bir babanın şimdiki yaşı, iki çocuğunun yaşları farkının 5 ka- 


tına eşittir. 


14 yıl sonra, babanın yaşı iki çocuğunun yaşları farkının 
7 katına eşit olacağına göre, babanın şimdiki yaşını bu- 


lalım. 


Çözüm: 

İki çocuğun yaşları farkına x denilirse, babanın şimdiki ya- 
şı 5x, 14 yıl sonraki yaşı da (5x * 14) olur. 14 yıl sonra, ba- 
banın yaşı iki çocuğunun yaşları farkının 7 katına eşit olaca- 
ğına göre, (çocukların yaşları farkı değişmez) 

5X4*14 -7.x > xz7 olur. 


O halde, babanın şimdiki yaşı 5X-5.7-35tir. 


Örnek: 


Bir annenin şimdiki yaşı, iki çocuğunun yaşları farkının 6 ka- 


tına eşittir. 


3 yıl önce, annenin yaşı çocuklarının yaşları farkının 4 
katından 7 fazla olduğuna göre, çocukların yaşları farkı- 


ni bulalım. 


Çözüm: 
İki çocuğun yaşları farkına x denilirse, annenin şimdiki ya- 
şı 6X, 2 yıl önceki yaşı da (6x—3) olur. 


3 yıl önce, annenin yaşı çocuklarının yaşları farkının 4 katın- 


dan 7 fazla olduğuna göre, (çocukların yaşları tarkı değişmez) 


6Xx—3 - 4.x47>xX-5tir. 
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Örnek: 


İsmet ile Mustafa'nın şimdiki yaşlarının toplamı 44 tür. 


İsmet, Mustafa'nın şimdiki yaşındayken, İsmet'in yaşı, 
Mustafa'nın yaşının 4 katına eşit olduğuna göre, Musta- 
fa'nın şimdiki yaşını bulalım. 


Çözüm: 

1. yol: 

Mustafa'nın şimdiki yaşına x denilirse, İsmet'in şimdiki yaşı 
(44 —x) olur. 

O halde İsmet, aralarındaki yaş farkı kadar yıl önce, yani 
(44—-X)—x>44—2x yıl önce Mustafa'nın şimdiki yaşındadır. 
Bu durumda 44 — 2x yıl önce Mustafa'nın yaşı, 

x— (44 —2x) - 3x—44 olacağından, 

(3x—44).4 -x—> 11x - 4.44 


> xz16 dır. 


2. yol: 

İsmet, Mustafa'dan a yaş büyük olsun. 

Mustafa'nın yaşına x denilirse, İsmet'in yaşı (x * a) olur. 
İsmet, Mustafa'nın yaşındayken (a yıl önce) Mustafa'nın yaşı 
(X— a) olur. Problemde verilenlere göre, 
x-(X1ta)44..(1) 

x-4.(X-a)... (2) 


(2) eşitliğinden elde edilen a — Zx değeri 
(1) eşitliğinde yerine yazılırsa, 
2x*4a-44 > 2x4 7x4 

> x-16 olarak bulunur. 


3. yol: 

Mustafa'nın şimdiki yaşına 4x denilirse İsmet'in şimdiki ya- 
şı (44 — 4x) olur. İsmet, Mustafa'nın şimdiki yaşındayken (ya- 
ni İsmet'in yaşı 4x iken) Mustafa x yaşında olacaktır. Yaş- 
lar farkı değişmeyeceğinden iki durumdaki yaşlar farkını 
eşitlersek, 


(44—4x)—4Xx-4X—X 
> 44—-8x-3x > X-4 ve 
Mustafa'nın şimdiki yaşı, 


4x-4,4 - 16 olarak bulunur. 
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TEST - 1 (Çözümlü) 











Yaş Problemleri. 


5 Ni R Pm 2 e 
1. o Oya'nın3 yıl önceki yaşı, şimdiki yaşının 3 katıdır. 6. Küçük çocuğu doğduğunda, bir babanın yaşı, büyük 
çocuğunun yaşının 5 katından 3 fazladır. 
Buna göre, Oya'nın şimdiki yaşı kaçtır? 
ş 8 yıl sonra bu iki çocuğun yaşları farkı 7 olacağına 
A)6 B)8 c)9 D) 10 E) 13 göre, baba bugün kaç yaşındadır? 
A) 32 B) 34 GC) 38 D) 42 E) 46 
2. o Neslihan 1983 yılında doğduğunda ablası 12 yaşındadır. 
e , 7. o Birannenin bugünkü yaşı, iki çocuğunun bugünkü yaş- 
Pen Soğuğunda bap 23 yaşında olduğuna ları toplamından 14 fazladır. 3 yıl önce, annenin yaşı iki 
göre, baba hangi yılda doğmuştur? çocuğunun yaşları toplamının 4 katından 1 eksik idi. 
| A)1952 B)i950 C)1949 D)i948 E) 1947 Buna göre, küçük çocuğun bugünkü yaşı en cok 
| kaç olabilir? 
| 
| A) 10 B) 9 C)7 D)6 E) 5 
3. o Sinan, Feyza'dan 4 yaş büyüktür. 
Sinan'ın 2 yıl sonraki yaşı, Feyza'nın 2 yıl önceki 3 
yaşının 3 katına eşit olacağına göre, ikisinin bu- 8. oGamzeile Doğukan'ın bugünkü yaşlarının oranı iy 
ünkü ya t ? Z — A RE 
9 Yeklennin Soppannı Keşir ş Doğukan ile Figen'in bugünkü yaşlarının oranı © dir. 
Z 
A) 16. 1 z ii el ” 
|. ) B) 17 e)18 Ele E) 20 N Buna göre Gamze, Figen'in yaşına geldiğinde Gam- 
İl ğ ze'nin yaşının Doğukan'ın yaşına oranı kaç olur? 
10 11 5 1 3 
A) — B)—— C) — D) — —. 
) Ti ) 15 ) ) 2 2 5 
4. o Yaşları toplamı 30 olan üç kardeşin anneleri 32 yaşın- 
dadır. 
Kaç yıl sonra annenin yaşı çocukların yaşları top- 9. o Selenile annesinin bugünkü yaşlarının toplamı 48, 
lamına eşit olur? Selen ile kardeşinin bugünkü yaşlarının toplamı 19 
| olduğuna göre, kardeşi doğduğunda annesi kaç 
l A)5 B) 4 c)3 D)2 E) 1 yaşındaydı? 
A) 27 B) 29 Cc) 30 D) 32 E) 33 
5.  Aliile Ayşe'nin bugünkü yaşlarının oranı ni tür. Büyük 
olanın bugünkü yağı, küçük olanın bugünkü yaşının 2 10. Tuğba'nın şimdiki yaşı, kardeşinin şimdiki yaşının 2 
| katından 5 fazladır. katından 1 fazladır. Kardeşi, babasının yaşına geldi- 
ğinde Tuğba ile arasındaki yaş farkı 11 olacaktır. 
una göre, kaç yıl sonra ikisinin yaşlarının oranı 
e olur? Buna göre, Tuğba'nın şimdiki yaşı kaçtır? 
A)5 B) 10 C) 15 D) 20 E) 22 A) 10 B) 11 C) 15 D) 17 gp) 21 
1-6 2-D 3-A 4-E 5-L 6-C > TE 8-B 9-B 10-E 
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11. 


12. 


13. 


14. 


15. 


Bir çocuğun 3 yıl önceki yaşı, babasının bugünkü ya- 
şının yarısına eşittir. 


Baba ile çocuğun 5 yıl sonraki yaşlarının toplamı 
73 olacağına göre, çocuğun bugünkü yaşı kaçtır? 
A) 17 B) 20 GC) 23 


D) 25 E) 30 


Dicle'nin 2 yıl önceki yaşının 2 katı, Yeliz'in şimdiki 
yaşına eşittir. Dicle ile Yeliz'in 3 yıl sonraki yaşlarının 
toplamı 38 olacaktır. 


Yeliz, Dicle'den büyük olduğuna göre, kaç yıl sonra 


yaşlarının oranı > olur? 


A)2 B)3 c)4 D) 5 E)6 


Bir annenin bugünkü yaşı, ikişer yıl arayla doğmuş 
olan üç çocuğunun bugünkü yaşlarının toplamından 5 
fazladır. 


Bugün 44 yaşında olan anne, en büyük çocuğu 
doğduğunda kaç yaşındaydı? 
A) 29 B) 27 C) 25 


D) 23 E) 21 


Üç kardeşten en küçük çocuk ortanca çocuğun bu- 
günkü yaşına geldiğinde en büyük çocuk 15 yaşında 
oluyor. Ortanca çocuk en büyük çocuğun bugünkü 
yaşına geldiğinde ise en küçük çocuk 9 yaşında oluyor. 


Buna göre, en büyük çocuğun bugünkü yaşı kaçtır? 


A)8 B) 10 Cc) 12 D) 14 


Oya ile İpek'in yaşları toplamı 24 tür. Oya, İpek'in şim- 
diki yaşındayken İpek'in doğmasına 3 yıl vardı. 


Buna göre, Oya bugün kaç yaşındadır? 


A)7 B) 10 o) 12 D) 17 E) 20 
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Yaş Problemleri 





16. 


ÇE YAYINLARI 


16. 


17. 


18. 


19. 


20. 


Bir annenin şimdiki yaşı, iki çocuğun şimdiki yaşları- 
nın toplamının 2 katından 5 fazladır. 3 yıl sonra, çocuk- 
ların yaşları toplamının 2 katı, babalarının yaşına eşit 
olacaktır. 


Buna göre, anne ile baba arasındaki yaş farkı kaçtır? 


A)2 B)3 C)4 D) 5 E) 6 


Selen ile Suat'ın bugünkü yaşları farkının yaşları topla- 


CN < 
mına oranı 5 tir. 


Buna göre, Selen ile Suat'ın bugünkü yaşlarının 
aritmetik ortalamasının geometrik ortalamasına 
oranı kaçtır? 

1 3 
B) — Cc) — 
> 


AZ D) 7 E) 1 


Doğdukları tarihten, Seda 3 yıl sonra, Eda ise 3 yıl öÖn- 
ce doğsaydı ikisinin yaşları eşit olacaktı. 


Seda ile Eda'nın bugünkü yaşları toplamı yaşları 
farkının 3 katına eşit olduğuna göre, Eda'nın bu- 
günkü yaşı kaçtır? 

A) 12 B) 9 C) 6 


D) 5 E)3 


Ali'nin bugünkü yaşı diğer iki kardeşinin bugünkü yaş- 
ları toplamının 2 katına eşittir. 3 yıl sonra, babalarının 
yaşı ile Ali'nin yaşının toplamı, diğer iki kardeşin yaş- 
ları toplamının 4 katına eşit olacaktır. 


Buna göre, Ali doğduğunda babası kaç yaşındaydı? 


A) 25 B) 23 G) 22 D) 19 E) 18 


Coşkun ile Meltem'in bugünkü yaşlarının oranı > 4yıl 
sonraki yaşlarının toplamı 44 tür. 


Buna göre, ikisinin kaç yıl önceki yaşlarının ora- 
4... 
ı — tür? 
ber 


A)4 
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1. 


4. 














Oya'nın şimdiki yaşına x diyelim. 

Problemde verilenlere göre, 

x-3  x0-90- 2x 
> xz9 dur. 


Cevap C 


Neslihan'ın ablası, 1983 yılında 12 yaşında olduğuna 
göre, ablasının doğum tarihi, 1983 — 12 — 1971 vebu 
tarihte (ablası doğduğunda) baba 23 yaşında olduğu- 
na göre, babanın doğum tarihi, 
1971 —23 - 1948 dir. 

Cevap D 


Feyza'nın bugünkü yaşına x denilirse Sinan'ın bugün- 
kü yaşı (x # 4) olur. Problemde verilenlere göre, 


(X44)42-3.(X-2) > x16-3X-6 
'>xs6dır. 


O halde, ikisinin bugünkü yaşlarının toplamı, 
64-(64*4)-16dır. 
Cevap A 


x yıl sonra; annenin yaşı, çocuklarının yaşları toplamı- 
na eşit olsun. Problemde verilenlere göre, 


324x-380413.x > 2Xx-2. 
> xs1 dir. 
Cevap E 
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230 


TEST - 1 (Çözümleri) 


5. 








Yaş Problemleri 





Ali, Ayşe'den küçük olsun. 
Ali'nin bugünkü yaşına x denilirse Ayşe'nin bugünkü 
yaşı (2x * 5) olur. Bunagöre, 


O halde Ali 5, Ayşe 15 yaşında olduğundan yaşlarının 
farkı 10 dur. Buna göre, yaşlarının oranı olduğun- 
2 10 20 g 


da, —. ii ğ 
340 30 olacağından 


Ali 20, Ayşe ise 30 yaşında olur. 
O halde, 20—5 - 15 yıl sonra ikisinin yaşlarının oranı 


2 
— olur. 
3 


Cevap C 


Küçük çocuk doğduğunda büyük çocuğun yaşı X olur- 
sa, babanın yaşı (5x * 3) olur. Yaşlar farkı değişmeye- 
ceğinden çocukların bugünkü yaşlarının farkı da 7 dir. 
O halde, x -7 ve babanın bugünkü yaşı 
5.743-38dir. 


Cevap C 


İki çocuğun bugünkü yaşlarının toplamına x denilirse 
annenin bugünkü yaşı (Xx * 14) olur. 3 yıl önce, anne- 
nin yaşı iki çocuğunun yaşları toplamının 4 katından 1 
eksik olduğuna göre, 


X4144-3-—4.(X-23)-1 
> x411x4x—-25 > 3x-36 
> x-12 dir. 


İki çocuğun bugünkü yaşları toplamı 12 olduğundan, 
ikisinin yaşları eşit olsaydı ikisi de 6 yaşında olacakti. 
Buna göre, küçük çocuğun bugünkü yaşı en çok 5 
olabilir. 

Cevap E 
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10. 


Ti. 








TEST -1( 





Çözümleri) 








Yaş Problemleri 





Gamze, Doğukan ve Figen'in bugünkü yaşları sırasıy- 
laG,D, ve F olsun. Buna göre, 


Ss — Ri — LN ve 

D 5 10 
Ka olduğundan 
F 11 


G-—-6k, D-10k, Ftik denilirse, Gamze Figen'in 
yaşına geldiğinde (5k yıl sonra) Gamze'nin yaşının 
Doğukan'ın yaşına oranı, 


6k #8. İİ oğur 


10k * 5k 15 


Cevap B 


Selen'in annesinin ve kardeşinin yaşları sırasıyla S, A 





ve K olsun. 
S-A-48 

— S4Kz19 

A-K-29 ve 


K - 0 olduğunda A-29 olur. 
Cevap B 


.Tuğba'nın kardeşinin şimdiki yaşına X denilirse, Tuğ- 


ba'nın şimdiki yaşı (2x * 1) olur. Yaşları farkı değiş- 
meyeceğinden, 


(2x 41)-x-1i > x-10 ve 
Tuğba'nın şimdiki yaşı 2x 1-21 dir 
Cevap E 


Babanın bugünkü yaşına 2x denilirse, çocuğun 3 yıl 
önceki yaşı x, bugünkü yaşı (x * 3) olur. İkisinin 5 yıl 
sonraki yaşlarının toplamı 73 ise bugünkü yaşlarının 
toplamı, 73—2.5 - 63 tür. 

Buna göre, 


2x4 (X43)-63 > x-20 ve 


Çocuğun bugünkü yaşı X13-23 tür. 
Cevap C 


(SEM) YAYINLARI 


12. 


14. 


Dicle'nin 2 yıl önceki yaşına x denilirse, Yeliz'in şimdi- 
ki yaşı 2x, Dicle'nin şimdiki yaşı (X * 2) olur. İkisinin 
3 yıl sonraki yaşlarının toplamı 38 olduğundan şimdi- 
ki yaşlarının toplamı, 

38-23-32 dir Bunagöre, 

2x4 (X42)-32 > x-10 ve t yıl sonraki yaşla- 


3 m 
rının oranı olmak üzere, 





Dxti 3 , 2041.89 
w24t 2 1241 2 
> 40412t1-36 131 
> 1-4 tür 
Cevap C 
1. yol: 


En küçük çocuğun bugünkü yaşına x denilirse, ortan- 
ca çocuk, en büyük çocuk ve annenin bügünkü yaşı 
sırasıyla (X * 2), (x * 4) ve (3x $ 11) olur. Buna göre, 


3x 411 44 > x 11 ve en büyük çocuğun yaşı, 
x*4 15 olduğundan en büyük çocuk doğduğun- 
da annenin yaşı, 44 — 15 - 29 dur. 


2. yol: 
Annenin bugünkü yaşı, ikişer yıl ara ile doğmuş Üç ço- 
cuğunun bugünkü yaşları toplamından 5 fazla oldu- 
ğuna göre, üç çocuğun bugünkü yaşları toplamı, 
44-5 - 39 olur. Çocukların yaşları, ardışık sayılar ol- 
duğundan, ortanca çocuğun yaşı 39:3 - 13 şeklin- 
de bulunur. 
O halde, en büyük çocuk 13 $* 2 > 15 yaşındave en 
büyük çocuğu doğduğunda anne, 
44 — 15 - 29 yaşında olur. 

Cevap A 


Üç kardeşin bugünkü yaşları sırasıyla k,a ve b ol 
sun. Problemde verilenlere göre; 


a—k yıl sonra: b-4-a-k- 15 
b—a yılsonra: ksb-as9 
—- 
2b -24 
bz12 dir 


Cevap C 
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15. 


16. 


17. 








TEST - I (Çözümleri) 





İpek'in şimdiki yaşına x ve Oya ile aralarındaki yaş 
farkına a denilirse, Oya'nın şimdiki yaşı (X * a) olur. 
a yıl önce, İpek'in doğmasına 3 yıl daha var olduğuna 
göre, : 

x-a-—3 olur. Buna göre, 


x-a-3 >a-X13 ve 
xXt1(X1a)-24>5>x1X1Xx13-24 
> xs7 olur. 


İpek'in şimdiki yaşı x - 7 olduğuna göre, Oya'nın 
şimdiki yaşı, 24—x-17 dir. 
Cevap D 


İki çocuğun şimdiki yaşlarının toplamına x denilirse, 
annenin şimdiki yaşı (2x * 5), 3 yıl sonra, çocukların 
yaşları toplamı (x 4 6), babalarının yaşı (2x * 12) ve 
babanın şimdiki yaşı (2x -- 9) olur. Buna göre, anne ile 
baba arasındaki yaş farkı, 


2x49-(2x45)-4 tür 
Cevap C 


Selen ile Suat'ın şimdiki yaşları sırasıyla x ve y olsun. 
Buna göre, 


—Y İS  5x-5y-8x48y 
X ty 5 
> 2x-6y 
>—x-dy 


olduğundan y — k denilirse x - 4k ve ikisinin yaşla- 
rının aritmetik ortalamasının geometrik ortalamasına 
orani, 


4k *k 
2 


vâk.k 


li 
ela 
ir 
(eni 
5 


Cevap D 


18. Sedaile Eda'nın bugünkü yaşları sırasıyla svee ok 
sun. Problemde verilenlere göre, 





s-3-e*3 > e-s--6 R 
e4s-36 
* 
2e -12 
e-6 olur. 
Cevap c 


19. Babanın bugünkü yaşına b, Ali'nin iki kardeşinin bu- 
günkü yaşları toplamına x denilirse, Ali'nin bugünkü 
yaşı 2x olur. 3 yıl sonra, 


(b43)4(X43)-4.(X 423) 
bD42x46-4x424 
b -2x - 18 


olduğundan Ali doğduğunda babasının yaşi 18 dir. 


ÇED YAYINLARI 


Cevap E 


20. Coşkun ile Meltem'in bugünkü yaşları sırasıyla 5x ve 
4x olsun. İkisinin 4 yıl sonraki yaşlarının toplamı 44 ol- 
duğundan, bugünkü yaşlarının toplamı 44 — 2.4 — 36 
olur. O halde, 


5x44x-386 > x-4 ve Coşkunile Meltem'in bu- 
günkü yaşları sırasıyla 20 ve 16 dır. Buna göre, ikisi- 


> R il 4 
nin t yıl önceki yaşlarının oranı 3 olursa, 





eni ği ği 


>t—4 tir. 
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TEST - 2 





Yaşları farkı 9 olan iki kardeşin yaşları oranı 1 ol- 6. 
duğuna göre, yaşları toplamı kaçtır? 


A) 12 B) 22 C) 33 D) 39 E) 44 


Bir annenin bugünkü yaşı 34 ve kızının yaşı 7 dir. 
Buna göre, kaç yıl sonra yaşları oranı 2 olur? 


A) 13 B) 18 C) 20 D) 26 E) 30 


Suat'ın 2 yıl önceki yaşının 2 katı, Suna'nın şimdiki ya- 
şının 4 katına eşittir. 8. 


Suna ile Suat'ın bugünkü yaşlarının toplamı, yaşla- 
rı farkının 2 katına eşit olduğuna göre, Suat'ın şim- 


diki yaşı kaçtır? 


A) 6 B) 8 C) 10 D) 12 E) 14 


EEMİ YAYINLARI 


Bir babanın bugünkü yaşı, ikişer yıl arayla doğmuş 2 
çocuğunun bugünkü yaşları toplamına eşittir. 


Baba bugün 64 yaşında olduğuna göre, büyük ço- 
cuk doğduğunda baba kaç yaşındaydı? 


A) 34 B) 33 C) 32 D) 31 E) 30 


10. 


Bugünkü yaşı 70 olan bir anne, kızının bugünkü yaşın- 


dayken kızının yaşı bugünkü yaşının > katıydı. 
Buna göre, kızının bugünkü yaşı kaçtır? 


A) 30 B) 33 C) 36 D) 39 E) 42 








Yaş Problemleri 
Bir annenin bugünkü yaşı, iki çocuğunun yaşları farkı- 
nın 7 katıdır. 12 yıl sonra, annenin yaşı çocuklarının 
yaşları farkının 9 katı olacaktır. 


Buna göre, annenin bugünkü yaşı kaçtır? 


A) 42 B) 38 C) 35 D) 32 E) 28 


Bir grup öğrencinin yaşları toplamı 90 dır. 


3 yıl sonra bu grubun yaş ortalaması 21 olacağına 
göre, bu grupta kaç öğrenci vardır? 


A)3 B)5 Cc) 7 D) 9 E) 10 


Bir babanın bugünkü yaşı, 3 çocuğunun 5 yıl önceki 
yaşları toplamının 2 katına eşittir. 


5 yıl sonra, babanın yaşı çocukların yaşları topla- 
mindan 11 fazla olacağına göre, babanın bugünkü 


yaşı kaçtır? 


A) 80 B) 78 C) 75 D) 72 E) 67 


Cemre ile Ceren'in bugünkü yaşları oranı Ni tür. 
3 yıl önce, Cemre ile Ceren'in yaşları toplamı 16 
olduğuna göre, Ceren doğduğunda Cemre kaç 


yaşındadır? 


A)3 B) 6 Cc) 9 D) 12 E) 15 


Özcan'ın bugünkü yaşı, kardeşinin 1 yıl önceki yaşının 
2 katına eşittir. 


Kardeşinin bugünkü yaşı, Özcan'ın bugünkü yaşın- 
dan 5 eksik olduğuna göre, Özcan'ın bugünkü ya- 


şı kaçtır? 


A) 12 B) 11 C) 10 D)8 E)6 
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TESI - 2 








Yaş Problemleri 





11. Bir annenin bugünkü yaşı, iki kızının bugünkü yaşları 
çarpımının yarısına eşittir. 5 yıl önce, annenin yaşı İki 
kızının yaşları toplamından 15 fazla idi. 


Annenin bugünkü yaşı 24 olduğuna göre, büyük kı- 
zın bugünkü yaşi kaçtır? 


A) 5 B) 6 C)7 D) 8 E) 10 


12. Bir annenin bugünkü yaşı, iki çocuğunun yaşları farkı- 
nın 10 katına eşittir. 


10 yıl sonra, babanın yaşı, annenin yaşı ile çocuk- 
ların yaşları farkının toplamına eşit olacağına göre, 
anne ile baba arasındaki yaş farkının çocukların 
yaşları farkına oranı kaçtır? 


A1 B)2 c)3 D)4 E) 5 


13. Bir babaile iki çocuğunun yaşlarının ortalaması 17 dir. 


4 yıl sonra, çocukların yaşları toplamı babanın ya- 
şının yarısına eşit olacağına göre, bugün büyük 
çocuk en az kaç yaşındadır? 


A)3 B) 4 G5 D)6 E)7 


14. Nihal2 yıl önce, Rana 2 yıl sonra doğsaydı aralarında- 
ki yaş farkı 7 olacaktı. " 


Nihal ile Rana'nın bugünkü yaşları toplamı 9 ve Ni- 
hal Rana'dan büyük olduğuna göre, Rana bugün 
kaç yaşındadır? 


A) 10 B)7 C) 5 D)3 E)2 


15. Oğuz, Ahmet'in bugünkü yaşına geldiğinde Ahmet 16 
yaşında olacaktır. Ahmet Oğuz'un bugünkü yaşınday- 
ken Oğuz'un doğmasına 2 yıl vardı. 


Ahmet ile Oğuz'un bugünkü yaşları toplamı kaçtır? 


A) 10 B) 14 C) 17 D) 20 E) 24 


11-D 1Z-A 13-E 14-0 15-B 


EDİ YAYINLARI 


16. Üçeryıl ara iledoğmuş üç kardeşin şimdiki yaşlarının 


toplamı, en küçük kardeşin şimdiki yaşının 4 katından 
4 fazladır. 


Buna göre, en büyük kardeşin şimdiki yaşı kdetır? 


A) 7 B) 8 Cc) 9 D) 10 E) 11 


17. Mısraile Ezgi'nin yaşları toplamı 25 tir. Mısra, Ezgi'nin 
yaşındayken Ezgi 8 yaşındaydı. 


Buna göre, bugün Mısra kaç yaşındadır? 


A) 11 B) 12 C) 14 D) 17 E) 19 


18. Yaşortalaması 20 olan bir ailede anne ile babanın yaş- 
ları toplamı 58 dir. 


En küçük çocuk 2 yaşından büyük olduğuna göre, 
bu ailenin en az kaç çocuğu vardır? 


A)1 B)2 c)3 D)4 E)5 


19. Gülşah ayılında, Hilal b yılında doğmuştur. 2009 yılın- 
da Hilal'in yaşı, Gülşah'ın yaşının > katı oluyor. 


Gülşah doğduğunda Hilal 6 yaşında olduğuna gö- 
re, b kaçtır? 


A) 1991 B)1990 C)1989 D)1985 E) 1984 


20. Ayça doğduğunda Esra 6 yaşında idi. Esra doğdu- 
ğunda Pınar'ın doğmasına 5 yıl vardı. 


Ayça bugün 11 yaşında olduğuna göre, Pınar bu- 
gün kaç yaşındadır? 


A) 11 B)12 C)13 DD 15 E) 17 

























« İşçi ve havuz problemlerinde birim zamanda yapılan iş mik- 


tarı düşünülerek, probleme ait denklemler kurulmalıdır. 
Yapılan iş miktarı; işçi sayısı, kapasite, çalışılan süre ile doğ- 
ru orantılıdır. Ayrıca, işin bitme süresi; işçi sayısı ve kapasite 


ile ters orantılıdır. 


Örnek: 


Bir işi 10 günde bitirebilen bir işçi, 1 günde aynı işin 5 


unu, 3 günde aynı işin x unu bitirebilir. 


Örnek: 


Seda, bir işin — ini bitirdikten sonra, aynı hızla 3 gün da- 


ha çalışınca geriye işin yarısı kalmaktadır. 


Buna göre, Seda'nın kalan işi kaç günde bitirebileceğini 


bulalım. 


Çözüm: 
Seda, işin Ni ini yaptıktan sonra 3 gün daha çalışınca geriye 
işin yarısı kaldığına göre, 3 günde işin, > — > - 5 unu 


yapmıştır. Buna göre, 3 günde Ti unu yapabildiği işin ka- 


lan kısmını yani unu (yarısını) 5 günde yapabilir. 


Örnek: 


Bir musluk bir depoyu 12 saatte doldurabilmektedir. 


Musluktan birim zamanda akan su miktarı > oranın- 
da artırılırsa, musluğun aynı depoyu kaç saatte doldura- 


bileceğini bulalım. 


İSEN YAYINLARI 
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Musluğun ilk durumdaki kapasitesi (musluktan birim za- 


manda akan su miktarı) 1 (96 100) iken 5 oranında artırıldi- 


ğında İ * — n olur. Kapasite ile işin bitme süresi ters 


i 
3 
orantılı olduğundan, 


1 kapasiteile > 12 saatte doldurursa 


ola 


kapasite ile — x saatte doldurur 
Ters Orantı 


1.12 İ .x-x > 9 saat olur 


2. yol: 


Musluktan bir saatte akan su miktarı 3v olsun. 


Bu durumda deponun aldığı su miktarı 12 .3v - 36v olur. 
Musluktan birim zamanda akan su miktarı > oranında ar- 
tırıldığında (3v * v - 4v olduğunda) Xx saatte aynı depo- 


yu doldurursa, 36v-4v.x >x-9 saattir. 


3. yol: 
Musluktan birim zamanda akan su 5 oranında artırılırsa, 
birim zamanda depoya dolan su miktari da > oranında ar- 


tar, yani İ * > — 2 katına çıkar. O halde, başlangıçta 1 sa- 


3 
atte deponun > sini doldurduğuna göre, kapasite z ka- 


iliş 


tına çıkarılınca 1 saatte deponun j5 


unu, dolayı- 


ML 
3 9 


siyla 9 saatte tamamını doldurabilir. 
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Örnek: 


Ayşe bir işi Şeyma'nın 2 katı hızla, Şeyma da aynı işi 
Fatma'nın 2 katı hızla yapmaktadır. 


Üçü birlikte aynı işi 12 günde yaptıklarına göre, Ayşe'nin 
aynı işin tamamını tek başına kaç günde yapabileceğini 
bulalım. 


Çözüm: 
Ayşe, Şeyma ve Fatma'nın kapasiteleri 4k, 2k ve k olarak se- 
çilirse, üçü birden çalıştığında 4k--2k--k-7k kapasite ile bu 


iş yapılır. Kapasite ile işin bitme süresi ters orantılı olduğun- 
dan, bu iş 


7k kapasiteile —> 12 günde biterse 


Ayşe 4k kapasite ile > x günde bitirir. 





Ters Orantı 


7k.12-4k.x—>xs21günolur. 


Örnek: 


Ahmet bir işi tek başına 20 günde, Cemil ise aynı işi tek ba- 
şına 30 günde bitirebilmektedir. 


İkisi birlikte çalıştıklarında bu işin tamamının kaç günde 
bitebileceğini bulalım. 


Çözüm: 


Ahmet tek başına 1 günde işin En sini, Cemil ise © unu 


bitirebileceğine göre, ikisi birlikte çalıştıklarında 1 günde işin 
si 


20 30 12 
rebilirler. 


sini, dolayısıyla 12 günde tamamını biti- 


Örnek: 


Boş bir havuzu A musluğu tek başına 6 saatte doldurabil- 
mektedir. B musluğu ise ayni havuzun tamamı dolu iken, 8 


saatte havuzu boşaltabilmektedir. 


Havuz boşken iki musluk birlikte açılırsa, havuzun Kaç 
saatte dolacağını bulalım. 








YAYINLARI 
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Çözüm: 

1. yol: 

İşin bitme süresi ile birim zamanda yapılan iş miktarı ters 
orantılı olduğundan A ve B musluklarının 1 saatte yapfıkları 
iş miktarlarını, 6 ve 8 in en küçük ortak katında eşitleyecek 
şekilde, sırasıyla 4m ve 3m seçelim. Buna göre, havuza 1 
saaite A musluğundan 4m kadar su aktığını ve B musluğu- 
nun İse 1 saaite havuzdan 3m kadar su boşalttığını düşü- 


kadar su dolar. Havuza 1 saatte 4m kadar su aktığında ha- 
vuz 6 saatte dolduğuna göre, 


Am kadar akarak > 6 saatte dolarsa 


m kadar akarak > Xx saatte dolar 


Ters Orantı 


4Am.6 <m.x ise x-24 saat olarak bulunur. 


2. yol: 


1 saatte A musluğu havuzun z sını doldurabilir. B musluğu 


ise 7 ini boşaltabilir. O halde, iki musluk birlikte açıldığın- 
1 1 1 

da 1 —-— - —ü - 

a 1 Saatte havuzun ri 8 24 ü, dolayısıyla 24 saat: 


te tamamı dolar. 


|» UYARI 





İşçi ve havuz problemlerinde yapılan işin yönü işaretle 
(* veya) belirlenir. (4) seçilen yönün tersi yönde yapı- 
lan işin önüne (-) getirilir. Yukarıdaki örnekten görüldü- 
ğü gibi havuzu doldurma işi pozitif (4) seçilirse, havuzu 
boşaltan musluğun yaptığı işin önüne (-) getirilir. Pozitif 
yönün seçimi isteğe bağlıdır. 


Örnek: 


Hacmi v litre olan bir depoya dakikada Xx litre su akmaktadır. 


Deponun yarısı dolduktan sonra, depoya dakikada akan 
su miktarı yarıya düşerse deponun tamamının toplam 
kaç dakikada dolacağını bulalım. 


Çözüm: 


Deponun yarısı ( > si ) dakikada x litre su akıtılarak, di- 
ğer yarısı da dakikada 5 litre su akıtılarak dolduğuna gö- 
re, deponun birinci ve ikinci yarısının dolma sürelerini 


(£, ve t,) ayrı ayrı bulup toplayalım. 


İşçi - Havuz Problemleri 






| 
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V ELA 

Mi 

v. X V 

— Lİ>İZ 

2 2 2 2 X 
* 


tu Fİ e Dlür 
> i 


Buraya kadar çözülen örneklerden yola çıkarak işçi-havuz 
problemlerinin çözümü için şu şekilde bir denklem yazılabilir. 


“A ve B muslukları, bir havuzun tamamını tek başlarına 

“sırasıyla a ve b saatte dolduruyor, C musluğu ise aynı 

© havuzun tamami dolu iken havuzu tek başına c saatte 
boşaltıyorsa, üç musluk birlikte t saat açıldığında havu- 
za dolan su miktarı oran olarak m olmak üzere, 


1 Mel 7 
— 4—-— |.temdir. 
| 4 Jt-ma 


Havuzun tamamı dolarsa m — 1, üçte biri dolarsam — 


beşte ikisi dolarsa m - 7 ... Gibi. 


z 
3 , 


Örnek: 


Ayşe bir işi tek başına x günde, Oya ise aynı işi tek başına 


> günde bitirebilmektedir. 


İkisi birlikte aynı işi 5 günde bitirebildiklerine göre, X in 
değerini bulalım. 





Çözüm 
1. yol: 
z * : 5-1 
XX 5-1—> ( * ) z 
3 
>x-20 dir. 
2. vol: 


Birim zamanda yapılan iş miktarı ile işin bitme süresi ters 
orantılı olduğundan Ayşe'nin 1 günde yaptığı iş miktarına m 
denilirse, Oya'nın 1 günde yaptığı iş miktarı 3m olur, Çün- 
kü Oya, ayrı işi Ayşe'nin üçte biri kadar sürede bitirmektedir. 








İşçi - Havuz Problemleri 
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bitirebildiklerine göre, bütün iş miktarı, 4m.5 - 20m dir. Do- 
layısıyla Ayşe günde işin m kadarını yaparak tamamı 20m 


olan işi, 20m : m - 20 günde bitirebileceğinden x - 20 dir. 


Örnek: 


Bir işi Serap 10 günde, Aylin ise 15 günde bitirebilmektedir. 


İkisi birlikte 4 gün çalıştıktan sonra, geriye kalan işi Ay- 


lin'in tek başına kaç günde bitirebileceğini bulalım. 


Çözüm: 
1. yol: 


Serap ile Aylin'in 4 günde yaptıkları iş miktarı, 
( a * yi ) 4 > olduğundan geriye işin 5 ü kalır. 


O halde, Aylin işin tamamını tek başına 15 günde bitirebildi- 
ğine göre, kalan işi (işin üçte birini) 15:3 - 5 günde biti- 


rebilir. 


2. yol: 

Serap ile Aylin'in ayrı ayrı yaptıkları iş miktarlarının toplamı, işin 
tamamına eşittir. Serap 4 gün, Aylin ise 4 günden sonra x gün 
de tek başına çalışırsa toplam (x * 4) gün çalıştığından ikisinin 


4 44*x 
iş mi sıyla, -—— 
yaptıkları iş miktarları sırası 10 ve 18 





olduğundan, 


Ke ile Kure 
10 15 
(6) (2) 


| 2184X 
30 


>x-5tir. 




















YGS Matematik - 1 











İşçi-havuz problemlerinde, işçilerin (veya musluklarını) 
“her birinin ayrı ayri-iş yaptıkları zamarılar tespit edilerek; 
» herbirinin ayrı ayrı yaptıkları iş miktarları toplanıp yapılan 
toplam işe eşitlenerek'de denklem kurulabilir. 


“0 halde, bir işi tek başlarına A, B, C saatte bitirebilen üç 

“ İşçi, Sırasıyla x, y, z saat çalışarak işin m kadarını biti- 

- rirlerse, 
Ky 
A.B 








Yukarıda verilen iki denklemin birbirinden farkli olmadı- 
“ğına ayrıca, birim zamanda yapıları iş düşünülerek, for- 

müllere bağlı kalmadanı, orantı kurularak problemlerin 

kolaylıkla çözülebildiğine de dikkat edilmelidir. 


Örnek: 


Feyza 2 gün, Sinan 3 gün çalıştığında bir işin > ü; Feyza 4 


gün, Sinan 1 gün çalıştığında ise aynı işin ü bitmektedir. 


Buna göre, bu işi Feyza'nın tek başına kaç günde bitire- 
bileceğini bulalım. 


Çözüm: 
Feyza ve Sinan'ın işin tamamını tek başlarına bitirme sürele- 
ri sırasıyla x ve y olsun. Problemde verilenlere göre, 


x İn 


3 3 
EE 
#270) 


xjs 


Ni (0) 


- 
y 
(2) eşitliğinin iki yanı 3 ile çarpıldıktan sonra (2) eşitliğinden 
(1) eşitliği çıkarılırsa, 


— -2--——>x-8gün bulunur 


Rl 


(ÇE YayınLaRI 
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Örnek: 


Bir havuzu A ve B muslukları birlikte 12 saatte, G muslu- 
ğu ise tek başına 36 saatte doldurabilmektedir. | 


AveB musluğu birlikte açıldıktan kaç saat sonra C 
musluğu da açılırsa, havuzun geriye kalan kısmının 3 sa- 
atte dolacağını bulalım. 


Çözüm: 

C musluğu açılmadan önce A ve B musluğu X saat açılmış 
olsun. Buna göre, AveB musluğu toplam (X * 3) saat,C 
musluğu da 3 saat açılarak havuz doldurulmuş olur. A ve B 
musluğu birlikte 1 saatte havuzun 5 sini, C musluğu ise 


& sını doldurabileceğine göre, 


2 SİM NEM a AŞ 
12 36 12 
> x-8 saat olur. 
Örnek: 


Traktörle 6 saatte sürülebilen bir tarla, sabanla 30 saatte sü- 
rülebilmektedir. Bir çiftçi, bu tarlayı önce 4 saat traktörle, da- 
ha sonra geri kalan kısmını da sabanla sürmüştür. 


Buna göre, çiftçinin tarlayı sabanla kaç saat sürdüğünü 
bulalım. 


Çözüm: 
1. yol: 
Traktörle tamamını 6 saatte sürdüğü tarlayı, 4 saat sürerse 


4 ESR pi 1 
tarlanın gü sı sürülür, geriye > ü kalır. 


O halde, sabanla 30 saatte sürebildiği tarlanın geri kalan 


kısmını ( Ni ünü ) sabanla, 30:3-10 saatte sürmüştür. 


2. yol: 


Traktörle 4 saat, sabanla x saat tarlayı sürmüş olsun. 
Buna göre, 
4 X 


* —İ1>5Xx- 10 saatolur. 
e da 





İşçi - Havuz Problemleri 
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Örnek: 


Şekildeki depoyu A ve B musluk- 
“ları tek başlarına sırasıyla 3 ve 6 
saatte doldurabilmekte, C muslu- 
ğu ise dolu depoyu 5 saatte yarı- 
ya kadar (kendi seviyesine kadar) 
boşaltabilmektedir. 





Depo boşken muslukların üçü birlikte açıldığında, depo- 
nun kaç saatte dolacağını bulalım. 


Çözüm: 
Depoya dolan su C musluğunun seviyesine gelinceye kadar 


C musluğunun etkisi olmadığından deponun yarıya kadar 
dolma süresi (X,) 


1 1 1 N 
iç e) .XZ rmde — 1 saattir. 
Bundan sonra, C musluğu seviyesinin üstünde kalan kısmı 
bütün gibi düşünürsek, A ve B musluğu deponun üst kısmı- 
nı sırasıyla > ve 3 saatte doldurmakta, C musluğu ise 5 sa- 


atte boşaltmaktadır. Buna göre, Üst tarafın dolma süresi (X,) 


— 1 saat 15 dakika 


O halde, deponun tamamının dolma süresi, 


Xx *X, > 2 saat 15 dakikadır. 


Örnek: 


Bir havuzu, tek başlarına A musluğu Xx saatte, B musluğu 
2x saatte, C musluğu 3x saatte doldurabilmektedir. Havuz 
boşken üç musluk birlikte açılıyor ve 1. saatin sonunda C 
musluğu, 2. saatin sonunda B musluğu, 3. saatin sonunda 
da A musluğu kapatılıyor. 


Bu durumda havuzun 2 sı dolduğuna göre, A muslu- 
ğunun tek başına havuzu kaç saatte doldurabileceğini 


bulalım. 


İYİ YAYINLARI 
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Çözüm: 


Probiemde verilenlere göre, A musluğu 3 saat, B musluğu 
2 saat, C musluğu 1 saat açık kaldığında havuzun Ni sı 


dolmuştur. Buna göre, 





> Xx < 26 saattir. 


Örnek: 


Bir havuz, kapasiteleri eşit olan 20 musluk birlikte açılarak 2 


saatte doldurulabiliyor. 


Havuzun : ini 4 saatte doldurabilmek için aynı anda 


muslukların kaç tanesinin açılması gerektiğini bulalım. 


Çözüm: 
1. yol: 
Havuz 20 muslukla 2 saatte doldurulabildiğine göre, mus- 


luklardan biri, tek başına bu havuzun tamamını 40 saatte, 


: ini 40: 2-2 saatte doldurulabilir. 


Buna göre, 
1 musluk > 24 saatte doldurursa 


x musluk > 4 saatte doldurur. 





Ters Orantı 


1.24—x4 > xs6 musluk 


2. yol: 


yapılan iş 
EE EM sabit 
diğerlerinin çarpımı 


pratik kuralıyla çözüm yapılırsa, 


> x-6 musluk olur. 
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Örnek: 

Aynı kapasitede 8 işçi, beraberce bir işi yapmaya başlıyor- 
lar. Her günün sonunda işçilerden biri işi bırakıyor. 

Bu şekilde işin tamamı, toplam 8 günde bittiğine göre, 
işçilerden birinin, bu işin tamamını tek başina kaç gün- 
de bitirebileceğini bulalım. 


Çözüm: 
İşçilerden birisi, tek başına bu işin tamamını X günde biti- 
rebiliyor olsun. Buna göre, bir işçi bir günde bu işin > ini bi- 


tirebilir. 


O halde, birinci gün 8 işçi bu işin ini; her gün bir işçi azal- 


dığından; ikinci gün 7 işçi işin I ini, ... , sekizinci gün 1 İş- 


çi işin < ini bitirebilir. 

Sekizinci günün sonunda işin tamamı bittiğine göre, 
X X X Xx X X X Xx 

> xs 36 gün olarak bulunur. 


Örnek: 


Ayşe bir işi Nurcan'ın 2 katı, Selma ise 3 katı hızla yapabil- 
mektedir. Üçü birlikte bu işe başladıktan 2 gün sonra Selma 
işi bırakıyor. Kalan işi Ayşe ile Nurcan birlikte 6 günde bitire- 
biliyorlar. 

Buna göre, aynı işin tamamını, Selma'nın tek başına kaç 
günde bitirebileceğini bulalım. 


Çözüm: 

-1. yol: 

Çalışma hızı ile yapılan iş miktarı doğru orantılı olduğundan 
Nurcan'ın bir günde yaptığı iş miktarına m denilirse, Ay- 
şe'nin bir günde yaptığı iş miktarı 2m, Selma'nınki ise 3m ve 
üçünün birlikte bir günde yaptıkları toplam iş miktarı 
6m (< m * 2m * 3m) ve Ayşe ile Nurcan'ın birlikte bir gün- 
de yaptıkları toplam iş miktarı da 3m(- 2m * m) olur. Üçü 
birlikte 2 gün, Ayşe ile Nurcan da birlikte & gün çalışarak işin 
tamamını bitirdiklerine göre, işin tamamı, 

6m.2 * 3m.6 < 30mdir. 

Selma bir günde 3m kadarlık iş yaptığına göre, işin tamamı- 
nı tek başına 30m : 3m — 10 günde yapabilir. 
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2. yol: 


Çalışma hızı ile işin bitme süresi ters orantılı olduğundan; 
çarpımları 2 ve 3 ün en küçük ortak katında eşitlenecek şe- 
kilde, Nurcan'ın bu işin tamamını tek başına bitirme süresi- 
ne 6x denilirse, Ayşe ve Selma'nın bu işin tamamını tek baş- 
larına bitirme süreleri sırasıyla 3x ve 2x olur. Problemde ve- 
rilenlere göre, Ayşe ile Nurcan toplam 8 gün, Selma da 2 


gün çalışmış ve işin tamamı bitmiştir. 


Buna göre, 
Be hr 
6x 3x 2x 6x 
> 2x - 10 gündür. 
Örnek: 


Eşit kapasiteli iki musluk birlikte bir havuzun tamamını 18 
saatte doldurabilmektedir. 

İki musluğun birlikte aynı havuzu 24 saatte doldurması 
için musluklardan birisinin kapasitesinin yüzde kaç azal- 


tılması gerektiğini bulalım. 


Çözüm: 

1. yol: 

Havuzun tamamını, iki musluk birlikte 18 saatte doldurabil- 
diğine göre, musluklardan birisi tek başına 36 saatte doldu- 
rabilir. Musluklardan birinin kapasitesi azaltıldıktan sonra, 
yeni kapasitesi x olsun. Buna göre, bu musluktan bir sa- 
atte akan su miktarı & -x ve son durumda, diğer musluk- 


la birlikte bir saatte havuzun & ünü doldurabildiklerinden, 





-9450 dir. 


O halde, kapasitesi azaltılan musluğun son durumdaki ka- 
pasitesi 96 50 olduğundan, ilk durumdaki kapasitesi 


Ya 100 — 9 50 — 9650 azalmıştır. 


İşçi - Havuz Problemleri 





b 





yas Matematik - 1 


2. yol: 

İlk durumda her iki musluğun kapasitesine k denilirse, iki- 
si birlikte toplam k * k — 2k kapasite ile su akıtırlar. Son 
durumda kapasitesi azaltılan musluğun Keke x olsun. 


Kapasite ile havuzun dolma süresi ters orantılı Alma 


2k.18-(X4*k).24 > 18k — 12x $ 12k 
> 6k 12x 


k 
> x-— olur 
2 
Buna göre, musluklardan birinin kapasitesindeki azalma, 


K- z - < olduğundan 9 50 dir. 


Örnek: 


Tamamı su ile dolu eşit hacimli iki depodan birincisini bir A 
musluğu 3 saatte, ikincisini ise bir B musluğu 5 saatte bo- 
şaitabiliyor. 


İki musluk aynı anda açıldıktan kaç dakika sonra, depo- 
lardan birinde kalan su miktarının diğerindekinin üçte 
birine eşit olacağını bulalım. 


İki musluk aynı anda açılırsa 1 saat sonra birinci deponun Li ü, 
1 

ikinci deponun 5 i boşalacağından x saat sonra birinci ve ikin- 

cideponun sırasıyla 7 üve 5 i boşalır ve birinci depodaki su- 


yun (1- 


ci depo daha hızlı boşaldığından x saat sonra, birinci depoda 


a zi ü, ikinci depodakinin ise ( Ni ) i kalır. Birin- 


kalan su miktarı, ikinci depodakinin üçte biri olursa, 
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2. yol: 

Deponun boşalma süresi ile musluktan birim zamanda akan 
su miktarı ters orantılı olduğundan, çarpımı 3 ve 5 in en kü- 
çük ortak katında eşitlenecek şekilde, A musluğundan 
1 saatte akan su miktarına 5v denilirse, B musluğundan 
1 saatte akan su miktarı 3v olur. Buna göre depolar 15v bi- 
rim su alır. İki musluk aynı anda açıldıktan x saat sonra ikin- 
ci depoda kalan su miktarı birinci depoda kalan su miktarı- 
nın üç katı olursa, i 

15v — (3v).x — 3.J15v — (Sv).xJ 
> 15v—3vx — 45v — 15vx 


> 12vx-30v>X> Xx > saat 


150 dakika olarak bulunur. 


3. yol: 


Her iki depodan x saat su boşaldıktan sonra birinci ve ikin- 
ci depoda kalan su, sırasıyla (3 —x) ve (5—x) saatsonra 
boşalacaktır. İkinci depoda kalan su miktarı, birinci depoda- 


kinin üç katı olduğundan, 


> 15-5Xx-5-X 
> x- 2 saat 
2 


- 150 dakikadır. 


























i 
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Ali'nin 5 günde bitirebildiği bir işi Hasan 15 günde bi- 
tirebilmektedir. 


Buna göre, Ali'nin 1 günde yaptığı işin, Hasan'ın 1 
günde yaptığı işe oranı kaçtır? 


Mi 


AZ B) 3” oi D) 5 E) 


Bir havuzu dolduran iki musluktan birincisi ikincisin- 
den saatte 2 m3 daha fazla su akıtmaktadır. Havuzun 
tamamını tek başlarına, birinci ve ikinci musluklar sıra- 
sıyla 3 ve 4 saatte doldurabilmektedirler. 


Buna göre, havuz kâç m? su almaktadır? 


A) 12 B) 20 G) 24 D) 28 E) 36 


Bir musluktan birim zamanda akan su miktarı, her sa- 
at sonunda 3 katına çıkarılarak boş bir havuz 3 saatte 
dolduruluyor. 


Buna göre, birinci saatte birim zamanda akan su 
miktarı sabit kalmak şartıyla aynı havuzun tamamı 
kaç saatte doldurulabilir? 

A)9 B) 10 6) 11 


D) 12 E) 13 


Bir işi; A, B, C işçileri tek başlarına sırasıyla 9, 12, 18 
günde bitirebiliyorlar. Üçü birlikte bu işe başladıktan 2 
gün sonra B işçisi işten ayrılıyor. 


Buna göre, A ve C işçileri birlikte, kalan işi kaç 
günde bitirebilirler? 


A)3 B)5 Cc) 6 D) 9 


# 


İNİ YAYINLARI 


TEST - 1 (Çözümlü) 


4. 








Belli bir işi, tek başlarına birinci işçi 10 günde, ikinci iş 
çi ise 18 günde bitirebiliyor. İkisi birlikte 5 gün çalıştık: 
tanı sonra birinci işçi işi bırakıyor. İkinci işçi kalan İŞİ tek 


i 


Buna göre, işin tamamı toplam kaç günde bitmiştir? 


başına bitiriyor. 


A)7 B)8 c)9 D) 10 E) 12 


Bir işin > ünü 4 günde bitirebilen Murat, bu işe baş- 
ladıktan 3 gün sonra işi bırakıyor. Kalan işi Serdar 18 


günde bitiriyor. 
Buna göre, aynı işi ikisi birlikte kaç günde bitirebilir? 


A)4 B) 6 6)8 D)9 E) 12 


Sezen, bir işin onda birini tek başına 3 günde bitirebi- 
liyor. Sezen ile Ceren birlikte aynı işin tarnamını 10 
günde bitirebiliyorlar. 


Buna göre, Ceren bu işin tamamını, tek başına kaç 
günde bitirebilir? 
A) 15 B) 18 GC) 20 


D) 25 E) 30 


Bir işi, iki işçi birlikte 15 günde bitirebilmektedir. Birir- 
ci işçi tek başına 7 gün çalıştıktan sonra ikinci işçi ça- 
lışmaya başlıyor. İşin kalan kısmını İki işçi birlikte 12 
günde tamamlayabiliyor. 


Buna göre, birinci işçi tek başına bu işin tamamını 
kaç günde bitirebilir? 


A) 25 B) 28 G) 30 D) 32 E) 35 


5-C 6-L T-A 8-E 


İşçi - Havuz Problemleri 
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Boş bir havuzu A musluğu tek başına 6 saatte doldu- 
rabilmekte, havuz dolu iken B musluğu ise bu havu- 
zun tamamını tek başına 8 saatte boşaltabilmektedir. 
B musluğu kapalıyken A musluğu açılıyor. 


Havuz dolmaya başladıktan kaç saat sonra B mus- 
luğu açılırsa havuz başlangıçtan itibaren 18 saatte 
dolar? 


A) 5 B) 4 Cc) 3 D)2 E)1 


Üç işçi bir işi birlikte > günde bitirebilmektedir. Tek 
başlarına işin tamamını, birinci işçi 3x, ikinci işçi (11 4 x) 


günde bitirebilmektedir. 


Tek başlarına birinci işçi 1 gün, ikinci işçi 2 gün ça- 
lıştığı zaman işin yarısı bittiğine göre, üçüncü işçi 
bu işi tek başına kaç günde bitirebilir? 


A2: B)3 C)4 D) 5 E) 6 


Bir işi, tek başlarına, birinci işçi ikinciden 15 gün daha 
fazla çalışarak bitirebilmektedir. 


Bu iki işçi birlikte çalışarak aynı işi 10 günde biti- 
rebildiklerine göre, ikinci işçi tek başına, işin tama- 
mını kaç günde bitirebilir? 

A) 15 B) 20 C) 25 


D) 30 E) 40 


7v 





! " ni V 


Şekildeki |. havuz musluktan akan su ile diğerleri ise 
bir önceki havuzdan taşan su ile dolmaktadır.” 
Havuzların hacimleri sırasıyla 7v, 5v, 3v, 2v dir. 


Musluk |. havuzu 9 saatte doldurduğuna göre, 
musluktan 21 saat su akıtılırsa IV. havuzun kaçta 
kaçı dolar? 


YAYINLARI 


İREM: 


13. 


14. 


16. 





İçinde 600 m3 su olan şekildeki 
havuzun dibinde bulunana, b ve c 


muslukları havuzdaki suyu tek 600 mi 
başlarına sırasıyla 10, 12 ve 15 sa- 
atte boşaltabiliyorlar. 

a b c 


Üç musluk birlikte açılarak havuzdaki suyun tama- 
mı boşaltıldığında, b musluğundan kaç m3 su ak- 
mış olur? 
A) 200 B) 180 G) 150 


D)120 OE) 100 


Boş bir havuzu bir musluk 12 saatte doldurabiliyor. 
Musluk açıldıktan 12 saat sonra havuzun tamamen 
dolmadığı görülünce, havuzun tabanındaki boşaltan 
musluğun açık olduğu farkediliyor ve bu musluk he- 
men kapatılıyor. Havuza 3 saat daha su akttılınca ha- 
vuz doluyor. 


Buna göre, tabanda bulunan musluk dolu havuzu 
tek başına kaç saatte boşaltır? 


A) 24 B) 36 C) 42 D) 48 E) 54 


Şekilde belirtilen yükseklik- 
lerde üç özdeş musluğu olan 3h 
bir su deposu verilmiştir. 


Depo dolu iken en alttaki 
musluk tek başına bu de- 
poyu 36 saatte boşaltabildiğine göre, depo dolu 
iken üç musluk birlikte açılırsa bu depo kaç saatte 
boşalır? 





A) 12 B) 14 GC) 16 D) 18 E) 20 


Mehmet bir işi, Onur'un 2 katı, Tarık'ın ise üçte biri hız- 
la yapabilmektedir. Bu işte tek başlarına Mehmet 2 
gün, Onur 8 gün çalışırsa kalan işi Tarık tek başına 3 
günde bitiriyor. 


Buna göre, Mehmet bu işi tek başına kaç günde bi- 
tirebilir? 


A) 10 B) 12 G) 15 D) 18 E) 20 


13-A 14-D 15-D 16-6 
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17. İsmet'in çalışma hızı Ahmet'in çalışma hızının i 22. Bir havuzu, birinci musluk 4 saatte deldurnekiğ havu- zl N ” : ünde bitirebildiği di ” ye birlik N listıkt kalan İsi 
katıdır. İsmet bir işi 8 günde, Ahmet ise başka bir işi 5 zun dibindeki ikinci bir musluk ise aynı havuzun tama. işi li asan © ei e Kali i all Üç isgi ni | > 2 gün sa ışı eri ONE alan işi A 
N EN mını 6 saatte boşaltmaktadır. Birinci musluktan birim göre, Ali'nin 1 günde yaptığı işin Hasan'ın 1 günde C işçileri birlikte x günde bitirsinler. Problemde veri- 
li le zamanda akan su miktarı $6 50 artırılıp; ikinci musluk- yaptığı işe oranı, lenlere göre, 
Re nl VEE tan birim zamanda akan su miktarı 26 25 azaltılıybr. LİN 1 1 1 1 ? 
Buna göre, ikisi birlikte çalışırlarsa bu iki işi kaç bs. Sr ei 2 ) 24 & ve e si 
gürlde. Bit Pojilrteri Buna göre, havuz boşken iki musluk birlikte 3 saat — 
açık birakılırsa havuzun kaçta kaçı dolar? > x3 tür 
A) 6 B) 7 c)8 D) 10 E) 12 2. yol: 
A) < B) > o) > D) Ni 8) 3 Kapasite ile il eürşde yapılar iş milan doğru oran- i yek 
18. Serpil'in 1 günde yaptığı iş Meltem'in 1 günde yaptığı 4 tılı ve kapasite ile işin bitme süresi ters orantılı oldu- Birim zamanda (1 günde) yapılan iş miktarı ile işin bit- 
işin 1 ü, Meltem'in 1 günde yaptığı iş Nazlı'nın 1 gün- ğundan iyi yi güne yaptığı zin Hasan'ın bir gür a elimi orantılı ane lik, çarpımları 8, 12 ve 
3 23. A B de yaptığı işe (Ali'nin kapasitesinin Hasan'ın kapasite- 18 in en küçük ortak katlarında eşitlenecek şekilde; A, 
de yaptığı işin yarısı kadardır. sine) oranı, Hasan'ın işi bitirme süresinin Ali'nin işi bi- B, C işçilerinin 1 günde tek başlarına yaptıkları iş mik- 
. tirme süresine oranına eşittir. tarları sırasıyla 4m, 3m, 2m olsun. Üç işçi, birlikte 2 
Üçü birlikte bir işi 12 günde bitirebildiklerine göre, bü lee YA lirik > 
Meltem aynı işi tek başına kaç günde bitirebilir? Bula göte bileni 13. a & ieelerb tel iki Bra düre, toplam İBmiktkir 
GC (4m $* 3m * 2m).2 $ (4m * 2m).x olur. Bu işi, işçi- 
A) 20 B) 30 C) 40 D) 60 E) 90 Cevap B lerden herhangi birisinin 1 günde yaptığı iş miktarı ile 
1. depo 11. depo işi bitirme süresinin çarpımına eşitleyelim. Örneğin, A 
19. Üç musluk, bir havuzu sırasıyla x, y,Z Saaite tek baş- Yukarıdaki eşit hacimli depolardan I. deponun üstünde- işçisi günde 4m kadar iş yaparak işin tamamını 9 gün- 
larına doldurabilmektedir. Muslukların üçü birlikte, ay- ki özdeş A ve B muslukları 1. depoyu tek başlarına 24 de bitirdiğinden işin tamamı 4m.9 — 36m olur. 
nı havuzu 18 saatte doldurabiliyorlar. z saatte doldurabiliyorlar. A ve B muslukları beraber 6 sa- : O halde, 
j at açık kaldıktan sonra, dipteki C musluğu da açılıyor ve z (4m * 3m * 2m).2 $ (4m * 2m).x - 36m 
x<y<z olduğuna göre, z aşağıdakilerden han- Di 1. depo toplam 16 saatte doluyor. |. depo dolduğu anda Bir saaite ikinci musluğun doldurduğu su miktarına x Ki > 18m * 6m.x < 36m > 6m.x - 18m 
gisi olabilir? muslukların üçü birden kapatılıyor. (C musluğu depola- denilirse birinci musluğun doldurduğu su miktarı p) > x3tür. 
E rın arasındaki su geçişini ayarlamak için konulmuştur.) ( * 2) m3 olur. Birinci musluk 3, ikinci musluk ise 4 Cevap A 
Aja E)08 e Eli m saatte havuzu doldurabildiğine göre, 
Buna göre, Il. deponun kaçta kaçı dolar? X42)3-x4 > x-6m 
20. Farklı maddelerden yapılmış aynı uzunluktaki iki mum- il 1 a olduğundan havuzun tamamı, 
dan biri 4, diğeri 6 saat yandığında tamamen bitiyor. Ai B) çü O 8 4X-46-24m3 sualır. 
3 4 Cevap C 
Her iki mum aynı anda yakıldıktan kaç saat sonra, D) Lü E) | 
mumlardan birinin uzunluğu diğerinin uzunluğu- 
ENLEM KAŞI 24. Amrusluğu,3 metre yüksek- A 
liğindeki şekildeki havuzun di 
e 8 Gİ SiR a Ea tamamını, tek başına 10 sa- 
atte doldurabilmektedir. Ha- &g AM Musluktan birinci saatte akan su miktarına x m3 deni- 
21. Aynı kapasitedeki üç işçi birlikte, bir işin yarısını bitir- vuzun tamamını tek başına lirse, ikinci saatte 3x m? ve üçüncü saatte 9x m3 su, 
dikten sonra işçilerden biri işi bırakıyor. Diğer iki işçi 15 saatte boşaltabilen B x | havuza dolar. Havuz üç saatte dolduğunâ göre, havu- 
kalan işin yarısını bitirdiğinde bir işçi daha işi bırakıyor. musluğu ise dipten x cm zun tamamı, 
Kalan işi, üçüncü işçi tek başına bitiriyor. yukarıya konuyor. Xx4*3x49x-13xm3 sualır. 5. Na yol: 
İşin tamamını tek başına 10 günde bitirebilen birinci 
İşin tamamı toplam 26 günde bittiğine göre, üçün- Havuz boşken iki musluk birlikte açıldığında, havu- O halde, birinci saatte musluktan birim zamanda akan işçi 5 gün Kiye Sin yarısını birinci işçi dolayı- 
cü işçi yalnız olarak kaç gün çalışmıştır? zun tamamı 26 saatte dolduğuna göre, x kaç cm dir? iki eğil heran ala elek ibe siyle Giyer Yerini Mü ikinci işçi yapmıştır. Die mt 
iy verilenlere göre, işin tamamının SOpİRM bitme süresi 
A) 12 B) 13 C) 14 D) 15 E) 16 A) 50 B) 60 C) 80 D) 100 E) 120 ReNiz:-. <5 İS SaRile deler ikinci işçinin çalıştığı süre kadardır. İkinci işçi işin ta- 
mamını 18 günde bitirebildiğine göre, yarısını 9 günde 
17-A 18-C 19-E 20-8 21-A 22-E 23-B 24-B Cevap E bitirebilir. 
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2. yol: 

İşin tamamı toplam x günde bitiyor olsun. Problemde 
verilenlere göre, birinci işçi 5 gün, ikinci işçi ise x gün 
bu işte çalışmış olur. Buna göre, probleme ait denk- 


lem yazılırsa, 

5 —4 Xx —İ AŞ X. — 1 

10 18 18 2 
> x-9 dur 

3. yol: 


10 ve 18 in en küçük ortak katı 90 olduğundan birinci 
işçinin bir günde yaptığı iş miktarına 9m denilirse, ikin- 
ci işçinin bir günde yaptığı iş miktarı 5m ve işin tama- 
mi 10.9m — 90m (veya 18.5m) olur. 

Buna göre, ikisinin birlikte 5 günde yaptıkları iş mikta- 
rı 5.(9m -- 5m) > 70m olacağından geriye kalan 
90m — 70m - 20m kadar işi ikinci işçi, 20m : 5m — 4 
günde bitirebilir. O halde, işin tamamı toplam 5 -4-9 
günde biter. 


Cevap C 


Sezen 3 günde işin Ni unu bitirebildiğine göre, 1 i 


günde 5 unu bitirebilir. Ceren'le birlikte 10 gün çalı- 


şarak işin tümünü bitirdiklerine göre, işin 10 - a — 5 


ünü Sezen, geriye kalan kısmını yani > ünü Ceren 
yapmıştır. 

O halde, Ceren 10 günde > ünü yaptığı işin 1 günde 
2 1 


iin a ini bitirebilir. Buna göre, Ceren işin ta. 


mamını tek başına 15 günde bitirebilir. 
Cevap A 


İki işçi birlikte işin tamamını 15 günde bitirebildikleri- 

ne göre, 1 günde işin — ini ve birlikte çalıştıkları 12 
â 12 4... e va l 

günde e ini bitirirler. Buna göre, işin diğer kıs- 


mını ( > ini ) birinci işçi, tek başına çalıştığı 7 günde 
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eml 








10. Problemde verilenlere göre, 


e e | 
3x 11 $Xx 2 
itkxt& 1 
3x(114*x) 2 


— 224 14x-33x48x 
— 3x2 4 19x—22-0 

3 22 
> (3x 422) (4-1) -0 
olduğundan x—1 olur. 


Üçüncü işçi bu işin tamamını tek başına a günde biti- 
riyor olsun. Buna göre, 


(Geşiçii) ei 
3x 11 #x 2 


a 
erir 
3 12 a 3 
(4) (0 (4) 
1 8—4—1 
— - ——— —4A tür 
> > 15 >a tür. 


Cevap C 
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12. 9 saatle 7v doldurursa 


21 saatte x doldurur. 





Doğru Orantı 
21.7v 49v 


xz s — — tür 
9 3 


olduğundan IV. havuzun dolan kısmı, 





49v 4v 
—(7v45v 43v) > — tür 
3 ( v) 3 tür. 


V , AV 2 
—,2vnin — :2v -— üdür. 
3 3 3 üdür. 


Cevap E 


YARAM 13. 1.yol: 


Muslukların kapasiteleri ile (dolayısıyla birim zamanda 


LİBMİ YAYINLARI 








Murat 4 günde işin - ünü bitirebildiğine göre, 1 gün- 


dez. 7 > 2 sini, 8 günde de 3- - ünü 
bitirir. Geriye kalan İşi, yani işin 1 -İ & > ünü Ser- 
düre üneieimiieiliyorsa İıgünde, ee 

bi y a 'a 18 24 


1 1 2 
MİM Map EL esi p öç 4 an amal bi- 
ünü ve ikisi birlikte 1 günde işin, 12 * 24 8 ini 


tirirler. Buna göre, ikisi birlikte işin tamamını 8 günde 


bitirebilirler. 


Cevap C 


ÇAY vavınLarı 
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O halde, birinci işçi 7 günde işin : ini bitirebiliyorsa 
1 günde, : u - ra ini bitirebilir. 
Dolayısıyla birinci işçi, işin tamamını tek başına 35 


günde bitirebilir. | 


Cevap E 


A musluğu açıldıktan x saat sonra B musluğu açılıyor 
olsun. Buna göre, A musluğu 18 saat, B musluğu ise 


(18 — x) saat açık kalmış olur. O halde, 


1.1 1 .(4s-y 1 
6 B 





> 18-x-16—xx-2.dir 





11. 


İkinci işçinin işin tamamını tek başına bitirme süresine 
x gün denilirse, birinci işçinin bitirme süresi (x * 15) 
gün olur. İkisi birlikte işin tamamını 10 günde bitirebil- 
diklerine göre, 


Xxt-15tXx di 


x.(X * 15) 10 





AP GRE. 
> Xx 4 15x - 20x $ 150 
> Xx -5x-1510-0 
> (—15) X* 10) 0 


olduğundan Xx — 15 tir. 


CevapA 


musluktan akan su miktarı ile) havuzun tamamını tek 
başlarına boşaltma süreleri ters orantılı olduğundan 
aynı sürede a musluğundan akan su miktarına 6k de- 
nilirse, b ve c musluklarından akan su miktarı sıra- 
sıyla 5k ve 4k olur. Havuzdaki suyun tamamı 600 m3 
olduğundan, 


6k * 5k * 4k — 600 ise k - 40 ve b musluğundan 
akan su miktarı 5k > 200 m3 olur. 


2. yol: 
Muslukların üçü birlikte açıldığında 1 saatte havuzun, 


1 ö boşalır 
(0 48 ip yy şak 


Dolayısıyla musluklar 4 saat açık bırakılarak havuzun 
tamamı boşaltılmış olur. Buna göre, b musluğu 4 saat- 
te havuzdaki suyun 4 . me ünü yani 


7 12 3 
600 . Ev 200 m3 ünü boşaltmış olur. 


Cevap A 








YGS Matematik - 1 


14. 


15. 


16. 








Problemde verilenlerden, havuzu 12 saatte dolduran 


musluğun 3 saatte doldurduğu kısmı, yani havuzun 


> 3 > ünü, havuzun dibindeki musluk 12 saat- 


te boşaltmıştır. Dolayısıyla havuzun tamamını İZ.4 — 48 


saatte boşaltabilir. 


Cevap D 


Şekildeki gibi numaralandırıl- 
mış bölmelerin her birinin a, 
boşalma sürelerini ayrı ayrı 


bulalım. 
eh 





(8 nolu bölme, deponun yarısı ve üç musluk tarafın- 
dan boşaltıldığı için, (36 : 2) :3 — 6 saatte, 


(© nolu bölme, deponun üçte biri ve alttan birinci ve 
ikinci musluk (iki musluk) tarafından boşaltıldığı için 
(36:3):2 - 6 saatte, 


(© nolu bölme, deponun altıda biri ve sadece depo- 
nun dibindeki musluk tarafından boşaltıldığı için 
36 :6 - 6 saatte boşalır. 
Buna göre, deponun tamamı 
64-646 - 18 saatte boşalır. 

Cevap D 


1. yol: 

Hız ile işin bitme süresi ters orantılı olduğundan, Meh- 
met, Onur ve Tarık'ın hızları sırası ile 2k, k ve 6k olur- 
sa, aynı İşi tek başlarına bitirme süreleri sırasıyla 3x, 
6x ve x olur. Problemde verilenlere göre, 


448 4 18 
5, 418118 


zİ>x-5ve 
6x 


bu işi Mehmet'in tek başına bitirme süresi, 
3x - 15 gündür. 


TEST - 1 (Çözüm 





İşçi - Havuz Problem 





leri) leri 
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17. 





2. yol: 

Hız ile birim zamanda yapılan iş miktarı doğru orantılı 
olduğundan Onur'un bir günde yaptığı iş miktarına m 
denilirse, Mehmet ve Tarık'ın bir günde yaptıkları İş 
miktarı sırası ile 2m ve 6m olur. Tek başlarına Mehmet 
2, Onur 8, Tarık 3 gün çalıştığında iş tamamlandığına 
göre, toplam iş miktarı, 

2m.2 4 m.8 * 6m.3 < 30m dir. 


Buna göre, Mehmet bu işin tamamını tek başına 
30m : 2m — 15 günde bitirebilir. 


3. yol: 

Hız ile işin bitme süresi ters orantılıdır. Buna göre, 
Mehmet'in hızı Onur'un hızının 2 kati olduğundan 
Mehmet, Onur'un 8 günde bitirebildiği işi 8:2 —4 
günde ve Mehmet'in hızı Tarık'ın hızının üçte biri oldu- 
ğundan Tarık'ın 3 günde bitirebildiği işi Mehmet 
3.3 < 9 günde bitirebilir. 

O halde, bu işin tamamını Mehmet'in tek başına bitir- 
me süresi, 24-449 15 gündür. 


Cevap c 


İsmet'in hızı, Ahmet'in hızının > katı olduğundan 


(hız ile yapılan iş miktarı doğru orantılı) İsmet bir gün- 


1 ve al a 
de birinci işin — ini, Ahmet — -2- — ünü; Ah- 
e birinci işin 8 ini, Ahmet ise 7 4 
met bir günde ikinci işin -İ- ini, İsmet ise -- . -- — e 
9 ii 5 2 10 
unu bitirebilir. 
ikili e 1 3 
Buna göre, ikisi birlikte birinci işi, ri *t Wii oldu- 
N &. LA 1 1 3 
pa /— 4 — - — ok 
ğundan 3 günde, ikinci işi ise, 10 5 10 
duğundan > günde bitirebilirler. 
Mi emu. s8. d0 z dr 
O halde iki işin tümünü, 2 * © 6 günde bitirebi- 


lirler, 





İ 
| 


18. 


19. 


20. 





YGS Matematik - 1 





Serpil'in bir günde yaptığı iş miktarına x denilirse, Mel- 
tem'in bir günde yaptığı iş miktarı 3x, Nazlı'nın bir gün- 
de yaptığı iş miktarı 6x, üçünün bir günde yaptığı iş 
miktarı, Xx * 3x $* 6x — 10x ve üçünün birlikte 12 gün- 
de yaptıkları iş miktarı 120X olur. Buna göre, Meltem 
bu işi tek başına 120x: 3x - 40 günde bitirebilir. 
Cevap C 


Problemde verilenlere göre, 


kl bak 
Xx y z 18 


1 1 1 
x<y<ze—>—>— olur 
X y z 


: ve 5 nin değeri > nin değerinden büyük oldu- 


ğundan yukarıdaki eşitlikte > ve i nin yerine ya- 
z 


zılırsa toplam den küçük olur. O halde, 


1 1 1 1 1 1 1 1 
X viz 18 ”z z İz 18 
mi, 
z 18 


>z>54 tür 


Buna göre, z nin değeri seçeneklerden 54 ten büyük 
olanı, 55 olabilir. 
Cevap E 


1. yol: 

İki mum birlikte yakıldıktan x saat sonra, mumlardan 
birinin uzunluğu diğerinin uzunluğunun 2 katı olsun. 
(6 saatte biten mumun uzunluğu diğerinin 2 katı olur.) 
Buna göre, x saat sonra; 


4 saatte biten mumun zi ü yanar ve ( 1 — il ) ü kalır, 
6 saatte biten mumun ise - sı yanar ve ( 1 — > )sı 


kalır. O halde, 


X XxX XxX X 
e EŞ e MR 
Sr) es” 2 6 


X 


a 
2 


> x - 3 saattir. 
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TEST - 1 (Çözümleri) 


21. 


İşçi - Havuz Problemleri 





2. yol: 

İki mum birlikte yakıldıktan Xx saat sonra; 6 saatte ya- 
nan mumun bitmesi için (6 — x) saat, 4 saatte yanan 
mumun bitmesi için (4 — x) saat vardır. 6 saatte biten 
mumun (6 — x) saatte yanan kısmı, 4 saatte biten mu- 
mun (4 — x) saatte yanan kısmının 2 katı olacağından, 





> 6-x-3.(4—-x) > 6-x-12—8X 
> x-8 saattir. 





Cevap B 


İşçilerden birisinin, işin tamamını tek başına bitirme 
süresi Xx olsun. 


İşin yarısını bir işçi tek başına > günde, üç işçi beraber 


Xİ 9 Rİ 
23 günde; kalan işin yarısını, yani işin — . — < — 


ünü, bir işçi tek başına ; günde, kalan iki işçi bera- 


ber Zi : > günde; işin en son geriye kalan kısmını 


( > ünü ) üçüncü işçi tek başına > günde bitirebilir 


İşin tamamı, toplam 26 günde bittiğine göre, 


EE 4x4 3x * 6x — 26 


ix 
24 





> Xx - 48 ve üçüncü işçi tek başına 


X 48 —. 
— - — — 1l2gün çalışmıştır. 
a 4 gün çalışmış 


Cevap A 
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22. 





23. 








TEST - 1 (Çözümleri) 





Birinci musluktan birim zamanda akan su miktarı 26 50 
artırılırsa, musluktan bir saatte akan su miktarı, baş- 
langıçtakinin 1 1 z > katı, ikinci musluktan birim 


zamanda akan su miktarı 96 25 azaltılırsa, musluktan 
3 
4 
katı olur, Son durumda, iki musluk birlikte 3 saat açık 


bir saatte akan su miktarı, başlangıçtakinin 1 — Di — 


bırakılırsa havuzun, 


Cevap E 


1. yol: 


1 1 1 z N 
— ıı — - — ol ndan A ve B muslukları bir- 
24 * > 12 olduğundan A v 


likte açıkken deponun tamamını 12 saatte doldururlar. 
A ve B musluğu birlikte toplam 16 saat açık kaldığına 
göre, 16 —12 — 4 saatte akıttıkları su, C musluğundan 
ikinci depoya akmıştır. Buna göre ikinci depoya dolan 


1 ne 
u miktarı, d nun 4. — « — Üdür. 
su miktarı, depo P 3 


2. yol: 

Problemde verilenlere göre, A ve B musluğu 16 şar 
saat, C musluğu ise 10 saat açık bırakılmıştır. Buna 
göre, ikinci deponun dolan miktarı, C musluğunun 10 
saatte |. depodan boşalttığı su miktarı kadardır. C 
musluğu 1. deponun tamamı dolu iken depoyu tek ba- 
şına X saatte boşaltıyor olsun. O halde, 


© gl ) 16 1 401 
, Xx 








DA © 24 
10 4 3 10 
a re ig yi 
EŞ 
3 X 


N İ 
olduğundan, C musluğu 10 saatte ii. deponun Çi ünü 
doldurur. 


Cevap B 
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24. A musluğundan dolan Ssu- 


yun B musluğunun seviye- 
sine geldiği andan havuzun 
dolmasına kadar geçen sü- 
re t olsun. Buna göre, A 
musluğu 26 saat, B muslu- 
ğu isett saat açık kaldığında 
havuzun tamamı dolduğundan 
1 26-1 1 a “ie 

> t-24 saattir. 
Havuz toplam 26 saatte dolduğundan A musluğunun 
tek başına açık kaldığı süre, 26 — 24 — 2 saattir. O hal- 
de, B musluğunun bulunduğu yer, A musluğunun 2 
saatte doldurduğu su seviyesidir. A musluğundan 2 
saatte dolan su miktarı, havuzun, 


i olduğundan, 
xs3: 


-0,66m-60cm dir. 


Cevap B 
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Serdar bir işin > ünü yaptıktan sonra, aynı hızla 6 gün 


daha çalışarak, kalan işin yarısını yapmıştır. 


Buna göre, Serdar bu işin tamamını, ayrı çalışma 
hızıyla kaç günde yapar? 


A) 16 B) 18 C) 20 D) 22 E) 24 


- Bahattin bir işi tek başına 4 günde bitirebiliyor. Bahat- 


tin ile Ramazan birlikte çalıştıklarında ise aynı İşi 3 
günde bitirebiliyorlar. 


Buna göre, Ramazan 2 günde bu işin ne kadarını 
bitirir? 


> 


1 1 1 1 
Az  B- > > 
) 3 Li © e D) 


E) > 


Ahmet tek başına bir işi 10 günde, Sinan ise aynı işi 
tek başına 15 günde bitirebiliyor. 


Buna göre, ikisi birlikte çalıştıklarında, bu işin üçte 
birini kaç günde bitirebilirler? 


A)1 B) 1,5 o 2 D) 2,5 E)3 


Hasan bir işi a günde Mehmet ise aynı işi Za günde 
bitirebilmektedir. 


İkisi birlikte aynı işi 4 günde bitirebildiklerine göre, 
a kaçtır? 


A)2 B)4 Cc) 6 D)8 E) 10 





TEST - 2 





YAYINLARI 


İREM 








TEME ML giye YERİZ ryan ii 








İşçi - Havuz Problemleri 





A musluğu açıldıktan 2 saat sonra B musluğu da açı- 
lınca bir havuz toplam 5 saaite doluyor. 


A ve B muslukları aynı anda açılırsa bu havuz 4,5 
saatte dolduğuna göre, A musluğu boş havuzu tek 


başına kaç saatte doldurabilir? 


A)6 B)8 C) 10 D) 12 E) 14 


Nermin, bir halının üçte ikisini 20 günde dokuduktan 
sonra, kalanını Feyza ile birlikte 6 günde tamamlıyor. 


Buna göre, bu halının tamamını, Feyza tek başına 
kaç günde dokuyabilir? 


A) 60 B) 50 C) 45 D) 40 E) 30 


Eşit kapasiteli 6 işçi bir işe başlıyorlar. İşin > ü bittik- 
ten sonra, 3 işçi işi bırakıyor. Kalan 3 işçi, kalan işi 6 
günde bitirebiliyor. 


İşin 5 ü bitinceye kadar kaç gün geçmiştir? 


A) 1 B)2 c)3 D)4 E) 5 


Osman bir işi tek başına 20 günde bitirebilmektedir. 
Osman bu işte 4 gün çalıştıktan sonra çalışma hızını 2 
katına çıkarıyor. 


Bu hızla 2 gün daha çalışırsa, Osman işin yüzde 
kaçını bitirir? 


A) 30 B) 35 C) 40 D) 45 E) 50 


5-A 6-C 7-A 8-E 
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İşçi - Havuz Problemleri TEST - 2 İşçi - Havuz Problemleri 
9. Bir havuzu dolduran eşit kapasiteli 4 musluk birlikte 12. Üçişçi bir işi birlikte 37 günde bitirebiliyorlar. Bu işçi- 16. Ali bir işi Veli'den 1 gün önce bitirebiliyor. Bu iş için Ali 20. Fevzi, Mehmet ve Taylur bir işi birlikte 4 günde bitiri- 
açıldıktan 3 saat sonra, musluklardan biri arızalanıyor ler birlikte işe başladıktan 7 gün sonra dördüncü bir 2 gün, Veli ise 1 gün çalışırsa geriye işin le si kalıyor. yorlar. 
ve kapasitesi yarıya düşüyor. işçi daha bu işçilere katılıyor. ” 
il il Buna göre, Veli bu işin tamamını tek başına kaç Fevzi ile Mehmet işin Ni ünü 4 günde, Fevzi ile Tay- 
Bu şekilde havuz 15 saatte dolduğuna gö ğ- ilde işi ü ittiği $ — rabili 
$ ie Ane ge Bu şekilde işin tamamı toplam 27 günde bitiğiine günde bitirebilir? fur işin yarısını 4 günde bitirebildiğine göre, Fevzi 
lam musluklardan biri tek başına havuzun tamamı- göre, dördüncü işçi bu işi tek başına kaç günde N 
nı kaç saatte doldurabilir? yapar? A 2 B 4 o 6 D) 8 E) 10 bu işi tek başına kaç günde bitirebilir? 
A) 27 B) 36 C) 48 D) 54 E) 108 A) 90 B) 81 C) 74 D) 68 E) 60 A) 12 B) 16 GC) 20 D) 24 E) 28 
10. Şekildeki A tankının hacmi, B 2 N 13. İki işçiden birincisi bir işi tek başına x günde, diğeri 17. Aynı kapasitedeki üç musluktan biri bir depoyu tek ba- 21. Bir işçi bir havuzu kova ile 8 saatte, bir musluk ise ay- 
$ tarildığın hiserinder iki atına Be Ni z (x * 5) günde, ikisi birlikte 6 günde bitirebiliyorlar. şına 9 saatte boşaltabiliyor. Bu üç musluk birlikte 2 sa- ni havuzu 2 saatte dolduruyor. Havuzun yarısı dolu 
tir. a ve b muslukları A tankını tek at açık kaldıktan sonra musluklardan bir tanesi kapa- iken işçi havuzu doldurmaya başlıyor. Bir süre sonra 
başlarına sırasıyla 4 ve 6 saatte Bu işçilerden birincisi 2 gün, diğeri 3 gün çalışırsa tılıyor. Bundan sonra kalan 2 musluk 1 saat daha açık musluk da açılıyor. 
dolduruyor. c musluğu ise dolu işin Kaçta kaçı biter? bırakılıyor. 
A tankını tek başına 12 saatte 5 4 2 3 6 i İşçinin kova ile havuzu doldurmaya başlamasın- 
boşaltabiliyor. Dolu B tankını ise B A) 3 B) © Er D) > E) Z Bu üç saat sonunda havuzun dolu kısmının boş dan 1 saat sonra havuz dolduğuna göre, musluk 
d musluğu tek başına 24 saatte Manik kısmına oranı kaç olur? kaç dakika açık kalmıştır? 
boşaltabiliyor. 1 1 1 1 1 
ğ A) Ş B) > C) > Bb pp E A) 10 B) 15 C) 25 D) 35 E) 45 
| 3 9 8 7 6 5 ; ) ) ) ) ) 
Muslukların hepsi birlikte açılırsa, A tankının e Üü ; z 
< il |, < 
dolduğunda B tankında biriken su miktarı A tanki- 14. Bir havuzu 4 saatte dolduran bir musluk ve havuzun ig 
nın kaç katıdır? dibinde Enzim tamamını 8 saatte boşaltan başka bir 
musluk vardır. Iki musluk birlikte açılıyor. 
A) İ B) 1 c) e pi) si E) la, 22. İşçilerin çift vardiya ile çalıştığı bir işyerinde bir işçi 
12 6 16 18 24 Bir süre sonra dipteki musluk kapatıldığında havu-. gündüz vardiyasındayken bir işi 6 günde, gece vardi- 
zun kalan kısmını diğer musluk tek başına 3 saatte 18. Bir usta 3 günde 2 çift terlik, bir kalla 12 günde 6 çift yasındayken aynı işi 9 günde bitiriyor. Bu işçi 4 gün 
doldurduğuna göre, havuzu boşaltan musluk kaç terlik yapmaktadır. gündüzlü çalışıp gece vardiyasına geçiyor. 
saat açık kalmıştır? , 
İkisi birlikte, 70 çift terliği kaç günde yapabilirler? Kalan işi, gece vardiyasında kaç günde bitirebilir? 
: , A)1 B)2 0)2,5 D)3 E) 3,5 
11. Şekildeki veli nolu mus- i 
A) 45 B) 50 C) 55 D) 60 E) 65 A) 1,5 B) 2 C) 2,5 D)3 E)4 
luklar sırası ile havuzu tek 
başlarına 4 ve 12 saatte 
dolduruyorlar. Havuzun Li 
yüksekliğindeki ll. musluk 15. A işçisinin 1 günde yaptığı işi B işçisi 3 günde, B işçi- 
sinin 2 günde yaptığı işi C işçisi 5 günde yapıyor. A ve 
ise dolu havuzu, 3 saatte A : ii Gnc e l - 23. Aynı kapasiteki 3 işçi, 2 gün birlikte çalışıyorlar. Geriye 
e Şİ 19. Bir musluk bir havuzu 6 saatte dold kalan işin 3 günde bitirilebilmesi için bu işçilerle aynı 
MEN z e uruyor. al e n e 
kendi seviyesine kadar boşaltıyor. işçisini de alarak kalan işi 4 günde tamamlıyorlar. | VE a Me pe yi Wi il i ii iz i 
kapasitede 5 işçi daha bu işte çalıştırılıyor. 
Buna göre, havuz boşken üç musluk birlikte açılır- Buna göre, C işçisi aynı işin tamamını tek başına Havuzun hacmi 3 katına çıkarılıp, musluğun akış 
Buna göre, ilk iki günde işin kaçta kaçı yapılmıştır? 
sa, havuz kaç saatte dolar? kaç günde bitirebilir? hizi > oranında azaltılırsa havuz kaç saatte dolar? 2 9 $ $ ei YAP 
1. 1 1 1 1 
A) — B) — GC) — D) — E) — 
A) 10 B) 9 6) 8 D)7 E)6 A) 61 B) 62 GC) 63 D) 64 E) 65 A) 12 B) 24 C) 30 D) 36 E) 48 ri 7 )g ) 5 lr 
a m 
9-D 10-6 11-0 12-6 13-B 14-B 15-A 16-B 17-B 18-D 19-B 20-0 21-E 22-D 23-D 
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.1 saatte ortalama 60 km yol alan bir aracın 3 saatte katede- 


ceği yol 3. 60 — 180 km, 1 dakikada da ortalama 350 m yol 
alabilen bir hareketlinin 5 dakikada alabileceği yol 


5.350 - 1750mdir. 


Buradan, saatte ortalama v hızıyla hareket eden bir hareket- 


linin t saatte aldığı yol x ise, 


Yol — Hız.Zaman 
xevt dir 


Burada, yol, hız ve zaman arasında birimlerin uygunluğuna 
dikkat edilmelidir. Örneğin, 


(Ikm|l—(km/sal.(saJ 
Imilsi(m/dakl.(dak) 


(imis(m/snj.(sn| 


şeklinde, büyüklüklerin birimleriyle işlem yapılabilir. 


Örnek: 


5 saatte 275 km yol alan bir motosikletin yol boyunca or- 
talama hızını bulalım. 


Çözüm: 


xs 275km, t - 5 saat olduğundan, 





İs» UYARI 





— İki hareketliden hızı fazla olanın aynı sürede alacağı yol 
daha fazla olacağından yol ile hız doğru orantılı, hızları 
aynı olan iki hareketlideri daha uzun süre hareket edeni 
“daha fazla yol alacağından yol ile zaman doğru orantılı, 
“ yolları aynı olan iki hareketliden daha kısa sürede yolu- 
« nu tamamlayanın hızı daha fazla olacağından hız ile za- 
“man ters orantılıdır. 
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Örnek: 


Saatteki hızları 45 km ve 60 km olan iki hareketli, aynı anda, 
bir A noktasından B noktasına doğru hareket ediyorlar. 


Hızlı olan diğerinden 2 saat önce B noktasına vardığına 
göre, A ve B noktaları arasındaki uzaklığı bulalım. 


Çözüm: 
1. yol: 
Hızlı olan hareketli, bu yolu t saatte alırsa, diğeri (t * 2) sa- 
atte alır. Buna göre, 
(AB|-60.t-45.(t* 2) 

>4t -8.(t*2) >t - 6 saat 
|AB|-60.6-360km dir. 


2. yol: 


Hız ile zaman ters orantılı olduğundan saatteki hızları 60 km 
ve 45 km olan iki hareketlinin bu yolu katettikleri süreler, çar- 
pımları 60 ve 45 in en küçük ortak katı 180 de eşitlenecek 
şekilde, sırasıyla 3t ve 4t olsun. Hızlı olan iki saat önce var- 
dığına göre, 

3t 2-4 5t-2 saat ve 

|AB|-60.3t (45.4) > |AB| -360kmdir. 


Örnek: 


A şehrinden B şehrine saatte 60 km hızla giden bir araç, hiç 
beklemeden B den A ya saatte 80 km hızla dönüyor. 


Bu aracın gidiş-dönüşü toplam 14 saat sürdüğüne göre, 
A dan B ye gidişinin Kaç saat sürdüğünü bulalım. 


Çözüm: 
1. yol: 
Bu araç A dan B ye t saatte giderse, Bden A ya (14-1) sa- 
atte döner. Buna göre, 
JAB|-601-80.(14-1) 
—3t-4.(14-1) 
> 3t-56-4t 
> 7t-56 


> t-8 saatbulunur 
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2. yol: 


Hız ile zaman ters orantılı olduğundan, bu araç Adan B ye 
4t saaite giderse, B den A ya 3t saatte döner. Buna göre, 


4t*-3t-14— .İZ2 saat ve 41-8 saattir. 


zaman — 7 olduğundan, 


(gidiş süresi) 4 (dönüş süresi) - 14 





—LJABI ,JABIi.,, 
60 80 
e ©) 


> 7.|AB|14.240 > | AB| - 480km ve 





gidiş süresi 200 8 saat olur. 


Örnek: 


Hızları sırasıyla V,:V,, (2v, -v.) olan üç taşıttan birin- 
cinin t saatte aldığı yol a, ikincinin 2t saatte aldığı yol b 


olduğuna göre, üçüncünün t saatte aldığı yolu bulalım. 


Çözüm: 
Problemde verilenlere göre, 


asv,.t, 


b v,.2t olduğundan, 
(ev, — vg) .t 2vıt vi 


b 
<-2.a- — olur. 
2 


Örnek: 
hi > 3x metre w A 
| ÂTB | — (2x 4 250) rhetre A 
3x 
Şekildeki dairesel pistin A nokta- 
B T 


sından aynı anda ve şekildeki hız- 
larla zıt yönde hareket eden iki 
hareketli ilk kez B noktasında kar- 


şılaştıklarına göre, pistin çevresinin uzunluğunu bulalım. 


ÇEBİ vayınuarı Nm m 
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Çözüm: 
Yol ile hiz doğru orantılı olduğundan, iki hareketlinin aldıkla. 
rı yolun, hızlarına oranı sabittir. (birbirine eşittir.) Buna göre 


i 


3X — 2x *# 250 
2v 3v 





> 9x-4Xx 4 500 
> Xx 100 metredir. 
O halde pistin çevresi, 


3X 4 2x 4 250 — 5x 4 250 — 750 metredir. 


Örnek: 


Bir koşucu, rüzgâra karşı 10 dakikada koşabildiği bir mesa. 
feyi, rüzgârı arkasına alarak koştuğunda 8 dakikada koşabil- 
mektedir. 


Buna göre, koşucunun hızının rüzgârın hızına oranını bu- 
lalım. 


Çözüm: 
Koşucunun hızı v, rüzgârın hızı r olsun. 
Problemde verilenlere göre, 
x-(W-0).10-(v*r).8 

> 10v—10r—-8v-48r > 2v-16r 


Vv 
> e —9olur 


Örnek: 


İki koşucu, kare şeklindeki ABCD D K CG 
koşu pistinin A noktasından, aynı 

anda v, ve v, hızlarıyla şekildeki 

yönlerde koşmaya başlıyorlar ve ilk V, 

kez K noktasında karşılaşıyorlar. 


A V, B 


v 
İDC|3.|KC)| olduğuna göre, E Oranını bulalım. 
2 


Çözüm: 


| KC | — 1 birim seçilirse, | DK | — 2 birim ve karenin bir 
kenarının uzunluğu 3 birim olur. İki hareketli A noktasından 
aynı anda hareket ettiklerine göre, hızlarının oranı, aldıkları 
yolların oranına eşit olur. Buna göre, 


V4 ABCK yolu 


Va ADK yolu 


343841 7 
342 5 








tir. 








yas Matematik - 1 

















Hiz Problemleri 








Örnek: 


Fikret, 40 dakika sonra okuluna varacak şekilde evinden yo- 


. la çıkıyor. 


20 dakikada yolun 7 üne geldiğine göre, zamanında 
okula varabilmesi için hızını kaç kat artırması gerektiği- 


ni bulalım. 


Çözüm: 
Fikret 20 dakika yol gittiğinden geriye kalan yolu da 
40 —- 20 - 20 dakikada gitmesi gerekmektedir. 


1 kek aze n i 3 . si 
Yolun m ünü gittiğine göre, geriye yolun mi ü, yani gittiği 
yolun 3 katı kadar bir yol kalmıştır. Kalan yolu da 20 dakika- 
da (aynı sürede) gideceğinden hızını 3 katına çıkarmalıdır. 


(Gideceği yol 3 katı olduğundan hızı da 3 katı olmalıdır.) 
O halde, hızını 2 kat artırmalıdır ki, hızı 3 katına çıkmış olsun. 


Örnek: 
———> G 
A ——> 2v B 
za MM 


«<———— — — 090 kn ———> 


Hızları saatte 2v km ve 3v km olan iki araç, aynı anda ve ay- 
nı yönde A dan hareket ediyorlar. Araçlardan biri B ye gidip 
hiç durmadan geriye dönerek C ye vardığı anda, diğer araç 
Adan C ye ulaşıyor. 

AB yolu 250 km olduğuna göre, BC yolunun kaç km ol- 
duğunu bulalım. 


Çözüm: 
1. yol: 
Yol ile hız doğru orantılı olduğundan, hızı 3v olan aracın al- 
dığı yola 6x (AB * BC yolu) dersek, hızı 2v olan aracın al- 
dığı yol 4x (AC yolu) olur. Buna göre, 
|AC|42)BC|-6x > 4x42JBC| 6x 
> |BC|x olur 
O halde, 
|AC|-4|JBC|-250 > 4x4x 250 
>—x-|BC|-—50km dir. 


2. yol: 


A 


2v © 250-(BG| 
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Örnek: 


Hızları, v, - 8 m/sn ve v, - 6 m/sn VW. A V, 


olan iki koşucu, şekildeki dairesel pistin A 
A noktasından aynı anda ve ters yönde 
koşmaya başladıktan 9 dakika sonra 
karşılaşıyorlar. 
Buna göre, yavaş olan koşucunun 
karşılaşmadan kaç dakikada sonra A 
noktasına varacağını bulalım. 
Çözüm: 
1. yol: 
Yol ile hız doğru orantılı olduğun- V.A V, 
dan hızları v, ve v, olan koşucula- MN 
rın aldıkları yollara sırasıyla 8x ve 6x ği 
diyelim. Buna göre, yavaş olan ko- 
K 8x 

Şucu, 

6x birim yolu 9 dakikada giderse 


8x birim yolu XX 


Doğru Orantı 


t dakikada gider 





6xX.1-8x.9 > 1t— nz 





> t-12 dakika sonra A ya varır. 


2. yol: 

Hızı v, olan koşucunun 9 dakikada (9.60 saniyede) gittiği 

yol x, olsun. 

X, # v,.(9.60) metre olduğundan iki koşucunun karşılaşma- 
sından sonra yavaş olan (hızı v, olan) koşucu, X, yolunu, 
X ES)  şaggsn 


12 dakikada kateder. 
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Örnek: 
> 70 km/sa > -<— — > 50 km/sa 4 
A 1-2 saat B G 


A ve B noktalarından şekildeki hızlarla, aynı anda birbirleri- 
ne doğru hareket eden iki araç 2 saat sorra K noktasında 
karşılaşıyorlar. İki araç, aynı anda ve aynı yönde hareket et- 
selerdi A darı hareket eden araç, diğerine C noktasında ye- 
tişecekti. 


Buna göre, BC yolunun kaç km olduğunu bulalım. 


Çözüm: 

İki araç birbirlerine doğru hareket ettiklerinde, 
|AB| <JAK| *JBK| 

>|AB| -2.7042.50-240km olur 


Şimdi de iki aracın ayrı yönde hareket ettiklerinde C ye 
ulaşma süresine t, diyelim ve 1, i bulalım. 


|AC|<70.t, 
-1BC|50.t, 





LAC|-|BG| (70-50) .t, 
> |AB|-20.t, > 240-20.t, > 1, - 12saatolur. 


Buna göre, 
1BC|-50.t, > |BC|-50.12-600kmdir. 





Sonuç: 
Va Vg 
2 —<— jr 
A B 


Va > Ve Olmak üzere, aralarındaki mesafe | AB | olan iki 
hareketli aynı arda ve ayrı yönde hareket ettiklerinde, arka- 
daki aracın öndekine yetişme süresi (iy) 


iki araç birbirlerine doğru hareket ettiklerinde karşılaşma sü- 
resi (1,) 


,. laBl 


dir. 
KY, 
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Örnek: 


| —> 70 km/sa K Sy 30 km/sa 


A tİ-2saat B GC 


Şekildeki hızlarla aynı anda ve birbirine doğru e 
eden iki araç 2 saat sonra karşılaştığına göre, aynı yön- 
de hareket etselerdi, A dan hareket eden aracın diğerine 
kaç saat sonra yetişeceğini ve yetiştiği noktanın (C nin) 
B ye olan uzaklığını bulalım. 


Çözüm: 

İki araç birbirine doğru aynı anda hareket ettikten 2 saat 
sonra karşılaştığına göre, aralarındaki mesafe, 
|AB|(704*30).2-200kmdir. Buna göre, iki araç ay- 
ni anda ve aynı yönde hareket ettiklerinde A dan hareket 
eden aracın diğerine yetişme süresi, 


çi AB | 
5 KL 5 saat ve 


İ 
y 70-30 40 


| BC|-30.1, 30.5 - 150kmdir 


Örnek: 


A B c 
ni EŞE Ef m 
5 4 3 


olmak üzere, A ve B noktalarından üç araç, aynı arıda ve şe- 


kilde gösterilen hızlarla hareket ediyorlar. A dar hareket 
eden araç, 2 saat sonra, v, hızıyla B den hareket eden araç- 
la karşılaşıyor ve hiç durmadan yoluna devam ederek C 
noktasında hızı v, oları araca yetişiyor. 

| BC | - 270 km olduğuna göre, AB yolunun kaç km ol- 
duğunu bulalım. 


Çözüm: 

VvV, öv, Vv.-4v, Vg > 3v olsun. V, ve v, hizli araçlar 2 sa- 
at sonra karşılaştıklarına göre, 

|AB|-2.(5v 4 4v) — 18v olur. 


Buradan, hizı v, olan aracın, hızı v, olan araca yetişme sü- 


|(AB| Ooo 18&v 


V,-V, 5v—3v 





resi iy — — 9 saattir. 


Vv, hızlı aracın 9 saatte gittiği yol (BC yolu) 270 km oldu- 
ğundanı, 

IBC|v,.9 > 270-3v.9 > v-10km/sa ve 
|AB|-18.v— JAB|J—t180kmdir 
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Jİ» UYARI 





1) Aynı anda ve ters yönde hareket eden iki araç arasın-. 


daki mesafe, 1 saaite hızlarının toplamı kadar değişir. | 
(artar veya azalır) 
2) Aynı anda ve aynı yönde hareket eden iki araç ara- 
sındaki mesafe, 1 saatte hızlarının farkı kadar değişir. 
(artar veya azalır) ği 


Örneğin, 


—> 50 km/sa ——> 75 km/sa 
— — —- 


A-<——30km—>B 
A ve B noktalarından aynı anda, şekildeki hızlarla hareket 
eder iki araç arasındaki mesafe, 2 saat sonra 
(75-50) .2 - 50 km daha artacağından, 30 * 50 - 80km 
olur. 


Örnek: 


—> 70 km/sa 60 km/sa <— 
pl 


A 300 km B 


Aralarındaki mesafe 300 km olan A ve B noktalarından, 
aynı anda ve birbirlerine doğru şekildeki hızlarla hareket 
eden iki araç arasındaki mesafenin kaç saat sonra 350 
km olacağını bulalım. 


Çözüm: 

İki araç arasındaki mesafenin 350 km olması için, iki araç kar- 
şılaştıktarı sonra (aralarındaki 300 km lik mesafe kapandıktan 
sonra) durmadan yollanma devam ettiklerinde aralarındaki me- 
safenin 350 km açılması gerekir. Yani birbirine ters yönde ha- 
reket eden bu iki araç arasındaki mesafe, 300 *- 350 — 650 km 
değişmektedir. O halde, aradaki mesafenin 650 km değiş- 





mesi için geçen zaman Ein Me — 5 saattir. 
ii ' 704 60 i 
Örnek: e eği - 
V, Va V, 
— — i 
A B G D 


A,B, GC noktalarından aynı anda yola çıkan ve hızları sırasıy- 
la V, - 80 km/sa V, — 60 km/sa ve V,-—40 km/sa olan üç 
araç aynı anda D noktasına varıyor. 


N BC 
Buna göre, ici oranını bulalım. 


cp| 
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V, Va Va 
| ——İ- İ i 
A B G D 


Aynı anda yola çıkıp, aynı anda D ye varan üç aracin yolcu- 


luk süreleri birbirine eşittir. 


ts a olduğundan, 


(AD| | (BD| o |cD tür. 


V, Ve V- 
Buradan YL — pel eşitliğinden, 
2 3 


—, J8c) # (cp) | 1CD| 
60 40 


—> 2JBC)| 4 2JCD| 3 JCD| 


> 21BC| < |CD| 
> 18ci — zi bulunur. 
ICD| 2 


ORTALAMA HIZ 
Bir hareketlinin iki nokta arasında aldığı toplam yolun, bu 
yolu katettiği toplam zamana oranına, hareketlinin bu yol 


boyunca ortalama hızı denir ve v. , şeklinde gösterilir. 


Ortalama hız < Vor A) dır. 


ri o toplamzaman 


Örnek: 


Bir araç, 70 km/sa hızla 4 saat, 80 km/sa hızla 1 saat yol ala- 
rak belli bir yolu tamamlıyor. 


Buna göre, aracın bu yol boyunca ortalama hızını bulalım. 


Çözüm: 


70.4 $* 80.1 
rtalamahız <v — 
Ortala it Ea 





— 72 km/sa olur. 
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Örnek: 


Bir araç, belli bir yolun 240 km sini 80 km/sa hızla, 150 km 
sini de 75 km/sa hızla gidiyor. 


Buna göre, aracın bu yo! boyunca ortalama hızını bulalım. 





Çözüm: 
toplam yol 240 4150 
NE — p i 
et — toplamzaman 240 , 150 a 
80 75 


Örnek: 


A dan B ye 60 km/sa hızla giden bir araç, B den C ye v 
km/sa hızla 3 saatte varıyor. 


Bu aracın 360 km lik AC yolu boyunca saatteki ortalama 
hızı 72 km olduğuna göre, v yi bulalım. 


Çözüm: 


| AB | —x km denilirse, bu aracın A dan B ye varma süre- 


LK 
si — saat olur. Ö 
BO r. Buna göre, 





Xx 
-7255-—— 43 
60 


> x- 120km olur. 


© 
Oo 
(GENİ YAYINLARI 


O halde, | BC | — 360 — 120 - 240 km ve aracın BC yo- 
lunu aldığı süre 3 saat olduğundan, 


1BG| vav ÖZ > 80 km/sa tir. 








İs UYARI | 





1) İzt, olmak üzere, bir aracın v, km/sa hızla İ, sa 
at, v, km/Sa hızla t, saat yol alarak katettiği bir yol 


boyunca ortalama hızı, hızlarının aritmetik ortalama- 
sına eşittir. 
VEVŞ 
EN AN 2 ; 
İzLev,” m li dir. 


2) Bir araç A den B ye v, km/sa hızla gidip B den A ya 
v, km/sa hızla dönüyorsa, bu aracın gidiş ve dönü- 
şündeki ortalama hızı, 


2V,Va il 
YE XV y dir. 
via 
3) Yenin < Von “ Ymaks tr 


ort maks 


260 





Hız Problemleri 





Örnek: 


A şehrinden B şehrine 60 km/sa hızla gidip, B şehrinden 
A şehrine 40 km/sa hızla dönen bir aracın gidiş-dönüş. 
teki ortalama hızını bulalım. ? 


Çözüm: 

1. yol: 

| AB | —x denilirse, aracın gidiş-dönüşteki aldığı toplam 
ke X Rk ee EN 

yol 2x, gidiş süresi 5? dönüş süresi yi olur. Buna gö- 


re, aracın gidiş-dönüşteki ortalama hızı, 





v2 2x.120 
Von “ EE? MA 48 km/sa olur. 
60 40 
o G8 


(AB yolu, 60 ve 40 ın herhangi bir ortak katı örneğin 120 km 
seçilerek de aynı sonuç bulunabilir.) 


2. yol: 
2.V.V 
12 2.60.40 
vw, ———— -— ——— —- i 
Sirt Vİ vg Bap 48 km/sa tir. 
Örnek: 


a > b olmaküzere, 50 km/sa hızla a saat, 70 km/sa hız- 
la b saat yol alan bir aracın bu yol boyunca ortalama hi- 
zını bulalım. 


Çözüm: 


50 * 70 


a-b olsaydı, Vengi — 60 km/sa olurdu. 


Ancak, 50 km/sa hızla (düşük hızla) daha uzun süre yol al- 
dığından ortalama hızı 60 km/sa ten daha az olur. 
Buna göre, 


50 < Vor < 60 tır. 
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TEST - 1 (Çözümlü) 





Hız Problemleri 





1. — Bir hareketli, saatte 50 km hızla, bir A noktasından B 
noktasına gidip hiç durmadan B den A ya saatte 40 
km hızla geri dönüyor. 


Bu hareketli, AB yolunu toplam 18 saatte gidip 
döndüğüne göre, AB yolu kaç km dir? 
A) 90 B) 150 Cc) 300 


D)400 OE) 500 


2. BiraraçAveBkentleri arasındaki yolu 4 saatte almak- 
tadır. Araç, saatteki hızını 20 km artırırsa aynı yolu 2 
saatte alıyor. 


Buna göre, A ve B kentleri arasındaki uzaklık kaç 
km'dir? i 
A) 40 B) 60 GC) 80 


D) 100 E) 120 


3.  Birotobüsün 420 km'lik bir yolu 60 km/sa hızla gitme- 
si düşünülüyor. 1 saat gecikmeyle yola çıkan otobüs, 
bu hızla 2 saat gidiyor. 


Yolculuğun düşünülen zamanda tamamlanması için 
otobüs, kalan yolda hızını kaç km/sa artırmalıdır? 


A) 10 B) 15 C) 20 D) 25 E) 30 


A B 





lo 


— 
60 km/sa <— —> 80 km/sa 


A ve C şehirleri arası 140 km dir. B noktasından şekil- . 


deki gibi iki araç aynı anda ve Zit yönde 60 km/sa ve 
80 km/sa hızlarla harekete başlıyorlar. 

Hızlı olan araç C şehrine gidip hiç durmadan geri 
dönerek A şehrinde yavaş olan araca yetiştiğine 
göre, aradan kaç saat geçmiştir? 
A)2 B) 2,5 o) 3 D) 3,5 E) 4 


2-6 3-B 4-A 


BENMİ YAYINLARI 





5. 


A ve B durakları arasında çalışan, uzunlukları 100 m 
ve hizları 60 km/sa olan iki tramvay birbirlerine doğru 
hareket etmektedirler. 


Bu iki tramvay karşılaştıklarından kaç saniye son- 
ra birbirlerini geçerler? 


A) 18 B) 12 C) 10 D) 9 E) 6 


A (0) D B 





(V * 20) km/sa «— —> V km/sa 


O noktası |AB| nin, D noktası |0B| nin orta noktala- 
rıdır. O noktasından aynı anda ve zıt yönde şekildeki 
gibi harekete başlayan iki hareketliden V ile giden B 
den, (V * 20) ile giden A dan hiç beklemeden geri dö- 
nüyor ve D noktasında karşılaşıyorlar. 


Buna göre, V kaçtır? 


A) 30 B) 40 C) 50 D) 60 E) 70 


EYİ, ia e 
A B 


Hızları V, ve V, olan iki araç, aynı anda, birbirlerine 
doğru hareket ediyorlar ve t saat sonra karşılaşıyorlar. 


A dan hareket eden araç, B den hareket eden ara- 
cın 3 katı yol aldığına göre, B den hareket eden 
araç, karşılaştıkları noktadan A noktasına, hızını 
değiştirmeden kaç saatte varır? 


A)t B) 2t C) 3t D) 4t E) St 


A 
K 





— 
50 km Xx 40 km 


|AK| <SOkmve | NB | - 40 kmdir. Ave B nokta- 
larından belli hızlarla aynı anda birbirlerine doğru ha- 
reket eden araçlar K noktasında karşılaşıyorlar. Eğer 
aynı anda yola çıkan araçlardan A dan hareket eden 
araç, hızını yarısı kadar artırarak giderse bu iki araç N 
noktasında karşılaşıyor. 

Buna göre, | KN | < x uzunluğu kaç km dir? 

A) 5 B) 10 C) 15 


D) 20 E) 25 


v-E G-A 7-6 8-B 
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10. 


11. 


12. 


9-A 











—»—V, Vg <— 
I 4 i 
A e B 





A ve B noktalarından aynı anda birbirlerine doğru ha- 
rekete başlayan iki araç 2 saat sonra GC noktasında 
karşılaşıyorlar. Karşılaştıktan sonra A noktasından ha- 
reket eden araç hızını diğer aracın hızı kadar artırarak 
B noktasına gidiyor ve hiç beklemeden A noktasına 
geri dönüyor. i 


A noktasından hareket eden araç, toplam 5 Saat 


e ia C 
sonra A noktasına geri döndüğüne göre, -— ora- 


Bej 


ni kaçtır? 


A)1 


Va «— —> V, 


Şekildeki A ve B şehirlerinden üç araç aynı anda hare- 
ket ediyorlar. Hızları sırasıyla 60 ve 40 km/sa olan V, 
ve V, hızlı araçlar birbirlerine doğru, hızı 20 km/sa olan 
3. araç ise C ye doğru hareket ediyorlar. 


V, ve V, hızlı araçlar 4 saat sonra karşılaştıklarına 
göre, V, hızlı araç V, hızlı araca B den kaç km öte- 
de yetişir? 
A) 200 B) 240 C) 280 


D)320 (o E) 400 


Dairesel bir koşu pistinin başlangıç noktasından, aynı 
anda ve ters yönde, saatteki hızları 9 km ve 12 km 
olan iki koşucu koşmaya başlıyorlar. Yavaş olan koşu- 
cu, karşılaştıkları noktadan başlangıç noktasına, yö- 
nünü ve hızını değiştirmeden 4 saatte ulaşıyor. 


Buna göre, koşu pistinin uzunluğu kaç km dir? 


A) 90 B) 85 Cc) 70 D) 63 E) 54 


A ve B kentlerinden aynı anda birbirlerine doğru hare- 
ket eden iki araç 5 saat sonra karşılaşıyorlar. 


Bu araçlar saatteki hızlarını 10 ar km azaltarak ha- 
reket ederlerse, 5 saat sonra aralarındaki mesafe 
kaç km olur? 


A) 50 B) 75 Cc) 80 D) 90 E) 100 


10-A 11-0 


İli YAYINLARI 
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TEST - 1 (Çözümlü) 





ER 


Hız Problemleri 





13. 


14. 


15. 


16. 


13-A 


A Cc B 


V, ve V, hızlarındaki iki araç, aynı anda sırasıyla A ve B 
noktalarından birbirlerine doğru hareket ettiklerinde Cc 
noktasında karşılaşıyorlar. Hızı V, olan hareketli B ye var. 
dığında hızı V, olan hareketli Adan 40 km geride kalıyor. 


2|AC|-3(BC | olduğunagöre, Aile B arası kaç 
km dir? 


A)120 B)150  C)180 D)200 E)249 


Dairesel bir pistte hareket eden bir hareketli saatteki 
hızını x km artırırsa pisti 6 saatte, 4x km azaltırsa pisti 
12 saatte tamamlıyor. 


Bu pistte 20 km/sa hızla hareket eden bir hareketli, 
pisti Kaç saatte tamamlar? 


A) x B) 2x C) 3x D) 4x E) 5x 


Va — 
—v, Vg — 
-  ——— 
A B GC 


V,, V, ve V, hızları ile üç araç aynı anda şekildeki gibi 
harekete başlıyorlar. V, hızıyla harekete başlayan araç 
A noktasına vardığında, V, hızıyla hareket eden araç 
V, hızıyla hareket eden araçla B noktasında karşılaşıyor. 


r 5 olduğuna göre, oranı kaçtır? 


1 2 


i 


2 
A Ee 
) 2 


3 
B ..—... 
) 3 


c) D) E) 


80 km 2x 90 km x 


A B GC D E 
-—— —> —— —> 


B ve D noktalarından aynı anda yola çıkan iki araç, bir- 
birlerine doğru hareket ettiklerinde C noktasında kar- 
şılaşıyorlar. Birbirlerine ters yönde hareket ederlerse B 
den hareket eden A ya, D den hareket eden ise E ye 
aynı sürede varıyor. 


|BC|-2.|DE| olduğuna göre, | AE | kaç km dir? 


A)500 B)450 C)420 D)400 E)350 


14-0 15-0 16-E 






YGS 


17. 


18. 









Matematik - 1 
Bir akıntının hızı saatte 3 km dir. 
Bir motor akıntıya karşı saatte 6 km hızla gidebildi- 


ğine göre, 6 saat yetecek olan yakiıtıyla kıyıdan en 
fazla kaç km uzakiaşabilir? 


A) 12 B) 16 GC) 20 D) 24 E) 30 
—> 3V — V 
—— 

A B Xx GC 


Adan 3V, B den V hızıyla, iki hareketli aynı anda ve 
aynı yönde hareket ediyorlar ve B den x km uzaktaki 
C noktasında yan yana geliyorlar. 


Eğer A dan hareket eden araç 9V, B den hareket 
eden araç 4V hızıyla gitmiş olsalardı, B den kaç km 
uzakta yan yana gelirlerdi? 


Xx 


A) 2x B) Xx C) ; D) 


5 


|ABJ, şekildeki dairesel pis- 

tin bir çapı olmak üzere, iki ko- Kk 

şucu A ve B noktalarından, ) 
aynı anda ve birbirlerine 
doğru koşmaya başlıyorlar. 
İki koşucu yönlerini ve hızla- 


A 


N : 


rını değiştirmeden koştuklarında ilk kez B noktasından 


80 metre uzaktaki K, noktasında, ikinci kez ise A nokta- 
sından 40 metre uzaktaki K, noktasında karşılaşıyorlar. 


Buna göre, pistin uzunluğu kaç metredir? 


A) 400 (OB)360 C)320 D)240 E)200 


Bir adamın, bir nehirde akıntıya ters yönde kayığı İle 


giderken şapkası düşüyor. Akıntı şapkayı sürüklerken, 
adam 30 saniye sonra şapkasının düştüğünü farkedip 
hemen geri dönüyor ve şapkanın düştüğü noktadan 
300 metre ilerde şapkasına yetişiyor. 


Buna göre, akıntının hızı kaç m/sn dir? 
B) 3,5 


Cc) 4 D) 4,5 


19-A 





TEST - 1 (Çözümlü) 








Hiz Problemleri 








ÇE YAYINLARI 





21. 


22. 


23. 


24. 


21-A 


A G B 
f ş— i 


—> motosiklet bisiklet ““— 





A noktasından bir motosikletli, B noktasından ise bir bi- 
sikletli aynı anda birbirlerine doğru hareket ediyorlar. 
C noktasında karşılaşan hareketliler hızlarını değiştir- 
meden yollarına devam ediyorlar. Motosikletli C den B 
ye 3 saatte, bisikletli ise C den A ya 12 saaite varıyor. 


İki hareketlinin saatteki hızları farkı 30 km olduğu- 
na göre, AB yolu kaç km dir? 
A)540 B)500 C) 480 


D) 450 O E) 400 


Arzu, evinden 120 km uzaklıktaki okuluna 40 dakika- 
da gidip, 80 dakikada dönmektedir. 


Arzu'nun okuluna gidiş-dönüşteki ortalama hızı sa- 
atte kaç km dir? 
A) 80 B) 90 C) 100 


D)110 OE) 120 


Bir yolun üçte birini saatte 60 km hızla giden bir 
araç, kalan yolu saatte kaç km hızla gitmelidir ki 
tüm yol boyunca ortalama hızı saatte 72 km olsun? 
A) 75 B) 80 C) 90 


D) 100 E) 120 


Bir araç 70 km/sa hızla x saat, 90 km/sa hızla y saat 
yol aliyor. 


x<y olduğunagöre, aracın bu yol boyunca saat- 





teki ortalama hızı aşağıdakilerden hangisi olabilir? 


A) 81 B) 80 Cc) 79 D) 78 E) 77 


22-E 23-B 24-A 





; 
ii 
İ 
ii 
İ 
N 
i 
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TEST - 1 (Çözümleri) 








1. ——> 50 km/sa 
Ar iB 


40 km/sa «<— 





Hız ile zaman ters orantılı ve gidiş hızı saatte 50 km, 
dönüş hızı ise saatte 40 km olduğundan, bu aracın A 
dan B ye gidiş süresine 4t denilirse dönüş süresi 5t 
olur. Gidiş-dönüş toplam 18 saat sürdüğüne göre, 
4t-4-5t-18 > t - 2 saat ve 
|AB|J 40.51 - 40.5.2 
400 km dir. 
Cevap D 


2. 1.yol: 
Hız ile zaman ters orantılı olduğundan 4 saatte 
V km/sa hızla giderse, aynı yolu 2 saatte 2V km/sa hız- 
la gider. Buna göre, 
2V-V120 > V 20 km/sa 
|ABJ|<V4 > |AB| 20.4 
- 80 km olur. 
2. yol: 
|AB| Vi, Vi, 
> V4s(V4120).2 
> 2V-V420 > V - 20 km/sa 
| AB|-20.4-80km olur. 
Cevap C 


is i — 7 sa- 





7 olduğundan otobüsün bu yolu 
atte tamamlaması düşünülmüştür. Otobüs 2 saatte, 
60.2 - 120 km yol gider. Yola 1 saat geç çıktığından 
kalan sürede (7 — (2 * 1) — 4 saatte) gideceği yol, 


420 - 120 -« 300 kmdir. 





Buna göre, kalan yolu OO 75 km/sa hızla, yani hı- 


zin 75 — 60 — 15 km/sa artırarak tamamlar. 





İBNİ YAYINLARI 
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2. yol: 


420 
60 





Otobüs bu yolu — 7.saatte tamamlayacaktır. 
Otobüs yola geç çıkmasaydı, 2 saat yol aldıktan 'sor- 
ra, kalan yolu 60 km/sa hızla, 7 — 2 — 5 saatte gide- 
cekti. Yola 1 saat geç çıktığı için kalan yolu 5—1—4 
saatte gidecektir. Hız ile zaman ters orantılı olduğun- 
dan, 5 saatte 4V (- 60) km/sa hızla gideceği yolu, 4 
saatte 5V km/sa hızla gidecektir. Buna göre, hizini 
5V — 4V — V km/sa artırması gerekir. 

O haide, 

4V-60 > V-15km/sa tir. 





Cevap B 
1. yol: 
A B G 
ea sz 


— 
60 km/sa <— —> 80 km/sa 


Hız ile yol doğru orantılı olduğundan, saatteki hızları 
60 ve 80 km olan iki aracın aynı sürede aldıkları yollar 
sırasıyla, | AB | - 6x ve 
2.|BC|*(JABj| —8x olsun. Bunagöre, 
2.|BC|46x-8x > |BC|—x ve 
|AC|—<|AB|*|JBC| > 140-6x*Xx 

> xz20km ve 
geçen zaman (örneğin hızı 60 km/sa olan aracın B 
den A ya varma süresi) 





AB| 6x 6.20 
60 60 60 
—2 saattir. 
2. yol: 
> x B 440-x € 
——— 


60 km/sa “— —> 80 km/sa 
İki araç katettikleri yolu aynı sürede aldıklarına göre, 


ABİ O|BC|#JCA| (ox , 280-x 
60 80 3 4 





> 4x-3.280—-3Xx 
> 7x-34.70 > x- 120km 


Buna göre, geçen zaman 


X 120 N 
— - —— -—2 saattir. 
60 60 


Cevap A 


Hız Problemleri 
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TEST - 1 (Çözümleri) 





Hız Problemleri 





5. -—— 100 m ——> 





— 100 m —* 


İki tramvayın birbirini geçme süresi, birbirlerine doğru 
hareket ettiklerinden, 60 * 60 — 120 km/sa hızla, 
200 metre yolu gittikleri süredir. 

120 km/sa — 120 000 m/sa olduğundan, 


200 1 
——— -— — saat 
120 000 600 
— OE Ee 6sndir. 
600 
Cevap B 
6 A o D B 
———i——i—İ 
2x Xx Xx 


(V 4 20) km/sa <— —> V km/sa 


Yol ile hız doğru orantılı olduğundan, iki hareketlinin 
aynı sürede aldıkları yolların oranı, hızlarının oranına 
eşittir. Buna göre, 


|(OA| #JAD| | V420 
(0B| * |BD| V 


2x43Xx oOV#20 


2x *X V 
5x oV*t20 


> 
3x V 


> 5V-3V460 
> V>30km/sa tir. 
Cevap A 


7. o Problemde verilenlere uygun bir şekil çizelim. 


5. Vi; Va <— 





A De Cc S B 


İki araç hareket ettikten t saat sonra C noktasında kar- 
şılaşıyor. Yol ile zaman doğru orantılı olduğundan B 
den hareket eden araç, | BC | < x yolunu t saatte ka- 
tederse, kalan | CA | — 3x yolunu 3t saatte kateder. 
Cevap C 





(FİNİ vavınarı 
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8. 


— > K N 


AR ki e 
50 km Xx 


V, <— 





40 km 


A dan hareket eden aracın saatteki hızı 2V, B den ha- 
reket eden aracın saatteki hızı Vv, km/sa olsun. Prob- 
lemde verilenlere göre, bu iki aracın K noktasında kar- 
şılaşma süresine t,, N noktasında karşılaşma süresine 








det, diyelim. 

Buna göre, 

, - 50 Xx 4 40 
i 2v v, 
ez 50*Xx 40 
2 pVv4V 


— 


eşitlikleri taraf tarafa bölünürse, 











50 Xx 440 
504Xx 40 
3V Vv 
50.3 Xt40 
2.(50 4x) (40 


> 2.(50 4 x).(x $ 40) > 50.3.40 
> (504 x).(x $ 40) > 50.60 


> xz 10kmdir. 





Cevap B 
İZ V3 <— 
- b —— —- 
A 2v, G 2V> B 


Problemde verilenlere göre, 
|AC|-2V, ve |BC|-2V, 


AC V 
olduğundan El — t.dir. 
g (BG| TA 





A dan hareket eden araç, toplam 5 saatte A noktasına 
döndüğüne göre, CB * BA yolunu, (V, * V.) km/sa 
hızla, 5— 2 - 3 saatte tamamlamıştır. Buna göre, 


CB| * |BA pe 


2V, 4 (PV, #2V) 
V,*V, Yiv 


VHV, 


> AV, 121, >3V, 3V, 


Cevap A 
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TEST - 1 (Çözümleri) 





Hız Problemleri 





10. Problemde verilenlere göre, 


11. 


12. 


|AB|—4.(V,*V,) > |AB|-4.(60 4 40) 

> |AB| - 400km ve 
V, hızlı aracın V, hızlı araca yetiştiği noktanın B nokta- 
sına uzaklığına X diyelim. İki aracın aynı sürede aldık- 
ları yollar sırasıyla (400 4 x) vex km olur. Buna göre, 


4 00tXx, Xx 

V, Va 

5 400*X Xx. 

60 © 20 
İK. —4004x3x 


> xz 200km dir. 


Cevap A 
Yol ile hiz doğru orantılı o 
olduğundan, başlangıç 9 ON 
noktasından karşılaşma 4 
noktasına kadar, yavaş 
olan koşucu 9x km yol (o İX > 
alırsa, hızlı olan 12x km 


yol alır. Yavaş olan koşu- 
cu, karşılaştıkları noktadan, başlangıç noktasına 4 sa- 
atte vardığına göre, 12x km lik yolu 4 saatte koşmuş- 
tur. Buna göre, 
12x-9.4 > x <3 km ve koşu pistinin uzunluğu, 
12Xx49x-21x-21.3 -63kmdir. 

Cevap D 


İki aracın başlangıçtaki hızları V, ve V, olsun. Buna 
göre, ilk durumda aralarındaki mesafenin, son durum- 
da birbirlerine doğru katettikleri toplam mesafeden 
farkı, 


5.(V, * Vg) -5.(V, - 10 * V, — 10) 
-5V,*5Vg-5V, * 50—5V, $ 50 
100 kmdir. 

Cevap E 


YAYINLARI 
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13. Problemde verilenlere uygun şekli çizelim. 


14. 


15. 








A 4ökm D 3x-49 © B 
—— 

-—— V> vV.—> 

3x 2x t 


Yol ile hiz doğru orantılı olduğundan iki hareketlinin 
karşılaşma noktasına kadar gittikleri yollar oranı, hızla- 
rının oranına ve dolayısıyla karşılaştıktan sonraki gittik- 
leri yollar oranına eşittir. Buna göre, 


(ac, V,  1BG| 
|BC| V, |CD| 
3 2X 
m mmm 9x—1 — 
2 3x - 40 > 9x 20 —4x 
> 5x 120 
> |AB| —1i20kmdir. 


Cevap A 


Aracın normal hızına V, pistin uzunluğuna u diyelim. 
Problemde verilenlere göre, 

uz V*xy).6-(V—-4x).12 

>—V*1x52V-8x > V-&tir 


Hızı 20 km/sa olan bir hareketli pisti t — 20 Saatte 
kateder. Buna göre, 


uv. V*x).6 Re (9x -x).6 
20 20 20 
> iz-3x tir 
Cevap C 
Va — 
—vV, Va <— 
-  ——— 
A B G 


Hız ile yol doğru orantılı olduğundan, araçların aynı 
sürede aldıkları yollar oranı, hızlarının oranına eşittir. 


ICA| Va 
AB| V 


İCA| | 
Si JABİ -5 , 





1 

> |CA|-5.|JAB)| 
Bunagöre, |AB| —x seçilirse, | CA | — 5x ve 
| BC|—5x—-x4x olur. 





O halde, 
Dİ 
V CAJ| * 5 
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16. 


17. 





TEST - 1 (Çözümleri) 








Hız Problemleri 











80 km 2x 90 km Xx 
peş ———— İİ 
A B GC D E 

«———> «——.—> 


B ve D noktalarındaki araçların hızları sırasıyla B ve D, 
aynı yönde hareket ettikleri süre t,, ters yönde hareket 
ettikleri süre t, olsun. 

Problemde verilenlere göre, 


, -lJeci JIpCl çi 
, ısı ipi. 


,- JEAL İDE, 


(1) ve (2) eşitlikleri taraf tarafa bölünürse, 


18C| -l0c|l |, 2x 90 ye. sö 
(BA| İDE| 80 


> xs 60km 
JAE|-80$490$13x 


— 170 * 3.60 
- 350 km dir. 


Cevap E 


Akıntının yönü sonucu değiştirmeyeceğinden, motor 
akıntıya karşı, kıyıdan t saat uzaklaşabiliyor olsun. O 
halde, (6 — t) saatte akıntıyla birlikte hareket ederek kı- 


yıya dönecektir. Motor akıntıya karşı 6 km/sa hızla iler- 


leyebildiğine göre, motorun hizi, 6 * 3 - 9 km/satir. 
Motorun kıyıdan uzaklaşabileceği mesafeye Xx diyelim. 
Motor, akıntıyla birlikte 9 4- 3 — 12 km/sa hızla ilerle- 
yeceğine göre, 


x-6.t-12. (6-0) 
> 1-2. (6-0) 
> 1-12-2t1 5 1—4saat ve 
x-6.t-24kmdir 
Cevap D 





(EE YAYINLARI 
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18. 


19. 


Yol ile hız doğru orantılı olduğundan; ilk durumda B 
den V hızıyla hareket eden aracın aldığı yol 
IBC| - x km ise, A dan 3V hızıyla hareket eden ara- 
cın aldığı yol |AC| — 3x km olur. O halde, 

|AB| * |BCJ - |AC| > |AB| *x3x— |JAB| -2x 
km dir. İkinci durumda; A dan 9V hızıyla hareket eden 
aracın, B den 4V hızıyla hareket eden araca yetişme 
süresi (t), 

JAB| 2x 


— İZ dir. 
yea 7 yy 





İkinci durumda iki aracın yan yana geldikleri noktanın 
B ye uzaklığı y km olsun. Bu yol, Bden 4V hızıyla 
hareket eden aracın t sürede aldığı yola eşit olaca- 
ğından bu mesafe (y), 

8x 


YEM ty vay tir 


Cevap E 


İki koşucu ilk kez Adan, 
B den 80 metre uzaktaki 
K, noktasında karşılaşsın- 
lar. Buna göre, pistin çev- 
resinin yarısı (x -- 80) met- 





re ve BK, yolu, 

(X 4 80) 40 (Xx * 40) 
metre olur. İki koşucu hızlarını değiştirmediklerine gö- 
re, iki durumdaki aldıkları yollar oranı birbirine eşit 
(hızları oranı değişmediği için) olacaktır. 

O halde, 


X 80 * (X * 40) 


80 x* 40 
> Xx? $ 40x - 80x 4 80.120 
> Xx -40x- 120.800 

> («—120)(X 80) -0 

> x— 120 metre 





Buna göre, pistin uzunluğu, 
2.(X $ 80) - 2.(120 * 80) 
- 400 metredir. 
Cevap A 
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20. Şapka düştükten sonra olan hareketin şeklini çizelim. 
Şapkanın düştüğü nokta A, kayığın hızı V, akıntının 


21. 








TEST - 1 (Çözümleri) 





(dolayısıyla şapkanın) hızı a olsun. 


b e mek le 
-——> 
a V-a 
iÇ AA B 
—— <— 
a V-*-a 
A an mc EE 


300 metre 


Şapka düştükten sonra, şapka ile kayığın birbirinden 
uzaklaşma hızı, a * (V—a) - V km/sa ve 30 sn son- 
ra, kayığın dönüp şapkaya yetişme hızı, 

(WV *a)—a - V km/sa (her iki hız da aynı) olduğun- 
dan şapka ile kayık arasında 30 sn de açılan mesa- 
fe, hız değişmediği için yine 30 sn de kapatılabilir. O 
halde şapka, düştükten sonra 30 4 30 — 60 sn akın- 
tıyla süreklenerek 300 metre yol almış olur. 

Buna göre akıntının hızı, 

300 - 60.a >a-5m/sn dir. 


Cevap E 


Problemde verilenlere uygun bir şekil çizelim. 


A C B 
Rk — — —— 
Vg-<——> Vu 





İki hareketlinin C noktasında karşılaşma süresi t olsun. 
Buna göre, 

JACİJStVg>12V,... (1) 

|BC|stV,-3.V,... (2) 


(1) ve (2) eşitlikleri taraf tarafa bölünürse, 


V V 
M 
mmm e Gİ 


> Vy> 2.V, ve 
Vay - Vg #30 > 2V,—V, 30 
> V,-30km/sa 
Vy 2Vg > V,, > 60 km/sa olduğundan, 


|ABİ -JACJ*|8G)| 
s12V,1*3V, 
- 12.30 * 3.60 - 540 km.dir. 
Cevap A 
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22. V - toplam yol 


ot toplam zaman 


2.120 

m Mp I km/dak.J 
- 2 km/dak 

2.60 


— 120 km/sa tir. 


23. Yolun üçte biri 60 km olsun. Buna göre, 


60 km 120 km 
— —————— 
— — 
60 km/sa V km/sa 
Lİ 180 
şaş, 2 60 120 
60 V 
—72472.“İ - 180 
120 
> 72. — — 108 
V 
MEY 9.8.120 : 
9.12 3. 
> V > 80 km/sa tir. 
Cevap B | 
4 
24. xyiçinV,,> mii - 80 km/sa olur. 
y >x olduğundan araç saatte 90 km hızla daha uzun 
süre gitmiştir. O halde saatteki ortalama hızı 80 km 


den daha fazla olur. 
Buna göre, 

80 < Veri <90 dır. 
A seçeneği cevap olabilir. 

















A B 


——>80 km/sa 60 km/sa -«— 


Şekildeki A ve B kentleri arasındaki uzaklık 280 km dir. 
AveBden hızları sirasiyla 80 km/sa ve 60 km/sa olan 
iki araç aynı anda birbirlerine doğru hareket ediyorlar. 


İki araç karşılaştıkları anda, hizli olan araç yavaş 
olan araçtan kaç km fazla yol almıştır? 


A) 20 B) 30 C) 40 D) 50 E) 60 


——>70 km/sa ——>50 km/sa 
——— 
A B C 


A ve B den aynı anda ve aynı yönde hareket eden 
araçların hızları sırasıyla 70 km/sa ve 50 km/sa tir. 


R Cc 
İki araç aynı anda C ye vardıklarına göre, Ea 
oranı kaçtır? 

7 12 12 

ER B) — 2 D) — E) 6 
A) 5 )Z © VE ) 


A ve B arasındaki yolu saatte > hızıyla 3t sü- 
rede giden bir otomobil, saatte V hızıyla > sü- 


rede, aynı yolun kaçta kaçını gitmiş olur? 


1 1 1 1 1 
ME. eee ve biç SEÇ 


A B 


F iğ 
40 km/sa <— 





—> 60 km/sa 


Şekildeki gibi iki araç birbirlerine doğru aynı anda ha- 
reket ettiklerinde 2 saat sonra karşılaşıyorlar. 


Aynı anda ve aynı yönde giderlerse A dan kalkan 
diğerine kaç saat sonra yetişir? 


A) 6 B)7 Cc) 8 D) 9 E) 10 
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A ve B hareketiileri iki şehirden birbirine doğru aynı 
anda hareket ediyorlar. A hareketlisi 30 km gittiğinde 
B ile karşılaşmıştır. 


Anın hızının B nin hızına oranı > olduğuna göre, 


bu iki şehir arasındaki uzaklık kaç km dir? 


A) 25 B) 30 G) 42 D) 60 E) 72 


A şehrinden B şehrine gitmek üzere aynı anda iki araç 
hareket ediyor. Hızlı giden aracın B ye ulaşmasına 30 
km kala diğeri ile arasındaki uzaklık 40 km dir. 


Hızlı giden B şehrine vardığında diğerinin B ye uzak- 
lığı 50 km olduğuna göre, A ile B arası kaç km dir? 
A) 100 B) 120 C) 130 


D)140  E) 150 


Bir hareketli, gideceği yolun üçte birini 50 km/sa hızla 
gidiyor. 


Kalan yolu kaç km/sa hızla gitmelidir ki tüm yol bo- 
yunca ortalama hızı 75 km/sa olsun? 
A) 80 B) 90 C) 100 


D)120 OE) 180 


Bir araba gideceği yolun < ini 6 saatte gidiyor. 


Hızını 3 katına çıkarırsa, geriye kalan yolu kaç sa- 
atte tamamlar? 








































































YGS Matematik - 1 TESI 42 Hız Problemleri YGS Matematik - 1 TEST - 2 Hız Problemleri 
9. İki hareketli 6 eşit parçaya bölün- 13. toprak yol asfalt yol 17. AveB şehirleri arası 100 km dir. 21. Bir araç bir yolun yarısını 50 km/sa hızla, kalan yolun 
müş dairesel bir pist üzerinde A o B G yarısını 75 km/sa hızla ve kalan yolu da v km/sa hızla 
noktasından V ve 2V hızlarıyla zıt A şehrinden hızları 20 km/sa ve 40 kmj/sa olan iki hareket ederek tamamlıyor. 
yönde hareket ediyorlar. Bir araç A ile B arasını 30 km/sa, Bile C argısını motosikletliden, hızı az olanın diğerinden Kaç daki- 
80 km/sa hızla toplam 11 saatte alıyor. ka önce yola çıkarsa ikisi aynı anda B şehrine va- Aracın yol boyunca ortalama hızı 60 km/sa olduğu- 
Hareketlerinden sonraki 6. kar- rırlar? na göre, v Kaçtır? 
şılaşmaları hangi noktada olur? |AB|-)JBC| 
A)90 OB)105 C)120 D)135 E)150 A) 72 B) 75 Cc) 78 D) 81 E) 84 
AA B)B (Ne D)D E)E olduğuna göre, | AC | kaç km dir? 
22. A x km B ykm G 
A)320 o B)aco C)400 o D)480 DE) 569 18. Bir araç bell bir yolu her saat hızını 10 km/sa artırarak N en e 
3 saatte gidiyor. 2. araç —> 60 km/sa —> 90 km/sa 
10. B 
——u Bu araç aynı yolu her saat hızını 10 km/sa azalta- Şekildeki iki araçtan; 1. araç AB yolunu 90 km/sa, BC 
2.40 Kimin yn 14. 7 V rak 5 saatte gidebildiğine göre, bu yol kaç km dir? yolunu 60 km/sa hızla, 2. araç AB yolunu 60 km/sa 
—> 40 km/sa 1 2 
nn BC yolunu 90 km/sa hızla gidiyor. 
A noktasında bulunan ve hızları 40 km/sa olan iki V, > Ve) A) 195 em yp bie Eleni la N 
| araçtan biri B ye doğru hareket ettikten 30 dakika son- Araçlardan biri diğerinden 1 saat önce C ye vardı- 
ra diğeri aynı yönde hareket ediyor. İkinci araçla aynı A ve B deki iki hareketli aynı anda birbirlerine doğru 19. ” ğına göre, | x-y | kaçtır? 
anda B den hareket eden üçüncü bir araç bu araçlar- hareket ettiklerinde > saat sonra karşılaşıyorlar. Eğer A)120 OB)150 C)180 D)210 o E)240 
ae e e aynı anda aynı yöne doğru hareket ederlerde i sa- ( 
| 23. 
| Buna göre, B den kalkan aracın hızı kaç km/sa dir? z BE SönreL.Bii diğerle yakalıyor: A gi iz — 
i R Ni ” i 
| A) 40 B) 60 Cc) 80 D) 100 E) 110 z Bune göre; vi li ai m ei di Ge Ne Meya 7 z Hızı x km/sa olan bir araç A dan, hızı y km/sa olan 
> 172 : N il 
| p) Ni 5 5 5 > kuş yukarı hızından 2 m/sn daha fazladır. İ başka bir araç B den aynı anda birbirlerine doğru 
A) 5 B) 3 C) Evi D) 3 E) dB p) hareket ederlerse 3 saat sonra karşılaşıyorlar. 
Bu koşucu AD yolunu 13 saniyede tamamladığına 
me sik göre, BC yokuşunu kaç saniyede çıkmıştır? x > y olmaküzere, iki araç aynı koşullarla aynı an- 
A B G D da, aynı yönde hareket etselerdi kaç saat sonra A 
15. Hızları 40 mdk ve v m/dk olan iki atlet dairesel bir A)S B) 6 C)7 D)8 E) 9 dan hareket eden diğerine yetişecekti? 
A noktasından D noktasına doğru hareket eden bir ki- pistte, aynı noktadan zıt yönde koşarlarsa 8 dakika | 
zağa B ve C noktalarında 1 er kişi biniyor. sonra karşılaşırken, aynı yönde koşarlarsa 40 dakika | : i ) 2 2 - Cc) 2x 
SöNAS yalm ianeile elyeyiai 20. Şekildeki BAC dik Xx ty X EY x-Y 
Binen her kişi kızağın hızını yarıya indirdiğine gö- üçgeninin B köşe- ) sk y. E) s&ty) 
| re, kızağın ortalama hızının ilk hızına oranı kaçtır? v > 40 olduğuna göre, v kaçtır? sinde bulunan iki e e 
(AB|—(BC||CD) hareketliden ii C Bi : . 
ye doğru 5v km/sa, «——  — 3ÖOkm ———... 
Al m? gi o? şi ue e e Bae a 
2 3 5 z 7 km/sa sabit hızlarla e 4 i ey 
i aynı anda harekete De Bir araç A dan B ye doğru, v km/sa hızla 2 saat ve 
16. Bir deniz moturu 180 km lik AB yolunu, akıntı ile aynı başlıyorlar ve D noktasında karşılaşıyorlar. (v * 10) km/sa hızla 3 saat giderek AB yolunu tamam- 
yönde giderse 3 saatte alırken, akıntı ile zıt yönde gi- lamıştır. 
| 12. Saatteki hızı 72 km olan bir tren 200 metre uzunlu- derse 5 saatte alıyor. 4.JAB|-3.|AC|J| ve |CD|—50km 
ğundaki bir tüneli 20 saniyede geçtiğine göre, tre- Buna göre, araç AB yolunu (v — 5) km/sa hızla kaç 
nin boyu kaç metredir? Buna göre, deniz motorunun hizi kaç km/sa tir? olduğuna göre, | AC | kaç km dir? saatte alır? 
İ 
A) 240 B) 220 C) 200 D) 180 E) 160 A) 45 B) 48 C) 51 D) 54 E) 60 A) 60 B) 70 C) 80 D) 90 E) 100 A)5 B) 5,5 C)6 D) 6,5 E)7 
| d-A 10-C 11-0 12-C 13-0 14-E 15-B 16-B 17-E 18-B 19-C 20-€ 21-B 22-0 23-E 24-0 
270 271 

































A. YÜZDE KAVRAMI Örnekler: 


yüzde kavramını bir örnekle açıklayalım. 





3 3 25 75 
1) — -——. — 75, 
) 4 4 25 100 
Örnek: 
ğdaydan 360 ton un elde edilebilmektedir. 
ii d . pi üzde k Kad 2) 175 — 175:5 E 35 
Buna göre, uğ aydan ağırlığının yüzde kaçı kadar un 250 250 :5 50 
elde edilebildiğini bulalım. 
ME 
50 2 


Çözüm: 


2-470 
500 ton buğdaydan . 360 ton un elde edilirse 100 , 
100 ton buğdaydan x ton un elde edilir. 3) 0,45-0,01.45 -9645 veya, 
| 





Doğru Orantı 


—E- -ya5, 


500.x — 100.360 100 





© 100.360 


4) 350 nin9:20si, 
500 





20 i 
.z7z s70tir. 
350 100 İT. 


> x - 72 olduğundan 


(GEMİ YAYINLARI 


100 ton buğdaydan 72 ton un elde edilebiliyor yani buğday- 
dan ağırlığının yüzde 72 si kadar un elde ediliyor demektir. 
Burada bu işlemin sonucunu, elde edilen unun ağırlığını, 
tüm buğdayın ağırlığına oranlayarak bulacak olursak, 








Örnek: 
360 72 
—— - — olarak bulunur. ap ” 
500 100 300 ün yüzde kaçının 45 olduğunu bulalım. 
Bu oran, yüzde 72 şeklinde okunur ve e 72 şeklinde yazıla- 
bilir. e 72 ifadesine, yüzde oranı denir. 
Çözüm: 
Üs SONUÇ 1. yol: 





300 ün Yox i 45 olsun. Bunagöre, 
- Rasyonel sayıların yüzde olarak ifade edilebilmesi için 
- kesrin paydası 100 olacak şekilde derik bir sayıya geniş- 300. 6 -45>5x-15tir. 
- letilmeli veya sadeleştirilmelidir. 

: Ondalık sayılar ise yüzde olarak ifade edilirken, virgül iki 


- basamak sağa alınır ve yüzde olarak yazılır. 








: 2. yol: 
© Bir sayının Yo a sını bulmak için bu sayı 9 ile çar- 
DE AŞ Aa z ei 
—— — —— olduğundan, 300 ün 9e 15i 45 tir. 
300 100 








2/2 2/3 
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Örnek: 
0,0075 in hangi sayının 9 15 i olduğunu bulalım. 


Çözüm: 
1. yol: 
Yo 15 i 0,0075 olan sayı x olsun. Buna göre, 











15 15 75 
yg İD Ka a doğ 
NK 
100 
-0,05 tir. 
2. yol: 
0,0075 Oo 15 0,75 
— —x 
Xx 100 15 
0,05 olur. 
Örnek: 


Binde 8 i 30 olan sayıyı bulalım. 


Çözüm: 


Binde 8 i 30 olan sayı x olsun. Buna göre, 


so o 8  30.1000 
x — 1000 8 
- 30.125 - 3750 dir. 
Örnek: 


Bir tüccar, bir malın “e 50 sini 26 50 ve “e 30 unu “e 30 
kârla, 96 20 sini de 96 20 zararla sattığında bu malın tü- 
münün satışından elde ettiği kâr oranını bulalım. 


Çözüm: 


Bu malın tümünün maliyeti 100 TL olsun. Buna göre, bu mâ- 
in satışından elde edeceği kâr, 
50 30 20 
50. — 4-380. — -20.— -2519-4 
100 100 100 
z30OTL 


olduğundan tüccarın elde ettiği kâr oranı 26 30 dur. 


Örnek: 
Bir satıcı, elindeki malın önce 96 10 unu, daha sonra da ka- 
lan malın 96 15 ini satmıştır. 


Buna göre, başlangıçta tüccarın elinde olan malın yüzde 
kaçının satılmadığını bulalım. 


Yüzde - Faiz, Karışım Problemleri 
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Çözüm: 

Satıcının elindeki malların 96 10 u satılırsa, geriye malların 
“100-9610 9590 | kalır. 

Daha sonra kalan malların (96 90 ının) 96 15i satılırsa.igeri- 
ye yine kalan malların 96100—-9015-9685i 


kalır. Buna göre, kalan malların 2685 i, 


90 85 765 N 
——.—— - — dir. O halde başlangıçtaki mall 
100 100 © 1000 gangış Gil 


binde 765 i yani 96 76,5 i satılmamıştır. 


Örnek: 


“6 20si kız öğrenci olan bir sınıfa 10 kız öğrenci daha katıl- 


dığında, sınıftaki erkek öğrenci oranı 96 64 olmuştur. 


Buna göre, sınıftaki erkek öğrenci sayısını bulalım. 


Çözüm: 


7020 a z olduğundan ilk durumda sınıftaki öğrenci 


sayısına 5x denilirse, kız öğrenci sayısı x, erkek öğrenci 
sayısı 4x olur. 

Sınıfa 10 kız öğrenci daha katıldığında sınıftaki tüm öğrenci- 
lerin sayısı (5x * 10) olur. Bu durumda sınıftaki öğrencile- 


rin 96 64 ü erkek öğrenci olduğundan, erkek öğrenci sayısı- 


nın sınıftaki tüm öğrencilerin sayısına oranı 96 64 olur. O halde, 


4x 64 X 4 


aa İN PR za 
5x * 10 100 5x * 10 25 





> 25x - 20x * 40 
> x-8 ve 


sınıftaki erkek öğrenci sayısı 4x — 32 dir. 


Örnek: 


Bir ilçede yapılan araştırma sonucunda ailelerin 36 80 inde 


televizyon, 96 30 unda bilgisayar bulunduğu tespit edilmiştir. 


Buna göre, bu ilçedeki ailelerin en az yüzde kaçında 





hem televizyon hem de bilgisayar olduğunu bulalım. 
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Çözüm: 

İlçede 100 aile olsun. Televizyon bulunan aileler ile bilgisa- 
yar bulunan ailelerin toplamı 80 * 30 - 110 olur. ilçede 
100 aile olduğundan, enaz 110 — 100 — 10 ailenin hem te- 
levizyon hem de bilgisayarı olmalıdır. 


O halde, ilçedeki ailelerin en az Ni — 9610 unda hem te- 


levizyon hem de bilgisayar bulunmaktadır. 


1) Artırma (Zam): 


Bir x sayısının değeri 96 a artırılırsa, son durumdaki değeri, 


XX e. SK 3400 ta olur. 
” 10 ” 100 il 


Örneğin, 


100 sayısı 96 15 artırılırsa, yeni sayı 


100 * 15 
100. —— <- 115 olur. 
100 


Örnek: 


40 kuruşa mal edilen bir kalem 96 25 kârla satılırsa, satış 
fiyatının kaç kuruş olacağını bulalım. 


Çözüm: 


40. A 50 kuruş olur. 
100 


Örnek: 


Bir lastik çekilip uzatıldığında boyu 96 110 artıyor. 
Çekilip uzatılmış haldeki boyu 0,34 metre olan lastiğin 
çekilmeden önceki boyunun kaç cm olduğunu bulalım. 


Çözüm: 


Lastiğin çekilmeden önceki boyu x metre olsun. 








104110 084 5x210-B4 
100 
84 
Xx 
21.10 
— 0,4 metre 
— 40 cm dir. 





Çİ YAYINLARI 





219 
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Örnek: 


Yıllık enflasyon oranının (fiyatlardaki artış oranı) 9 80 ol- 
duğu bir ülkede, yılın ilk yarısında 96 20 oranında zam 
alan bir ücretlinin yıl sonunda zararlı olmaması için yılın 
ikinci yarısında alması gereken zam oranının en az yüz- 
de kaç olacağını bulalım. 


Çözüm: 

Başlangıçta bir malın fiyatı 100 TL ve bir ücretlinin ücreti de 
100 TL olsun. 26 80 enflasyondan dolayı bu malın yıl sonun- 
daki fiyatı 180 TL olur. Buna göre, ücretlinin yıl sonunda za- 
rar etmemesi için yıl sonundaki ücreti de en az 180 TL olma- 
lıdır. Yılın ilk yarısında 96 20 zam alarak ücreti 100 TL den 
120 TL ye çikan ücretlinin yıl sonundaki ücretinin 180 TL 
olması için yılın ikinci yarısında, 180 — 120 - 60 TL zam al- 
ması gerekir. 60 TL, 120 TL. nin EN “6 50 si olduğundan 


ücretlinin ikinci kez alması gereken zam oranı 96 50 dir. 


Örnek: 


Bir ülkede, tüm malların fiyatlarında ortalama olarak yılın ilk 
altı ayında 96 60, ikinci altı ayında ise 96 25 oranında artış gö- 
rülmüştür. 


Bu ülkede, ücretli olarak çalışanların ücretleri yıl sonunda 
“e 80 oranında artırılırsa, ücretlilerin yıllık ortalama kaybının 
yüzde kaç olduğunu bulalım. 


Çözüm: 
Başlangıçta bir malın fiyatı ve bir ücretlinin maaşı 100 er TL 


olsun. Bu durumda, bir ücretli bu malın tamamını satın ala- 
bilecek durumda olur. 


Fiyatı 100 TL olan bir malın altı ay sonraki fiyatı, 96 60 arttı- 


ğından 160 TL ve ikinci altı ayda 96 25 arttığından, bu ma- 


ın yıl sonundaki fiyatı 160 . Te — 200TL, bir ücretlinin yıl 


sonundaki maaşı da, 96 80 artış olduğundan 180 TL olur. 


Bu durumda bir ücretli 200 TL olan bir malın ae üne sa- 
hip olabilmekte, 200-180 , 20 
200 200 


maktadır. Buna göre, bir ücretlinin kaybı 200 de 20, yani 


üne sahip olama- 


“6 10 olur. 
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2) Azaltma (İndirim-iskonto): 
Bir x sayısının değeri 98 a azaltılırsa, son durumdaki değeri, 





“a 100-a 
Xx—X. —X: olur. 
100 100 
Örneğin, 
400 ün 94 25 eksiği, 400 . -199—25 - 300 olur. 


Örnek: 


Etiket fiyatından 90 15 indirim yapılarak 68 liraya satılan 
bir malın indirim yapılmadan önceki fiyatını bulalım. 





Yüzde - Faiz, Karışım Problemleri : 


Örnek: 


Maliyeti üzerinden 96 40 kârla satılan bir malın satış fiyatı 


üzerinden 96 20 indirim yapılıyor. t > 


Buna göre, bu malın indirimli satışından elde edilen kâr 
oranının maliyeti üzerinden yüzde kaç olduğunu bulalım, 


Çözüm: 
Bu malın maliyet fiyatı 100 TL olarak seçilirse, 


“b 40 kârla, 100. La. TL ye satılır. 140 TL ye satılan mal 


100 -20. 
100 
na göre, bu malın indirimli satışından 112—100 — İ2TLkâr 


ise W 20 indirimle, 140. — 112 TL ye satılır. Bu- 


edilir. O halde, bu malın indirimli satışından elde edilen kâr 





oranı, maliyetinin JE - 9612 sidir. 
100 
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Örnek: 
Maliyeti üzerinden ?4 20 kârla satılan bir mal, satış fiyatından 
500 TL indirim yapılarak satıldığında indirimli satışından, 


maliyeti üzerinden 9. 20 zarar ediliyor. 


Buna göre, bu malın maliyet fiyatını bulalım. 


Çözüm: 

Maliyeti üzerinden 96 20 kârla satılan malın satış fiyatı maliyeti- 
nin 96 120 sidir. 200 TL indirim yapılarak satıldığında maliye- 
ti üzerinden 96 20 zarar edildiğine göre, indirimli satış fiyatı ise 
maliyetinin 76 80 idir. O halde, bu malın 26 (120 — 80) > 90401 
200 TL dir. Buradan, 


Örnek: 

Bir fabrikada aynı malı üreten üç makine, bir günde x, y ve 
z miktarlarda mal üretebiliyor. x miktarda üretim yapan ma- 
kinenin kapasitesi 9e 20 artırılıp, y ve Z miktarda üretim ya- 
pan makinelerin kapasiteleri 36 5 er azaltılırsa günlük üretim 


miktarı değişmiyor. 


Buna göre; x, y ve z arasında nasıl bir bağıntı oldu- 


ğunu bulalım. 


Çözüm: 
Problemde verilenlere göre, 
120 


xXeytzex. > ty t2) ii 
” ” 100 ” 100 





Çözüm: Ya 401 200 TL ise 5 20 
> YE). zon “X oo 
Etiket fiyatından 9e 15 indirimle satılan bir mal, etiket fiyatının 0 
94 100 — 94 15 - 94 85 ine satılmıştır. Buna göre, E 
e 100ü x TL olur. > 4x-y14z3) olarak bulunur. 
Doğru Orantı 
*85İ 68 TL olursa > a ö 
> $ Yüzde oranı soruları soruların çözümünde, bilinmeyen- 40.x — 100.200 4 
z : p : ; z 
94 100 ü TE ölür z ler mi yerin, yg sayı değerleri seçilerek soru- 5 x 500TLdir z 
TEE EM e ml le mm nm lili N ların çözümü yapılabilir. > 
” si Buna göre, bu malın maliyeti 500 TL dir. > 
Doğru Orantı izl 
B5.x - 100. 68 B. FAİZ PROBLEMLERİ 
100.68 : Örnek: a 
- ap; -801TLdIr. Faiz problemleri de artırma problemleri gibidir. Faiz prob- 
Örnek: x sayısının 96 4 ü y sayısına eklendiğinde y nin değeri ii lemlerinde belli bir zamanda artış söz konusudur. A liranın 
Bir dikdörtgenin uzun kenarları 7 20 artırılıp, kısa kenar- oranında artıyor. (anapara - kapital) yıllık ?2 n den; 
ları 9 20 azaltılırsa, dikdörtgenin alanındaki değişme 
Örnek: , ği N : EEE n > 
kl oranını bulalım. Buna göre, y sayısının değerinin, x in değerinin yüzde 1 yılda getireceği faiz, A. “og dür. 
Maliyeti (2x z 190) 1 olan bir mal e 20 sarar (510 -x) kaç eksiğine eşit olduğunu bulalım. 
TL ye satıldığına göre, bu malın maliyet fiyatını bulalım. e Dolayısıyla t yılda getireceği faiz (i) İse, 
Çözüm: 
” Çözüm: Dikdörtgenin uzun kenarı 20 cm, kısa kenarı 10 cm seçilirse Çözüm: f- A dür. 
Maliyeti üzerinden 96 20 zararla satılan malın satış fiyatı, ma- alanı, 20.10 — 200 ön Glür y. nin değerindeki artış, “x in 96 4 ünün eklenmesiyle oldu- 
liyet fiyatının 32 (100 — 20) — 96 80 i dir. 4 
N de i ğund in — Sİ in o 4ü ittir. 
Buna göre, Bu dikdörtgenin uzun kenarı ?e 20 artırılıp, kısa kenarı 26 20 ak li 12 BE e eş e ği 
Buna basit faiz denir. 
azaltılırsa elde edilen yeni dikdörtgenin iki kenarı sirasi la, 
510 —-x- (2x * 150). m : - v Buna göre, 
20. 5 —- 24cmve10. ET) — 8 cm ve bu dikdörtgenin Örneğin, 
> 5.(510—x) - (2x * 150).4 1 4 48 40 bin liranın yıllık 26 60 tan 3 yılda getireceği ba- 
alanı, 24.8 - 192 cm? olur. Bu durumda dikdörtgenin alani y,—sx.——-2ay2ax. 7. ve i 
> 2550 —5x - 8x * 600 12 100 100 sit faiz, 
— 1950 - 13x > x z 1500lur. 200 - 192 - 8 cm? azaldığından, dikdörtgenin alanındaki 
i 100 - 48 - 52 olduğundan y nin değeri, X in değerinin 
O halde, bu malın maliyet fiyatı, iin oi ŞANI Gi lüt g 40. 60 3 - 72 bin liradır. 
2x 4 150 - 450TL dir. 200 o 100 94 52 eksiğine eşittir. 190 
216 211 
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Örnek: 


Bankaya yatırılan 800 TL, 4 ay sonra getirdiği faizi ile bir- 
likte 880 TL olarak çekildiğine göre, uygulanan yıllık fa- 
iz oranını bulalım. 


Çözüm: 


Bankaya yatırılan 800 TL, 880 TL olarak çekildiğine göre, 
800 TL nin 4 ayda getirdiği faiz, 880 — 800 - 80 TL dir. Uy- 
gulanan yıllık faiz oranı en ve 4 aylık faiz, bir yıllık 


faizin > si (1 yıl 12 ay) olduğundan, 


n 4 
80 — yi P 
0 100 12 





>n 30 dur. 


O halde, uygulanan yıllık faiz oranı 96 30 dur. 


Örnek: 


900 bin TL, bir kısmı yıllık 96 40 tan, kalanı da yıllık 26 60 tan 
bir yıllığına faize yatırılarak toplam 440 milyon TL faiz geliri 
elde ediliyor. 


Buna göre, paranın kaç TL sinin yıllık 96 60 tan faize ya- 
tırıldığını bulalım. 


Çözüm: 
1. yol: 
900 bin TL nin x bin TL si yıllık 96 60 tan faize yatırılıyor ol- 
sun. Bu durumda (900 — x) bin TL si de yıllık 26 40 tan faize 
yatırılmış olur. Buna göre, 

60 40 


XxX. 77 t(900-—-x).—— — 440 
100 100 


> 4 çeoo-xy. 2 — 440 
5 5 


> 3x * (900-x):2 - 440.5 
3x $ 1800 — 2x - 2200 
> Xx-400bini1L dir. 


TN 


2. yol: 


Paranın tamamı yıllık 26 40 tan faize yatırılsaydı, 


900. ET 360 bin TL faiz geliri olurdu. Buna göre, 


440 - 360 - 80 bin TL fazladan elde edilen faiz geliri, para- 
nın yıllık 96 60 tan faize yatırılan kısmının, 26 (60 — 40) - 2620 


sidir. 


ÇE YAYINLARI 
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O halde, “6 20 si 80 bin TL olan bu para (X), 








BD .20 şy- 4pobinmLdir. 
Xx 100 ş 
3. yol: 
” N 440 o 22 N 
Elde edilen yıllık ortalama faiz oranı ö0ğ © a olduğundan, 
22 40 4 
a 60 — - — (4k 
e . ei 45 100 © a5 © 
e Ven 60 EE iğ 
100 45 45 
* 
Doğru Orantı 9k - 900 bin 


9k — 900 bin TL olursa, yıllık 96 60 tan faize yatırılan kısım, 
4k - 400 bin TL dir. 


C. KARIŞIM PROBLEMLERİ 


AveB maddelerinden sırasıyla aveb birim karıştırılarak 


elde edilen (a * b) birim karışımdaki A maddesinin yüzde 


oranı, 





dir. 


Örneğin, 
20 gram tuz, 70 gram un ve 10 gram şekerin karıştırılmasıy- 
la elde edilen 20 4 70 * 10 — 100 gram karışımdaki un, tuz 


ve şeker oranı sırasıyla, ağırlıkça 26 70, 620 ve 9610 dur. 


Örneğin, 
Ağırlıkça 96 30 u alkol olan 150 litre alkol-su karışımındaki al- 


kol miktarı x litreise, x in değeri, 


x 30 30 
— Xx — 150.—— 
150 © 100 ? 100 





45 tir 


Yüzde - Faiz, Karışım Problemleri 
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Yüzde - Faiz, Karışım Problemleri 





Örnek: 


Ağırlıkça 26 25 i şeker olan 40 gram şekerli sudaki şeker 
oranının fe 20 olması için Karışıma kaç gram saf su ilâve 


edilmesi gerektiğini bulalım. 


Çözüm: 

Şeker oranı 76 25 olan 40 gram karışımdaki şeker mik- 
25 

tarı, 40. 40 — 10 gramdır. Bu karışımdaki şeker oranının 

* 20 olması için karışma x gram saf su ilâve ediliyor olsun. 


Bu durumda elde edilen (40 -- Xx) gram karışımın 10 gramı 


şeker olduğundan, 


10 20 
——— -— — 50 — 
Aa a e 
> Xx 10 gramdır. 
Örnek: 


Ağırlıkça 26 20 si şeker olan 400 gram şekerli su karışı- 
mının kaç gramı buharlaştırılırsa ağırlıkça 96 25 i şeker 


olan bir karışım elde edileceğini bulalım. 


Çözüm: 

Şekerli su buharlaştırıldığında karışımdaki şeker miktarı de- 
ğişmez, su miktarı azalır. Başlangıçtaki karışımın şeker ora- 
NI 96 20 olduğundan şeker miktarı 400 . ii 80 gramdır. 
Bu karışımın x gramı buharlaştırıldığında karışımdaki şeker 


oranı Ye 25 olsun. Bu durumda karışım miktarı da x gram 


azalacağından, 


80 25 
400-x İ İDO > 320 - 400 -—-x 





> xXx 80 gramdır. 


Buna göre, şeker oranı 96 20 olan 400 gram şekerli sudaki 
şeker oranının 6 25 olması için 80 gram su buharlaştırılma- 
lıdır. 





ÇETE yayınları 
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Örnek: 


Ağırlıkça 26 20 si alkol olan 180 gram alkol-su karışımı ile 
ağırlıkça 26 70 i su olan 120 gram alkol-su karışımı karıştırılı- 


yor. 


Buna göre, elde edilen 300 gramlık yeni karışımın ağır- 


lıkça yüzde kaçının alkol olduğunu bulalım. 


Çözüm: 
1. yol: 
120 gram karışımın 96 70 i su ise 9 30 u alkoldür. 


Buna göre, karışımın alkol oranı, 


toplam alkol miktarı 


toplam karışım miktarı 











olduğundan, 

20 30 
180. — 4120. — 

mio 7 

180 4-120 300 

om N 
Tiğ 76 24 tür 
2. yol: 
180gr “620 (30 —-x) 
(20<x<30) 
120gr 630 (Xx — 20) 
Doğru Orantı 

180 a 30 —x zy 30 -Xx 
120 O x-20 2  x-20 


> 3x—60-60-2x > 5X- 120 


> x-24 


olduğundan elde edilen 300 gram karışımdaki alkol oranı, 


ağırlıkça 96 24 tür. 











| 
| 
| 
| 
| 
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TEST - 1 (Çözümlü) 


Yüzde - Faiz, Karışım Problemleri 





Hergün aynı miktarda harçlık alan Sinan, günlük harç- 
lığının 96 15 ini biriktirerek bir haftanın sonunda 21 TL 
biriktirmiştir. 


Buna göre, Sinan'ın bir günlük harçlığı kaç TL dir? 


A) 40 B) 35 Cc) 30 D) 25 E) 20 


Z N 8a 
a pozitif bir reel sayı olmak üzere, satış fiyatı EE 
olan bir malın indirimli satışlardaki fiyatı 3 oldu- 
ğuna göre, satış fiyatı üzerinden indirim oranı yüz- 


de kaçtır? 


A) 20 B) 24 C) 25 D) 28 E) 30 


Aynı evi paylaşan bir grup öğrenci 1200 lira kira gide- 
rini eşit olarak bölüşüyorlar. Evi paylaşan öğrenci sa- 
yısı bir fazla olunca kişi başına düşen kira gideri 46 25 
azalıyor. 


Buna göre, son durumda kişi başına düşen kira gi- 
deri kaç liradır? 
A) 150 B) 200 C) 240 


D) 300 E) 400 


Bir tüccar metresini 8 TL ye aldığı bir miktar kumaşı yı- 
katıp kuruttuktan sonra metresini 12 TL den satmakta- 
dır. Kumaş yıkatılıp kurutulunca 96 20 oranında kısal- 





Tİ YAYINLARI 


Fa 





5. 


Bir markette satılan malların maliyet fiyatı x ile Satış fi- 
yatı y arasında, 


y -3x-6600 TL 
bağıntısı vardır. 


Hiçbir malın satışından elde edilen kâr oranı, maji- 
yetinin 26 35 ini geçmediğine göre, satış fiyatı en pa- 
halı olan malın satışından elde edilen kâr kaç TL dir? 
A)1200 B) 1400 


C) 1500 D)2000 E) 2509 


Bir satıcı, birim maliyetleri sırasıyla a veb olaniki 
maldan birincisinin satışından 9e 10 kâr, ikincisinin sa- 
tışından ise 96 25 zarar ediyor. 


Satıcı bu mallardan eşit sayıda sattığı zaman kâr 
ettiğine göre, aileb arasındaki bağıntı aşağıdaki- 
lerden hangisidir? 
Aa>b 


B)b>2a C) 5a > 4b 


D) 3a > 4b E) 2a > 5b 


Etiket fiyatının 26 10 eksiğine alınan bir mal, etiket 
fiyatının 96 17 fazlasına satıldığına göre, kâr oranı 
yüzde kaçtır? 

A) 25 B) 27 Cc) 30 


D) 32 E)35 


Maliyeti üzerinden 26 30 zararla satılan bir ceketin fiya- 









10. 


ti. 


12. 
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TEST - 1 (Çözümlü) 





Yüzde - Faiz, Karışım Problemleri 





Bir firma, ürünlerini 9e 10 indirimle sattığında, satışla- 
rında 9e 30 artış olmuştur. 


Buna göre, bu firmanın son durumda günlük ola- 
rak elde ettiği toplam satış tutarı, ilk durumdakine 
göre, yüzde kaç artmıştır? 

A) 20 B) 17 C) 15 


D) 12 E) 10 


Bir satıcı, elindeki malların 96 40 ını 96 20, kalan malla- 
rın Yo 60 ini da 96 100 kârla satıyor. 


Bu satıcı, başlangıçtaki malların tümünü sattığında 
toplam 96 50 oranında kâr ettiğine göre, en son 
elinde kalan malları nasıl satmıştır? 


A) 96 10 zararla B) 96 20 zararla 


C) e 25 zararla D) 96 20 kârla 


E) 6 25 kârla 


Bir market, elindeki yumurtaların 60 tanesini 9s 10, ge- 
riye kalanlarını da 96 30 kârla satıyor. 


Marketin, bu satış sonunda elde ettiği kâr 96 25 ol- 
duğuna göre, yumurtaların kaç tanesini 9s 30 kârla 
satmıştır? 
A)180 OB)150  C)120 


D)100 OO E)80 


Bir üçgenin bir kenarı 96 x uzatılıp, bu kenara ait yük- 
sekliği 96 y kısaltıldığında üçgenin alanı değişmiyor. 


Buna göre, y nin x türünden değeri, aşağıdaki- 


ÇİLE YAYINLARI 


13. 


14. 


15. 


16. 


Bir mal, etiket fiyatı üzerinden 96 15 KDV alınarak (eti- 
ket fiyatı - KDV) satılmaktadır. İndirimli satışlarda bu 
malın etiket fiyatı üzerinden 96 20 indirim yapılıyor. 


Bu mal indirimli satışlarda 920 TL ye satıldığına gö- 
re, indirim yapılmadan önceki etiket fiyatı kaç TL dir? 
A) 1200 B) 1150 C) 1100 


D) 1050  E) 1000 


Bir sütçü, aldığı bir miktar süte, 9s 20 oranında su ka- 
tıp sütün litresini, satın aldığı fiyattan satacaktır. Sütü 
satarken kullandığı ölçek, gösterdiğinin 96 20 si kadar 
eksik tarimaktadır. 


Sütçü suya para ödemediğine göre, elde ettiği kâr 
oranı yüzde kaç olur? 
A) 40 B) 45 C) 48 


D) 50 E) 54 


Bir ürün 96 20 kârla satılmaktadır. 


Bu ürün satış fiyatı üzerinden 96 10 indirimle satıl- 
dığında elde edilen kâr, ilk durumdaki kâr üzerin- 
den “e kaç azalmış olur? 

A) 12 B) 24 C) 36 


D) 48 E) 60 


Yıllık 96 40 faiz veren bir bankaya yatırılan bir miktar 














maktadır. tı 30 lira artırılırsa, maliyeti üzerinden 96 20 kâr edil- para, 3 ay sonunda faiziyle beraber 22 bin lira olarak 
N lerden hangisidir? e 
mektedir. çekiliyor. 
Tüccar aldığı kumaşın tümünü yıkatıp sattığında 32 ii 100 4 Xx 400 .Xx z 1 
TL kâr elde ettiğine göre, kaç metre kumaş almıştır? Buna göre, bu ceketin maliyeti kaç liradır? ) 100.Xx ) 100 * Xx ) 100 $ x Buna göre, bankaya yatırılan para kaç bin liradır? 
D) — — 

A) 20 B) 24 Cc) 30 D) 36 E) 40 A) 40 B) 50 C) 60 D) 70 E) 80 100.Xx 100 Xx A) 16 B) 17 C) 18 D) 19 E) 20 

TE 2-6 3-D 4-A 5-B 6-E 7-6 6 | 98 10-E TA 12-8 13-E 14-D 15-E 16-E 
280 281 
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TEST - 1 (Çözümlü) 












Yüzde - Faiz, Karışım Problemleri YGS Matematik - 1 





17. Bir banka; euro olarak yatırılan paraya 26 5 euro, İL 
olarak yatırılan paraya 9b 80 TL yıllık faiz veriyor. Euro- 
nun 2,8 TL olduğu bir dönemde 1000 eurosu olan bir 
kişi, parasını bir yıl içir euro olarak bu bankaya yatırıyor. 


Bu kişi bir yıl sonra parasını faizi ile birlikte çekti- 
ğinde zararlı çıkmaması için euronun bir yıl sonra- 
ki değeri en az kaç TL olmalıdır? 





A)3 B) 3,6 C) 4 D) 4,5 E) 4,8 


18. Bir adam parasının 96 40 ını yıllık 26 40 tan, geri kala- 
nını ise yıllık 96 60 tan 3 aylığına faize veriyor. Eğer ter- 
sini yapsaydı, yani parasının 26 40 ını yıllık 26 60 tan, 
geri kalanını ise yıllık 96 40 tan 3 aylığına faize versey- 
di 4 bin lira daha az faiz alacaktı. 


Buna göre, adamın faize verdiği toplam para kaç 
bin liradır? 
A)400 (oOB)500  C)600 


D)700 o E)800 


19. Bir bankaya 2 aylığına yatırılan bir miktar para, 5 aylı- 
ğına yatırılsaydı yatırılan miktarın i kadar daha faz- 


la faiz geliri elde edilecekti. 


Buna göre, bankanın uygulamış olduğu yıllık faiz 
oranı yüzde kaçtır? 


A) 40 G) 50 D) 55 E) 60 


ÇE YAYINLARI 


21. 


22. 


23. 





TEST - 1 (Çözümleri) 





Yüzde - Faiz, Karışım Problemleri 








Alkol oranı 94 40 olan 50 litrelik bir karışıma 10 lit- 
re alkol ve 40 litre saf su ilâve edildiğinde elde edi. 


1. — Sinan'ın bir günlük harçlığına x denilirse, 


15 
len yeni karışımın alkol oranı yüzde kaç olur? X“Sog * 7521 
21.100 
A) 44 B) 40 C) 36 D) 30 &) 24 AE ETE 
x-201TL dir 


Cevap E 


Bir sınıfta 30 erkek öğrenci vardır. Erkek öğrencilerin 


9b 70i, kız öğrencilerin ise 96 60 ı Matematik dersinde Dee : ea e 
beaidi 2. a nın değerini 5 seçelim. (veya herhangi bir pozitif 
> i reel sayı) Bu durumda, satış fiyatı 8, indirimli satış fi- 


. yatı 6 ve yapılan indirim 8-6 —-2 olur. 
Tüm sınıfın 9 66 sı bu derste başarılı olduğuna gö- 


re, sınıftaki kız öğrenci sayısı kaçtır? A ld, 2 A 
Buna göre, satış fiyatı üzerinden 3 — 9 25 indirim 


yapılmıştır. 


A) 25 B) 20 C) 18 D) 15 E) 12 


Cevap C 


Evi paylaşan öğrenci sayısı bir arttığında kişi başına 
Tuz oranı 96 20 olan 60 litre tuzlu-su ile 40 litre tuzlu-su 
karıştırıldığında tuz oranı 96 32 olan tuzlu-su elde edi- 
liyor. 


düşen kira gideri 96 25 azaldığına göre, kira gideri eşit 
olarak bölüşüldüğünden, bu bir kişi toplam kiranın 
96 25 ini ödüyor demektir. 


Buna göre, 40 litrelik karışımın tuz oranı yüzde 
kaçtır? 


O halde, son durumda kişi başına düşen kira gideri, 


100 


A) 20 B) 24 Cc) 30 D) 32 E) 50 


Cevap D 





B) 45 
i 24. Bir depoyu, şeker oranı 96 5 olan meyve suyu akıtarı 


bir musluk tek başına 8 dakikada, şeker oranı 96 10 
olan meyve suyu akıtan başka bir musluk da tek başı- 
na 12 dakikada dolduruyor. 


20. 200gram süttozu ile 50 gram kakaodan oluşan ho- 
mojen bir karışımın 1 gramında kaç gram kakao 


Boş olan bu depo, muslukların ikisi birlikte açıla- 
rak doldurulduğunda, depodaki meyve suyunun 





bulunur? şeker oranı yüzde kaç olur? 
A)0,5 B)0,05 C)0,2 D)0,02 E)0,005 A) 5,5 B) 6 C) 6,5 D)7 E) 7,5 
17-E 18-A 19-C 20-6 21-D 22-B 23-E 24-0 
282 





4. Tüccar 5x metre kumaş alıyor olsun. Yıkatıp kuruttuk- 


tan sonra 96 20 si kısaldığına göre, geriye (96 80 i) ka- 


lan 5x: or 4x metre kumaşı satmıştır. O halde, 
5x.8432-4x.12 
> 40x : 32 - 48x 


>—x— ve z4 

8 
olduğundan tüccarın aldığı kumaş, 
5x - 5.4 - 20 metredir. 


Cevap A 





YAYINLARI 


RELEMİ 
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5. 


Tüm malların maliyeti aynı olduğundan satış fiyatı en 
pahalı olan malın satışından elde edilen kâr oranı en 
fazla, yani maliyetinin 96 35 i olacaktır. Buna göre, | 

35 7X 


—XEX: 3x — 6600) —x-- —— 
y 100 ” * beğ 





> 40x- 20.6600 — 7x 


20.66. 100 
33 


> Xx 


> x- 4000 TL ve 


elde edilen kâr, y —x - 2x — 6600 - 1400TL dir. 
Cevap B 





Her iki maldan da eşit sayıda satıldığından satılan 

malların sayısı a ve b arasındaki bağıntıyı değiştirmez. 

Buna göre, her iki maldan da birer tane satıldığını dü- 

şünelim. 

10 25 İLE EM 
“bo olmalıdır ki kâr edebilsin. 

O halde, aile b arasındaki bağıntı, 2a > 5b dir. 

Cevap E 


Bu malın etiket fiyatı 100 TL olarak seçilirse, etiket fiya- 
tinin 96 10 eksiğine (90 TL ye) alınıp, etiket fiyatının 2 17 
fazlasına (117 TL ye) satılan maldan elde edilen kâr, 
117 - 90 — 27 TL olduğundan 22 - 2 - 930 
90 10 
oranında kâr edilmiş olur. 
Cevap C 
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10. 





TEST - 1 (Çözümleri) 


Yüzde - Faiz, Karışım Problemleri 





Bu mal, maliyeti üzerinden 94 30 zararla satıldığında 
maliyetinin 96 70 ine, maliyeti üzerinden 96 20 kârla sa- 
tıldıiğında ise maliyetinin 96 120 sine satılmaktadır. 
“e 120 si, 96 70 inden 30 lira fazla olduğuna göre, 
S6 (120 — 70) < “e 50 si 30 lira, dolayısıyla maliyeti 
(S6 100 ü) 60 liradır. 


Cevap C 


Firmanın başlangıçta günde 10 tane malı, 10 TL den 
sattığını düşünürsek bir günlük toplam satış tutarı 100 
TL olur. Fiyatlarda 96 10 indirim yaptığında satışlar 
Ye 30 arttığına göre, bu durumda günde 13 tane malı 
9 TL den satmakta, dolayısıyla günlük toplam satış tu- 
tarı 13.9 < 117 TL olmaktadır. Buna göre, bu firmanın 
günlük toplam satış tutarı, 117 — 100 — 17 olduğun- 
dan, “6 17 arimıştır. 

Cevap B 


Elindeki malların maliyeti 100 TL olsun. Son durumda 
elinde kalan mallardan 96 x oranında kâr (veya zarar) 
ediyor olsun. Buna göre, 


ag. 22. #Ç eo İl -2. ) X 50 





“100 100 / 100 “100 
Sabi 5 
100 
2 6x -25 tir. 


x in değeri pozitif olduğundan en son elinde kalan 
malları 96 25 kârla satmıştır. (x negatif olsaydı zarar 
ederek satmış olurdu) 


Cevap E 


MEDİ YAYINLARI 
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11. 


12. 


13. 


1. yol: 
Marketin 96 30 kârla sattığı yumurta sayısı X olsun. 
Buna göre, 


G0.İ 4x. 30 (pax). 2 
100 100 100 

> 60.10 4 30x — 60.25 4 25x 

> 5x - 15.60 

> Xxz180dir 

2. yol: 

60 yumurta 96 10 45 


ei 


Doğru Orantı 


x yumurta 96 30 


m a eğdi 
X 15 


Cevap A 


Üçgenin 94 x uzatılan kenarının uzunluğu 100 cm ve 
bu kenara ait yüksekliği de 100 cm olsun. 
Buna göre, 


100.100 o (1004 x). (100-y) 
2 2 


> 10000 - 10 000 — 100.y * 100.x—x.y 


> y.(100 * x) - 100.x 
5 ,100.X 


Cevap B 


Bu malın indirim yapılmadan önceki etiket fiyatı 100.x 
olsun. Etiket fiyatı üzerinden 94 20 indirim yapılırsa in- 
dirimli satışlardaki etiket fiyatı 80.x olur. 
Satış fiyatı (etiket fiyatı -- KDV) 920 TL olduğundan, 
80:-x: e — 920 
100 

> Xx 10 ve indirim yapılmadan önceki etiket fiyatı, 
100.x - 1000 TL .dir. 

Cevap E 






YGS Matematik - 1 


14. 








Sütçü 10 TL den 10 litre süt almış olsun. Buna göre, 2 
litre su katarak 12 litre sütün, litresini 10 liradan sata- 
caktır. Kullandığı ölçek, gösterdiğinin 98 20 si kadar 
eksik tarttığına göre, 10 litre olarak ölçtüğü süt ger- 
çekte 8 litre olacaktır. Yani 8 litre sütü 10 litre diye öl- 
çüp satmaktadır. Buna göre, 


8 litreyi >Z 10 litre gösterirse 
12 litreyi x litre gösterir 


Doğru Orantı 


a un — 15 litredir. 


Buna göre, sütçü 10 TL den aldığı 10 litre sütü, (100 TL 
ye mal ettiği sütü) 10 TL den 15 litre olarak 10.15 — 150 
TL ye satmaktadır. Buna göre, elde ettiği kâr 96 50 dir. 

Cevap D 


Bu ürünün maliyet fiyatı 100 TL olarak seçilirse, satış 
fiyatı 120 TL olur. Satış fiyatı üzerinden 96 10 indirim 


yapılırsa indirimli fiyatı 120 — 120 — 108 olur. 


— 9 12 azalmıştır. İlk du- 


PAN iz o 60 
rurmda kâr üzerinden Di Eİ 


Bu durumda kâr 96 20 — 96 


96 60 azalmış olur. 


Cevap E 
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TEST - 1 (Çözümleri) 


16. 


17. 


18. 





Yüzde - Faiz, Karışım Problemleri 





Bankaya yatırılan para x bin lira olsun. 
Problemde verilenlere göre, 


İİ e pp 
100 12 
> xi mp, İX 25 
10 
> x-20dir 


Cevap E 


Euronun bir yıl sonraki değeri enaz x TL olsun. Bu- 
na göre, 


180 


(000 - 2,8). <2 - (100. Fe) i 
100 


100 


2,8. 180 
105 


(74). (63) 
Ni 7.3.5 


— x5 


-4,8TL dir. 
Cevap E 


Adamın faize yatırdığı para x bin TL olsun. Problem- 
de verilenlere göre, 3 ayda 4 bin lira fark olursa bir yıl- 
da (12 ayda) 16 bin lira fark olur. Buna göre, adamın 
ilk durumda elde ettiği faiz, 


40 ) 40 60 ) 60 52 
X: : * (Xx ğ —X ve 
( 100 100 100 100 100 
ikinci durumda elde ettiği faiz, 
40 ) 60 60 ) 40 48 
X— .— 4 XxX: . —.X 
( 100 100 100 100 100 


olduğundan, 


a Say ) — 16 bin 
100 © 100 








> xs 400binTLdir. 
Cevap A 
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TEST - Ii (Çözümleri) 








19. Bankaya yatırılan para 800 TL olsun. Problemde veri- 


20. 


21. 


22. 


lenlere göre, 5—2 — 3 aylık faiz geliri 800 - < — 100 


TL olur. Buna göre, uygulanan yıllık faiz oranı (rn) 


nn. 3 
100 .12 





100 — 800 - n650 dir 


Cevap C 


200 * 50 - 250 gram homojen karışımın 1 gramında- 
ki kakao miktarı x gram olsun. 


> 50 gram olursa 


x gram olur 
Doğru Orantı 


250 gramda 


1 gramda 











0,2 gramdır. 
Cevap C 


Problemde verilenlere göre, elde edilen yeni karışımın 
alkol oranı, 


40 
50.-—— 4 
100 v 30 


50410440 (o 100 


- 630 dur. 
Cevap D 


1. yol: 
Sınıftaki kız öğrenci sayısına x denilirse, 


70 60 66 
30-.—— 4x — — er 
100 100 a 100 


> 30.70 * 60.x - 66.30 4 66.x 
> (70-66)30-6x—x-20dir. 


2. yol: 


30 erkek 96 70 i 46 






xkız 660 


e 





Doğru Orantı 


30 6 N 
— -——>x-20 dir. 
Xx 4 


Cevap B 
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MENİ YAYINLARI 


23. 


24. 


1. yol: 


40 litrelik karışımın tuz oranı 96 x olsun. 


60 litre 6 20 Ye (x— 32) t 








X>32) 
40 litre Yâ x e 12 
Doğru Orantı 
60 x-32 
40 12 
yyl LR EL e Sp oldiğünd 
12 12 — 50 olduğundan, 


40 litrelik karışımın tuz oranı 96 50 dir. 


2. yol: 
20 X 

60. —— 440. — 
100 Z 100 . 32 
60 -40 100 


— 124 Tİ -02x-50 dir. 
Cevap E 


Bir musluğun depoyu tek başına doldurma süresi ile 
bu musluğun depoya akıttığı meyve suyu miktari ters 
orantılı olduğundan, şeker oranı 96 5 olan meyve suyu 
akıtan musluktan, depoya akan meyve suyu miktarı 
60 litre olarak seçilirse diğer musluktan depoya akan 
meyve suyu miktarı 40 litre olur. Buna göre, depoya 
dolan toplam 100 litre meyve suyunun şeker oranı, 





5 10 
60.— 440. — 

100 : 100 7 

60440 100 


-h7 dir 


Cevap D 


Yüzde - Faiz, Karışım Problemleri 
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TEST -2 





Yüzde - Faiz, Karışım Problemleri 





“5 19u ile 9 13 ünün farkı 15 olan sayı aşağıda- 
kilerden hangisidir? 
A)150 B)200  C)250 


D)300 Oo E) 350 


Bir satıcının aldığı 64 yumurtanın, taşıma sırasında 14 
tanesi kırılıyor. 


Satıcı, bu alış-verişten zarar etmemek için kalan 
yumurtaları maliyet üzerinden en az yüzde kaç kâr- 
la satmalıdır? 





A) 25 B) 28 GC) 30 D) 32 E) 35 


Bir satıcı, 4 tanesini 350 kuruşa aldığı kalemlerin 5 ta- 
nesini 350 kuruşa satıyor. 


Buna göre, satıcının bir kalemin satışından zarari 
yüzde kaçtır? 


A) 10 B) 15 C) 20 D) 25 E) 30 


Bir A sayısının 96 20 fazlası, aynı sayının 2e 15 eksi- 


ğinden 0,7 fazladır. 


Buna göre, A kaçtır? 


A) 0,2 B) 0,7 o 2 D)7 E) 20 


Veli parasının 96 40 ını Selami'ye verince paraları eşit 


oluyor. 


Buna göre, Selami'nin başlangıçtaki parası yüzde 
kaç artırılmalıdır ki, Veli'nin başlangıçtaki parasına 
eşit olsun? 


A)50 (OB)100 OC)200 D)250  E)400 


ÇEEMİ YAYINLARI 





6. 


10. 


Maliyeti üzerinden 96 30 kârla 260 liraya satılan bir 
malın satış fiyatı kaç lira artırılırsa bu malın satışın- 
dan maliyeti üzerinden 9e 25 daha fazla kâr elde 
edilir? 
A) 40 B) 50 G) 60 


D) 70 E) 80 


Bir tüccar, bir miktar kirli yüri aliyor ve yıkatıyor. Kirli yün 
yıkandığı zaman, ağırlığından 96 20 fire vermektedir. 


Buna göre, yünün maliyeti yüzde kaç artmıştır? 


A) 15 B) 20 G) 25 D) 30 E) 35 


Bir mağaza, fiyatlara 96 20 indirim yapıyor. Satışları da- 
ha da artırmak için yeni satış fiyatı Üzerinden 26 30 in- 
dirim daha yapıyor. 


Son durumda bir mal 14 liraya satıldığına göre, bu 
malın her iki indirimden önceki fiyatı Kaç liradır? 
A) 21 B) 25 Cc) 28 


D)40 OE) 56 


Bir malın dörtte birini 9. 30 kârla, geriye kalanın 
yarısını Ye 20 zararla satan bir adam, geriye kalan 
malı yüzde kaç kârla satmalıdır ki, toplam kârı 
“o 30 olsun? 

A) 50 B) 60 C) 70 


D) 80 E) 90 


Bir askeri birlikte, denizci askerlerin 96 40 ı kadar ha- 
vacı asker vardır. 


Denizci askerlerin sayısı 9 20 azaldığında bu bir- 
likteki asker sayısının değişmemesi için havacı as- 
kerlerin durumunda nasıl bir değişiklik olmalıdır? 

A) 96 20 artmalıdır. B) 96 30 arimalıdır. 
GC) & 40 artmalıdır. D) “6 50 artmalıdır. 


E) 9e 60 artmalıdır. 
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TEST -2 





Yüzde - Faiz, Karışım Problemleri 





11. 


12. 


13. 


14. 


15. 





Yıllık enflasyon oranının 9e 80 olduğu bir ülkede, bir yıl 
sonunda bir memurun maaşına 96 x zam yapılmıştır. 


Memurun enflasyon karşısındaki reel kaybı “e 10 
olduğuna göre, x kaçtır? 
A) 48 B) 52 G) 56 


D) 62 E) 66 


Yıllık 96 80 faizle 1 yıllığına bankaya yatırılan bir miktar 
para, yıllık 26 90 faizle 8 aylığına bankaya yatırılsaydı 
25 000 lira daha az faiz geliri getirecekti. 


Buna göre, başlangıçta bankaya yatırılan para kaç 
liradır? 
A) 75 000 


B) 100 000 G) 125 000 


D) 150 000 E) 175 000 


125 bin lirası ile dolar alan bir kişi 2 ay sonra aynı mik- 
tardaki doları 145 bin liraya alabilmiştir. 


Buna göre, 2 ay sonunda doların TL ye göre fiyat 
artışı yüzde kaçtır? 
A)8 B) 10 G) 12 


D) 16 E) 20 


650 bin lirasını yıllık 3s 30 faiz oranı ile bir bankaya ya- 
tıran bir kişi belli bir süre sonra parasını faizi ile birlik- 
te 780 bin lira olarak geri çekiyor. 


Buna göre, para bankada kaç ay kalmıştır? 


A) 5 B)7 c)8 D) 10 E) 12 


Bir miktar paranın 96 20 si yıllık 96 60 tan, 96 30 u yıllık 
“e 40 tan, kalanı da yıllık 96 x ten bir yıllığına bankaya 
yatırıldığında, toplam paranın yıllık faiz oranı Yö 50 ol- 
maktadır. 


Buna göre, x Kaçtır? 


A) 50 B) 52 C) 54 D) 56 E) 60 


İNİ YAYINLARI 





16. Alkol oranı 96 30 olan 60 litrelik alkol-su karışımının Üç: 


17. 


18. 


19. 


20. 


te biri dökülüp yerine başlangıçtaki karışımın yarısı ka. 
dar alkol ekleniyor. 


f 


Oluşan yeni karışımın alkol oranı yüzde kaçtır? 


A) 40 B) 50 G) 60 D) 65 E) 70 


Bir kapta şeker oranı 96 40 olan 40 kg şekerli-su karı- 
şımı vardır. Bu karışımın 8 kg ! buharlaştırılıyor. 


Elde edilen karışıma şeker oranı 9e 25 olan 8 kg şe- 
kerli-su ilave edildiğinde elde edilen karışımın şe- 
ker oranı yüzde kaç olur? 

A) 30 B) 35 C) 40 


D) 45 E) 48 


Tuz oranı $6 x olan 50 gr tuz-su karışımından, karışım- 
daki tuzun 96 40 ı alınıyor. 


Kalan karışımın tuz oranı 36 50 olduğuna göre, X 
kaçtır? 


A)525 OB)GO C)62,5 DES E) 70 


“e 50 si şeker olan 250 litre şekerli su karışımının — iile 
“e 30 u şeker olan 300 litre şekerli su karışımının > 


Ü alınarak birbirine karıştırılıyor. 
Elde edilen yeni karışımın şeker oranı yüzde kaçtır? 


A) 32 B) 35 Cc) 38 D) 40 E) 45 


“e30utuzolan80lt tuzlu su karışımından kaç It 
su buharlaştırılmalıdır ki yeni karışımın su orani 
“e 50 olsun? 


A) 24 B) 28 G) 32 D) 36 E) 40 







YGS Matematik - 1 





TEST - 3 








Yüzde - Faiz, Karışım Problemleri 





Bir mal x liradan satılırsa 96 40 kâr, y liradan satılır- 
sa 96 20 zarar edilmektedir. 


Buna göre, m oranı kaçtır? 


AN 


yz B2 o) > D) Ş E) 


Bir satıcı, elindeki malin önce 96 10 unu, daha sonra 
da kalan malın 96 10 unu satmıştır. 


Buna göre, başlangıçtaki malın yüzde kaçı satılma- 
mıştır? 
A) 86 B) 85 


C) 84 D) 82 E) 81 


Bir malın etiket fiyatı üzerinden 96 20 indirim yapıldı- 
ğında indirimli satış fiyatından satıcının elde ettiği kâr, 
maliyeti üzerinden 96 20 olmaktadır. 


Buna göre, satıcı etiket fiyatını yüzde kaç kârla he- 
saplamıştır? 


A) 25 B) 30 C) 40 D) 50 E) 60 


Bir manav etiket fiyatının 26 20 eksiğine aldığı bir mik- 
tar meyveyi etiket fiyatının 96 4 eksiğine satmıştır. 


Buna göre, manavın bu satıştan elde ettiği kâr yüz- 
de kaçtır? 


A) 10 B) 15 Cc) 20 D) 25 E) 30 


Bir malın alış fiyatının satış fiyatına oranı > fir. 


Buna göre, bu satıştan elde edilen kâr oranı yüzde 
kaçtır? 


A) 10 B) 20 C) 25 D) 40 E) 50 





YAYINLARI 


iREMİ 





10. 


Bir satıcı maliyeti üzerinden 96 60 kârla sattığı bir mala 
satış fiyatı üzerinden 9e 10 indirim yapıyor. 


Satıcının bu maldan maliyeti üzerinden 96 8 kâr el- 
de edebilmesi için indirimli fiyat üzerinden yüzde 
kaç indirim daha yapılmalıdır? 
G) 25 D) 30 E) 36 


A) 10 B) 20 


x ve y birer pozitif tamsayıdır. x in7630u, y nin 
9a 70 ine eşittir. 


Buna göre, x ty toplamının en küçük değeri 
kaçtır? 
A) 50 B) 35 


G) 15 D) 10 E)7 


9s 40 zararla 240 TL ye satılan bir maldan oluşan 
zarar, 250 TL lik bir mal yüzde kaç kâr ile satılırsa 
telafi edilmiş olur? 

A) 45 B) 50 G) 60 


D) 64 E) 75 


Bir manavın aldığı meyvelerin 96 10 u çürüyor. Sağlam 
kalan meyvelerin > ünü “e 20 kârla, geriye kalanını 


6 10 zararla satıyor. 


Sonuçta manavın kâr veya zarar durumu aşağıda- 
kilerden hangisi olur? 
B) 96 5 kâr 


A) & 10 zarar C) e 10 kâr 


D) “65 zarar E) Ne kâr, ne zarar 


Yaş incir kurutulduğu zaman ağırlığı 26 10 azalıyor. 


Yaş iken kilosu 450 kuruştan alınan incir, kurutul- 
duktan sonra kiiosu kaç liradan satılırsa 26 20 kâr 
elde edilir? 


A) 5,4 B) 5,6 Cc) 6 
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12. 





13. 





14. 


15. 








Bir sınıfta bulunan kızların 96 30 u, erkeklerin 96 40 i alı- 
narak yeni bir sınıf oluşturuluyor. 


Buna göre, oluşturulan yeni sınıf en az kaç Kişiliktir? 


A)3 B)4 c)5 D) 6 E)7 


Bir tişört etiket fiyatı üzerinden 26 15 indirim yapılarak 
17 liraya satılmıştır. 


Bu tişörtün etiket fiyatı kaç liradır? 


A) 18 B) 20 C) 24 D) 25 E) 30 


Bir mağazada bir top kumaşın metresi, maliyeti ÜZEe- 
rinden 96 20 kârla satılmaktadır. Daha sonra kumaş to- 
punun tamamının üçte birinde baskı hatası olduğu gö- 
rülüyor ve hatalı kumaş normal satış fiyatının 26 30 ek- 
siğine satılıyor. 


Satıcının bu kumaşın bir topunda elde ettiği kâr 
yüzde kaçtır? 


A)4 B) 8 G6) 10 D) 12 E) 18 


Bankaya yıllık 96 x faizle 1 yıllığına yatırılan para yıl so- 
nunda 100 bin lira oluyor. Aynı para yıllık 26 2x faizle 1 
yıllığına yatırılmış olsaydı öncekinden 20 bin lira daha 
fazla faiz geliri olacaktı. 


Buna göre, bankaya yatırılan para kaç bin liradır? 


A) 50 B) 60 C) 65 D) 75 E) 80 


Bir benzin istasyonunda benzinin satış fiyatı, alış fiyatı 
üzerinden 9 4 kârla belirlenmiştir. Ancak pompalar- 
dan geçen 20 litre benzin göstergelerde 25 litre olarak 
görülmektedir. 


Bu hileli satışa göre, benzinden elde edilen kâr, 
alış fiyatı üzerinden yüzde kaçtır? 


A) 20 B) 24 Gc) 28 D) 30 E) 32 





Ça YAYINLARI 





TEST - 3 


16. 


17. 


18. 


19. 


20. 





Yüzde - Faiz, Karışım Problemleri 


Şeker oranı 96 20 olan 100 gr şekerli su karışımına 
içindeki şeker miktarının 92 50 si kadar şeker ilâve 
edilip,10 gr su buharlaştırılırsa oluşan yeni karışı- 
mın su oranı yüzde kaç olur? 


A) 30 B) 40 GC) 50 D) 60 E) 70 


Esra bir doların 1,5 TL olduğu zamanda dizüstü bilgi- 
sayarını 1000$ a alıyor. Doların 1,35 TL olduğu dö- 
nemde ise bilgisayarını 1100$ a satıyor. 


Buna göre; Esra'nın TL üzerinden kâr zarar duru- 
mu aşağıdakilerden hangisidir? 
A) 96 5 kâr 


B) 6 5 zarar C) 1 kâr 


D) 96 1 zarar E) 2 zarar 


A kabında 10 gr şeker ve 30 gr sudan oluşan bir şe- 
kerli su karışımı, B kabında ise şeker oranı 46 18 olan 
x gr şekerli su karışımı vardır. 


A kabındaki karışımın yarısı B ye aktarıldığında 
B kabında oluşan karışımın şeker oranı 9 20 oldu- 
ğuna göre, x kaçtır? 


A) 10 B) 25 Cc) 30 D) 45 E) 50. 


Alkol oranları sırasıyla 96 25 ve 96 40 olan iki çeşit al- 
kol-su karışımı karıştırılarak 1500 gr alkollü su elde 
ediliyor. 


Karışımın 450 gramı alkol olduğuna göre, ?e 40 lık 
karışımdan kaç gr konulmuştur? 


A)300 OB)400 (C)500 D)600 E)750 


Bir havuz 96 25i tuz olan tuz-su karışımı ile yarısına 
kadar doludur. Havuzu tek başına 12 saatte doldura- 
bilen bir musluktan 3 saat boyunca 96 10 luk tuz-su 
karışımı bu havuza akttılıyor. 


Buna göre, havuzda oluşan yeni karışımın tuz ora- 
nı yüzde kaçtır? 


A) 12 B) 15 Cc) 18 D) 20 E) 21 


17-0 18-E 19-6 20-0 
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Mantık, doğru düşünmenin, doğru akıl yürütmenin şartları- 
ni ve kurallarını gösteren kural koyucu bir bilimdir. Diğer 
bir deyişle, düşüncede gerçeği bulmaya yarayan ve yan- 
lışlıklardan korunma yollarını gösteren bir bilimdir. Gerçek 


ise, doğru düşünen aklın vardığı sonuçtur. 


Matematik bize doğru ve sistemli (mantıklı) düşünebilme 
alışkanlığı kazandırmak ister. Mantık, matematiğin dilini 


kurar, ona anlam ve biçim kazandırır. 


Modern sembolik mantık, gerek matematik ve doğa bi- 
limlerinde, gerekse sosyal bilimlerde gittikçe artan bir öl- 
çüde bilinçli bir şekilde kullanılmaktadır. Ayrıca mantık, 
bütün bilimlerin temel metodu olmakla kalmayıp bir de elek- 
trik devrelerinin, otomatik hesap makinelerinin, bilgisa- 


yarların genel teorisi durumundadır. 


| Mantık, doğru akıl yürütmenin kurallarını ortaya koyduğun- 
dan, sağlam bir akıl yürütme yöntemi, varsayımlar sonucu 

| her zaman ve her yerde aynı sonucu vermelidir. Bunun için 
matematiksel sonuçlar kesindir. Matematik bütün bilimlerin 
temelidir. Matematiğin en basit kuralında bile mantıkla man- 
tıksızlık bir arada bulunamaz. 

| 

| 


A. TANIMLI VE TANIMSIZ TERİMLER 


Bir bilim dalı içerisinde özel anlamı olan kelimeler vardır. 
Bu kelimelere, o bilim dalının bir terimi denir. Örneğin; nok- 
ta, dörtgen, açı, küme birer matematik terimi; sıfat, edat, zarf 
birer türkçe terimi; direnç, devre, hız birer fizik terimidir. 

Bir terimin anlamını belirtmeye, terimi tanımlamak denir. 
Ancak her terimi tanımlayamayız. Bu tür terimleri sezgi yo- 
luyla kavrayabiliriz. Tanımı yapılamayan, ancak sezgi yoluy- 


la kavranabilen terimlere tanımsız terim denir. 


B. ÖNERMELER 


Kesin olarak doğru ya da yanlış hüküm bildiren-ve-aynı 


anda hem doğru hem de yanlış olmayan ifadelere öner- 


me denir. 
Örnek: 
1. a reel sayısıiçin a? *1>0dır. 


Ii. 12 çift sayıdır. 


LLM EL Odır. 
4 


MW. Bir yılda 24 ay vardır. 
V. küçük harilerle yazılan bütün cümleler yanlıştır. 








. ÜNİTE MANTI 





Yukarıdaki birinci ve ikinci ifadenin bildirdiği hüküm doğru, 
üçüncü ve dördüncü ifadenin bildirdiği hüküm yanlıştır. Bu | 
dört ifade; kesin olarak sadece doğru, ya da sadece yanlış 

bir hüküm belirttiği için birer önermedir. V. cümle ise; doğru | 
bir hüküm bildiriyor olsa kendisi küçük harflerle yazıldığı için 
yanlış olmalıydı. Yanlış bir hüküm bildiriyor olsaydı da bu se- 
fer kendisi doğru olacaktı. Bu durumda, doğruluğu veya yan- 
lışlığı söz konusu olmadığı için (bir hüküm aynı anda hem 


doğru hem de yanlış olamayacağı için) önerme değildir. 


Örnek: 


Bir dondurma olsa da yesek. 

Beni ara. 

Çok çalışmalısın. 

Neredesin? 
Şeklinde dilek ve istek bildiren cümleler, gereklilik cümlele- 
ri, soru cümleleri; doğru ya da yanlış birer hüküm bildirme- 
dikleri için önerme değildirler. 


1) Doğruluk Değeri ve Doğruluk Tablosu 


Bir önerme doğru ya da yanlış hükümlerinden birini göste- 


BENİ YAYINLARI 


rir. Bu hükme, önermenin doğruluk değeri denir. Doğru 
hükmü “D” veya “1”, yanlış hükmü “Y” veya “0” ile göste- 
ririz. Burada; 1 ve 0 birer simge olarak kullanılmakta, sayı 
değeri ifade etmemektedir. 

p :23 -8 önermesinin doğruluk değeri 1, 

g:—-3 > 5 önermesinin doğruluk değeri O dır. 

Doğruluk değerlerinin gösterildiği tabloya da doğruluk tab- 
losu denir. Bir önermenin iki doğruluk değeri vardır. p öner- 
mesinin doğruluk tablosu: 


Ez e | 
yada e olur. 
Lo | 


p ve g iki önerme olsun. p veg önermelerinin doğruluk 
tablosu: 


> Herikisi doğru olabilir. 
> Birincisi doğru, ikincisi yanlış olabilir. 
> Birincisi yanlış, ikincisi doğru olabilir. 


Her ikisi yanlış olabilir. 





şeklindedir. Dikkat edilirse, herhangi İki önermenin karşılıklı 
olarak dört doğruluk değeri vardır. 
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“n tane farklı önermenin doğruluk değerleri için “2” 


farklı durum vardır. 


Örneğin; p, g.r, 5 gibi dört farklı önermenin doğruluk değerle- 
ri için 2.2.2.2 -2$ - 16 farklı durum vardır. 


2) Denk (Eş Değer) Önermeler 

Doğruluk değerleri aynı olan önermelere denk (eş değer) 
önermeler denir. p ve g gibi iki önermenin denkliği p sg 
biçiminde gösterilir. 

Örnek: 

p:(-2)7--2), ps0 

İ-5| - |s). as 

r: “Yarıçapı r olan çemberin çevresi 7.r dir", r0 

S5 4122132 s1 


önermeleri için psrs0, gzss1dir 


Bu önermelerden eşdeğer olmayanların bazıları da p #5, 


gr şeklinde yazılır. 


3) Bir Önermenin Olumsuzu (Değili) 


Bir önermenin hükmünün olumsuzu alınarak elde edilen ye- 
ni önermeye bu önermenin olumsuzu (değili) denir. p öner- 
mesinin olumsuzu pP', Pp, —p sembollerinden birisi ile gös- 
terilir. 


KN 
HE 


Örnek: 
p:3-2<1 
g: “Bir çeyrek çember yayı 2 radyandır.” 


önermelerinin olumsuzu olan önermeler; 


P:3-241(83-2>1) 
a”: “Bir çeyrek çember yayı > radyan değildir.” 


şeklindedir. Bu önermelerin doğruluk değerleri; 








pS50, get, ps1, g0 şeklindedir. 








ÇE vYaYINLARI 
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g » UYARI 


i (p)' xp dir. 








(01) <p olduğunu doğruluk tablosu yaparak gösterilim, 





GC. BİLEŞİK ÖNERMELER 


İki veya daha çok önermenin “veya”, “ve”, “ise”, “ancak ve 
ancak” gibi bağlaçlarla birbirine bağlanması sonucunda 
elde edilen yeni önermeye bileşik önerme denir. Bağlaçlar- 
la birbirine bağlanan önermelere de bileşik önermenin bi- 


leşenleri derir. 


1) Veya (v) Bağlacı İle Elde Edilen Bileşik Önermeler 
p : “Burak eve gitti.” 

g : “Burak gezmeye gitti.” 

önermeleri “veya” bağlacı ile bağlanırsa, 

p vg : “Burak eve veya gezmeye gitti.” şeklinde yeni bir - 
önerme elde edilir. 

p vg bileşik önermesi için: 

Eğer Burak; eve de gezmeye de gitmişse sonuç doğru, 
eve gitmiş gezmeye gitmemişse sonuç doğru, 

eve gilmemiş gezmeye gitmişse sonuç doğru, 

eve de gezmeye de gitmemişse sonuç yanlıştır. 

Bu sonuçları sezgimizle kolaylıkla söyleyebiliriz. 


p ile g önermeleri için p v g nun doğruluk tablosu: 





İvizsi, 1v0s1, 0v1s1, 0v0zx0 


şeklindedir. 
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Tanım: 
p v g bileşik önermesi, bileşenlerinden en az birisi doğru 
siken doğru, her ikisi de yanlış iken yanlıştır. 
Örnek: 
fovi)v(i vojlv(ovo) <J1v1)v0 
sivO 
zidir 





2) Ve (4) Bağlacı İle Elde Edilen Bileşik Önermeler 


Yukarıdaki örnekte verilen p önermesi ile g önermesi “ve” 


bağlacı ile bağlanırsa, 


p a g : “Burak eve ve gezmeye gitti.” şeklinde bir önerme el- 


de edilecektir. 

Elde edilen bu bileşik önerme için: 

Eğer Burak; eve de gezmeye de gitmişse sonuç doğru, 
eve gitmiş ve gezmeye gitmemişse sonuç yanlış, 

eve gitmemiş ve gezmeye gitmişse sonuç yanlış, 

eve de gezmeye de gitmemişse sonuç yanlıştır. 

Bu sonuçları da sezgimizle kolaylıkla söyleyebiliriz. 


p ve g önermeleri için p A g nun doğruluk tablosu: 


ÇAY YAYINLARI 





Taizsi, 140250, 04120, 04020 


şeklindedir. 


Tanım: 


pag bileşik önermesi, bileşenlerinden her ikisi de doğru 
iken doğru, diğer durumlarda (bileşenlerinden en az birisi 


yanlış iken) yanlıştır. 


Örnek: 


oayafano0a1|Js0nf/0n1) 
20n0 
sOdır. 


(W) ile (4) Bağlaçlarının Özellikleri 
1. Tek Kuvvet (Eş Güçlülük) Özelliği 
pPVPEP 





PAPZP 
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2. Değişme Özelliği 
pvagsgvp 
pagsgap 

3. Birleşme Özelliği 
pv(gvi)s(pvovr 
pal(ganhz(pığar 


4. Dağılma Özelliği 
pv(ganhspvgatlpvn) 
(Ganhvpz(vpjafrvp) 
palgavi)z(pagvtipan 


(gv)hapz(gap)virap) 


5. De Morgan Kuralları 
pva'spag 
(pAg)”'sp'vg 

Örnek: 


(pagv(pan)zpalavr) 
olduğunu tablo yaparak gösterelim. 


Çözüm: 






































(pag)v(pan)spalgvri) 


Burada; p, g,r gibi üç farklı önerme olduğundan doğruluk 


tablosu 29 — 8 satırdan oluşmuştur. 


Örnek: 


(Png) 4az1 


olduğuna göre, p vag bileşik önermesinin doğruluk 


değerini bulalım. 
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Çözüm: 
(p” A 9) Agsi ise, 
(p” A 9) E-İ 


Buradan, 


1 ve gel olmalıdır. 


(p” A g) zi ise, 
p'Agz0 
pA150 (9-1) 

p 0 
pet 
olduğu görülür. 


Ohalde pvgs1v1s1 bulunur. 





Mantık 








İs Sonuçlar) 

İp, pvOezp, 
palsp, pa00, 

2.pvp'1, 
PAP'ZE0,. 

3.pv(pAg)s 

o PAl(pvgep 

dir. 


Örnek: 


(e vg) al v (pa) 


bileşik önermesini en sade biçimde yazalım. 


Çözüm: 
lp va')a a) v (p'va) 
z (era vana) v (p'vaj) 


z |enavo| v (p'va) 


<(pagj) v (p'va) 


-İev(evajafav(e'vaj 
-İeve)valapvtavaj 


<(vgafe'va) 


z1Af(p'va)zp'vg olur 





ÇİY vayınLarı 
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a) Totoloji ve Çelişki 


Bir bileşik önerme; kendisini oluşturan basit önermelerin 
her değeri için daima doğru (1) oluyorsa bu bileşik öner- 
meye totoloji, daima yanlış (0) oluyorsa bu bileşik öğler- 
meye çelişki denir. 


PVP'ile pAP' bileşik önermelerinin tablosunu yapalım, 
Tabloda görüldüğü gibi 
Pp v P' önermesi totoloji, 


PA P' önermesi de çelişkidir. 





Örnek: 


(ava) v (lann var) 


bileşik önermesinin bir totoloji olduğunu gösterelim. 


Çözüm: 


(gar)'v 


gvg's1 ve İvszi (daima) olduğundan, 


ava) İlanı'vppar)| 


(© A r) <s olsun. 


İvs 


aidir. 


Verilen bileşik önermenin doğruluk değeri, kendisini oluştu- 
ran p, g ver basit önermelerinin bütün değerleri için daima 
1 olduğundan, bu bileşik önerme bir totolojidir. 


Örnek: 


(panhagladann 


bileşik önermesinin bir çelişki olduğunu gösterelim. 





Çözüm: 

a nin birleşme özelliğinden yararlanarak, 

(panaaladan spanafdalan| 
-(panha (agar) 


o 
-(panhajonr) 
s(panhao 

20 


olduğundan verilen bileşik önermenin doğruluk değeri, ken- 
disini oluşturan p, g ve r basit önermelerinin bütün değerle- 
ri için daima O olduğundan, bu bileşik önerme bir çelişkidir. 
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Mantık 





b) Mantık Kurallarının Elektrik Devrelerine Uygulanması 


Bir elektrik devresindeki bir anahtar kapalı iken akımı geçi- 
ri, anahtar açık olduğu durumda da akımı geçirmez. 


Anahtarın kapalı olması —ö a— biçiminde, 


açık olması da —sT©— biçiminde gösterilir. 


Şekildeki p anahtarı kapalı 
olduğu için akım geçer ve lamba 
yanar. Bu durumda doğruluk de- 





ğeri, ps1 olur. 


Şekildeki p anahtarı açık ol- 
duğu için akım geçmez ve lamba 
yanmaz. Bu durumda doğruluk de- 


ğeri, p z0 olur. İk 


i. Seri Bağlama 

Akımın geçtiği bir kolda art arda bağlanmış iki anahtar 
varsa, buna seri bağlama denir. p ve g anahtarlarının seri 
bağlanmış olduğu bir devreye p A g bileşik önermesi karşı- 
lık gelir. 








Je — 


p ve g anahtarları, şekildeki gibi seri bağlı iken her iki anah- 
tar kapalı iken devreden akım geçer, dolayısıyla lamba ya- 
nar. Anahtarlardan en az biri kapalı değilse devreden akım 
geçmez, dolayısıyla lamba yanmaz. Buna göre, p ve g anah- 
tarlarının seri bağlı olduğu bir devreye ait doğruluk tablosu 
aşağıdaki gibidir. 




















ii. Paralel Bağlama 

Akım en az iki kola ayrılıp farklı iki kola anahtar bağlanır- 
sa, buna paralel bağlama denir. p ve g anahtarlarının para- 
lel bağlı olduğu bir devreye p vg bileşik önermesi karşı- 
lık gelir. 








İHEMİ YAYINLAR! 
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p ve g anahtarları, şekildeki gibi paralel bağlı ise, en az bir 
anahtar kapalı iken devreden akım geçer, dolayısıyla 
lamba yanar. Anahtarların ikisi de açık iken devreden 
akım geçmez, dolayısıyla lamba yanmaz. Buna göre, p ve 
g anahtarlarının paralel bağlı olduğu bir devreye ait doğ- 
ruluk tablosu aşağıdaki gibidir. 














Örnek: 





Şekildeki devreye uygun bileşik önermeyi yazıp, lamba- 
nın yanıp-yanmayacağını bulalım. 


Çözüm: 
Şekilde, g ve r anahtarları seri bağlı olduğu için (g A rn); 
g ve r anahtarları, s anahtarının bağlı olduğu koldan farklı bir 
kola bağlı (paralel) olduğu için ((g ar) v s| ve 
bu üç anahtarın birleştiği kol, p anahtarı ile aynı kola bağlı 
(seri) olduğundan bu devreye ait bileşik önerme: 
pA (a anh)v s| 
şeklinde yazılır. 


g anahtarı açık (0), s anahtarı açık (0), diğerleri kapalı (1) ol- 
duğundan, bu bileşik önermenin doğruluk değeri: 


1al0n1) vol) 
talovoj 


ıl 


palganvsl 


ık 


sla0 
20 


olduğundan lamba yanmaz. 











| 
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Örnek: 





Psgsrzsstsemz0 olmak üzere, 


Paİtaar)v(ma(svr)| 


bileşik önermesine karşılık gelecek bir elektrik devresi 
çizip, lambanın yanıp-yanmayacağını kontrol edelim. 





Çözüm: 

Paİlaarv (ma (sv) 
stalen1nv(a0vn)| 
slalov von) 
stafovolj 

sla0 


0 


olduğundan lamba yanmaz. Ayrıca, bu bileşik önermeye kar- 
şılık gelebilecek uygun devrelerden birisi; 





HEMİ YAYINLARI 


şeklinde çizilebilir. 


3) İse (5) Bağlacı ile Elde Edilen Bileşik Önermeler (Ko- 
şullu Önermeler) 

Bugün pazar ise yarın pazartesidir. 

Enflasyon artarsa alım gücü azalır. 

x negatif isex <Odır. 
Yukarıdaki önermelerin her biri, basit önermelerin “ise” bağ- 
lacı ile bağlanmasıyla elde edilmiş birer bileşik önermedir. 
“ise” kelimesi yerine “>” sembolü kullanılarak elde edi- 


len bileşik önermelerin her biri, pg şeklinde gösterilir ve 
Pp ise g diye okunur. 


Tanım: 


“>” bağlacı ile elde edilen “p > g” bileşik önermesine 
“koşullu önerme” denir. p > g bileşik önermesi; p nin 


doğru, g nun yanlış olduğu durumda yanlış, diğer haller- 
de doğrudur. 


P > g koşullu önermesinde p ye hipotez, g ya da hüküm 
denir, 
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Mantık 





Çözüm: 


yanlış (0) olmalıdır. O halde; 


p-(avr)s0 ise, pEİ ve gv7s0 





gvr's0 ise, gz0 ve (s0 dolayısıylars1dir 





şeklindedir. Buna göre, 
(va) (aa ve) —(17v0)> İ (va) 
P) a >. 1 
Örnek —-(0v0) ( K (iv | 
“Burak okula gittiyse evde değildir.” şeklindeki bir koşul. il 
lu önerme; z0>1 
s1 bulunur. 


Burak okula gittiği zaman evde ise yanlış (1 0 — 0) 
diğer durumlarda doğrudur. 


Örnek: 








> p> (Pp) 
İİ» UYARI 





- Bir koşullu önerme ile “veya” Jı bileşik önerme arasında, 
p Çözüm: 
P—>gsp vg 
p>(4—p) #P'v(a—>p) 
sp'v (g v p) 
as p'vg'vp (değişme özelliği) 


- bağıntısı vardır. 


Bu bağıntının varlığını doğruluk tablosu ile gösterelim. 


(Pvp) va 
1vg' 
1 dir. 


Buna göre, p ve g nun bütün değerleri için, 





p—>(4—p) 21 (daima) 





Örnek: N 
Ornek: 
P—>g koşullu önermesinin olumsuzunu (değilini) bulalım. p> (9 Ni p) 
Çözüm: 
önermesinin olumsuzunu (değilini) bulalım. 
P>dgzp'vgise, bu önermenin olumsuzu, 


©>9) 5 (ev a) Çözüm: i 
z (e) Ag p> (a A p) önermesinin olumsuzu, 
spAg' olur. |p di (g N p)| — Ü 3 (a Ni p)| 

Örnek: 


gi (e) A (9 > p) 
p> (av 7) <0 olduğuna göre, 25, (awp) (Dağılma özeliği) 
—(pPag)v(pap) (pap's0) 
-(pag) vo 


spag bulunur. 


(e v a) > (ra (& v p)| 


bileşik önermesinin doğruluk değerini bulalım. 





Bir koşullu önermenin doğruluk değeri O (önerme yanlış) 
ise; bu önermenin bileşenlerinin birincisi doğru (1), ikincisi 


bileşik önermesinin totoloji olduğunu gösterelim. 


olduğundan p—>(g—p) önermesi bir totolojidir. 
i 





EEMİ YAYINLARI 





Örnek: 


(6>g—plar 


bileşik önermesinin en sade şeklini bulalım. 


Çözüm: 


a 


(e-a-rjap p' va) 'vpjap 


(Pag)v pjap 


iu 


(Pvp) A (9 ve) ap 


İ 
| 
| 
(pak g vp)la p 
Me 
(PAP) a(g'vp) 
s 0A(g'vp) 


O, a nin yutan elemanı olduğundan, 


s Odır. 


Koşullu Önermenin Tersi, Karşıtı, Karşıt-Tersi 
p— dg koşullu önermesi verilsin. 
p-agnuntersi: p'> 9", 

p—>gnunkarşıtı: g—>p, 


p—>gnun karşıt-tersi: g — p” dir. 


Örnek: 
p > g: “İkizkenar bir üçgenin eşit olan iç açıları 60 ise 


bu üçgen eşkenardır.” koşullu önermesinin; 


Tersi (e > g'): 
“İkizkenar bir üçgenin eşit olan iç açıları 60* değilse bu 


üçgen eşkenar değildir.” 


Karşıtı: (g > p): 
“Bir üçgen eşkenar ise bu üçgen eşit iç açıları 60” olan 


ikizkenar bir üçgendir.” 


Karşıt-Tersi (a > p'): 

“Bir üçgen eşkenar değilse, bu üçgen eşit iç açıları 60* olan 
ikizkenar bir Üçgen değildir.” 

şeklindedir. 
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Örnek: 

pAag)> (vs) 
önermesinin; tersini, karşıtını, karşıt-tersini ve olum- 
suzunu (değilini) bulalım. 


Çözüm: 


p,.G.rves önermelerinin değilleri sırasıyla p”, g”, r' ve 
olmak üzere, 


(CAag— (vs) önermesinin; 


i. Tersi: 


(pAg)'> (vs) (p'va) > (Aas), 


il. Karşıtı: 
(vs)—>(pag), 


ili, Karşıt-Tersi: 





(vs > (pag'a(fas)—> ('va), 


iv. Olumsuzu (Değili): 

(60 (vs))'sipag' vrv sl 
“(png nirvs 
s(pagafras) dir 


Koşullu Önermenin Özellikleri: 


1p-p1 2.p—>05p' 3.p>p'ep' 
4.0>p1 5.1-5pep 6.p—>121 
Örnek: 


0>p-1 olduğunu gösterelim. 


Çözüm: 

0>p(0)vp 
zlvp 
sidir. 


4) Ancak ve Ancak (<>) Bağlacı ile Elde Edilen Bileşik 
Önermeler (İki Yönlü Koşullu Önerme) 


“1 gün ancak ve ancak 24 saattir.” bileşik önermesi; 
p: İ gün “24 saattir.” ve 
g : “24 saat 1 gündür.” 


önermelerinden oluşmuştur. 


(GENİ YAYINLARI 
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ğ pm 4, 
ABC eşkenar üçgendir ancak ve ancak ABC eş açılı Üçgen- 
dir.” 


Yukarıdaki cümleler, iki basit önermenin ancak ve ancak 
bağlacı ile birbirine bağlanması sonucunda oluşturulmuştur. 
Bu şekildeki önermelere iki yönlü koşullu önermeler denir 


Tanım: 


p > g koşullu önermesi ile bunun karşıtı olan g  p koşul. 
lu önermesinin “ve” bağlacı ile bağlanması sonucu olu- 
şan bileşik önermeye iki yönlü koşullu önerme denir. 


Buna göre, 

(>) a (4—p) şeklindeki bileşik önermelere iki yön- 

lü koşullu önerme denir ve “<>” ile gösterilir. p & a şeklin- 

de yazılır ve “p ancak ve ancak g” diye okunur. 
pSg:(p—>a)A(g—p)dir 


Bu özdeşliğin doğruluk tablosunu oluşturalım. 














Tablodan da görüldüğü gibi p & g bileşik önermesi, p ile g 
aynı değeri aldığında doğru, farklı değerleri aldığında yan- 
lıştır. 


İki Yönlü Koşullu Önermenin Özellikleri: 


1. Değişme özelliği vardır. 


pS*gsgep 


2. © bağlacının değili 


peg)'p'sgzpeg 


3. p“gzp'©g'dir 








/ 


2. pSp's0 
4.p50zp' dir 


Örnek: 
p>— (a v r) z 0 olduğuna göre, 
60) (Ps) 


bileşik önermesinin doğruluk değerini bulalım. 
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Mantık 





Çözüm: 


1>0z0 olduğundan, 


.p> (av 7) a0 önermesinde;pzi1, gvr(s0 olmalıdır. 


Buradanda g0 ve r'-Odır.Dolayısıyla;pi, p'-0, 
gzs0,retidir. Bunagöre, 


Ep) (ps) <(>1)>(0S0) 
z1i>1 


aidir 


Örnek: 
PAGZİ ve 


(p4a)s(s>(pv0)|21 
olduğuna göre, r ve s önermelerinin doğruluk değeri- 
ni bulalım. 
Çözüm: 
pAagzlise,psilvegszidir. 
Bulunan bu değerler verilen ikinci denklikte yerine yazılırsa, 


(pAg) s|fs>(evn)|21 (7x0) 


(140)<(5>(1v0)|21 
T 
0s /s—r|<1 
olduğundan, s—rs0 olmalıdır. (0501) 


Buradan, s—>rsO0 ise, sel vers0 bulunur 


Örnek: 

(0) (p>9) 
bileşik önermesinin indirgenmiş şeklini bulalım. 
Çözüm: 


(50) (po) 

<(p'1) (po) 
sp'S(p>o) 

<İ> e6>olule-9)—Pp) 


z |» v (p'v o) A (e va) v P'| 
z (e vp)v a) N le ag) v p'| 
s(ivgja (eve) A (ve) 

stafta(avo)| 


sg'vp' olur. 


K İNEN YAYINLARI 
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D. GEREKTİRME VE ÇİFT GEREKTİRME 
Tanım: 


Doğruluk değeri “1” olan koşullu önermeye gerektirme de- 
nir. p > g gerektirmesinde; 
p ye g için yeter koşul, 


g ya p için gerek koşul derir. 








p—>da önermesinin gerektirme (doğru) olması, p ile g 


önermelerinin doğru önermeler olduğu anlamına gelmez. 
p ile g önermelerinin doğruluk değerlerinin üç durtımu için 
(15181, 05151,0>0z1) p—>g önermesi gerek- 
tirmedir. i 


Örnek: 
(a? - 5) > (a sb vas- v5) önermesi bir gerek- 


tirmedir. 


Yani, (a? -5) > (a5 v a--vy5)s1 dir. 

Buradan a? — 5 önermesi, (a sf vazs- 4) için yeter 
koşul, 

(a sb va-- 5) önermesi de a? - 5 için gerek koşul 
dur. 


Tanım: 


p * g iki yönlü koşullu önermesinin doğruluk değeri “1” ise 
bu önermeye çift gerektirme denir. p — g çift gerektirmesi- 
ni “p çift gerektirir g” diye okuruz. Burada p ve g, birbirle- 
ri için gerek ve yeter koşuldur. Yani burada; p önermesi g 


için hem yeter hem de gerek koşuldur. Örneğin, 


p > g: “Aynı düzlemdeki farklı iki doğrunun birbirine para- 
lel olması için gerek ve yeter şart, bu iki doğrunun kesiş- 


yda 


memesidir.” “önermesi bir çift gerektirmedir. Yani,p g1 
dir. Burada p ve g önermeleri, birbirleri için hem yeter hem 


de gerek koşuldur. 


Örnek: 


“Xs0S Xx — 0” iki yönlü koşullu önermesi bir çift ge- 


rektirmedir. Çünkü, 


(4-0-0) x(-0X-0)A(2 0x0) 
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Örnek: 

“n tek sayıdır ancak ve ancak n? tek sayıdır.” önermesi bir 
çift gerektirme değildir. Çünkü, n tek sayı ise n? de tek sayı- 
dır. Ancak, n? tek sayı ise n tek sayı olmayabilir. Örneğin, 
n? -3 ise(teksay)n-YW8ö vn-- V3 sayıları tek sayı de- 
ğildir. Yani, n? nin tek sayı olması n nin de tek sayı olmasını 


gerektirmez. Dolayısıyla bu önerme yanlış olduğundan bir 


çift gerektirme değildir. 


E. AÇIK ÖNERMELER 


“x sürüngen bir hayvandır.” ifadesinde x yerine yılan yazılırsa, 
“Yılan sürüngen bir hayvandır." olur. Bu doğru bir önermedir. 
X yerine kuş yazılırsa, “Kuş sürüngen bir hayvandır.” olur. Bu 


da yanlış bir önermedir. 


Tanım 

İçerisinde en az bir değişken bulunan ve değişkenin du- 
rumuna (aldığı değerlere) göre doğru ya da yanlış, hüküm 
bildiren ifadelere açık önerme veya önerme fonksiyonu 
denir. İçinde yalnız x değişkeni bulunan bir değişkenli 
önermeler p(x), a(x), ... biçiminde, x ve y değişkeni bulunan 


iki değişkenli önermeler de p(x, y), a(X, y), ... biçiminde gös- 
terilir, 


Açık önermeyi sağlayan (doğru yapan) değerler kümesi 
açık önermenin doğruluk kümesidir. 


Örnek: 


PO): XEN, 2x1 <4” 


açık önermesinin doğruluk kümesini bulalım. 
Çözüm: 
2X—-1<4>52x<5 
>—x< > dir. 
xe N olduğundan xin alabileceği değerler 0, 1 ve 2 olabilir. 
O halde doğruluk kümesi; 


D — 10, 12) bulunur. 


Örnek: 


PX Yİ"X 4 y5, xyeZ*” açık önermesinin doğru- 
luk kümesini bulalım. 
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Çözüm: 


Xty-5 ve xyezZ ise 
4 


— 


BEM 


3 
2 
1 
olduğundan, D- ((1,4).(2,3),(3,2),(4,1)) dir 


E. NİCELEYİCİLER 


Tanım 


Önüne geldiği elemanların çokluğunu (miktarını) belirten; 
bazı, her, bir tek ve hiçbiri ifadelerine (terimlerine) nicele- 


yiciler denir. 


1) Varlıksal Niceleyici (Bazı) 


Bazı niceleyicisi en az bir anlamına gelir. Bu niceleyiciye 


varlıksal niceleyici denir ve 4 sembolüyle gösterilir. 


Ix, px) önermesinin doğru olduğunu göstermek için p(x) in 


doğru olduğunu gösteren bir örnek yeterlidir. 


2) Evrensel Niceleyici (Her) 


Her niceleyicisi tüm ile aynı anlama gelir. Bu niceleyiciye ev- 


rensel niceleyici denir ve V sembolüyle gösterilir. 


Vx, p(x) önermesinin doğru olması için x in tüm değerleri 


için p(x) in doğru olması gerekir. 


Örnek: 


“Tüm reel sayıların çift kuvvetleri pozitiftir.” 
önermesini niceleyici kullanarak yazalım. 
Çözüm: 


“VxeR, X">0, neZ2” dir 


Örnek: 
“Bazı tam sayıların karesi 10 dan küçüktür.” 


önermesini niceleyici kullanarak yazalım, doğruluk kü- 


mesini ve doğruluk değerini bulalım. 


Çözüm: 
“xeZ, x2 < 10” önermesinin doğruluk kümesi 


D-(-3,-2,-1,0,1,2, 3) ve doğruluk değeri 1 dir. 








Mantık 








1. (3x PO) 5 V&, p18), 
2. (YK POT SIK pe) 
önermeleri, içinde niceleyici bulunduran önermelerin 


 değilleridir. 


Aşağıdaki tabloda, matematikte sıklıkla kullanılan bazı 
semboller ve bu sembollerin olumsuzları (değilleri) ve- 


rilmiştir. 
Semboller) VJaJ A) vfoJu)-)x|>|2)<(<| 


olumsuzu) 2 || vfafvjoj#|-|<|<)> 


Örnek: 










pı'ixeZ, x*-3<2 


2 


gı “VxeEN, Xx“ <x 


önermelerinin değillerini yazalım ve p > g önermesini 
oluşturalım. 


Çözüm: 
p”:“VxeZ,x13>22” 
g: “Sxe N, x2 > x” 


şeklindedir. 


p>gzp'vg olduğundan 
5“VxeZ, x1322” v “VxeN, X <x” 


şeklindedir. 


G. AKSİYOM VE TEOREM 


İspat edilmeye gerek duyulmadan kabul edilen önermelere 
aksiyom, doğruluğunu ispatlamamız gereken önermelere 
teorem denir. 


Teorem, hipotez ve hükümden oluşur. p— g teoreminde p öner- 
mesi hipotez (varsayım), g önermesi ise hüküm (yargı) dür. 


H. İSPAT ve İSPAT YÖNTEMLERİ 


Bir teoremin hipotezi doğru iken hükmünün de doğru ol- 
duğunu göstermeye ispat denir. 


1) Doğrudan İspat Yöntemi 


p > g önermesinde p nin doğru olmasından hareketle g nun 
doğru olduğunun gösterilmesine doğrudan ispat yöntemi 
denir. 


Örnek: 


“x ve y teksayıise x.y çarpımı da tek sayıdır." 


teoremini doğrudan ispat yöntemiyle ispatlayalım. 
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Çözüm: 

Hipotez (p): x ve y tek sayıdır. 

Hüküm (a) : x.y tek sayıdır. 

İspat: x-2m 41 vey-2n*i1 olsun. (mne2) 
x.yz (m4 1).(2n t1) 
x.ys2m.2n4-2m$*2n*$*1 
x.y-2(2mn*m*n)*1 
x.yz2k*1 olur. (m-msnske7) 


O halde, x ve y teksayiise, x.y çarpımı da tek sayıdır. 


2) Olmayana Ergi Yöntemiyle İspat 
p—>gzg —p' denkliğinden yararlanarak p — g yerine 
g/ > p' teoreminin ispatlanmasına olmayana ergi (karşıt 


ters) yöntemi ile ispat denir. 


Örnek: 


“Bir doğal sayının karesi tek sayı ise kendisi de tek sayıdır.” 


önermesinin doğruluğunu olmayana ergi yöntemiyle 
(karşıt-tersine denkliğinden yararlanarak) ispatlayalım. 
Çözüm: 
Hipotez (p): a? tek sayıdır. 
Hüküm (g) : a doğal sayısı tek sayıdır. 
İspat: a tek sayı değilse a” de tek sayı değildir. 
(p>ax4>p) 
g': a tek sayı değilse a —2n (ne N) şeklinde bir çift sayı- 
dır. 
p”: a” tek sayı değildir. (a” tek sayı değilse çift sayıdır.) 
a? — (2n)2 
a? -4n” 
a? - 2(Pn)? (on? <me N) 
a? - 2m (çift sayı) 
g'> p”: “a tek sayı değilse a” tek sayı değildir.” önerme- 
si doğru olduğundan, p > g önermesi de doğrudur. 
Yani, p—>gzg'>—p's1 olduğu gösterildiğinden “Bir do- 
ğal sayının karesi tek sayı ise kendisi de tek sayıdır.” öner- 


mesinin doğruluğu ispatlanmış olur. 


3) Çelişki Yöntemiyle İspat 

Bir teoremde hükmün değilinden hareketle bir çelişki elde 
etme, yani (p > 0)'zpag denkliğinden yararlanarak is- 
patlama, çelişki yöntemiyle ispattır. 
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Örnek: 


x€R olmak üzere, 
(5X4323)> (3x 47432) 


olduğunu çelişki yöntemiyle ispatlayalım. 





Çözüm: 
Hipotez (p): 5x4 3-23 


Hüküm (9) : 3x-- 7432 


İspat: (5xX43-23)— (8x 4 7 #32) teoreminin doğru- 
luğunu göstermek için önermenin değilinin yanlış olduğunu 
göstereceğiz. O halde, 


P>gtl iken (0x 4)'s0 dır. 


©) (p'v g) zpAg'z0 olduğunu göstermeliyiz. 
Buna göre; 
p:5X43-23 
5x-20 
xzs4 
3.x-3.4 
3x 12 
3X*47-1247 
3x #7 19 olduğuna göre, 
g:3x 4732 önermesi (x - 4 için) yanlış (9' <0) olur 
ve bir çelişki elde edilmiş olur. O halde, 
xeR, (5X13-23)—> (8x4 7432) teoreminin doğru- 
luğu ispatlanmış olur. 


0:3x47-32 


YAYINLARI 


DELİ 


4) Deneme Yöntemi ile İspat 


Değişkeni farklı değerler alan bir önermede, değişkenin 
farklı değerleri ayrı ayrı yerine yazılarak teoremin doğru 
olduğunu göstermeye deneme yöntemiyle ispat denir. 


Örnek: 


“Üç tane tam sayının çarpımı (çarpma işleminin sonucu) çift 
sayıysa bu üç çarpandan en az biri çifttir.” 


önermesinin doğruluğunu deneme yöntemiyle gösterelim. 


Çözüm: 
Üç tane tam sayının çarpımında, çarpanların tek ya da çift 
olmasına göre, 8 durum (23 8) ortaya çıkar. Ancak çarp- 
ma işleminin değişme özelliği olduğundan bu sekiz duru- 
mun dört tanesini kontrol etmemiz, sonuca ulaşabilmemiz 
için yeterli olacaktır. O halde, 
1. durum: Üç çarpanın üçü de tek sayı ise, 

as-i, b-1, cz? için, 


x-C1).1.7 





xza.b.c çarpımı, 


x-—7 tek sayı 
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2. durum: Çarpanların ikisi tek, biri çift ise, 


--3, b—--5, c—2 için, 
xsa.b.c çarpımı, Xx-(-3).(-5).2 
Xx-30 çift sayı 


3. durum: Çarpanların biri tek, ikisi çift ise, 
--2, bi, cz4 için, 
xza.b.c çarpımı, Xx-(-2).1.4 


——8 çift sayı 


4. durum: Çarpanların üçü de çift sayı ise, 


a--—6, b—-—4, cz 0 için, 
x-a.b.c çarpımı, Xx (-6).(-4):0 
x0 çift sayı 


Çarpanların tümü tek sayı iken çarpımın da tek sayı olduğu, 
çarpanlardan en az biri çift sayı iken de çarpımın çift sayı ol 
duğu sonucuna, deneme yöntemiyle ulaşılmış olur. 


5) Aksine Örnek Verme Yöntemiyle İspat 

Verilen bir önermenin yanlış olduğunu (doğru olmadığını) 
gösteren en az bir örnek verilerek yapılan ispata, aksine 
örnek verme yöntemiyle ispat denir. Bu yöntem genellikle 


p—>g şeklindeki bir önermenin yanlış olduğunu ispatlamak 
için kullanılır. 


Örnek: 

a) x<3—xX <9 

b) “a çift sayıysa asal sayı değildir." 

c) “Pozitif çift sayıların tüm doğal sayı kuvvetleri çift sayıdır.” 
d) “Tek sayıların tüm tam sayı kuvvetleri tek sayıdır.” 


önermelerinin yanlış olduğunu, aksine örnek vererek is- 
patlayalım. 


Çözüm: 
a) x--4 (-4<3) için, (4) <9>16<9 yanlış 
olduğundan, xX <3— x2 <9 önermesi yanlıştır. 


b) a-2 çiftsayı ve a—2 asal sayı olduğundan, 
“a çift sayıysa asal sayı değildir.” önermesi yanlıştır. 


6) 4 çift sayı ve O doğal sayı olmak üzere, 
49-1 tek sayı olmadığından, | 
“Pozitif çift sayıların tüm doğal sayı kuvvetleri çift sayıdır.” 
önermesi yanlıştır. 


- sayısı 


7 


d) 7 tek sayı ve — 1 tam sayı olmak üzere, 7 — 
tek sayı olmadığından, 
“Tek sayıların tüm tam sayi kuvvetleri tek sayıdır.” 


önermesi yanlıştır. 
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TEST - 1 (Çözü 











mlü) Mantık 





L pvp's1 I. pApsO 6. 


M. (P'Ap)”s1 MM (pvp) s1 


Yukarıdaki ifadelerden hangileri doğrudur? 





A) i veli B) il ve IV G) ii ve IV 
D)i,li veli E) Il, İli ve IV 
7. 
rss gel 
olduğuna göre, (e V s) A (a v r) önermesi aşağı- 
dakilerden hangisine denktir? 
A)p B) p” C)pvs D) 0 E) 1 
z 
£ 
z 
z 8. 
p'V(pA1) ğ 
önermesi aşağıdakilerden hangisine denktir? ğ 
A)1 BO Op DP Epar 
(e vp) afrar) 
önermesi aşağıdakilerden hangisine denktir? 9. 
A)p B)r C)pvr D) 0 E) 1 
gvs'1 


olduğuna göre, aşağıdaki önermelerden hangisi- 
nin doğruluk değeri kesinlikle 1 dir? 


Agas B)g'as C) (Gas) 


D) svg EHgvs' 
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Şekildeki doğruluk tablosu- 
na göre; X,y,z,t yerine si- 
rasıyla aşağıdakilerden han- 
gisi gelmelidir? 





A)1,0,0,0 B)1,1,0,0 C)1,0,1,0 
D)1,1,1,0 EYİLOİ 
(pa1)v(ga0) 


önermesi aşağıdakilerden hangisine denktir? 


Ap B) g Cc) 0 D)1 E)pAag 


/ 
| a (Gv 0) 
önermesi aşağıdakilerden hangisine denktir? 


ArMAalgvr) B)rv(gvr) Or v(gar) 


D)((ag'ar E) (ag) vr 








—- 


Pp, g,.r ves anahtarları ile oluşturulan şekildeki 
elektrik devresine ait önerme aşağıdakilerden han- 
gisi olabilir? 


Apv(gas)vr B) (pagarn)vs 


C)pa(gvs)ar D) (pasar)vg 


E)pvlavs)ar 
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TEST - 1 (Çözümlü) 








10. (avr)'ap| vg 15. 


bileşik önermesi aşağıdakilerden hangisine denktir? 


A) gan B)aa(p'na) C)gap 


D) 0 Egn(pva) 





1. p>— s koşullu önermesi aşağıdakilerden hangi- 
sine denktir? 
C) (pas) 


A)pvs B)p” vs 


16. 


D) (pvs) E)p'as' 


12. p >r koşullu önermesinin olumsuzu aşağıdaki- 


lerden hangisine denktir? z 
Arap B)par O)p'ar K 
, , 2 
D)par E)p vr 2) 17. 
13. (Sag)—s 


koşullu önermesi aşağıdakilerden hangisine denktir? 


/ 


Agas B)(gvs)” G)(gas) Ds E|1 
18. 


14. (pa9)> (gvp) 
önermesinin karşıt-tersi aşağıdakilerden hangisidir? 


A) (pAa)'> (a vp) B)(avp)'> (pa) 


C) (Ph9)'> (gap) D) (avp) > (png) 
E)(pAa)—> (Gap) 
1D 2-B 3-A 4-D ©C 6-B 7-A 8-D 9-CC 10-£ 11-6 
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Mantık YGS Matematik - 1 TEST - 1 (Çözümleri) Mantık 
pi gigi 9 . pa pe Ni pi ea 6. 
g5 (e e g) 1. op önermesiilep önermesinin doğruluk değeri birbiri pla İ|paa|pvpagl 
nin tersi yani, biri 1 iken diğeri O olduğundan; | 1 | Ey 
önermesi için aşağıdakilerden hangisi doğrudur? pv p s1, p” Apz0, (e” X p) s0's1 ve 
t V 4 ve 1 0 
A) Tetolojidir. (pvp) s17x0 olduğundan, | 
B) Çelişkidir. 1, Hi ve Ili doğru, IV yanlıştır. 
O Gi - il Cevap B 
) Çift gerektirmedir. Cevap D 
D) p önermesine denktir. 
E) g/ önermesine denktir. 
2. rss'-gzi1ise, ser'x0 olur O halde, 
(p' vs) A (avr) 5 (p'vo)a(i v 0) 
di | vii 7. (Pai)v(g0)spvo 
il i , li Ni i 2 p dili epdir 
önermesi aşağıdakilerden hangisine denktir? Cevap A 
Cevap B 
MO BP Cp DME Bpep 
| Z 
< 
J 
: 
/ 
3. Pv(PAİ) sp'vp (pa1sp) z 
sidir E 
pp): “1 |x-2) <3, xeN” Cevap A ğ) 
/ 
8. |ragvn|) sv(gvn” 
açık önermesinin doğruluk kümesinin elemanları - > Fa 
toplamı kaçtır? > ( 47 ) 
: z ( V g) A (( 4 r) 
Gr Dü 0 0) 5 : z ( v a) Ar (De Morgan Kuralı) 
4. (pvp)afrar) spno e 
&Odır. s(ag) ar 
Cevap D Cevap D 
“3xeN, X-3-0” 
5. Doğruluk tablosu oluşturalım... 


önermesinin değili aşağıdakilerden hangisidir? 


A) “ixeN, 
B) “VYxeEN, 


C) “YxeEN, 
D) “3xeN, 


E) “YxeN, 


xX2-3x0" 
x-3-0" 
xX-340” 
X-3>0" 


X2-3<0" 


IZ-A 13-€ 14-0 


19-A 





17-0  18-C 








9. gilesanahtarı paralel bağlı (v) olduğundan g v sile, 
p ver anahtarları da g ve s anahtarlarının oluşturduğu 
devreye (g v s devresine) seri bağlı (4) olduğundan | 
şekildeki devreye ait önerme, 








g vs”—1 olduğundan, tabloda 2, 3. ve 4. satırların 
üçünde de 1 olan (ga s)” dir. pafgvs)ar şeklinde yazılabilir. 
Cevap C Cevap C 
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10. IÇ Vv p”) A p| Vv g z 


di 
D 
> 
Pam 
yo 
< 
a 
> 


11. p>s'Ep'vs (De Morgan Kuralı) 


-(pAs) dir 


12. p'—>r önermesinin olumsuzu (değili), 
/ / 
e) -f6)'v) 


5 pvdj 


sp'ar dir 


13. (sag) >ss(sag)'vs 
» (svg) vs 
ossv(s'va) 
(vs) va 


s1vg' 
s1 dir. 


14. (pag)—(gvp)” önermesinin karşıt-tersi, 


ave) saa slavpi— (na 


m il 
meme | 
D Pam 
2 
> 
- > 
ye) TT 
- > 
S ge) 
—> TD 
A A | 
< < 
D D 
. 


ii 
ii a 
. 
< 
a 
> 
> 
ami 
yo! 
< 
a 
> 


Cevap E 


Cevap C 


Cevap A 


(Değişme özelliği) 


(Birleşme özelliği) 


Cevap E 


dir. 
Cevap D 





ÇEMEN YAYINLARI 
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TEST - 1 (Çözümleri) 


15. 


16. 


17. 


18. 








g > (pva)) 
-av(pva)) (Değişme özelliği 
-(pva) va © (Birleşme öeliğp 
vlc) 
Sp 


olduğundan verilen önerme totolojidir. 


Cevap A 


pe(p>i)zspetl (p>121) 
ep dir. 


Cevap C 


po): '1< |x-2| <3, xeEN” 


açık önermesini sağlayan değerleri, deneme yöntemi 
ile bulalım. 


xzO0vexszi için p() 2D, 
x2 için p() EY, 

xs3 vex-4 için p©)zD ve 
x-5, xs6, x-7,... için p() eY olduğundan, 


p() in doğruluk kümesi, 
D-40,1,3,4) ve 


D kümesinin elemanları toplamı 8 dir. 
Cevap D 


“3“nin değili “v”, 


«wn 


nin değili de “*” olduğundan; 


3xeN, xX-3-0 önermesinin değili, 


VxeEN, xX-37#0 olur. 





5. 
Cevap C | 





TEST - 2 











Mantık 





olduğuna göre, aşağıdaki önermelerden hangisi 
doğrudur? 


A)r>r B)par OrAp 


D) (pvr) E (pan 


Aşağıdaki önermelerden hangisi bir çelişkidir? 





A) “laf * |bl <0 ise a-b-0Odır." 

B) “Ja - Jbl <0 ise a-bdir.” 

C) “lal * Jb) <0 ise a-bdir” 

D) “Ja|— Jb 0 ise a--bdir” 

E) “laj * |b| <0 ise (lal >0 ve |b| <0) dır” 


(e v r) A | A r) v r) 
önermesi aşağıdakilerden hangisine denktir? 


/ 


A)p Bp Ojr D)r E)1 


g” s0 olduğuna göre, 


ga(asr) 


önermesi aşağıdakilerden hangisine denktir? 


/ 


A)0 B)g'ar O)r D)g E)g 


> ((—s) 
önermesi aşağıdakilerden hangisine denktir? 
E) AS 


A)1 B)rvs c)0 D)ras 





HEMİ YAYINLARI 





309 


7. 


p” > ( A p?) 
önermesi aşağıdakilerden hangisine denktir? 


A)p>r Bp'>r C)par 


Dipvr E)p'>r 


(pag) sp 


önermesi aşağıdakilerden hangisine denktir? 


A) p>a 

B) (4p)A(P—>0) 
C) (4 p) A (P' aa) 
D) (p>a)ag 

E) (p—>a)a (ap) 


p:“2X7-3<5, xezZ" 


açık önermesinin doğruluk kümesi aşağıdakiler- 
den hangisidir? 


A) (-1.0,1) 


D) (-2,-1,0,1,2) 


Cc) 4-2,2) 


E) (-2.2) 


B)(0,1,2) 


p—> g” koşullu önermesinin karşıt-tersinin değili 
aşağıdakilerden hangisine denktir? 


/ 


A) g—>P' B)gap C) (4 ap) 


D)p>a E)a—p 




















YGS Matematik - 1 TEST - 2 
10. pı <-1-05 (X51vx-1) dir.” 13. | 3xez, İLEN 
g.“xXs0 > |(x| —xtir.” 


:“*xX>0>X5x1>0,neZdir.” 
olduğuna göre, aşağıdakilerden hangisi doğrudur? 


A) p.g.r önermeleri gerektirmedir. 
B)g doğru, p iler yanlıştır. 
C) p çelişki, g ve r gerektirmedir. 
D) g yanlış, p ve r doğrudur. 
E) p gerektirme, g ve r çelişkidir. 


11. “Yaktığımız kalori miktarı aldığımız kalori miktarından 
az olursa kilo alırız.” 


önermesinin karşıt-tersi aşağıdakilerden hangisi- 
dir? 


A) “Kilo almıyorsak yaktığımız kalori miktarı aldığımız 
kalori miktarından az olmuyordur." 


B) "Kilo alıyorsak yaktığımız kalori miktarı aldığımız 
kalori miktarından azdır.” i 


C) “Kilo almıyorsak, yaktığımız kalori miktarı aldığımız 
kalori miktarından azdır." 


D) “Yaktığımız kalori miktarı aldığımız kalori miktarın- 
dan az olmazsa kilo almayız.” 


BE) “Yaktığımız kalori miktarı aldığımız kalori miktarın- 
dan az olursa kilo alırız.” 


12. (> g)vr's0 


olduğuna göre; p, g ver önermelerinin doğruluk 
değerleri sırasıyla aşağıdakilerden hangisidir? 
A)1,0,1 


B)1,0,0 0)0,0,1 


Bİİt0 E)0,1,0 


KER YAYINLARI 


14. 


15. 


il VxeZ, xX*>0 
IN. 3xeR, X 41-0 ş 


MV. vxeR, LeR 
XxX 


önermelerinin doğruluk değerleri sırasıyla aşağı- 
dakilerden hangisidir? 


A)1,1,0,1 B) 111,1 6)1,0,0,1 


D)1,0,0,0 E)1,1,0,0 


(p'vs) > (pas) 


önermesinin karşıt-tersi aşağıdakilerden hangisi- 
dir? 


A) (pas) > (e” vs) B) (s vp) > (pas) 
D) (p vs”) > (svp) 


E) (e' ns) > (a p) 


C) (PAS) Pp 


Şekildeki elektrik devresine karşılık gelen bileşik 
önerme aşağıdakilerden hangisi olabilir? 


A) (par) v(sat) B) ((panvslat 


GC) (panh—>(svt) D) (paratlvs 


E) pa)—>(svi) 





1-E 2-E 3-D 4-6 5-A 6-B T-A 8-D 


310 


12-A 


15-B 


13-D 14-B 




















18.Ü 


B. EŞİT KÜME 


Aynı elemanlardan oluşan iki kümeye eşit kümeler denir. 


Küme, nesnelerin iyi tanımlanmış bir listesidir. Kümeyi oluş- 


turan nesnelere kümenin elemanları denir. Kümeler; 


A, B, C, ... gibi büyük harflerle gösterilir. Örnek: 


“x,Anın elemanıdır" ifadesi xe A şeklinde, A-11,2,5,104 


“x, Anın elemanı değildir" ifadesi x « A şeklinde gösterilir. B—ixjJXx, 10 sayısının pozitif tam bölenleri | 


Kümede bir eleman birden fazla yazılmaz. Elemanların, kü- kümelerinin eşit olduğunu gösterelim. 


menin içerisinde yer değiştirmesi kümeyi değiştirmez. 
A kümesinin eleman sayısı s(A) ile gösterilir. Çözüm: 

10 sayısının pozitif tamsayı bölenleri 1, 2, 5, 10 dur. 
Ohalde,B-/41,2,5,10)dur 


A. KÜMENİN GÖSTERİLİŞİ A ile B kümeleri eşittir ve A - B şeklinde gösterilir. 


10 tabanında, elemanları 5 ten büyük rakamlardan oluşan 
kümeyi üç ayrı yöntemle gösterelim. 
C. BOŞ KÜME 


Hiçbir elemanı olmayan kümeye boş küme denir. Boş küme 


1) Liste Yöntemi 


A-16,.7,.8.9) 1 J yada 9 sembolüyle gösterilir. Boş kümenin eleman sa- 


N yısı sıfırdır. s( 5 ) - Odır. 
2) Genelleme (Ortak Özellik) Yöntemi 


İREM YAYINLARI 


A-fx|Xx, 10 tabanındaki beşten büyük rakamdır | veya 








Azix|x >5 ve x, 10 tabanındaki rakamlar | 


(5) ve 10) kümeleri boş küme değildir. Bu küme- 
» lerin birer elemanı vardır. 


(Bu küme, “A kümesi x lerden oluşur, öyle ki x, 5 ten büyük 
ve 10 tabanındaki rakamlardır” şeklinde okunur.) 
3) Venn Şeması 


Örnek: 


Azjx|x2 <3 ve x asalsayı) 
kümesi boş kümedir. Çünkü hiçbir asal sayının karesi 3 ten 


küçük değildir. 





D. ALT KÜME 
GEA,7EA,BeEA,9eA, 5EA, Bir A kümesinin bütün elemanları B kümesinin de elemanı 


ise A kümesine B kümesinin alt kümesi denir ve AcB 
Gey e şeklinde gösterilir. Eğer A, B nin alt kümesi değil ise bu 
terle A&B şeklinde gösterilir. 
Örnek: A cB, A kümesi B kümesinin alt kümesidir. 
B > A, B kümesi A kümesini kapsar. 
A—/a,1,2, 11) ) kümesi 4 elemanlıdır. S(A) — 4 tür. 


A kümesinin bütün alt kümelerinin sayısı >(W dır. 


a€eA, İeA, (1)e4A, 11,2)eAdir. 


3İİ 
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Örnek: 

As(12) 

B-(1,2,3) 
kümeleri için Ac B dir. 
s(A) <2 ve s(B) -3 olduğundan, A kümesinin alt küme- 
lerinin sayısı 2? ve B kümesinin alt kümelerinin sayısı 23 tür. 
B kümesinin tüm alt kümeleri 


th1t1ih12413h411241134123411,2,3) 


tür. 


Örnek: 
Asf/(ab,c,d) 
B-jc,d,e,f,g) 


Cs/e,fj kümeleri için, 


GcBdir 
AgBdir. 
CgAdır 





Örnek: 


A kümesinin tüm alt kümelerinin sayısı 32 olduğuna gö- 
re, A kümesinin eleman sayısını bulalım. 


Çözüm: 

s(A) <n olsun. 

Ohalde, 27-32 >» 27-2 
> ns5tir 


A kümesinin eleman sayısı 5 tir. 


E. ÖZ ALT KÜME 

Bir kümenin kendisinden başka bütün alt kümelerine bu kü- 
menin öz alt kümeleri denir. n elemanlı bir kümenin öz alt 
kümelerinin sayısı 2"—1 dir. 


Az—/xyjkümesinin özaltkümeleri ( hixhiyldir 


Örnek: 

Aile C kümesinin öz alt kümelerinin sayısı sırasıyla 63 ile 15 tir. 
Buna göre, s(A) - s(C) farkını bulalım. 

Çözüm: 

s(A) <a ve s(G) <c olsun. 


Verilenlere göre, 


GİSYİ YAYINLARI 
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24-163 ve 25 —1 15 
20-64 25 - 16 
pa - 56 g6 20 
as6 dır. cz4 tür. 


O halde, s(A) —-s(C) 6-4-2 dir 


Örnek: 


A—/x:3sxs7, Xx tamsayı) 


kümesinin öz alt küme sayısını bulalım. 
Çözüm: 


A-(3,4,5,6,7) ve s(A)-5tir 


A kümesinin öz alt küme sayısı, 25-1-31dir 


Örnek: 

A kümesinin alt küme sayısı, B kümesinin alt küme sayısınıri 
8 katıdır. 

Buna göre, s(A) - s(B) değerini bulalım. 

Çözüm: 
Verilenlere göre, 
> - g 248) > A - 26) 

— 2A) - 534 (8) 

> s(A)-3 t s(B) 

> S(A)-s(B) —3 tür. 


F. ALT KÜMEYE AİT ÖZELLİKLER 


1) ACA, (Her küme kendisinin alt kümesidir.) 

2) 5cA, (Boş küme her kümenin ait kümesidir.) 

3) (AcB veBcA) s5 A-Bdir. 

4) (AcBveBcC) »AcCdır. 

5) nzr olmak üzere, n elemanlı bir kümenin r ele- 
manlı alt kümelerinin sayısı, 


GE om 


Örnek: 
B-411,2,(1.2),.13),13,4, 51 


B nin tüm alt küme sayısı ile üç elemanlı alt kümeleri sa- 
yısının toplamını bulalım. 
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Kümeler 





Çözüm: 

s(B) 5 olup, 5 elemanlı bir kümenin 25 - 32 tane altkü- 
mesi vardır. 

Üç elemanlı alt küme sayısı ise, 


(3) z EET ri 


21.31 
Buradan, istenen sonuç 32 $* 10-42 dir. 


ı 


10 dur. 


Örnek: 


6 elemanlı bir kümenin en az 2 elemanlı alt kümelerinin 
sayısını bulalım. 


Çözüm: 
1. yol: 


İstenen; 2 elemanlı, 3 elemanlı, 4 elemanlı, 5 elemanlı ve 6 
elemanlı alt kümelerinin toplam sayısıdır. Bu da, 


(2)4(5)4(2)4(3) (6154204154641 
2 3 4 5 6 
-57 dir. 


2.yol: 


6 elemanlı bir kümenin tüm alt kümelerinin sayısı 25 dır. 
6 elemanlı bir kümenin O elemanlı alt kümesi ile 1 elemanlı 
alt kümelerinin toplam sayısı; 


(0)4(1)-1 *6-7dir. 


İstenen durum — Tüm durum — İstenmeyen durum 
— 29-7 
—-64-7-57 dir. 


Örnek: 
A-(1,2,3,4,5) 
kümesinin alt kümelerinin kaçında 
a) 1 eleman olarak bulunur? 
b) 2 eleman olarak bulunur ve 3 elemanı bulunmaz? 


c) 4 elemanı veya 5 elemanı bulunur? 


Çözüm: 

a) 1 elemani hariç A kümesinin 4 tane elemanı var. Bu 4 ele- 
manla farklı 29 — 16 tane alt küme yazılabilir ve bu alt kü- 
melerinin herbirine 1 elemanı eklenirse, içinde 1 in bulundu- 
Ğu 16 farklı ali küme elde edilir. Dikkat edilirse, tüm alt kü- 
melerin yarısında 1 elemanı bulunur, diğer yarısında 1 ele- 
manı bulunmaz. 





ÇEREMİ YAYINLARI 
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b) 2 ve 3 hariç, A kümesinin üç elemanı vardır. Bu üç ele- 
manla farklı 23 - 8 tane altküme yazılabilir ve bu alt küme- 
lerin herbirine 2 eleman olarak eklenir ise içinde 2 nin bulu- 
nup, 3 ün bulunmadığı 8 tane alt küme elde edilir. 

c) 1. yol: 


İstenen durumu; 4 ün bulunduğu durum sayısı ile 5 in bu- 
lunduğu durum sayısını toplayıp, hem 4 ün hem de 5 in bu- 
lunduğu durum sayısını çıkararak elde edebiliriz. 


4 ün bulunduğu durum sayısı — 29 tür, 

5 in bulunduğu durum sayısı — 2$ tür, 

4 ve 5 in bulunduğu durum sayısı — 23 tür. 
O halde istenen durum; 

2421-23 164 16-824 tür 

2. yol: 


İstenen Durum Tüm Durum — İstenmeyen Durum 
(4 ve 5 olmadığı) 


— 95.03 
-32—-8-24 


G. EVRENSEL KÜME, TÜMLEME 


Üzerinde işlem yapılan tüm kümeleri kapsayan kümeye, evren- 
sel küme denir. Evrensel küme genellikle E harfiyle gösterilir. 


Evrensel kümenin, A kümesinin dışındaki elemanlarının kü- 
mesine A kümesinin tümleyeni denir. 


A kümesinin tümleyeni A ( veya A ) şeklinde gösterilir. 
A İX:XxgAvexe€Ejl şeklindegösterilir. 


A, A ve E kümelerini Venn şemasıyla gösterelim. 








H. TÜMLEMENİN ÖZELLİKLERİ 


3)(E) <5 
5)AcB 6 BCA 


(A) <A 2) (5) <E 
4) s(A) * (A) — s(E) 


Örnek: 


R ve A kümeleri, E evrensel kümesinin alt kümeleridir. 
s(A)-7, s(A)-8, s(A) 10 


olduğuna göre, R kümesinin alt kümelerinin sayısını bu- 
lalım. 
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Çözüm: 
S(A) 4 S(A) -s(E) > 748 s(E) 
> s(E)-15tir 
SR) * SR) > s(E) gir S(R) — 15 
> < SA) 5tir. 
O halde 5 elemanlı bir kümenin tüm alt kümelerinin sayısı 
25-32 dir. 


K. KÜMELERİN BİRLEŞİMİ 
A ile B kümesinin birleşimi A u B şeklinde gösterilir. 


AvBsjJx:xeA veyaxeBjdir 





Örnek: 

Azja,bc,de) 
B-/(c,d,e,f,g) 
C-fefgj) 

kümeleri için 
AvB-fa,b,c,d,e,fh,g) 
BuC-fc,de,f/g)-Bdi. 


L. KÜMELERİN KESİŞİMİ 
A ve B kümelerinin kesişimi A m B şeklinde gösterilir. 
AnBs—jxixeAvexeBjdir 





A A 
| 
AnB AnBs-g AnB-B 
A ile B ayrıktır. (BcCA) 
Örnek: 


A-/Xyz2,1,2) 
B-4(a,y,3,4,2) 
C-1Xy,2,3,5) 
kümeleri için, 
AnB-—iy.,2) 
BnC—1y,2,3) 
AnBnC-—/2,y)dir 





HANİ YAYINLARI 
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Örnek: 


A-4x:1<xs8, xehRj) 

B-1y:0sy<6 ye Z) 

kümeleri için, ş 
A-(1,8J) ve B-(0,1,2,3,4,5) i 
olduğundan AmnB-—42,3,4,5fjtir. 


AnB-G ise A ile B ayrık kümelerdir. 


M. BİRLEŞİM VE KESİŞİM İLE İLGİLİ 
ÖZELLİKLER 


YAUVB—-BUA, AnB-BnA 
2) (AUB)nCs(AnGuBnO) 
“3)(AnB)uCZ(AvOn(BuUG) 
 A)AVASA,:SAnNAZSA 
“5)(AvB)'>A'NB' 

(AAB)'SAUB' 


6YAvVO-A, AVE-E 
An29-0, AnE-—A 
YMALAZE, AnA-J 


8) (A UB) — s(A) * s(B)-s(AnB) 
“g)sSALBUC)— s(A) * s(B) * s(C)—s(AnB)- 
s(BNC)-s(AnC)*s(ANBNCG) | 


N. İKİ KÜMENİN FARKI 

M ile N, aynı evrensel kümeye ait iki küme olmak üzere, M 
ye ait olup da N ye ait olmayan elemanlardan oluşan küme- 
ye M fark N kümesi denir ve M-N yada MIN — MAN 
şeklinde gösterilir. 


M-N>jx:xeMvexgeNjdir 


M M M 


M-—N 
Örnek: 


A-/(a,b,10,15) 
B-i(b,10,18,k)J 
olduğuna göre, (A — B) U (B — A) kümesini bulalım. 


Çözüm: 
A-B-—jJa,15) ve B-A-118,k) 
olduğundan, (A—B) uv (B-A) -1(a,15,18,k)dır. 
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Kümeler 








Örnek: 
A-11,2,3) 
B-13,4,5) 


olduğuna göre, (A u B) u (A - B) kümesini bulalım. 


Çözüm: 
AvB-/f1,2,3,4,5) 
A-B-/(1,2) 


(AvB)U(A-B)-11,2,3,4,5) bulunur. 


(010) 


Örnek: 

Şekildeki taralı 
bölgeyi ifade eden 
kümeyi bulalım. 


Çözüm: 


Taralı bölge B—(AvC) dir. 


O. FARKLA İLGİLİ ÖZELLİKLER 
YA-B-ANB 
2)E-B-B 
3) s(A uB) - s(A-B) * s(B—A) *s(AnB) 
4) (A-B) uv (B-A) -AAB (simetrik fark) 


Örnek: 


A ve B kümeleri, E evrensel kümesinin alt kümeleridir. 
SA nB)-8 sSAvVB)-12 sfA)*s(B)-14 
olduğuna göre, s(E) değerini bulalım. 


Çözüm: 

SA nB) -s(AVB)) -8 ise 
d-8 dir. 

sAuB) -s(AnB)) — 12 ise 
as-c*tdz—i2dir. 
atcsıd-1i2 ved-8 





olduğundan, a4*-c-4 tür. 
s(A) * s(B) — 14 olduğundan 
(a*b)*(b4*-c)-14—>a1c1t2b-14 

> 442b-14—b-5tir 


sE) -a*bscid-(atc)tbtd 
-44548 
- 17 dir. 


K İZE YAYINLARI 
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t 





x34 Yy ş Z-4t tane öğrencinin bulunduğu bir sinifta, 
““SA'vAlmanca bilenlerin kümesi 
İ : İngilizce bilenlerin kümesi: 
S: Sınıfı göstermek üzere, 


sİ-A)zz2 
s(A-İ)x 
sAnİ—y 


s(AV İY) —t olsun. Buna göre, 
Almanca bilenlerin sayısı :X*y 
Almanca bilmeyenlerin sayısı: z * t 
Sadece Almanca bilenlerin sayısı : X 
Almanca ve İngilizce bilenlerin sayısı : y 


Almanca veya İngilizce bilenlerin sayısı :x*-y *-z 
Bu dillerden sadece birini bilenlerin sayısı: x'* z 
Bu dillerden en az birini bilenlerin sayısi :xX*y tiz 
Bu dillerden en çok birini bilenlerin sayısı : 
x#z*#tdir 
Bu iki dili de bilmeyenlerin sayısı: t dir. 


Örnek: 


27 kişilik bir sınıfta Özbekçe bilenlerin sayısı, Almanca bilen- 
lerin sayısının 2 katıdır. 

Bu sınıfta Özbekçe ve Almanca bilenler 3, bu iki dili de 
bilmeyenler 9 kişi olduğuna göre, Özbekçe bilenlerin sa- 


yısını bulalım. 


Çözüm: 





Verilenlere göre, 
xt*ys15 


x43-2(443) 





x4*43-2y1t6 


x-2y143 ve x1ty>15 >2y1341y- 15 
3y - 12 
yz4 tür 

ysd4vex4ys15>x-11dir 


O halde, Özbekçe bilenlerin sayısı, 3 4 11 - 14 tür. 
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Örnek: 


Bir sınıftaki öğrenciler İngilizce veya Almanca dillerinden en 
az birini bilenlerden oluşmaktadır. İngilizce bilen öğrencile- 
rin sayısı, Almanca bilen öğrencilerin sayısının 3 katıdır. Bu 
iki dilden yalnız birini bilen öğrencilerin sayısı 24 ve her iki 
dili de bilen öğrencilerin sayısı 6 dır. 


Buna göre, sadece İngilizce bilen kaç öğrenci olduğunu 
bulalım. 


Çözüm: 
Sınıf mevcudu atb*tc i 


olsun. 
Verilenlere göre, 
atc-24 ve 


atb-3(b*tc), bs6 dır. 


at6-3(664*c) > at6-181t3c 


> a-3c-12 dir 


a-3cs12 > 
3/ atcs24 > 


a-3c-12 
8atd3c-72 
tk 


4a-84 
az-21 dir. 


O halde, sadece İngilizce bilen öğrencilerin sayısı 21 dir. 


Örnek: 


38 kişilik bir turist kafilesindekiler İngilizce, Almanca ve 
Türkçe dillerinden en az birini bilmektedir. 21 kişi İngilizce, 
20 kişi Almanca, 19 kişi Türkçe, 8 kişi hem İngilizce hem de 
Almanca, 10 kişi hem İngilizce hem de Türkçe, 3 kişi de bu 
üç dili birden bilmektedir. 


Almanca ve Türkçe bilip de İngilizce bilmeyen kaç turist 
olduğunu bulalım. 


Çözüm: 
1. yol: 


Verilenler şemada yerine yazıldı- 
ğında, 


atb*t5:3-20>a41*b-12 
bkct317-19>b41c-9 
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as*b$tc421-38—>a*-b1tc-17dir 


atb-i2 . 
ş btc-9 ş 
atb$icstb-—21 
17*b-21 > b—4tür 


Almanca ve Türkçe bilip de İngilizce bilmeyen 4 kişidir. 


2. yol: 

Sİ UALT) — s(İ) * s(A) * s() -sİNA-sinn 
-s(AnTI)ts(nAnN 

> 38-214204 19—-8-10-s(An1) 43 

> sAnTmn—7dir 


O halde, Almanca ve Türkçe bilen 7 kişiden 3 ü İngilizce de 
bildiği için bu 8 kişi dışında kalan 7 —3 — 4 kişi Almanca ve 
Türkçe bilip de İngilizce bilmemektedir. 


Örnek: 
AnB#9 
S(A) - 3x-3 
s(B) -x—7 


SAYB)-3x47 
olduğuna göre, x in en küçük değerini bulalım. 


Çözüm: 
t#0 olmaküzere, s(AnB) —t olsun. 
S(AAUB) - s(A) * s(B)-s(AnB) 
3Xt1723X-3 -Xx-7-t 
izXx-17 
olduğundan, Xx in en küçük değeri 18 dir. 


Örnek: 


Bir topluluktaki insanların 20 si gözlüklü, 28 ise gözlük- 
süzdür. 


Bu toplulukta gözlüklü veya bayan olanların sayısı 36 ol- 
duğuna göre, gözlüksüz erkeklerin sayısını bulalım. 


Çözüm: 





Verilenlere göre, ME ii ii 

a4 b - 20 e ek 
t ctd-28 e | 
atbictd-4B..(i) 


atb*td-36... (2) veriliyor. 


20 28 





Kümeler 





















YGS Matematik - 1 Kümeler 
(1) ve (2) denklemlerinin ortak çözümünden, gözlüksüz er- s(AAvB) - s(A) * s(B) -s(AnB) 
keklerin sayısı, c — 12 olur. — 75 4 60-15 
 120dir. 
Örnek: 
Örnek: 
A ve B kümeleri için, 
s(AnB) -5 Yandaki şekilde B 
(B-A) 10 verilen taralı böl- A 
Ss — — 
(AVB) 20 geyi ifade eden G 
s(AvB) 


olduğuna göre, s(A) değerini bulalım. 


Çözüm: 
1. yol: 
s(AuB) -s(A-B) *s(AnNB)* s(B — A) 
20-s(A-B) 45410 
5 -s(A-B) dir. 


s(A) - (A-B) *s(AnB) 


-5*t5 
- 10 dur. 
2. yol: 
s(AvB) — s(A) * s(B—A) 
20 -s(A) * 10 
s(A)) 10 dur. 
Örnek: 


4 e veya 5 e tam bölünebilen 301 den küçük kaç tane po- 


zitif tamsayı olduğunu bulalım. 


Çözüm: 

301 den küçük, 4 e bölünebilen (4 ün katı olan) sayıların kü- 
mesi A ve 5 e bölünebilen (5 in katı olan) sayıların kümesi B 
ise hem 4 e hem de 5 e bölünebilen (20 nin katı olan) sayı- 
ların kümesi A n B ve 4 e veya 5 e bölünebilen sayıların kü- 


mesi A vu B dir. 301 dahil olmadığından, 


e 4 - 5 > 20 
28 İG) (30 -20 |45) 


20 000 100 
20. 100 
0 0 





ÇE yayınları 
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kümeyi bulalım. 


Çözüm: 


Taralı bölge (BmC)-A dır. 


Örnek: 


Bir sınıftaki öğrencilerin 6 70 i Türkçe dersinden, “ 55i 
de Matematik dersinden başarılı olduğuna göre, bu Sı- 
nıftaki öğrencilerin en az yüzde kaçının her iki dersten 
de başarılı olduğunu bulalım. 


Çözüm: 

Türkçe'den başarılı olanlar ile Matematik'ten başarılı olanla- 
rın toplamı, sınıfın 96 70 * 96 55 - 76 125 olur. 

Bu toplamın 96 100 den (sınıfın tamamından) fazla olmama- 
sı için, sınıftakilerin en az 

“4 125 —94 100 — 96 25 i heriki dersten de başarılı olmalıdır. 


Örnek: 
Fatih'in bordo, mavi ve kırmızı renkli bilyeleri vardır. 


Fatih'in bordo olmayan 8 tane, kırmızı olmayan 11 tane, 
mavi olmayan 17 tane bilyesi olduğuna göre, kaç tane 


kırmızı bilyesi olduğunu bulalım. 


Çözüm: 


bordo - b, mavi — m, kırmızı — k olsun. 


mtk-8 ........ (0 
bimzsii .... (o) 
BKZ * duş (8) 





(2) nolu denklem —-1 ile çarpılıp, taraf tarafa toplama yapılırsa, 
2k-8-11417>x2k-14>k-7olur. 
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A-/(1,1ab)h2,(c,d,e) (3,4)) 


olduğuna göre, aşağıdakilerden kaç tanesi doğru- 
dur? 


.2e€eA Ik. (A) <9 lil. (3,4) e A 
Mfa,bjcA Vifa,bj2JcA 
vV.f1)JeA 
A)1 B)2 Cc)3 D) 4 E) 5 
S(A) 3x H1 
s(B) -2x—3 


olmak üzere, A kümesinin alt küme sayısı, B küme- 
sinin alt küme sayısının 64 katı olduğuna göre, 
S(A) * s(B) değeri kaçtır? 

A) 11 B) 10 c)9 


D)8 E)7 


A-(1,2,3,4,a,b,c) 


kümesinin alt kümelerinin kaç tanesinde 4 eleman 
olarak bulunurken c eleman olarak bulunmaz? 
A) 16 B) 32 C) 64 


D) 128 E) 256 


RA-1(1,2,3,(11,2),11,2,3)4) 


kümesinin en az üç elemanlı alt kümelerinin sayısı 
kaçtır? 
A) 35 B) 42 C) 48 


D) 54 E) 57 


En çok 3 elemanlı alt kümelerinin sayısı ile en az 
4 elemanlı alt kümelerinin sayısı eşit ve 64 olan bir 
kümenin eleman sayısı kaçtır? 


A)4 


HEMİ vayınLaRı 


TEST - 1 (Çözümlü) 





6. 


10. 


A kümesinin 3 elemanlı alt kümelerinin sayısı ile 5 
elemanlı alt kümelerinin sayısı eşit olduğuna göre, 
A kümesinin 4 elemanlı alt kümelerinin sayısı kaçtır? 


t 


A) 42 B) 56 C) 62 D) 70 E) 84 


A,B ve C kümeleri, E evrensel kümesinin alt kü- 
meleridir. 


S(A) * S(B') — 17 
s(B) 4 (A) — 43 


ve C kümesinin dışında 10 tane eleman olduğuna 
göre, s(C) kaçtır? 
A) 20 B) 18 C) 16 


D) 15 E) 12 


AnB#9 olmak üzere, 
s(AA-B)—s(B—A) -2 
s(A) <8 


olduğuna göre, B kümesinin eleman sayısı kaçtır? 


A) 6 B) 7 C)8 D) 9 E) 10 
A ve B farklı kümelerdir. 

AnB#9 

S(A) — 2.s(B) 


S(AXB) — 3.s(B VA) 
olduğuna göre, A kümesi en az kaç elemanlıdır? 


A)1 B) 2 c)3 D) 4 E)5 


Herhangi A ve B kümeleri için. (A uB)-(AnB) 
fark kümesi aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


AJAn(A-B) BJAU(A-B) 


C) (A-B)U(B—A) D) (A-B)n(B-A) 


E)(AvB)-(A-B) 
(2009 - ÖSS) 


Kümeler. 
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TEST - 1 (Çözümlü) 





Kümeler 





11. Asfab,c,1/d,elJj) 16. 40 kişilik bir sınıfta Almanca bilenlerin sayısı, İngilizce 
B—-/(aidelhfihj bilenlerin sayısının 3 katıdır. 

olduğuna göre, A —-B kümesinin tüm alt kümele- Bu iki dili bilenlerin sayısı, bu iki dili bilmeyenlerin 

rinin sayısı kaçtır? sayısına eşit ve 7 olduğuna göre, Almanca bilenler 
kaç kişidir? 

A)1 B)2 C) 4 D) 8 E) 16 
A) 10 B) 15 GC) 20 D) 25 E) 30 

12. Bir sınıfta İngilizce bilenlerin hepsi Almanca bilmekte- e ğ , 
dir. Almanca bilenlerin sayısının iki katı ile İngilizce bi- 17. ingilizce, Almanca ve RM e ellerncen en az biri- 
lenlerin sayısının toplamı 10 dur. İngilizce bilen en az ni bilenlerin ilgi << kişilik mi sınıfta, Almanca 

1 kişi vardır. bilenlerin sayısı 20, İngilizce bilenlerin sayısı 22, Fran- 
sızca bilenlerin sayısı 18 dir. 

Buna göre, Almanca bilenlerin sayısının İngilizce dir 

bilenlerin sayısına oranı kaçtır? Bu sınıfta, sadece iki dil bilenlerin sayısı 16 oldu- 
ğuna göre, her üç dili de bilenlerin sayısı kaçtır? 

ay B) 1 g3 D) 2 4 

2 2 A)1 B)2 C)3 D) 4 E)5 
13. A ve B kümeleri, E evrensel kümesinin alt kümele- 18. Bir kümeste tavuk, tavşan, hindi bulunmaktadır. Bu 
ridir. kümeste, tavukların dışında 17, tavşanların dışında 22, 
ş hindilerin dışında 13 hayvan vardır. 
(ALB) U(Bn(B-A)') z 
Ş Bu kümesteki tavşanların sayısı kaçtır? 

ifadesinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? E 
A) 4 B) 6 6) 8 D) 10 E) 13 

A)A-B B) (B-A) C)B 

DJA EAnB 19. A kümesinin iki elemanlı alt kümelerinin sayısı dört 
elemanlı ait kümelerinin sayısına eşittir. 
14. A kümesinin alt kümelerinin sayısı 64, B kümesinin öz Buna göre, A kümesinin üç elemanlı alt kümeleri- 
alt kümelerinin sayısı 127 dir. nin sayısı kaçtır? 

B - A kümesinin alt küme sayısı 8 olduğuna göre, A) 10 B) 15 C) 20 D) 25 E) 35 

ALB kümesinin eleman sayısı kaçtır? 

A) 9 B) 10 C) 11 D) 12 E) 13 20. 50 kişilik bir sınıftaki kız öğrencilerin sayısı 22 dir. Bu 
sınıfta Matematik dersinden başarılı olan erkek öğren- 
cilerin sayısı, bu dersten başarısız olan kız öğrencile- 

15. s(AA-B) —s(AnB) rin sayısının 2 katına eşittir. 
s(B — A) — s(A) 
s(AAuB) 24 Sınıftaki 32 öğrenci Matematik dersinden başarılı 
olduğuna göre, bu dersten başarılı olan erkek öğ- 
olduğuna göre, s(B) kaçtır? rencilerin sayısı kaçtır? 
A)9 B) 12 C) 15 D) 16 E) 18 A) 20 B) 18 G) 16 D) 14 E) 12 
12-D 13-D 1d-A 15-E 16-E 17-B 18-A 19-0 20-A 
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1. 


4. 





TEST - 1 (Çözümleri) 





Il 2e Adır. Doğru. 5. 
ii. s(A) - 9 değildir. s(A) — 5tir. Yanlış. 


İl. (8,4) & Adır. Doğru. (0)*(7)4(2)4(5 )> 


Mia,b)cAdeğildir. Ja,b)Je Adır. Yanlış. 
| GO 


Bu kümenin eleman sayısı n olsun. Verileniere göre; 


Vita,blh2)cAdır. Doğru. 
VL. (1)eAdeğildi.11)cAdır. Yanlış. * 
O halde 3 tanesi doğrudur. 2" — 128 

Cevap C 


Cevap D 


A kümesinin alt küme sayısı ( 2“W“ ) B kümesinin alt 


küme sayısının ( 255) ) 64 katı olduğundan, 6. s(A)—n olsun. ( a ) — ( ) olduğundan 


ZA) < g4 26) —, pSA) - 26 ps8) 
> s(A) -s(B) *6 dır. n-345-8dir. 


S(A) <s(B) -6> 3x4 1-2x-3 416 


8 8.7.6.5 7 
5x2 dir O halde, (2 ) zi — 70 tr 
O halde, s(A) * s(B) 3x4 1412x-3 
-3241422-3 
-8&dir z Cevap D 
CevapD 7 
z 
< 
> 
7. S(A) * s(B) — 17 
i N — s(B) * s(A) - 43 
S(A) <7 dir. c elemanı alt kümelerde bulunmayacağı * 
için kümeden atalım. 4 elemanını da şimdilik bir kena- Si 
N -S(E) — 
ra koyalım. A kümesinin geriye kalan (1, 2, 3, a, bj (© 
5 e s(E) 30 dur. 
5 tane elemanıyla 2” — 32 tane farklı alt küme elde 
edilir ve bu 32 alt kümenin hepsine 4 elemanı ilave 
e Nİ , ; s(C) 4 s(C') — s(E) > s(C) * 10-30 
edilirse bu 32 alt kümenin hepsinde 4 elemanı bulu- : 
ME > s(C) -20 dir. 
nurken c elemanı kesinlikle bulunmaz. 
Cevap A 
Cevap B 
8. s(AnB) —y olsun. A B 


S(R) < 6 dır. R kümesinin en az üç elemanlı alt küme- 
lerinin sayısı, 


(3)*(5)4(5)s( 5 )ezor1st6si 
3 4 5 6 
42 dir. 
Cevap B 


s(B -A) —x olursa 
sS(A-B)-x4*2 olur 


SA) -8>x124y-8—>x$1y-6 
> s(B)s6 dır. 
Cevap A 
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Kümeler 








10. 


11. 


12. 

































Cevap D 
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YGS Matematik - 1 TEST - 1 (Çözümleri) Kümele 
s(B—A) -x olsun. A B 13. (A'vB) vV(Bn(B-A)') 
s(A—-B) -3x olur. -(AnB)u(Bn(BNA)') 
s(AnB) -a olsun. -(AnB)u(Bn(BYA)) 
-(AnB')u((BnB)u(BNA)) 
<(AnB')Ju(du(AnB)) 
s(A) - 2.s(B) > 3x ka-2(a tx) -(AnB'J)u(AnB) 
> 3x4a-2a12x <An(B'uB)xAnEzsAdır. 
>—xsadır. Cevap D 
a1 için s(A)-3x1ta-31 41-4 tür. 
Cevap D 
(AvB)-(AnB) kümesini Venn şeması ile gösterelim. 
A B 
14. Verilenlere göre, 
A) 64-25 > s(A) 6, 
g5) 4 127 > 26) 128-2” 
EL > s(B) -7, 
Şekildeki taralı bölge (A — B) u (B — A) ile de gösteri- ps8 -A) -g-2 5 B-A) -3 tür 
lebilir. z 
z s(B) < s(AnB) * s(B—A) 
> 
li 7 -s(ANB) 43 
ğ 4-s(AnB) dir 
s(AvB) > s(A) * s(B)-s(AnB) 
, 647-4 
A-B-/b,c) olduğunagöre,s(A-B) -2dir. A-B EN 
“ kümesinin tüm alt kümelerinin sayısı 22-4 tür. Geüap'A 
Cevap C 
İngilizce bilenlerin kümesi İ, Almanca bilenlerin küme- 
si A olsun. 
s(İ) — x, s(A—İ) — y olsun. 
Verilenlere göre, 
2.s(A) * s(İ) — 10 
2x *y) 4x2 10 15. s(A-B) <s(AnB)-Xx A B 
3x *2y> 10 olsun. 
s(B — A) — s(A) - 2xolur. 
ve x ile y pozitif tamsayılar olduğundan 
—-2vey-2 olur. , 
i il sSAvB) 24 xXx1x12Xx-24 
O halde, SA), ii EN 2 dir > xs6 dır. 
s0) z s(B) — 3x - 3.6 - 18 dir. 
Cevap E 














17. 
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16. Verilenleri şemaya 











TEST - 1 (Cözümleri) 





Kümeler 








yerleştirelim. 
Sınıt 40 kişilik 
olduğundan, 





a*74b$*7-40 >— a4b-26dır.... (1) 


Almanca bilenlerin sayısı İngilizce bilenlerin sayısının 
3 katı olduğundan, 

at7-3(b*-7) > a-3b*14tir... (9) 

(0) ve (2) den a-23 ve 
S(A)-a*-7-2347-830 olur. 





Cevap E 





Verilenlere göre, a*-b-*4c 16, 
S(AAVİLP) > s(A) > s(İ) * s(P)—s(Aniİ) 
-s(AAnF)-s(Enİ) *s(AAnEFni) 

40204122 4 18-(a*d)-(b-d)-(c*-d)*-d 

40 -60-a-b—-c-2d 

2d -60—-40—-(as-b-*c) 

2d -20-16 

d->2dir. 

O halde, her üç dili de bilenlerin sayısı 2 dir. 
Cevap B 
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18. Bu kümesteki tavşanların sayısı x, tavukların sayısı y 


19. 


20. 50 öğrenciden 22 si kız 


ve hindilerin sayısı z olsun. 
Verilenlere göre, 


XtZz-17 t 
yız-22 
#  X#ye13 


2X *y*2)-52 
X*y1tz2z-26dır. 


X*y42z-26 ve ytz- 22 olduğundan 
Xx*22-26—5x—4 tür 


Cevap A 


s(A) —n olsun. Verilenlere göre, 


()-(5) >—ns244-6dır. 
2 4 


O halde, (3) - e - 654321 
3 (6 -3)1.3! 3.2.1321 


Cevap C 


olduğuna göre, 28 i erkektir. 
32 öğrenci matematik der- 
sinden başarılı olduğundan, 
18 öğrenci matematik der- 
sinden başarısızdır. 





Tabloda verilenlere göre, 
(22—x) 42x32 
224x-32 
xs 10 dur. 
Matematik dersinden başarılı olan erkek öğrenci sayı- 
sı, 2x-2.10-20 dir. 
Cevap A 


























olduğuna göre, aşağıdakilerden hangisi A kümesi- 
nin bir alt kümesidir? 


A) 1 B)15) 


D) 115,67) 


G0 11,2,5,6) 


E) 19) 


Alt küme sayıları birbirine eşit ve 128 olan iki kümenin 
elemanlarından sadece biri ortaktır. 


Bu iki kümenin birleşim kümesi kaç elemanlıdır? 


Bir kümenin eleman sayısı 4 artınca alt küme sayısı 
120 artiyor. 


Bu kümenin ilk durumdaki eleman sayısı kaçtır? 


A)3 B) 4 C)5 D) 6 E)7 


A kümesinin alt kümelerinin sayısı 32 ve B kümesinin 


öz alt kümelerinin sayısı 127 dir. 


Buna göre, A u B kümesinin eleman sayısı en çok 
kaç olabilir? 


A) 10 B) 11 Cc) 12 D) 13 E) 14 


BEİ YAYINLARI 


10. 





E)5 


i Kümeler 
YGS Matematik - 1 TEST - 2 
A-da,b,c,d,.1el? 6. AileB, E evrensel kümesininiki alt kümesi vvAçB 
B-ib,c,d,.e,f? olmak üzere, 
7. 
olduğuna göre, s(A n B) kaçtır? s(BXA) <s(A)-3 
s(B) <5 
A) 1 B)2 c)3 D) 4 E) 5 
olduğuna göre, S(E) en az kaçtır? 
A)9 B)8 C)7 D) 6 
A-112,3,4,15,64,71) 7. o (A-B) ve (B-A) kümeleri boş kümeden farklı küme- 


ler olmak üzere, 


s(AnB) 6 
S(A) - 4x-2 
s(B) - 10—Xx 


olduğuna göre, S(AUB) kaçtır? 


A) 14 B) 13 C) 12 D) 11 E) 10 
Şekildeki A, B ve C kümeleri (o B 
için, GE 
(AnB)AGJIUTAN(C YBİJ 
kümesinin eleman sayısı kaçtır? 
A)2 B)3 C)4 D) 5 E)6 
AveB, E evrensel kümesine ait iki kümedir. 

s(E) > 12 

s(AU(BXA)) <7 
olduğuna göre, s( (Av BY ) kaçtır? 
A)3 B) 4 G) 5 D) 6 E)7 
E evrensel kümesinin boş kümeden farklı iki alt 


kümesi A ve B olmak üzere, 


s(A ) — s(B') 
s(A-B) -sI(AvB)'Izs(AnNnB)-3 


olduğuna göre, (A UB) kaçtır? 


| 














YES Mafemafik - 1 














11. 


12. 


43. 


14. 


15. 


A - ( Üniversitedeki tıplı öğrenciler | 

B — ( Üniversitedeki erkek öğrenciler $ 
C — ( Üniversitedeki esmer öğrenciler | 
D > ( Üniversitedeki bayan öğrenciler | 


olduğuna göre, (A m B) - (C U D) kümesi aşağıda- 
kilerden hangisine eşittir? 


A) 1 Üniversitedeki tıplı olmayan bayan öğrenciler | 

B) / Üniversitedeki tıplı erkek öğrenciler ) 

C) 1 Üniversitedeki esmer olmayan tıplı erkek öğren- 
ciler | 

D) ( Üniversitedeki erkek olan esmer öğrenciler $ 

E) ( Üniversitedeki esmer öğrenciler ) 


50 kişilik bir sınıftaki öğrencilerin 29 u Fransızca bilme- 
mektedir. 


Bu sınıfta hem İngilizce hem de Fransızca bilen 10 
kişi olduğuna göre, sadece Fransızca bilen kaç ki- 
şidir? 





A) 7 B) 11 C) 17 D) 22 E) 33 

A>1(X:23<x<500, x-6k ve kez) 

B—-İ1y:17<y<400, y-8i ve tez) 

olduğuna göre, s(A UB) kaçtır? 

A) 111 B) 112 GC) 127 D) 132 E) 140 
Az/xyzapbc,1,2,3) 
A-B-/(x,z2,b,2,3) 

B-A#D 
olduğuna göre, s(A u B) en az kaç olabilir? 
A) 10 B) 12 Cc) 13 D) 14 E) 15 


A-10,1,2,3,4,5,7,9) 


kümesinin 4 elemanlı alt kümelerinden kaç tanesi- 
nin en az bir elemanı çift sayıdır? 





A) 35 B) 45 C) 55 D) 65 E) 70 





İBBMYİ YAYINLARI 





16. 


17. 


18. 


19. 


20. 





Bir kümenin alt kümelerinin sayısının 3 katı ile öz | 


alt kümelerinin sayısının yarısının çarpımı 360 oj- 
duğuna göre, bu kümenin eleman sayısı kaçtır? 
A)3 B)4 


C) 5 D)6 


97 


A-/x:|Jx-1()<4, xez) 
B-iy:|y-9|<9,yezZj 


olduğuna göre, AmB kümesinin en cok iki ele- 
manlı alt kümelerinin sayısı kaçtır? 





A)4 B) 9 C) 11 D) 12 E) 15 


Almanca ve Fransızca dillerinden en az birini bilenler- 
den oluşan 40 kişilik bir sınıfta sadece Almanca bilen- 
ler, Almanca ve Fransızca bilenlerin iki katı, bu iki dil- 
den sadece birini bilenlerin ise yarısı kadardır. 


Buna göre, sınıfta bu iki dili bilen kaç kişi vardır? 
D) 16 E) 20 


Bir sınıftaki öğrencilerin 96 65 i Türkçe dersinden, 
7e 45 i Matematik dersinden başarılı olmuştur. 


Buna göre, bu sınıftaki öğrencilerin en az yüzde 
kaçı her iki dersten de başarılı olmuştur? 





A) 45 B) 30 C) 20 D) 10 E)5 


İngilizce, Almanca ve Fransızca dillerini bilenlerin bu- 
lunduğu 42 kişilik bir sınıfta en çok bir dil bilenlerin sa- 


yısı 16 dır. 


Bu dillerden herhangi ikisini bilenlerin sayısı birbi- 
rine eşit olduğuna göre, bu sınıfta her üç dili de bi- 
len en az kaç öğrenci vardır? 
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Kümeler 








A-/(a,b,c,1,12413,4)14h4.7) 
olduğuna göre, A kümesinin eleman sayısı kaçtır? 


A) 6 B)7 c)8 D) 9 E) 10 


K-11,2,13,4),5,16,7,81,9) 
L—-1(1,12,3),4,5,16,7),8,.19)1 


olduğuna göre, K — L kümesinin üç elemanlı alt kü- 
meleri kaç tanedir? 
A) 1 D) 6 E) 12 


B)3 Cc) 4 


Az(1,2) 
B—-/x|x,birrakam) 


olduğuna göre, B kümesinin dört elemanlı alt kü- 
melerinin kaç tanesi A kümesini kapsar? 
C) 21 


A) 10 B) 15 


Bir sınıfta İngilizce bilen herkes Almanca bilmektedir. 
İngilizce bilenler sadece Almanca bilenlerin 3 katıdır. 


- Buiki dili de bilmeyenler bu iki dili de bilenlerin 4 katıdır. 


Buna göre, sınıfın mevcudu en az kaçtır? 


A) 16 B) 17 C) 18 D) 19 E) 20 


Bir sınıftaki öğrencilerin 96 60 ı Matematik ve Fizik der- 


sinden, 96 80 i Matematik dersinden, 26 70 i Fizik der-- 


sinden geçmiştir. 


Sınıfta bu iki dersten de kalan 4 öğrenci olduğuna 
göre, yalnızca Matematik dersinden geçen kaç öğ- 


renci vardır? 
D) 10 


A4 E) 12 





ÇEENİ YAYINLARI 





6. 


10. 


Azflabe,de,f) 


kümesinin alt kümelerinin kaç tanesinde a ve b 
den sadece bir tanesi eleman olarak bulunur? 
B) 16 C) 24 E) 64 


A)8 D) 32 


AveB boş olmayan iki küme olmak üzere, 


S(A) — 5.s(B) 
s(AAUB) * s(AnB) -30 


olduğuna göre, A kümesinin eleman sayısı kaçtır? 


A)5 B) 10 C) 15 D) 20 E) 25 
AveB kümeleri için, 
sAuvB) o s(AnB) - s(B) 
A 7 11 
57<s(AuB) <83 
olduğuna göre, Ss(A) kaçtır? 
A) 41 B) 47 C) 51 D) 58 E) 63 


A kümesinin alt kümelerinin sayısı, B kümesinin alt kü- 


melerinin sayısının 8 katıdır. 


A ile B kümesinin eleman sayıları toplamı 11 oldu- 
ğuna göre, B kümesinin öz alt kümelerinin sayısı 
kaçtır? 

C) 15 D) 31 E) 63 


A)3 B) 7 


A, B ve C kümeleri için BcAveBnC-dir 
s(C — A) - 10 
S(A) < 16 
s(AvC)-BJ23 


olduğuna göre, s(B) kaçtır? 


A)3 
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TESTI - 3 


iken e Rl EE NE 


Kümeler 





11. Şekildeki taralı bölge 
aşağıdakilerden hangi- 
si ile ifade edilebilir? 


A (BNOVAND) 


BICVANB)JND 











16. Basketbol veya futbol oynayanların bulunduğu bir sı- 


nita, en çok bir oyun oynayanlar 10 kişi, en çok iki 
oyun oynayanlar 16 kişidir. 

A. SIRALI İKİLİ 

Herhangi iki nesne, belli bir öncelik sırasına göre bir eleman 
gibi düşünülürse, bu elemana sıralı ikili ya da ikili denir. 


Buna göre, bu sınıfta hem basketbol, hem de de 
bol oynayan kaç kişi vardır? 


ikilinin birinci sıradaki elemanına birinci bileşen, ikinci sıra- 




















OIDANGINB D)(AVBUC)|D e Ee ELİ BİS 8 daki elemanına da ikinci bileşen denir. 
(a, b) sıralı ikili, a ikilinin birinci bileşeni, b ikilinin ikinci bile- 
E AYB)J'D ' 
)ICVAYB)JN şenidir. 
g 17. AveB boş kümeden farklı kümelerdir. 
12. As ve AcB olmak üzere, 
SA-B)-İ-s(AnB) 
2s(B) 4 s(A) - 10 3 Ni 
ği » UYARI 
N 3 : a S(B —A) — s(A) j ei 
olduğuna göre, 3s(A) * 2s(B) ifadesinin değeri SAVB) - 24 “ İkilide sıra önemli olduğu için, a #b ise (a, b) #(b, a) dır. 
kaçtır? i Epi A 
olduğuna göre, s(A—B) 4 s(B — A) kaçtır? 
A) 10 B) 12 C) 14 D) 16 E) 18 GM ( pek ği 
13. 51 kişilik bir sınıfta Almanca bilen herkes İngilizce, İn- A) 9 B) 12 C) 14 D) 15 E) 19 gs KURA >: 
gilizce bilen herkes Fransızca bilmektedir. Bu diller- (ab) - (cd) (ac ve b-d)dir 
den sadece ikisini bilenler, bir dil bilenlerin 3 katı, üç A 2 bae 
dil bilenlerin ise 2 katıdır. 5 18. A-(x|J30<x<420,x-3n,neN) 
: B—(y|70<y<500, y—4k, keN)J 
Bu sınıfta üç dili de bilmeyenler 7 kişi olduğuna > Örnek: 
| göre, üç dili de bilen kaç kişi vardır? p olduğuna göre, s(AUB) kaçtır? 41,9) (5.99) 
A) 207 B) 217 C) 227 D) 237 E) 247 EK 
A)3 B)4 Cc) 6 D)9 E) 12 ) ) ) ) olduğuna göre, X * y değerini bulalım. 
14. AveB, aynı evrensel kümenin farklı iki alt kümesidir. 
19. A-(1,23,(1h11219) Çözüm: 
(A-B')'NA)JUK(A'NB') ği 
| «41,9 (6. ) e 115,939) 
kümesi verildiğine göre, aşağıdakilerden kaç tane- edi ük 
ifadesinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? si doğrudur? e i 
i y-g > W-3 >y-2dir 
AA BB CANB D)MB-A' EJA LA) <7 OMÇA,2)eA OLŞİJCA eya © 
M1 : ; - 
15. Futbol, Voleybol ve Basketbol oyunlarından en az bi- Here bi ee lk e 
rini oynayanlardan oluşan 100 kişilik bir toplulukta, üç m > dia b 3 
, Oyunu da oynayanlar 10 kişidir. En az iki oyunu oyna- ) ) ) ia ) B. KARTEZYEN eblami a la biri 
yanların sayısı, sadece bir oyunu oynayanların sayısı- A ve B baş olmayan herhangi iki Kime on e öce 
na eşittir. € ci bileşeni A kümesinden ikinci bileşeni B kümesinden alına- 
20. 200 kişilik bir topluluğun 96 17 si A kitabını, 72 401 B rak elde edilen tüm sıralı ikililerin kümesine, A ile B nin Kar- 
Buna göre, sadece iki oyunu oynayanların sayısı- İN OMER tezyen Çarpımı denir ve A x B e gösterilir. 
nın, sadece bir oyunu oynayanların sayısına oranı AxB-f(0,y):xcA ve ye ? 
kaçtır? Bu kitaplardan hiçbirini okumayanlar en çok oldu- 
i ğunda, sadece bir kitap okuyanlar kaç kişidir? 
Örnek: 
a3 Bp g3: p2 gi ei 
6 5 4 3 2 A) 40 B) 44 GC) 46 D) 48 E) 52 A-(4,5) ve B-11,2, 
11-B 12-6 13-E 14-B 15-B 16-B 17-D 18-A 19-C 20-C kümeleri için AxB ve BXxA yı yazalım. 
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Çözüm: 
Liste Yöntemiyle, 
AxB—-((4,1),(4,2), (4.3), (5.1). (5.2), (5.3)? 





AxBnin grafiği 


AxBnin şeması 


BxA-1(1,4),(1,5),(2,4), (2.5), (3, 4),(3,5)) tir. 











(a, b) # (b, a) olduğu için Ax B#BxAdır. 





YAYINLARI 





) (3? KURAL 
s(A) >m ve s(B)-n ise 
s(AxB)-s(A).s(B)sm.n 
s(B x A) < s(B).s(A) <n.m dir. 


Örnek: 
A-f/x:x<7, x rakam) 


B-/y:-2<y<4, yezZl 


olduğuna göre, S(AxB) değerini bulalım. 


Çözüm: 

Azsjxix<”/, X rakam | 
A-10,1,2,3,4,5,6) 

s(â) <7 dir. 

B-(y:ı-2<y<4, ye Z) 
B-1-1,0,1,2,3) 

s(B) <5 tir 

s(AxB) > s(A).s(B) -7.55 35 tir. 
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C. KARTEZYEN ÇARPIMIN ÖZELLİKLERİ 
YAx(BXxC)<(AxB)xG 
2)AXx(BvuG)—(AxB)u(AxG) 
3JAx(BnC)-(AxB)n(AxC) 
MAx(B-C)-(AxB)- (Ax) 
SJAxXA-AZ, AxAxA—A3 


Örnek: 


s(M) -4 ve s(Knl) 7 


olduğuna göre, s( (M x K) 0 (MxL)) değerini bulalım. 


Çözüm: 


S((MxK)N(MxL)) > s(Mx(Knij)) 
— s(M) .s(Knl) 
-47 
- 28 dir. 


Örnek: 


AxB-((a,1).(a,2),(a,3).(b,1).(b,2),(b,3)) 


olduğuna göre, A VB kümesini bulalım. 


Çözüm: 


AxB kümesinin birinci bileşenleri A kümesinin, ikinci bile- 
şenleri B kümesinin elemanlarıdır. 


Azfa,b) ve B-/1,2,3) olduğundan, 
AvuB-fapb,1,2,3) olarak bulunur. 


Örnek: 


A-1-2,-1) 
B-4(1,3) 


kümeleri için, AxB ninve BxA nın grafiğini analitik 
düzlemde gösterelim. 


Çözüm: 


9-----9 


afk.. 





AxB'nin grafiği 


BxAnın grafiği 





İHENİ YayınLarı 
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EĞER KM AR A REEL 





Örnek: 


A-i(24)veB-/(x:1<x<3 ve xeRJ 


kümeleri için, AxB ninve BXxA nın grafiğini analitik 
düzlemde gösterelim. 


Çözüm: 


1 3 





AxBnin grafiği 


BXxAnın grafiği 
Örnek: 


B—-1(x:-2<x:<1, xeRjJ 
Az/(/x:1sx<4, xe€eRJ 


kümeleri için, BxXA nınve AxB nin grafiğini düzlem- 
de gösterelim. 


Çözüm: 





BXxA nın grafiği 
dikdörigensel böl- 
gedir. gedir. 


AxB'nin grafiği 
dikdörtgensel böl- 


Örnek: 


A-12,3,4),B-/ 1,2,3) kümeleriiçin AxB (kar- 
tezyen çarpımı) kümesinin noktalarını dışarıda bırakma- 
yan en küçük çemberin çapını bulalım. 





Çözüm: 


AxB nin grafiği yanda görü- 
len 9 noktadan oluşmaktadır. 
Bu 9 noktayı dışarıda bırakma- 
yan en küçük çemberin yarıça- 
pi V2 birimdir. Çünkü, 

(2,1),(2,3),(4,1), (4,3) nokta- 
larının birleştirilmesiyle oluşan 





AxB'nin grafiği 


karenin köşegeni (çemberin çapı) 2v2 birimdir. 


Kartezyen Çarpım, Bağıntı 
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Kartezyen Çarpım, Bağıntı 








Örnek: 


“AxB-((.0).(2.1). (3.1). (4. )7 
BxC-i((.a,(.b. (j3 


olduğuna göre, s(A x C) değerini bulalım. 


Çözüm: 

AxB-—1(1,1), (2,1), (3, 1), (4, 1) ) olduğundan 
A-11,2,3,4) ve s(A) -4, 
B-iijves(B)-idir 


BxC-/1(1,a),(1,b),(1,c) 3 olduğundan 
C—jfa,b,cjJ ve s(C) s3 tür 
S(AxC) — s(A).s(C) 43-12 dir 


Örnek: 
A-f/x:|Jx|Js5, xeRj 
B—/(x:|x*1J<3,xeR) 


olduğuna göre, AxB kümesinin belirttiği bölgenin ala- 
nının kaç birimkare olduğunu bulalım. 


Çözüm: 
Azflxj|x|Js5xeR)1x-5<xs<5, xeRjJ 
B—(x-3<x41<3,x€eR)-1(Xx—4<x<2,xeR) 


1. yol: 


Yanda AxB'nin grafiği olan 
dikdörtgensel bölgenin alanı, 
10.6 — 60 birimkaredir. 





AxB'nin grafiği 


2. yol: 


A kümesinde — 5 ile 5 arasındaki uzunluk 10 birimdir. B kü-.. 


mesinde 2 ile — 4 arasındaki uzunluk 6 birimdir. Ax B küme- 
sinin belirttiği bölgenin alanı 10.6 — 60 birimkaredir. 


Örnek: 
sS(AAxB) 10 
s(BUC)-B 
s((AxB)U(AxC)) 40 


olduğuna göre, s(B) değerini bulalım. 


Çözüm: 
S((AxB)u(AxC)) <s(Ax(BvC)) 
40 — s(A).s(B uCG) 
40 — s(A).8 
S(A) -5 tir 


s(Ax B) — s(A).s(B) 
10 - 5.(B) 
s(B) <2 dir. 





D. BAĞINTI 

A ve B boş olmayan herhangi iki küme olmak üzere, AxB 
nin B gibi herhangi bir alt kümesine, A dan B ye bir bağıntı 
denir. 


Örnek: 

A-11,2,3) ve B-/(4,5)j kümeleri için, 
AxB->1(1,4),(1.5),(2,4),(2,.5).(3,4),(3.5) 1 
kartezyen çarpım kümesinin herbir alt kümesi A dan B ye bir 
bağıntıdır. A x B nin eleman sayısı 6 (ve 6 elemanlı bir küme- 
nin alt küme sayısı 29 — 64) olduğu için, A dan B ye tanım- 
11 28 — 64 tane bağıntı vardır. Bu bağıntılardan bazılarını ya- 
zalım. 


ÇİMİ YAYINLARI 


B,-1(4.5),(8,4)) 
B,-1(4,4,(2,4),(8,4)) 
B,-18.5)3 


B, bağıntısının grafiğini ve şemasını gösterelim. 


> 





1 


1 
; 
23 





Bı in şeması 


Bı in grafiği 


Not: 
s(A) -m ve s(B) —n için A dan B ye tanımlı bağıntı 


sayısı 2 dir. 


AxA nın herhangi bir alt kümesine, A dan A ya bağıntı ya 
da A da bağıntı denir. 
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a a e a MERE > 





















YGS Matematik - 1 
Kartezyen Çarpım, Bağıntı YGS Matematik - 1 Kartezyen Çarpım, Bağıntı 
Örnek: e 
en Çözüm: Çözüm: Çözüm: 
z1x:4sxs9,xeZ) Ğ ibi ikili 
e bağımızı X, y) gibi ikililerden oluşmaktadır. B bağıntısı, x-2veyz-4içinx4-2y-2124-10, B, : Yansıyan değildir. Çünkü, (b, b) ve (c, c), B, in elemanı 
H i s2, xezZ) ise bileşeni birinci bileşenin üssü olduğunda 4 ü veren iki- x-4vey-3 için xt*2y-4* 23-10, değildir. Simetrik değildir. Çünkü, (b, c) e B iken (c.b) eB 
lilerden oluşmaktadır. Buna göre, x-6vey-2Ziçinx4s2y-6422-10 dır. 
olduğuna göre, B den A ğ © i f 
Yi göre, ya tanımlanan bağıntı sayısını bu- x-8&veyzt1içinxs2y-8121- 10 
i B-1C223),(0.3).(4.1)) dir 5 Ters simetriktir. Çünkü, (b, c) eB iken (c,b) ge B dır. 
olduğundan, 
6-(04.(4.3),(6.2),(8.1)) Geçmedi. 
Çözüm: Örnek: B“1-14,2),(8,.4),(2.6),(1,8)) dir B,: Yansıyandır. 
2 e Ters simetriktir. 
-41Xx14sxs9, xeZjJ A-(1,2,3,4Jj ve B-ja,b,cj) olsun. Geçişmelidir. 
A-14,5,6,7,8,9) ve s(A)-6dır. B,-1(4a), (2,0), (8.a)) Örnek: Simetrik değildir. 
B,>1(8,.a), (8,.b),(4,1)) 6>-1y)ixt*y24,XxeN ve yeN) Çünkü, (a, c) eB iken caeBdı. 
B-/x:|Jx|s2, xeZ) olduğundan, B,-1(a,4),(b,9,(c,4)) bağıntısının elemanlarını ve B“li (8 nın tersini) bulalım. 
B-1-2,-1,0,1,2) ve s(B) -5 tir B, : Dört özelliğe de sahiptir. 
bağıntılarının A dan B ye bir bağıntı olup-olmadığını in- Çözüm: 
| O halde, BdenA m celeyelim. 
| e en A ya tanımlanan bağıntı sayısı, y Toplamları 4 olan doğal sayı ikilileri, 
“s2 dur ia N 
B-1(0,.4,(4,0,(1.3).(8,1),(2,2)3 dir Denklik Bağıntısı ve Sıralama Bağıntısı 
Çözüm: B -((4,0).(0,4),(3,1),(1,3),(2,2)1 dir. 
| Ö , Pei 1 ğ ikkat ediniz. pa e Simi a 
Örnek: B,-1(((a,(2,0),(8,a)) bağıntısının elemanları B ke m dl A LR Dr. 
B-(1,2,3 (a) AxB, A Yarısıma; simetri, geçişme özelliklerini sağlayan bir ba- 
| -11,2,3,6) detanımlı, : Ce | , O eAx ni ve B a) e AxB olduğun- Ni - ğıntıya denklik bağıntısı; yansıma, ters simetri, geçiş- : 
B-i(ab):ab-6j $ » P, bağıntısı Adan B ye bir bağınıtıdır. F. BAĞINTININ ÖZELLİKLERİ z me özelliklerini sağlayan bir bağintiya sıralama bağıntısı 
| : z denir. 
> B,-1(8.a),(3,b), (4,1) ) bağıntısında e EN m < Ni ğ 
bağıntısını liste yöntemiyle ve analitik düzl ö B, A da tanımlı bir bağıntı olsun. 
emde göste- ğ) (4,1) g AxB olduğundan 6, bağ i 
; , , bağıntısı A dan B ye bir ba- Özelliği ai 
relim. ğıntı değildir. 1) Yansıma Özelliği Fİ 
“Vxe A için (xx) e B ise B yansıma özelliğine sa- Önal 
N hiptir ya da yansıyandır denir. i e 
Çözüm: B, <1 (a, 4) (b, 4), (c, 4) J bağıntısının elemanları 2) Simetri Özelliği A > (x; x bir rakam | kümesinde tanımlı, 
B bağıntısı B x B kartezyen çarpım kümesindeki, birinci bile- BXA nın elemanları olduğundan, B den A ya bir bağıntıdır. Wöx y) € B için (y,x) eB ise B simetri özelliğine sa- Bp ek by) el yl) eni bayinl, 
Fakat A dan B ye bir bağıntı değildir. hiptir ya da simetriktir denir. B, -1(.y):x<y3 sıralama bağıntısıdır. 





şeni ile ikinci bileşeninin çarpımı 6 olan ikililerden oluşmak- 
tadır. Buna göre, 


B-1(1,6),(6,1),(2,3),(8,2)3 dir 


3) Ters Simetri Özelliği 
xy ve Vfx, y) eB olduğunda (y,X) eB ise B ters si- 
metri özelliğine sahiptir ya da ters simetriktir denir. 
Ters simetri özelliğine sahip olan bir bağıntıda birinci bi- 
leşeni ikinci bileşenine eşit olan ikililer bulunabilir. 
4) Geçişme Özelliği vi 2 
V/ (xy) e B ve (v2) eBliken(&2)€ B oluyorsa 8 

- geçişme özelliğine sahiptir ya da geçişmelidir denir. 
(x y) eBiken B bağıntısında (y, z) biçiminde ikililer yok- 
sa, geçişme özelliği bozulmaz. 2 


Denklik Sınıfı 


B, A da tanımlı bir denklik bağıntısı olsun. 6, y) e B olmak 
üzere, x ile y elemanları $ bağıntısı ile A nın bir elemanına 
bağlı olan (denk olan) bütün y elemanlarının kümesine x in 
denklik sınıfı denir ve X şeklinde gösterilir. 


Bunagörex—iyıyeAvef&,y)eBi dir. 


E. BİR BAĞINTININ TERSİ 
B-1((y):xeAveyeB) bağıntısınıntersi, 
Bİsiy:yeğBjdi. 


Örnek: 








fiği — Ni 
B.nın grafiği B-i(i,a), (2,b), (3,6) 7 bağıntısının tersi, Örnek: 


B--1((a,1),(b,2),(c,3)3 tür 
Az-ja,b,cjJ datanmlı, 


A ' 
A-41-2,-1,0,1,2,3,4 
B — 1 12 3 i Örnek: B, li 1 (a, a), (b, c) H 
ğü Az ,-1(aa),(b,b).(c,.0),(a. 9)? 
olduğuna göre, B ( 64. y) | <4, x€ Ave yebi ; -11,2,3,4,5,6,7,8,9) datanmlı, : B,-1(a, a), (b,b).(c. o) 
ğ #10©y):x12y-10) bağıntıs -1 bağ 
bağıntısının el ç gıntısını ve B—” bağıntı- 
emanlarını bulalım. sını liste yöntemiyle yazalım. bağıntılarını inceleyelim 


Örnek: lan 
A-40,1,2) kümesinde tanımlı, 


B-1(0,0,(1,1),(2.23).(1,2).(2.1).(0,1). 1,0), (0,2), 
0,01 
bağıntısı yansıma, simetri ve geçişme özelliklerini sağlar ve 
ibir denklik bağıntısıdır. Bu bağıntıda 1 in denklik sınıfı yani 
ibağıntıda i ile birlikte bulunan elemanların kümesi 
1-10,1,2) olur. 


Örnek: 


m m m m >ln ll) 
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YGS Matematik - 1 


TEST - 1 (Çözümlü) 





1. (49,9)-(8,Vy) 6. 


olduğuna göre, 2 kaçtır? 
, 2x 


As/x:|x-2|J<2, xezZj) 
B-/(x:|x|Js3,xeZ) 


Kartezyen Çarpım, Bağıntı - 





olduğuna göre, s(AxB) kaçtır? ş 
A) 27 B) 24 C) 18 D) 12 E) 9 
i A) 35 B) 32 Cc) 28 D) 21 E) 18 
2. Azimn.pjJ 
Beri 5) 7. A-(4,0,L01,1,11,2)) 
B-(A,f1kh2.LI) 
olduğuna göre, aşağıdakilerden hangisi B x A 
kümesinin elemanı değildir? olduğuna göre, s((A-B)xA) kaştır? 
A) (i.m) B) (2m) 0)(p.1) D)(.n) Ee. p) ak see m Ge vee 
3. o SA) ts) -12 8. A-İxıj've| <axezl 
S(AXxA) * s(BxA) - 36 K 
& 
ni a N 3 olduğuna göre, A2 nin (AxAnın) elemanlarını 
una göre z cü 
guna göre, B kümesinin eleman sayısı kaçtır? z dışarıda bırakmayan en küçük karenin alanı kaç bi- 
> rimkaredir? 
A) 4 B) 5 C)7 D) 8 E)9 ğ) 
A) 9 B) 16 C) 25 D) 36 E) 49 
4... sap 8) SO) 
2 3 
9. Ave B eşitiki kümedir. 
S(AAxAxBxCG) -96 
S((AxC)n(BxCG)) -48 

olduğuna göre, s(A) kaçtır? S(A) — 3.s(G) 

A)2 B)3 Cc) 4 D) 5 E)6 olduğuna göre, S(AxBxC) kaçtır? 

A)600 B)576 C)288 D144 E)96 
5. AxB-fj(,a).(1,b).(1,c),(2, a).(2, b).(2, o) 

BxC — /(a,2),(a,3), (b,.2),(b.3),(c,2), (c,3)) 

10. A kümesinde 16 tane bağıntı tanımlanabildiğine 
olduğuna göre, s(A uBUC) kaçtır? göre, s(AxAxA) kaçtır? 

A)8 B)7 C) 6 D)5 E) 4 A) 8 B) 27 C) 32 D) 64 E) 125 
e RR İİ m MR a RA yl EO 
TE 2-6 3-E 4-A 9-C 6-D 7-B 8-D 3-B 10-A 
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TEST - 1 (Çözümlü) 








Kartezyen Çarpım, Bağıntı 

















11. Azfxıjxj<2, xezZj) 
B-(x:|Jx-1()<2, xeZ'jJ 
olduğuna göre, AxB nin grafiği aşağıdakilerden 
hangisidir? 
12. Yandaki grafik A x B kü- 
mesine aittir. 
Buna göre, A ve B küme- 
leri aşağıdakilerden han- 
gisidir? 
A) A-(-2,4) B)A-(-2,4) 
B-(-1,0,1,2,) B—4(-1,0,1,2) 
OA-1-1,12) D)A-(-1,0,1,2) 
B—(-2,4) B—(-2,4| 
EHA-(-2,4) 
B-(-1,1,2) 
13. A-(1,2,3) 
B-fabj 
olduğuna göre, A dan B ye tanımlı üç elemanlı 
bağıntıların sayısı kaçtır? 
A) 35 B) 20 C) 15 D) 10 E)8 
14. Reel sayılarda tanımlı, 
B-1i(y)( ys ((m-3)x vexyekRj) 
bağıntısının tersi kendisine eşit olduğuna göre, m 
kaç olabilir? 
3 
A) 5 B)2 Gc) — D)3 E)5 
11-0 12-E 13-B 14-B 





KEZA vayınLarı 





15. p>(&y: fx) <2 (yl<3 xyeRr) 


bağıntısının grafiği aşağıdakilerden hangisidir? 





13 


16. Tamsayılar kümesinde tanımlı, 
B-i(kay)ıx tky” i3vexyezZ) 
bağıntısının eleman sayısı kaçtır? 


A)8 B)7 Cc) 6 D) 4 E)5 


17. A-1(0,1,2,3) kümesinde tanımlı, 
B-iG&y:X&-y)(X 4y-3)50) 
bağıntısının eleman sayısı kaçtır? 


A) 10 B) 9 C)8 D) 6 E)4 


18. A-/0,1,2)J kümesinde tanımlı, 
B-1((0.0,(1.1), (2.2), (1.2), (2,.0)) 


bağıntısının sıralama bağıntısı olması için bu 
bağıntıya aşağıdakilerden hangisi eklenmelidir? 


A) (0, 1) B) (1,0) Cc) (2,1) 


D) (1,0), (8,1) E) (0,1), (2,1) 
19. A-(1,3,5,7) kümesinde tanmlı, 


Bsl(y)iyz2xt1, xeAveyeAj 


olduğuna göre, s(BUB“İ) kaçtır? 














YGS Matematik - 1 








1. (3,9) (8, A) (4 -8ve9—vy) 
4-3-8 > 274-90-53 5 2x-6-3 








9 . 
>—x-— dir 
2 dir. 
9-xXy—>8i—ydir 
81 81 
O halde, — - 5 Bi 
2 > 9 9 9 dur. 


Cevap E 


2. (p,1) eBxAdır. 
Çünkü,pgeBveigAdır 


Cevap C 


3. s(A) -s(B) - 12 ve 

S(AxA) -s(BxA) -36 

> s(A).s(A) * s(B).s(A) - 36 

— s(A)|s(B) * s(A)| — 36 

> s(A).12 - 36 

> s(A) <3 tür. 

S(A) <3 > s(A) 4 s(B) - 12 
34s(B) 12 

s(B) <9 dur. 


Cevap E 


S(AxAXxBXxC) - 96 > s(A).s(A).s(B).s(C) — 96 


— s(A).s(A).2.s(A).3.s(A) — 96 


> 6.( S(A) Yİ - 96 
> (s(A))İ — 16 
— s(A) -2 dir 


Cevap A 
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WEEMİ YAYINLARI 
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5. 


AXB - (1, a).(1, b).(1, c),(2, a),(2, b).(2, o) 
BxC-((a,2),(a,3),(b,2). (b.3),(c, 2), (0,3) 


olduğundan, A—-(1,2), B-fa,b,cj) ve 
C-/(2,3) tür. O halde, ; 
AvBuC—/11,2,3,a,b,c)J ve 
SAuvBuC)-6dir. 


Cevapc 


|xX-2| <2 > —-2<x-2<2 

> 0<x<4 
ise x in tamsayı değerleri 1, 2, 3 tür. O halde, 
A-11,2,3) ve s(A) -3 tür. 


İxl<3 > -3<xs3 

ise Xx in tamsayı değerleri —3,—2,—1,0,1,2,3 tür 
O halde, 

B-/(-3,-2,-1,0,1,2,3) ve s(B)-7 dir. 
S(AxB) — s(A).s(B) <3.7-21 dir 


Cevap D 
S(A) -5 tir 
A-B-/(0,1,11,.2)) 
S(AA—-B) -3 tür 
S((A—-B)xA) -s(A-B). s(A) 
-3.5 
z15tir 
Cevap B 


| Ve | <a» | “vie? | <a 

> |2x|J <8 

> -8<2x<8 

>——4<x<4 
ise X İn tamsayı değerleri için, 
A-(-3,-2,-1,0,1,2,3) tür 
O halde, AZ <AXxA nın elemanlarını dışarıda bırak- 
mayan karenin alanı ( — 3 ile 3 arasında 6 birim oldu- 
ğundan) 6.6 — 36 birimkaredir. 

Cevap D 


Kartezyen Çarpım, Bağıntı, | 
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10. 


11. 








TEST - 1 (Çözümleri) 








Kartezyen Çarpım, Bağıntı 








s((AxC)n(BxC)) -48 
s((AnB)xC) -48 

A ve B kümeleri eşit olduğundan 
s(AxC) - 48 
s(A).s(C) 48 dir. 
3.s(C).s(C) > 48 
3.((C))? > 3.47 

s(G) <4 tür. 


s(C) <4 — SA) - 3.(C) 
s(A) -3.4 - 12 dir 


O halde, s(AxBxC) — s(A).s(B).s(C) 
— 12.124 
- 576 dır. 


A kümesinde 16 tane bağıntı tanımlı ise, 
g3lAXA) - 4g > 9S) — 58 

> (())7>4 

> s(A) -2dir. 


O halde, s(AxAxA) — s(A).s(A).s(A) 
-222 
-8dir 


Cevap B 


Cevap A 


|x|<2 ise-2<x<2 ve Xx tamsayıise 


A-(-1,0,1) dir. 


|x—1) <2 -2<x-1<2 


>——1<x<3 


ve x poziüftamsayı ise B-1/İ,2 J dir. 
O halde, Ax B'nin grafiği aşağıdaki gibidir. 





Cevap D 


TEM YAYINLARI 
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12. 


14. 


15. 


Grafiğe göre, 


A—-(-2,4J) veB-/(-1,1,2)dir. 


Cevap E 


A dan B ye tanımlı üç elemanlı bağıntı sayısı demek, 
A x B kümesinin üç elemanlı alt kümelerinin sayısı de- 


mektir. 
s(AxB) — s(A).s(B) 3.2 -6dır. 

6 6! 
O halde, ( ) - gigi “20 di. 


Cevap B 


B-1(4y) |) ya (2m—3).x ve x,yeR) 


bağıntısının tersi kendisine eşit ise y — (2m — 3)x ifa- 
desi y > Xx ifadesine eşit olmalıdır. 
Ohalde, 2m—-3-1— m2 dir. 

Cevap B 


|x|<2>-2<x<2 


Iyl <3 >-3<y<3 


olduğundan, $ nın grafiği <2, 2)x(-3,3) ün kar- 
tezyen çarpımına eşittir. 
Cevap A 




































YGS Matematik - 1 TEST - 1 (Çözümleri) Kartezyen Çarpım, Bağıntı . YGS Matematik - 1 TEST -2 Kartezyen Çarpım, Bağıntı | 
i 
16. x”4y? - 18 eşitliğini sağlayan (x, y) ikilileri için, 18. B-1(0.0).(1.1),(2.2).(1.2).(2.0)7 1. GE —y2, 2) - (16,x—y) 6. AYB-(1.2,3,4,5) 
BuG—/1,2,3) 
B-(103,8.).C23), (8, -3, (3,3), bağıntısı yansıyan ve ters simetriktir. olduğuna göre, Xx * y kaçtır? 
(©2,.-3), (<2, -3)C3,-2)) (1,2)eB ve (2,0)e B olduğuhalde, (1,0) ikisi B olduğuna göre, s|(AxB) u(AxC))J en cok kaç 
olduğundan s(B) <8 dir. nın elemanı olmadığından $ geçişken değildir. A)2 B) 4 C)6 D) 8 E) 16 olabilir? 
i Cevap A 
O halde, (1, O) ikilisi B nın elemanı olursa, B bağıntısı A)6 B)9 C) 12 D) 15 E) 18 
sıralama bağıntısı olur. 
2. A-(2,3) 7. A-1(-1,1,2) 
Cevap B B-1t,y,z) B-1-1,2) 
C-10,1) 


olduğuna göre, AxB nin grafiği aşağıdakilerden 
olduğuna göre, aşağıdakilerden hangisi AxCxB hangisidir? 
nin elemanı değildir? 


A) (2,0,1) B) (3,1,y) C)(2,t,1) 
Dd) 8,1, E) (2,0, y) 
19. x—1içiny—2x$*1—>y-214*1-3 tür 
(1,3) e$diır. 
i 3. A ve B kümeleriiçin, 
— : © xz3 için y-2x*1 -234*1-7dir 
| 17. B-(Gy):-y) (4 y-8)—0) abi Bi - 
(8, 7) eBdir. s(A-B)-8 
bağıntısında, x—-y-0 veya x*y-3-0dır. s(AnB)-4 


xzSiçiny—2xt*1—>y-254*1-1i1dir 
(5, 11) geBdir. 


s(Bx(B—A)) 32 
x—-yz0—> xy dir Buradan (0,0), (1,1), (2, 2) ve 


(3, 3) ikilileri B bağıntısının elemanlarıdır. olduğuna göre, s(A uB) kaçtır? 


ÇEKİ vYayınLaRı 
K İBENİ YAYINLARI 


xz7içinys2x*1>5>y-2741-15tir. 


X4y-3-05x4y3 tür Buradan (0,3), (3,0), (7. 15) eRBidır. A)12 o B)14 C16 (o D)18 E) 20 


(1, 2) ve (2, 1) ikilileri B bağıntısının elemanlarıdır. 
Ohalde, B-1((1,3),(3,7)7 ve 





O halde, s(B) -8 dir. : N 
Cevap C B-1((8.1),(7,3))7 tür. 4. AxB-/(a,1),(a,2).(b,1),(b.2)7 
BxC—/((1,01.(2.01.(1.y), (Yy. (1.2). (2.2)7 8. Yandaki şekilde AxBnin 
BVB“1-((.3),(3,.7),(3,1),(7,3))3 tür. grafiği verilmiştir. 
olduğuna göre, S(AxC ) kaçtır? 
s(BvB İİ) 4tür 














| i Cevap D A)2 B) 4 6)6 D)8 E) 12 Buna göre, A ve B küme- 
i leri aşağıdakilerden han- 
gisidir? 
5. Azj(xıxs2k kezZtj) A) A-(-1,2) BA-(-1,2) | 
i B—(x:x<10, xeN) B-(-1,3) B-(0,1) 
| s|(AxC)n(BxC)1-48 
G0A-(-1,2) D)A-(-1,2) 
| olduğuna göre, s(C) kaçtır? eliz) B-1-1,0,2) 
| EA-(-1,2) 
A)4 B)8 G) 12 D) 16 E) 24 B-/(-1,1,2) 


2-6 3-L 4-6 0-6 6-D 7-B &-G 
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YGS Matematik - 1 TEST -2 Kartezyen Çarpım, Bağıntı 
9. S((BxA)Uu(CxA)J 60 15. A-(1,2aAX) 
s<(C-B)-3 s(B)-7 
” olduğuna göre, A dan A ya tanımlanabilecek ba- 
olduğuna göre, s(A) kaçtır? ğıntıların kaç tanesinde (1, 2) elemanı pal 
A) 12 B) 10 Cc) 8 D) 6 E)2 A) 212 B) 218 G) 229 D) 222 E) 224 
10. A-11,2,3,4) kümesinde tanımlı, 
16. Grafikte, B bağıntısı 
B-1(y): x böler y ve xyeAjJ verilmiştir. 
bağıntısının eleman sayısı kaçtır? Buna göre, $ aşağı- 
dakilerden hangisi- 
A)8 B) 9 C) 10 D) 12 E) 14 nin bir alt kümesi- 
dir? 
11. A—11,2,3,4,5) kümesinde tanımlı, 
AY tylx-y24; xyezZj) 
si — 2x-1 ; 
B-(&ylv İk B)(6y)| y-2x;xyeR) 
O tey) xty>3;xyeNl 
bağıntısı için s(B ”İ) kaçtır? 
ğ çin s(B“') kaç D)((XYİ) xsy-İ;xyeR) 
Nieylxty-2;xyez) 
A) 0 B) 1 o) 2 D) 3 E4 E 
$ 
z 
K 
12. B-1(0y):2x1(3-a)y-0) > İZ. 
z 
E 
bağıntısı, doğal sayılarda tanımlı yansıyan bir ba- © 
ğıntı olduğuna göre, a Kaçtır? 
A) -5 B) -1 6)0 D) 1 E)5 
BC(AxB) ve ac(BxC) olmak üzere, 
& ve B bağıntıları yukarıdaki i ili 
a ağ B bağ yukarıdaki şema ile veriliyor. 
Buna göre -1 kümesi ? 
bağıntısı A de tanımlıdır. ae a 
Ni , A)0 B) 1 02 D)3 
B-B-İ olduğuna göre, x kaçtır? Gi 
A)-2 B) -1 Cc 0 D) 1 E)2 
18. A-(12,3,4,5) 
14. A-410,1,2,3,4,5 |) kümesinde tanımlı, A kümesinde tanımlanan bir B bağıntısı yansıyan ve 
n i simetriktir. 
Bs i yp: SEYE —2vexye a | 
| B bağıntısı ters simetrik olmadığına göre, eleman 
bağıntısının eleman sayısı kaçtır? sayısı en az kaç olabilir? 
A)4 B) 6 Cc) 8 D) 10 E) 12 A) 5 B)6 o) 7 D)8 E) 9 
9-D 10-A 11-0 12-E 13-A 14-B 15-E 16-E 17-6 18-0 
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A. TANIM 

A ve B boş kümeden farklı iki küme olmak üzere, 

AxB nin alt kümelerinin her birine “A dan B ye bir bağıntı” 
denildiğini biliyoruz. 

A dan B yebir f bağıntısı, A nin her elemanını B nin 


yalnız bir elemanına eşliyor ise, f bağıntısına A dan B ye 


bir fonksiyon denir ve f: A— B veya AİbB biçimin- 


de gösterilir. 


Burada, A ya f fonksiyonunun tanım kümesi, B ye def 
fonksiyonunun değer kümesi denir. 

Tanım kümesinin bir x elemanı, değer kümesinin bir y ele- 
manına f ile bağlı ise bunu, bağıntıda kullanılan (X, y) e f 
şeklindeki gösteriliş yerine f: x—> y veya genellikle y — f(x) 
biçiminde gösteriyoruz. 

Burada, x elemanına bağımsız (serbest) değişken, y ele- 
manına bağımlı değişken denir. 

A kümesinin bütün elemanlarının f ile B de eşleştiği tüm 
değerlerin oluşturduğu kümeye de A nın f altındaki gö- 
rüntüsü denir ve (A) ile gösterilir. 


f 
A Ea B 
görüntü 
kümesi 
(KA) <B) 
tanım değer 
kümesi kümesi 


Yukarıdaki tanıma göre, A dan B ye bir f bağıntısının fonk- 


siyon olabilmesi için, 


1)“ VxE A için («, y) e folacak biçimde en az bir yeB 
olmalıdır. Yani A da boşta eleman olmamalıdır. B de 
ise boşta eleman olabilir. 


2) vxedAiçin (x.y)efve (27) etikeny—z ok 
malıdır. Yani A daki Her bir elemanın B de (birden 
fazla eşi olmamalıdır) eşlendiği sadece bir eleman 
olmalıdır. 
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Aşağıdaki örnekleri inceleyelim. 


ağ 
le 


İ:A— Byefonksiyon 


a S& B 
— 
m 


g:A > Bye fonksiyon değil 
(A daki bir elemanın iki görün- 


tüsü var.) 
Aa İh B t 
— 
>, ay 
EE 4 


—> B ye fonksiyon değil 


h:A > Byefonksiyon İİ: 
A d boşta eleman var.) 


B A V, B 





u:A > Byefonksiyon v: A > Byefonksiyon 
Örnek: 


Bir f fonksiyonu, “Her bir reel sayıyı kendisinin üç katına 
götürür.” şeklinde tanımlanıyor. 


Buna göre, bu fonksiyonun kuralını yazalım. 


Çözüm: 
Verilenlere göre, f fonksiyonu, tanım kümesinin her x ele- 
manını, kendisinin (x in) üç katına eşlemektedir. Buna göre, 
ER—>R, 
ER—>R, 


1:x—3x veya 
f©) -3x şeklinde yazılır. 


Örnek: 


Bir f fonksiyonu, “Her bir pozitif reel sayıyı, çarpma iş- 
lemine göre tersi ile toplama işlemine göre tersinin top- 
lamıra götürür” şeklinde tanımlandığına göre, bu fonksi- 
yonun kuralını yazalım ve tin İ altındaki görüntüsü 
olan f(1) değerini bulalım. 
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Çözüm: 


Bir x reel sayısının toplama işlemine göre tersi — x, çarpma İş- 


P R > N le 
lemine göre tersi (0 ın çarpma işlemine göre tersi yoktur.) X tir. 
Buna göre, örnekte verilen f fonksiyonu, 

HRİR, 


41 
İ:x—>5——x veya 
X 


İERİ>R, 





©) xXx ve 


1 in f altındaki görüntüsü, 





Mia <<ğğ 
0) 7 >1(0) 0 dır. 








» SONUÇ 





f:A-B ye f fonksiyonunun kuralı y — #64) belli iken, 
ae€A'nın f altındaki görüntüsü (a) nın değeri, y — f(x) 

“te x yerine a yazılarak(x-a için) bulunany değe- 
ridir. 


Örnek: 


f0) XX -3x2 - 3x olduğunagöre, f(x 4 1) in değeri- 
ni bulalım. 


Çözüm: 
İÇ) -xXİ-3x2 $ 3x > (0) > Xİ—-3X” 43Xx-1 41 
> (9) X-0İ 41 
olduğundan, f(x) te x yerine x-* 1 yazılırsa, 
x-x*t1 için, ix) 5(X 41-10) 41 
> İk) etidi. 


Örnek: 


-((2x * 3) 3x4 2 olduğuna göre, 1(2) 4 ((3) toplamı- 


nı bulalım. 


Çözüm: 

10) bulunduktan sonra x yerine 2 ve 3 yazılarak sonuç bu- 
lunabilir. Ancak 1(x) i bulmadarı da 1(2) ve 1(3) değerlerini bu- 
labiliriz. 

(2x-4-3) -83x 2 eşitliğinde, 

2x 43 ün2 olması için x yerine yazılacak değeri bulursak, 











2X43-2>X2x-—İ>5x- > olduğundan, 
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a a e 








1 1 1 

-—— içi (2) 43) -3.( —-— 
X 7 isin, f(24 >) ) ( 5)i2 
> (0140) 7 42 


> 10) - — ve 


Benzer şekilde, ((3) ü bulmak için, 
2X*43-3 > 2x-0 > x-0 olduğundan, 
xz0 için (2.0043) -3042 


>f(3) 2 dir. 
Buna göre,  1(2) * f(3) — > -2 
5 
— — olur. 
2 
Örnek: 
#R>—R 


(EZ 41x42) 42 4 2x-6 


olduğuna göre, f(6) kaçtır? 


Çözüm: 

HEX? 4x 4 2) - 4x2 4 2x—6 ise, 
24x42) 4x27 42x44-4-6 

(El 44x42) -2(2 4x1 2)-10 olup, 

10)  2x-10 dur. 

Buradan f(6) -2.6—10—12—-10 2 bulunur. 


Örnek: 

t0) - 3*“2 olduğuna göre, f(2x * 1) in f(x) türünde 
değerini bulalım. 

Çözüm: 


(6) -3*-2 veriliyor f((2x * 1) i bulmakiçin x yerine 
2x t 1 yazarsak, 
(ex 41) <3“ 11-2 - (ox 41) <3 


3g> 
el ve 


3 > ie) e > 3 — 9) olduğundan; 


3* yerine 9f6) yazılırsa f(2x * 1) in f(x) türünden değeri, 


(ex 4 1) < LR 
3 
2 
— xs) gril 


> (0x 41) 27170) 
olarak bulunur. 
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Örnek: 


Xx 





— -l olduğuna göre, f(x) in f(x * 1) türünden 


değerini bulalım. 


Çözüm: 














x—İ x-1-—1 
— —— tx 1) ——— 
ft) ç eN a1 
— iye — 
xXtİ 
1 x#1 1 
> — 14 — 
4 1) Xx 
1 1 AN 
—z —1 değeri, 
X Xx 4*1) 9 
x—İ 1 ii i 
(0) > : Mİ eşitliğinde yerine yazılırsa, 


(60 in f(x * 1) türünden değeri, 


ME (yüze EEE 
(0) 1 een 1) 
1 
a 
2X4 1)-1 
Mi ME ET 


olarak bulunur. 


Örnek: 

A-(-1,0,1,2) vee B-4(-4,-3,-1,1,3,4) olmak 
üzere,f-((X.y)|y-2x—-1,x€AveyeBj şeklinde 
Adan B ye tanımlı f fonksiyonunu liste biçiminde yazıp 


şema ile gösterelim ve görüntü kümesini bulalım. 


Çözüm: 

(©) —2x—1 olduğundan, 

X--—İ için, iÇ 1) 2.(1)-1--3, 

X-0 için, (0) -20—-1—-i, 

X—1 için, (1) 21-11, 

X—2 için, (2) 22-13, 

olduğundan, t — /(— 1, —3), (0,— 1), (1, 1), (2,3)3 olur. 
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Fonksiyonlar 


O halde, 


görüntü 
kümesi 





O halde görüntü kümesi 


KA) -(-3,—-1,1,3)7 olarak bulunur. 


Örnek: 


A-f(1,2,3) kümesinde 
tanımlı, yandaki şekilde 
grafiği verilen t:x—y 
bağıntısının o fonksiyon 


olup olmadığını bulalım. 





Çözüm: 

Şekilde verilen grafikten f bağıntısını liste biçiminde yaza- 
lım. 

İ:x—y olduğundan, 

1-1((11),(2,1).(8.2),(3,3)) 

bağıntısından görüldüğü gibi tanım kümesinin (ikililerin bi- 
rinci bileşenleri) bir elemanı (3) birden fazla elemanla eşlen- 


miştir. Dolayısıyla A da tanımlı f bağıntısı fonksiyon değildir. 


Örnek: 


Aşağıda verilen bağıntıların fonksiyon olup olmadığını bu- 


alım. 


2x*İ 
4 





Y ER—R ye, İf) 


2) isieyıiylisis,xeRveyeRj) 





33 RR ye, iy İz 


4) İNNİ ya, ty EL 
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Çözüm: 


* 


Yi) a bağıntısında x-12 için payda0 (si- 


fir) olacağından ME ifadesi tanımsız olur. O halde, ta- 


nım kümesindeki —2 ve 2 elemanları boşta kaldığından 


i0) — e bağıntısı R den R ye fonksiyon değildir. 


2)f1:x>(y|s14x2, f:R—R yetanımlı f bağıntısr 
nin tanım kümesindeki her elemanın farklı iki görüntüsü var- 
dır. Örneğin, x-O için |y|>1isey-*£i1gibi.. 

Dolayısıyla f:x e|y|x14x2 bağıntısı R denR ye 


fonksiyon değildir. 


3) (6) — bağıntısının tanım kümesinin her elema- 


14 


nı (VxeR) yalnızca bir yeR ile eşleneceğinden 


tw) 5 > bağıntısı R den R ye fonksiyondur. 


2x t1 


4) (0) s bağıntısının tanım kümesinde boşta ele- 


manlar vardır. Örneğin, 


Xxz0 için (0) -y > g Nİ gibi... 


Dolayısıyla #:#N— Nİ ya, f(x) — İL bağıntısı 


N den N* ya fonksiyon değildir. 


Örnek: 


t:A—>Bye (60 -2x-3 fonksiyonunun görüntü kü- 
mesi f(A)-4(-3,4,7) olduğunagöre, f fonksiyonu- 
nun tanım kümesini (A yı) ve değer kümesini (B yi ) 


bulalım. 


Çözüm: 


t:A— Bye f(x) -2x-3 fonksiyonunun tanım kümesi ele- 
manlarının (X in) görüntüleri verildiğinden, 1() — 2x-3 
ifadesini bu görüntülere eşitleyerek tanım kümesinin ele- 


manlarını (X leri) bulalım. 
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Fonksiyonlar 








Fonksiyonlar - YGS Matematik - 1 
2X—-3--3 > 2x-0 > X-0, Örnek: 
: A-(0,1,2,3,4) ve B-(x|-2<xS2 ve xeZ'jJ 
2X-3-4 5 2x7 2x2 —, * > , v 
2 ç olmak üzere, A dan B ye tanımlanabilecek fonksiyon sa- 


yısının B den A ya tanımlanabilecek fonksiyon sayısın- 


m ru dan kaç fazla olduğunu bulalım. 


olduğundan f fonksiyonunun tanım kümesi, 


asfoğ.st tir 
2 


Çözüm: 
s(A) -5ti. B—-f(1,2) olduğundan, s(B) -2 dir. Buna 


göre, 
KA) c B olduğundan, (A) -(—3,4,7) kümesini kapsa- 


s(A) s6) .55 ç2.. i 
yan her küme f fonksiyonunun değer kümesi (B) olabilir. 1 s(e) 1 Ls) a rk 


Örnek: Örnek: 
A-f(a,b,c,dj ve B-/(1,2)J olmaküzere,AdanB 
ye tanımlanabilecek fonksiyon olmayan bağıntı sayısını 


HR-R, 16) Xx 41 fonksiyonu veriliyor. 


2) Kİ 4 1) (1) Kİ 1) 
bulalım. 
eşitliğini sağlayan x değerini bulalım. 

Çözüm: 
Çözüm: A dan B ye tanımlanabilecek bütün bağıntıların sayısı, 
>< H1 ise, Ax) - 2142) - 256 ve 
(2) 502 41-5, 
YEAR 1X2 42x42, 


bu bağıntılardan fonksiyon olanlarının sayısı, 
( s(B) 3 — 29 - 16 olduğundan, 

Adan B ye tanımlanabilecek bağıntılardan 
X—1) 5 (X—10)7 415 xX2—-2x 42 il i 2 
256 — 16 — 240 tanesi fonksiyon değildir. 
R SAM > N O halde, A dan B ye tanımlanabilecek fonksiyon olmayan 
değerleri verilen eşitlikte yerine yazılırsa, 
bağıntı sayısı 240 tır. 
12) 4k fx #1) — (1) * 1-1) 
24Xx2-2x42 
2—2xX 
-3 

3 


— — tür 
4 


ll 


> 54Xx242x42 
> 2Xxt5 


ı 


> 4x 


C. FONKSİYON GRAFİĞİ 


f:A>B, x—>y-() fonksiyonu için, 


> Xx 


İ-((y)|)y1f0), xeAveyebBj kümesinin eleman- 
larına analitik düzlemde (koordinat düzleminde) karşılık ge- 


len noktalar kümesine f fonksiyonunun grafiği denir. 


B. FONKSİYON SAYISI 


A ve B kümeleri için s(A) -m ve s(B) <n ise AdanB Örnek: 


ye tanımlanabilecek fonksiyon sayısı: A-(-2,-1,0,1,2) ve B-1-2,-1,0,1,2,3) ol 
mak üzere, t:A—B, x— 1(X) - 1—x fonksiyonu veriliyor. 
(sie) BA nm dir 


Buna göre, f fonksiyonunun grafiğini çizelim. 
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Çözüm: 


f fonksiyonunun elemanı olan ikilileri ((X, y) e f) bulup, ana- 
litik düzlemde gösterelim. 


(6) <1—x olduğundan, 


(- 2)-1-62)3; G2,3) 
(61)21-61) 32; 12) 
(0) 1-0-1; (0, 1) 
(0) 51-10, (1.0) 
(0) 1-2-1; (©,—1) dir 
O halde, f fonksiyonunun grafiği, 
B 
girememe 3 
9 2 





şeklinde çizilir. 


Başka bir ifadeyle, bir t fonksiyonunun elemanları olan iki- 
lilerin analitik düzlemde gösterilmesiyle oluşturulan nokta- 
ların kümesi bu fonksiyonun grafiğidir. 


Örnek: 


1:A—>B fonksiyonu için 
f1-((6y) | yaf, xeAveyeBjdi. 


A ve B kümeleri için şekildeki grafiği inceleyelim. 








Çözüm: 

İ:A—B tanmlıise AcRveBcR dir. 

A: f fonksiyonunun tanım kümesi, 

B: f fonksiyonunun değer kümesi, 

la, bl: f fonksiyonunun tanım aralığı (kümesi), 

Ic,dl: f fonksiyonunun görüntü kümesi olur. 

Burada, y — f() fonksiyonunun grafiği üzerindeki herhan- 
gi bir P(x, y) < P(m,n) noktasını inceleyelim. 

Grafik üzerindeki bütün noktalar, grafiğe ait denklemi sağlar 
(gerçekler). 
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Buna göre, 

P(x, y) s P(m,n) için xsm, yn ve Pfm,n) e f oldu- 
ğundan, x ve y değerleri y - f(x) denklemini sağlar. 
xzmiçin yef(m—n dir. 

Grafik üzerindeki noktaların koordinatlarından birisi belli, di- 
eri bilinmiyorsa, bilinmeyen koordinat grafiğe ait fonksi- 


yondan bulunabilir. 





İs UYARI 






Grafiği verilen bir f bağıntısının fonksiyon olup olmadı- 
ğını bulmak için, f bağıntısını tanım kümesi elemanla- 
rinin bulunduğu eksenden (y — İ(x) için x ekseninden, 
Xx İ(y) için y ekseninden) tarım aralığı boyunca dik- 

meler Çizilir; 


1) Bütün dikmeler grafiği kesiyorsa (grafiği kesmeyen 
hiçbir dikme kalmıyorsa), 


« 2) Dikmelerin her biri grafiği sadece birer noktada kesi- 
yorsa; 
“grafiği verilen bu f bağıntısı fonksiyondur. 


Örnek: 


x ekseni boyunca çizilen her 
dikme grafiği kesiyor ve bir- 
den fazla noktada grafiği ke- 


sen dikme de olmadığından 





yz f(x) fonksiyondur. 














© :.R—R 


Tanım kümesi elemanları 


y ekseni üzerinde oldu- 








ğundan, y eksenine çizilen 








her dikme grafiği kesiyor 





ve grafiği birden fazla nok- 








tada kesen dikme de ol- 











madığından x — f(y) bir 


fonksiyondur. 


(W:R—R 
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—3e€|(-3,<5) fakat 

Xx --3 ten x eksenine 
çizilen dikme f(x) eğrisini 
kesmez. (tanım kümesin- 
de boşta eleman var) 

Bu sebeple f(x) bağın- 
tisi fonksiyon değildir. 


Xxs-—4 ve xX-5 tanımkü- 
mesinin elemanı değil. Bu 
sebeple x-—4 ve x-5 
ten x eksenine dikme çiz- 
meye gerek yok. x-—2 
den çizilen dikme grafiği 
«2, 3) noktasında ke- 
ser. O halde, f(x) bağın- 
tsi fonksiyondur. 


Xz4 ten x eksenine çi- 
zilen dikme grafiği iki nok- 
tada keser. Tanım küme- 
sindeki bir elemanın 
(XX < 4 ün) birden fazla 
görüntüsü var. Bu sebep- 
le f(x) fonksiyon değildir. 


y eksenine çizilecek dik- 
melerden sadece y < 0 
(XX ekseni) grafiği kesmez. 
Ancak y — 0 tanım kümesi- 
nin elemanı değil. Bu se- 
beple tanım kümesinde 
boşta eleman yoktur. Grafi- 
ği birden fazla noktada 
kesen dikme de olmadi- 
ğindan XxX — f(y) 


bağıntısı fonksiyondur. 
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Örnek: 
Şekilde y — 1(x) fonksiyo- 


nunun grafiği veriliyor. 


(a) -6. fb) <0, 


(0) >c, 4) 2d 











*d 


olduğuna göre, ifadesinin değerini bulalım. 


Çözüm: 

















Şekilde grafiği verilen f(x) fonksiyonuna göre, 


y - f(x) denkleminde, 


(Dia) <6 


y-6için x—a olduğundan grafik üzerinde ordinatı 











y6 olan noktanın apsisi x-a—7, 


91-4) xd 


--—4 için y sd olduğundan grafik üzerinde apsisi 





--4 olan noktanın ordinatı y-d—-3; 


Btb) <0 
y0 için x-b dir. Ordinatı y - O olan noktalar... 


x ekseni üzerindedir. O halde, b -—2; 








Oto) —c 








X-0 için yc dir. Apsisi x <0 olan noktalar 





y ekseni üzerindedir. O halde, c - 2 dir. 














Buna göre az e) 
ai b-c —2-2 





HA-ŞOJ>R 
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Örnek: 








Şekilde grafiği verilen f:A—B y - f(x) fonksiyonu- 
nu inceleyelim. 


Çözüm: 


f fonksiyonunun tanım aralığı, 


17 i 
- (-5,— dir 
: ( 2 | 


ft fonksiyonunun görüntü kümesi, 


KA) - çasluf -7 | dir. 


Görüntü kümesini kapsayan her küme, 


t fonksiyonunun değer kümesi olabilir. 


Ayrıca burada, 
(G5,-3) e f olduğundan 1(-5) -—3 diyemeyiz. 


—5g A olduğundan, f(-5) ten söz edilemez. 


3 3 5 3 3 
ye, dan,f(—-— |) #—, 
( 2.2) ef olduğun an ( 2) 2 
« > o) e ft olduğundan, 2) zO0dır, 
2 2 
(4, 0) ge folduğundan, ((4) #0, 

9 > 9 . 
4,-> | e folduğundan, (4) -— — dir. 
2 2 

Ayrıca, 


yz0 için x in alabileceği değerler 


-—3, 


3 : 
xe-—vexz2dir 
2 
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z0 içiny— > olduğundan, f(X) fonksiyonunun y ek- 


senini kestiği nokta ( 0, > ) dir. (X e karşılık gelen birden 


fazla y değeri olamayacağından f(x) fonksiyonu y eksenini 


birden fazla noktada kesemez.) 
(64 in alabileceği en küçük değer f(4) — — > 


164 in alabileceği en büyük değer (2) —3 tür 


talarında sırasıyla en küçük ve en büyük değerini almakta- 


dır. 


Örnek: 


yk) 





Yukarıdaki şekilde, y - f(x -- 2) fonksiyonunun grafiği veri- 
liyor. 


f(a) 


2 olduğuna göre, a nın alabileceği değeri bulalım. 


Çözüm: 


Grafik üzerindeki bir noktanın koordinatlarından biri belli 
iken bu değer grafiğe ait denklemde yerine yazılarak diğer 
koordinat bulunur. O halde, (a) - 2 denkleminde y - 2 de- 
geri bilindiğinden a nın alabileceği değeri bulmak için 1) 
eğrisi üzerinde ordinatı 2 olan noktanın koordinatları 


ys İ« * 2) denkleminde yerine yazılmalıdır. 


Buna göre, ordinatı 2 olan nokta (3, 2) olduğundan Xx yeri- 
ne3, y yerine 2 yazılırsa, 


ysi*2) > 2-18 42)-f(a) 
> 2 -1(5) - fa) 


>a-Ştir 


YAYINLARI 
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- denkleminin çift katlı köklerinde fo) ve abi) fonksiyonle: 
- rı birbirine teğettir. 





gf) - denkleminin çözüm kümesinin elemanları 
- İl) ve gf) fonksiyonlarının ortak noktalarının (kesiştikt 
ri veya Ke olduklari m ve N 


get oldukları noktalarda) f6) ve gis) in değer leri : bibin. : 
“ne eşittir. 


Örnek: 





Şekilde verilen 1(x) ve g(x) fonksiyonları için, 


3 5 4 
A-4,-1.B(-2,o),c(2,2 ; 
( ).B ( 5 ) C ( ia ) noktaları ortak nok 
talar olduğundan 











© İf) ve gf) fonksiyonlarının teğet olduğu noktaların ap. 
- sisleri #(x) - gf) denkleminin çift katlı (iki kat; dört kat, . -) 
- kökleridir. Bunun karşıtı da doğrudur. Yani İf) — of) 





| 
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Örnek: 

Şekilde grafikleri verilen 
(() 5 ve 

3g(x) - 3x - 2 fonksi- 
yonlarının ortak nokta- 
larını bulalım. 


Çözüm: 
16) ve g(x) fonksiyonları- 
nın eşitlenmesiyle elde 


edilen denklemin reel 
kökleri bu iki fonksiyonun ortak noktalarının apsisleridir. Bu- 





na göre, 
(0) ge) > >3x-2 
> X-3x42-0 
> “-3x42411-1-0 
> “-1-3x43-0 
> YE 4x4 1) 3-1) 
> K- 162 4x-2) 0 
> 4-1).(X-1).X 42) > 
> «— 12x42) >0 
X, 2-2 için y, -f(-2)-g-2)--8 
Xx, >X, > 1 (iki kat kök) için y, —f(1) -g(1)—1 
olduğundan, f(x) ve g() fonksiyonları (- 2, 8) noktasında 
kesişirler. (1, 1) noktasında ise teğet olurlar. 


D. EŞİT FONKSİYONLAR 
i:A—B, ©) 
Vxe Aiçin f(x) - g() ise f ve g fonksiyonlarına eşit 
fonksiyonlar denir ve f - g ile gösterilir. 


—yveg:A—B, gp) < yolmak üzere, 


Örnek: 

A-/0,1,2) ve B-/-1,0,1,3) kümeleriile 
(A>B, (6) -xX-1 ve 

g:A—B, gi) -xX-2x2 4 2x—-1 

fonksiyonları veriliyor. 


f ve g fonksiyonlarının eşit fonksiyonlar olduğunu gös- 
terelim. 


Çözüm: 

(6) —x2—1 ve go) > X-2x2 4 2x-1 veriliyor. 
Xx—0 için, (0) -g(0)-—i, 

xz1 için, f(1) >g(1) 0, 

x 2 için, (2) -g(2) <3 olduğundan, f-gdir 
1-g-/(0,.-1),(1,0).(2,.3)) olur. 












YAYINLARI 


HEMİ 








Fonksiyonlar 


E. FONKSİYONLARDA İŞLEMLER 
İAS>R,g:B—R ve AnB-#G olmaküzere, 





9d *£g:(AnB)—R ve (( £g)6) - 16) £ g6) 
2) (.g):(AnB)—>R ve (£. g0) 10). gp) 
ce R olmak üzere, 
(c.):A—R ve (c.)(0) <c.f6) 
2 e ie). 
3) ç HANB) Ave (5 )o0 - se) (09 s0) 


Örnek: 


RR, (00x41 veg:R—R,g() XX 11 
fonksiyonları veriliyor. 


1) (st * 29)() 
) 6 


ni 


fonksiyonlarını bulalım. 


2) (a— 20)(x) 3) (.9)0) 


5) ho) 1 4x5 — Ef) 


Çözüm: 


1) (8f * 29)0) — 3) * 290) -3(X 41) 420241), 


— 2x2 43x45, 


2 41-2X41) 
—X-2x-1, 


2) (g - 290) > ge) — 210) 


3) (.9)0) - 1).90) < (XYZ Kİ) 
ÖR X Sİ, 





Xx—x2 
XX 4x2 


x*1—0211) 
XİKİ Hİ 





4) (G2) o 
f*-g 
5) ho) 14x91 xX2 10) 214 x1—x2X 41) 
> Xİ-Xİ—XE 41 
şeklinde bulunur. 


- Örnek: 
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A-(-2,-1,0,1,5) vee B-/-1,0,1,2,3) kümeleri 
ile, f#A—>R, 10) <2**İ ve g:B—>R, go) > xX-1 
fonksiyonları veriliyor. 


ei fonksiyonunu ve görüntü kümesini bulalım. 
tg 


Çözüm: 


e nh diyelim. 
İ*tg 
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Fonksiyonlar 





AnB-/(-1,0,1)Jolduğundanh:(AnB)—Rdir 


Buna göre, hx) > 28) g0. olduğundan, 
1) tai) 





ha « VEN gen) 2211. (4-1-1) 
(41 #g-1) 21 4 (1) —-1 
> hc 1) s0, 


2.2911 (02-1) 


ho) < 20-90) 2291. (0 
2041 4 9-1 


f(0) * g(o) 





> h(0) --4, 


ie 2d 
(0) 4 gi) 


2.2111 (42-1) 


giti 412.4 





>h(1) s0 dır. 


O halde, hfAnB) - Öz) (ANB) 0, 4) ve 


a TN -1(1,0),(0,—4), (1, 0) 7 dur. 


Örnek: 


f veg, A dan R ye birer fonksiyondur. 





(©) 


3x41 ME 
4 


, ge) ve (£-g)X(A) -(-1,3) 


olduğuna göre, (f —g) fonksiyonunun tanım aralığını ve 


10) ve g(x) fonksiyonlarının görüntü kümesini bulalım. 








Çözüm: 
Xx 1 — 
ti) ve g()-— pe olduğundan, 
4 4 
3x1 x—İ 
(€-g0) — 16) ge) - —— - — 
g0) - f6) - ge) 2 7! 
— €-go) - xI dir. 


€-oXA)-(1,3) >-1s(-g)<3 


xi: 
2 


> -is <3 


> -2sx11<6 
> -3<x<D5itir 


Buna göre, A -|(-3,5) olur. 





ÇGEENİ YAYINLARI 





Ag 





f(x) ve g() doğrusal iki fonksiyon olduğundan, f ve g'nin 
tanım aralığının, —3 <x <5 uç noktaları f(x) ve gi) te 
yerine yazılarak f ve g nin görüntü kümeleri bulanabilir, 


O halde, 
| 3EM Aİ İ 2041 JA 24 


ge 


ga) | Zİ saa EN) 


olarak bulunur. 





Ts» UYARI 





A boş olmayan bir küme olsun. AXxA nın boş olmayan 
herhangi bir alt kümesinden B ye tanımlarıan bir forksi- 
yona iki değişkenli fonksiyon denir ve 


İ:(Ax4)—>B, f:(x2)—y, y - f(x z) şeklinde gös- 
terilir. 


A-AxA İz) B 


(1:A25B, yiz) dir 


Örnek: 


f04 y) —X—y?—3xy(—y) olduğuna göre, f(1999, 2001) 


değerini bulalım. 


i 


Çözüm: 
İçe y) <-y-3y6-y) 
— İy) - X—y) tür. Buna göre, 
> feyzi yie-y)' 
> #(1999, 2001) — (1999 — 2001)9 
2 
--5i12 dir. 
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Fonksiyonlar 





Örnek: . 


x ve:Y pozitif reel sayılar olmak üzere, 
#() < te) -iy) şeklinde veriliyor. 
Yy 


K > ) - 3 olduğuna göre, f(4) ün değerini bulalım. 


Çözüm: 


K i ) — to) -f(y) olduğundan, 


Ni) <1 0) 


13) 210 -1e) 
*- 


a 


Ma sİte te) 

> 14) 43 -- (ie) -ta)) 

> a) (2) a) 3-07) 
4 2 


--6dir. 


E FONKSİYON TÜRLERİ 


1) Bire Bir Fonksiyon 
Bir fonksiyonun tanım kümesindeki farklı her elemanın gö- 
rüntüsü de farklı ise bu tip fonksiyona bire bir fonksiyon 
denir. Buna göre, 

s(A) < s(B) olmak üzere, 

1:A>B, y -f6) kuralıile tanımlı f fonksiyonu bire bir 


ise, 


VX,,X,€ A için Xx,#X, > ix) tf) ya da 
1x) 16) > x, Xx, olmalıdır. 





A& İ B 
sa 
a 
Mpa 
itA—Bye t:A— Bye 
bire bir fonksiyon bire bir fonksiyon 


YAYINLARI 


SEM 
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Örnek: 


HR—R, 4) 2x3 4 1 fonksiyonunun bire bir olup oi- 


madığını bulalım. 


Çözüm: 

(0-28 4 1 olduğundan 1(x,) 2x," #1 ve 
1) < 2x,” #1 olur O halde, 

f(x) - t6ç) eşitliğinden, 

e 2x, 1 > 2x,” 2x, 


Buna göre, 1(x,) — İX,) > X, *X, kuralı sağlandığından, 
İHRSR, (0) <2 *1 bire bir fonksiyondur. 


Örnek: 


##R>R, fO) < 9 - 1 fonksiyonunun bire bir olup ol- 


madığını bulalım. 


Çözüm: 

ix) sta) > 3x7 -1-3x,7—1 > 3X,? > BK” 
> xisx 
> Iyisi 
> Xı — iX 


olduğundan, f fonksiyonu bire bir değildir. 


2) Örten Fonksiyon 

Değer kümesi ile görüntü kümesi eşit olan fonksiyonlara 
örten fonksiyon denir. Buna göre, 

s(A) z s(B) olmak üzere, 

AB, y > f6) kuralı iletanımlı f fonksiyonu örten ise 
KA) <B dir Yada t:A—B ve HA) - B ise(f nindeğer 


kümesinde boşta eleman kalmıyorsa) f örten fonksiyondur. 





a 5 B 

as m 

Ge 
t:A—>Bye (:A—>Bye 
örten fonksiyon örten fonksiyon 








| 
| 
| 
| 
İl 
İ 
i 
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Örnek: 


A-f-1,0,1) ve f:A—A, fx) > © fonksiyonunun 
örten olup olmadığını bulalım. 


Çözüm: 


(1) (1)İ5—1, (0) 09-0, (1) — 13 — 1 olduğu 
na göre, (A) -1-1,0,13 dir Bunagöre, (A) <A oldu- 
ğundan f örten fonksiyondur. 


A dan B ye tanımlanmış bir f fonksiyonu hem bire bir, 
; hem de örten ise, f. fonksiyonuna bire bir ve örten 
- fonksiyon denir. 


Örnek: 


f:R—R, f( < 4—3x fonksiyonunun bire bir ve örten 
fonksiyon olduğunu gösterelim. 


Çözüm: 


f#R—Rye f fonksiyonunun örten olması için (A) — R ol- 





malıdır. 
“O halde, değer kümesinin herhangi bir elemanına m diye- 
lim. Buradan, 
4—-m 
Mm 4—3X xs 
> 3 R R 


100 4—3x 
olur. Buna göre, 





m e R için —N ep olduğundan, değer kümesindeki 
her m gerçel (reel) sayısı, tanım kümesindeki bir gerçel (re- 
el) sayının görüntüsüdür. O halde, f(() - 4—3x örten bir 
fonksiyondur. 


Ayrıca, 





tx) ix) > 4 3k, -4-3X, > X,—X, 
olduğundan, f(x) - 4 — 8x bire bir fonksiyondur. 
Buna göre, f(x) fonksiyonu hem bire bir, hem örten fonksi- 


yon olduğundan, f(x) bire bir ve örten fonksiyondur. 


3) İçine Fonksiyon 


Görüntü kümesi değer kümesinin öz alt kümesi olan fonksi- 
yonlara içine fonksiyon denir. 


İ:A>B, yf() kuralı ile tanımlı f fonksiyonunun içine 
fonksiyon olması için, (A) c B ve HA) * B olmalıdır. 











YAYINLARI 


İLEM: 
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tA—> Bye 
içine fonksiyon 


İ:A— Bye 
içine fonksiyon 


Örnek: 


içine fonksiyon olduğunu bulalım. 


A-1-1,0,13) ve ft: A—4A, f(x) -xX fonksiyonunun 

Çözüm: 
(1>6171,f(0)-0?-0, 

(1) > 12-1 olduğuna göre, 
HA) 10,1) dir. Buna göre, 
KA) CA ve (A) #A olduğundan 
İ, içine fonksiyondur. 





Adan B ye tanımlanmış bir f fonksiyonu hem bire bir, 
hem de içine fonksiyon ise f fonksiyonuna bire bir ve 
içine fonksiyon denir. 


Örnek: 


f:Z—72Z, f(x) -3x-1 fonksiyonunu inceleyelim. 


Çözüm: 


VX, X,€ Z için İ(x,) f(x) > 3x,—1 3x, -1İ 


olduğundan, f fonksiyonu bire bir fonksiyondur. 

Ayrıca, VX4,X,E Z için,f(2) -1....—4,—1,2,5,... ) yani, 
görüntü kümesinin elemanları sadece, 3 ile bölündüğünde 
2 kalanını veren tamsayılardır, 
bütün tamsayılar değildir. O 
halde, 

İ(Z) CZ ve ((2)#Z olduğun- 
dan 1(X) -3x-1 örten fonk- 
siyon değil, içine fonksiyondur. 





Veya ikinci yol olarak; değer 


kümesinin herhangi bir elemanı m e Z olsun. Buradan, 


mz3Xx—1i > xXx LL 





olur. 
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Fonksiyonlar 





mi m ti 








vm e Z için daima tamsayı olmadığından 





tanım kümesindeki her elemana karşılık gelmez. 


O halde, f fonksiyonu örten değil, içine fonksiyondur. Do- 
layısıyla 1:Z—7Z, 1(x) - 3x—1 fonksiyonu bire bir ve İçi- 


nedir. 








“Grafiği verilen bir f fonksiyonunun türünü belirlemek 
“için; f fonksiyonun görüntü kümesinin her elemanından” 
görüntü kümesinin: elemanlarının bulunduğu. eksene 
“(zf için y eksenine, x — #(y) için x eksenine) dik- 
meler çizilir: z 
1) Grafiği kesmeyen dikme varsa, f içine fonksiyondur. 


© 2) Grafiği kesmeyen dikme yoksa, örten fonksiyondür. 

3) Grafiği kesen bütün dikmeler, grafiği sadece bir nok- 
tada kesiyorsa (birden fazla noktada Kesmiyorsa), f bi- 
re bir fonksiyondur. 


Örnek: 





























yx 























HR-(0J—>R 
örtendir, bire bir değil 


1:3, 9)—>R 
bire bir ve içine 









































&R-R 


11(-3,2J—(-2,4) MN iş 
bire bir ve örten değil 


bire bir ve örten 








« ELİNİ YAYINLARI 
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Bire bir fonksiyon sayısı: 
s(A) sm, s(B) <n ve nzm olmak üzere, Adan B ye ta- 
nımlanabilecek bire bir fonksiyonların sayısı, 


“ni 

- P(n;m) ———— 

(a, m) (n - m)! 

n m olmak üzere, A dan B ye bire bir ve örten fonksiyon- 
ların sayısı, 


- Pin,m) sn! dir. 


Örnek: 
Asda,b,cj ve B-11,2,3,4,5) olmaküzere, 
A da tanımlanabilecek bire bir ve örten fonksiyonların 


sayısını ve A dan B ye tanımlanabilecek bire bir olmayan 
fonksiyonların sayısını bulalım. 


Çözüm: 


s(A) 3 olduğundan, A da tanımlanabilecek bire bir ve ör- 
ten fonksiyonların sayısı P(3,3) -3!-6diır 


s(A) <3 ve s(B) - 5 olduğundan A dan B ye tanımlana- 
bilecek bütün fonksiyonların sayısı 53 — 125 ve bire birfonk- 
siyonların sayısı P(5, 3) — 5.4.3 > 60 olduğundan, bire bir 
olmayan fonksiyonların sayısı, 125 — 60 — 65 tir. 


4) Birim (Özdeş) Fonksiyon 
Tanım kümesindeki her elemanı yine kendisine eşleyen 
fonksiyona birim fonksiyon denir ve | ile gösterilir. 


I:ASA,I() —x veya f(x) — x birim fonksiyondur. 


Örnek: 


A-/-1,0,1,2) ve ft: A—4A,f(x) <x fonksiyonunu 
liste biçiminde yazıp, görüntü kümesini bulalım. 


Çözüm: 

(0) 2x>1C1)2-1, a £ A 
(0) 0, (1) <1, (2) -2 . 
olduğundan, 0e 4 
1-161,-1.(0,0),(1.0.€. 2 TN 


(A) -1-1,0,1,2) dir. 
i:A>Aya birim 
(özdeş) fonksiyon 
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Örnek: 

#R—R 

(©) 2x4 (b-i)Esaxtct1 
fonksiyonu birim fonksiyondur. 

Buna göre, f(a * b * c) yi bulalım. 


Çözüm: 
ffonksiyonu birim fonksiyon ise x2 nin katsayısı O, x in kat- 
sayısı 1 ve sabit terim O olmalıdır. Buna göre, 


(0) x(b—1)x2 (2 sa)x$ c31 
VE EE AI 
0 1 (4) 
bD-1-0—>b-—1, 2*a-1—>a--1 ve 
c*1-0—>c--1 olup, 
atb$şc--14$-1-1--i1dir 
(a*b*c) satbsc--i olur 


Örnek: 


#:R—>R, f() —x birim fonksiyonunun grafiği, aşağıda- 
ki şekilde verilmiştir. 





5) Sabit Fonksiyon ve Sıfır Fonksiyonu 

Tanım kümesindeki her elemanın görüntüsü birbirine eşit ve 
sabit bir reel sayı oluyorsa bu fonksiyona sabit fonksiyon denir. 
VXe A için f:A—B, f() <c - sabit, ceBise f sabit 
fonksiyondur. 


Adan B ye tanımlanabilecek sabit fonksiyon sayısı s(B) dir. 
Özel olarak, c — O (sıfır) ise f fonksiyonuna sıfır fonksi- 
yonu denir. 


Örnek: 


i 
Mi SB A e B 
ds 

b — 2” —> 
ce 


f:A—>Bye sabit f:A>B ye sifir 


fonksiyon fonksiyonu 

(Adan B ye 4 farklı (Adan B ye 3 farklı 
sabit fonksiyon ta-. sabit fonksiyon ta- 
nımlanabilir.) nımlanabilir.) 


HE YAYINLARI 
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EMİNE EREN RE ENEL İŞ EB ME RENEE ERDAL MERAL 


Fonksiyonlar 





Örnek: 


ERER, 16) — (8n * 1)x - 6n—1 fonksiyonu sabit fonk- 


siyondur. 
Buna göre, f nin kuralını bulup, grafiğini çizelim. 


Çözüm: 


f nin sabit fonksiyon olması için f(x) in değerinin x ten ba- 
ğımsız olması gerekir. O halde, x in katsayısı O (sıfır) olma- 


lıdır. Buna göre, 


8041-0 n--1 ve 


ie 


10) 0.x -6. (- 3 )-! olur. 


> İW©) --3 olur. 





Burada, x in bütün reel sayı değerleri için y nin değeri — 3 tür, 
(6) --—3 ün grafiği şekildeki gibi olur. 


Burada, 1(0) — -3, 1(C5)--3,f > 


Örnek: 


ce R olmak üzere, 
EARA>R, 

(0) sc 

fonksiyonunun grafiği 
yandaki şekildeki gibidir. 





Örnek: 


m ve n reel sayılar olmak üzere, 


Xx -3x 4-3 
HASA, fp) ere 
w 62 4-nx$#1 


fonksiyonu sabit fonksiyon olduğuna göre, m—n farkı- 
nı bulalım. 


Çözüm: 

1. yol: 

(©) —-cepR— MX -3X 43. z 
6 nx #1 


> MÜ-3x43-60XX$ncx$c 
Burada, aynı dereceli terimlerin katsayıları eşit olmalıdır. 
O halde, 

m 6c, —-3 nc, 3-c 
> m 18, z—1 


olduğundan, m—n - 18—-(-1) - 19 dur. 
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Fonksiyonlar 








2. yol: 
(6) sabit fonksiyon olduğundan 
(0) E (0) <1 1). —3 olur. Buradan, 
m 
-———-3 >— m —3n — 21 

0 6*n*1 
(1) —İS 35 şms3n-15 

6-n$#1 LA 

2m — 36 
>—m-—18ven--İi 


olduğundan, m—n — 19 dur. 


3. yol: 
Pay ve paydadaki aynı dereceli terimlerin oranı birbirine 


eşitlenir. Buna göre, 


M.:3 3 5 m-18vens—i 
6 n 1 

m—n 19 olur. 
Örnek: 


—3)x—2 
ae Rolmaküzere, t:R—R, İ(©) - rm 


fonksiyonu sabit fonksiyon olduğuna göre, f(0) * fa) 


toplamının en büyük değerini bulalım. 





Çözüm 
2 
(0) -——— ve 
(0) -- > 
a-3 , 2 , 2 3342-0 
l a 


> (a-—-2)(a—1) -0 olduğundan, 


a -2 için, 1(0) -—1 ve ((0) - (a) --1-1--2 
a-—1 için, (0) -—2 ve ((0) * (a) --2-2--4 
(f£ sabit fonksiyon olduğundan f(a) — (0) dır.) 


Buna göre, (0) * f(a) toplamının en büyük değeri -2 dir. 





(ÇEMİ YAYINLARI 





303 


6) Permütasyon Fonksiyon 

A sonlu (sayılabilir elemanlı) bir küme olmak üzere,f:A—A 
ya tanımlanabilecek bire bir her fonksiyona A nın bir per- 
mütasyonu denir. 

Bu fonksiyonun tanım kümesi ile değer kümesi aynı oldu- 
ğundan £ fonksiyonu aynı zamanda örtendir. 


Örnek: 


A-f(ab,c,d) olmaküzere, Anın bir permütasyonu, 
1-1((a,c),(b,d), (c, b), (d,a) ) olsun. 


Bunu, 





f:A > Ayabirebir 
ve örten fonksiyondur. 


i- e bc 3 — tanım kümesi (üst satır elemanları) 


—> değer(görüntü) kümesi (alt satır 
elemanları) 


şeklinde gösterebiliriz. Burada, 
(a) —c, (b) <d, fo) b, fd) <adı. 


Ayrıca, f: A — A ya tanımlanabilecek permütasyon (bire bir 
ve örten) fonksiyon sayısı; 4! - 24 tür. 


7) Parçalı Fonksiyon 

Tanım aralığının alt aralıklarında farklı birer kuralla tanımla- 
nan fonksiyona parçalı fonksiyon denir. Alt aralıkların bö- 
lündüğü noktalara parçalı fonksiyonun kritik noktaları denir. 


Örnek: 


2-x, xst1ise 


4 2x41,x> 1ise 


parçalı fonksiyonun kritik noktası x -i dir. 
xSsi ise İ(X) <2-x ve 
x>iiseft(j-2x11 


şeklinde tanımlıdır. 
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Bu fonksiyon için, (0) 4 #(1) 4 (2) toplamını bulalım. 
0€(-<,1)J olduğundan, (x)-2-—x te x yerine0 ya- 
zilirsa, f(0) 2-0-2, 

1€(-<,1)J olduğundan; (6) -2-x te xyerine 1 yazı- 
lırsa, İ(1) 2—1 41, 


2e€(i,<:) olduğundan, f(x) - 2x 4 ide x yerine 2 yazı- 
hrsa, (2) 2241-5 ve 


(O) -((1) K1(0) -24145-8 dir 


8) Tek Fonksiyon ve Çift Fonksiyon 
İ:A—>Ryef fonksiyonu verilsin. 


VXE A için—xe A olmak üzere, 


İÇ) <İ() © f fonksiyonu çift fonksiyon, 


(-)-16) © f fonksiyonu tek fonksiyondur. 


Örnek: 
01) XxX #1 fonksiyonu, 

İÇ CA 41x241 — fp) olduğundan, fçiftfonk- 
siyondur. 
2)f0)—|xJ 43 fonksiyonu, 

(Xx) |-x(43(x|(43f(X) olduğundan 

f çift fonksiyondur. 
3) ((X) - cosx fonksiyonu, 

İ(-X) > COS(-x) > cosx — f(x) olduğundan, f çift fonksi- 
yondur. 
4) (4) -X fonksiyonu, 

İÇ EC İs f6) olduğundan, f tek fonksi- 
yondur. 


5) f(X) <sinx fonksiyonu, 








fx) <sin(-x) --sinx-—f(x) olduğundan ftek fonk- 
siyondur. 
6) İ() — 1 4x fonksiyonu için, 

İÇ) <1 ve f(- #1), 1x) 4-10) 
olduğundan, f fonksiyonu ne tek fonksiyon ne de çift fonk- 
siyondur. 








- föj) çift fonksiyon ise grafiği y- eksenine göre, f(x) 
- tek fonksiyon ise grafiği başlangıç noktasına (orijine) 
- göre simetriktir. 
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G. BİR FONKSİYONUN TERSİ 


İ:A—B, y-—f0j birebir ve örten fonksiyon olmak Üzere; 


Yy -f() fonksiyonunun tersi; 1-1:B ŞA,x— İY dir 





&yete(yxyet! 


“f fonksiyonu Adan B ye bire bir ve örten ise 
yet İY—xir 
“Ayrıca, (“İY fir 


Örnek: 


A-1(-1,0,1,2) ve B—/(0,1,2,3) kümeleri veriliyor. 


1:A—>B, f:x>x411 fonksiyonunun tersini bulalım. 


«) 
O: 
N 
c: 
3 


İ()5x412f(C1) -0, KO) -1, (1) 2, f(2)-3 ve 
İ:A—>B,f-((-1,0),(0,1), (1.2), (2,3) J birebir ve ör- 
ten fonksiyon olduğundan, 


(1:B>5A,f-1<((0,-1),(,0), 0.0.8.) 


16, bire bir ve örten fonksiyondur. 











if İ fonksiyonu, f'nin elemanı olan ikililerini bileşenlerinin. : 
— yerlerinin değiştirilmesiyle elde edildiğine göre, y — f(x) 
- eşitliğinde de x ile y nin yerleri değiştirilip y yalnız bi- 
rakılırsa, y— #77 (X Tonksiyonu bülunür. Bir foriksiyo- i 
, nun tersinin de fonksiyon olması için bu fonksiyon bire 
bir ve örten olmalıdır. - : 


Fonksiyonlar 
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Fonksiyonlar 





Buna göre, verilen örnekteki #“':B—Ayay-f-&) 
fonksiyonunun kuralını y — f(x) — x * 1 denkleminden bu- 
talim: 


(zyextli e xzyti 
i 1 / 
x yete) (ip) 


>—yef le) —x-1 dir. 


Örnek: 


RR, f(X) -2x-3 ise, f“İ() i bulalım. 


Çözüm: 





(|) -y-2x-3 o x-2y-3 
i ı / 
x yetim LO) 


*3 
> yara 2 dir. 


Örnek: 


f##R>R, f() > X-1 bire bir ve örten fonksiyonunun 


ters fonksiyonu İf“ '(X) i bulalım. 


Çözüm: 


(g>ysö-lexzy-1 
i 1 ! 
Xx ystlej 10) 


>—xtisyi 


>— yet Yeti dir 


Örnek: 
f:RR, f6) <x2-1 fonksiyonunun tersi olan f“'() 


bağıntısını bulalım. 


Çözüm: 
ig) <y-x-1 e x—yi-1 


tr. i 
x yst'e (00 

> xt-isy? 
EA 
> yle yxt1 


> yetijsi/xti 


Buradan da görüldüğü gibi, f(X) - Xx -1 fonksiyonu bire 





Tanım kümesi R—42 ) olan bire bir ve örten 1(X) — 


bir ve örten olmadığından, 1(X) in tersi, t“İp) fonksiyon 
değil bağıntıdır. 


Örnek: 


3X 
-2 





fonksiyonunun tersi #6) fonksiyonunu ve f(x) in de- 


((EEMİ YAYINLARI 
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© rek, pratik olarak, 1716) 


ğer kümesini bulalım. 


Çözüm: 

İ:A— Bye birebir ve örten > t#İ:B>Ayabire bir ve 
örtendir. 

Buna göre, #7! fonksiyonunun tanım kümesi f fonksiyo- 
nunun değer kümesi olur. 


(10) 16) 








, ı 
id ı 
x yetia Li) 
>xy-2x-3y 
> xy—3y - 2x 
> y(x—3) - 2x 
>ytil 


bağıntısının fonksiyon olması için X—3#0 > x#3 olma- 
lıdır. 

f7İ intanım kümesi, bire bir ve örten f fonksiyonunun de- 
ğer kümesi olup R—13) tür. 








gr Börü 


: ; p  axt b 
© Bire bir ve örten İ(x) — e 


fonksiyonunda, 


“Ya ile dnin hem yerleri hem de işaretleri değiştirile- 
—X*b. seklinde birebir 
c-a 


“ Ve örten t “İ(x) fonksiyonu bulunur. 
e | v çiz - 
yeni -el SR 12 


Kx) in değer (görüntü) kümesi 





Ha) in tanım 
kümesi - (ff) in tanım kümesi) 
Yi) 10) olmasi içind -—a, yani'a ilg d mut 
“lak değerce eşit ve ters işaretli olmalıdır. 
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Örnek: 


> tt 1 
, 2-1) 


eşitliği ile verilen bire bir ve örten V > 10) fonksiyonu- 
nun tanım kümesini (A), değer kümesini (B) ve f(x) 


fonksiyonunun tersi olan f 6 fonksiyonunu bulalım. 


Çözüm: 


yz fx) eşitliğinden elde edilen xf” İw), fo) in tersi 


olan fonksiyondur. Buna göre, 


(9) * 1 GESİ —1 ytl 
ve ti e — 
Xx 2-14) eşitliği İle x — f © (y) 5-y 


fonksiyonu verildiğinden herhangi bir işlem yapmadan, 











(©) -1 -1 xt 1 
f — 
2-9 *İ 9“ 2x 
olarak yazllır. 
f() bire bir ve örten fonksiyon olduğundan #716) intanım 
kümesi, f(x) in değer kümesidir. O halde, 
B-R-/(2)olur 
1g) xt ri 2x1 
w a2 —x-İ 
—İ 
f bi 
2) xtİ 


olduğundan, 16) in tanım kümesi, 


AzR-(-ijdir 


Örnek: 


(6) 23x11 olduğuna göre, f-İ(7) değerini bulalım. 





Çözüm: 
1. yol: 
(syzxleoxzdyti 
/ W / 
Xx yata ta 
—y tl Şİ 


olduğundan, x — 7 için f- (7) — zn -2dir 
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2. yol: 

()-yefİy-x eşitliğinden, 

(0) 38x41 e fİ(Gx$1)-x olur. 3x $* 1in7 olması | 

için, il 

3x4-1-7 > x-2 olmalıdır. O halde, x yerine2 yazılırsa, 
> 118241)-2>1 İ(7)-2di. 





Örnek: 

N ti - m 
fAR-(1)—2R-1(3), 10) > —— 7 olduğuna göre, 
f-1(5) değerini bulalım. 

Çözüm: 
3x * 1 3x1 
e eft i(-—) ğ 
(00) EM” > ( sam ) sx olduğundan, 
3x t1 


ifadesini 5 e eşleyen x değeri f — *(5) tir. 


O halde, 
ey Kİİ -5 > 3x11-5x-5 > x-3tiür 
x8 için 17İ(5)-3 tür 
Örnek: 
yz İ©) doğrusal fonksiyondur. 
171(8) 5 
1-1(2)-1 


olduğuna göre, £ “ '(4) ü bulalım. 


Çözüm: 

ft) doğrusal fonksiyon ise, (4) -ax*tb şeklindedir. 
(18) -5 > #5) -3 

t171() >1 > f(i) <2 dir. Bunagöre, 

(5) -5.atb-3.. (1) 

()x1i.atbs2.. (2) 

(1) ve (2) denklemlerinden a— 2 ve b — Z bulunur. 


(Wsaxtb- İx * Z tür. t 7 1(4) ü bulmak için 1) 


fonksiyonunu 4 e eşitleyelim. 


1 7 X 
4 4 4 





- 7 > x-f1(4)-9 bulunur. 








| 
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Örnek: 
ae R olmak üzere, iW“ sax *1)—3x-1 eşitliği veriliyor. 


£-1(2) - 1 olduğuna göre, a değerini bulalım. 


Çözüm: 
(2 kax11)-3x-İ ©171(8x—1) xx sax * 1 eşitliğin- 
de 3x—1 in 2 olmasıiçin3x—-1-2 »x-İ olmalıdır. 
x1 değeri yerine yazılırsa, 

(-1(81—-1) 12 kai H1 

> 110) -a42 

> 1sat2 


> az-—i dir. 








İl» UYARI 


“fo) —y ise f -İyj 5x olduğundan, değer bulma so- 

“Fularında istenilen sonuca ulaşmak için yukarıdaki İki. 

“eşitlikten her ikisi de kullanılabilir. Dolayısıyla bu iki eşit- 
likten işlem yapma kolaylığı olan tercih edilir. 


Örnek: 


xt1 
Xx 
ğerini bulalım. 





(0) olduğuna göre, f(x — 1) in f(x) türünden de- 





Çözüm: 

ft) > RA eşitliğinde x yerine x—1 yazalım. 
x-İtİ X i 

fx — 1) > —— x— 1) x —— dir 

&-1) mim yl gire 


f(x— 1) in #6) türünden değerini bulmak için, x in f©) tü- 
ründen değerini f(x — 1) de yerine yazmalıyız. 
x in f6) türünden değeri, Y —f6) in tersi olan 


i 


a > 1 ll nl nl ÇE vavıntarı 


t-İçg olduğundan, (() -y e tİyzx 


x*iİ 
Use 


e 
-1 (0) -1 








St 


değeri H(x— 1) de yerine yazılırsa, 


Sal 
X ç 16 -İ 
MG) > («-1) o Mv > 
(0)—1 
1-1) iç tr 
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Örnek: 


A-(1,2,3,4) kümesinde tanımlı permütasyon fonksi- 
yonlardan biri, 
ve ( 1234 ) 
3412 


olduğuna göre, bu fonksiyonun tersi olan f” İ fonksiyo- 
nunu bulalım. 


Çözüm: 


y fe) eşitliğinde x ile y yer değiştirilerek elde edilen y 
değeri f(x) in tersi olduğuna göre, f fonksiyonunda satırla- 
rın yerleri değiştirilirse, 


1234 —> tanım kümesi -1 
t1- f 
( 3412 ) -— >> değer kümesi 1) 


pa iel - öz ) olur. Bu ifade düzenlenirse 


1234 
>1 - ON ) olur. 

3412 
Burada, 


(0) 23 e 171()-1, (2) 4 6 114) 2, 
(0) 1 e 17()-3, (0) -2 © 11(0)-4 


şeklinde de işlem yapılarak, 


ei 


— ) olarak bulunur. 
3412 


Örnek: 
1) l 3x-*1, xs-İ 
x—1 


, X>-İ 


fonksiyonu veriliyor. 
Buna göre, İf“ '(5) * f(-2) toplamını bulalım. 


Çözüm: 
#-1(5) -a olsun. O halde, f(a) —5 olur. 


Buradan, 3x * 1 ve x-i1 ifadelerini5e eşitleyip, Xx İn 
hangi aralıktaki değeri için f(a) > 5 olduğunu bulalım. 


x —1 için, 3x 41 -5X- 7 4-1 


x>-—i için, x—-İs5>5x-6> — 1 olduğundan, 
(Xx #1)x—1 eşitliğinde X yerine 6 yazılırsa, 
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(6 11)-6-15((7)-58f-1(5) -7dir 

i f(- 2) değerini bulmak için, x * 1 ifadesini — 2 ye eşitlersek, 
Xtİs-2isex--3 <-i1 olduğundan, 
İ(X 4 1) 3x $ 1 eşitliğinde x yerine — 3 yazılırsa, 
(C341)-3.(3) 41 > (C2)--8 dir 


Buna göre, 1-İ(5) 4f(-2)-74(-8)--1 olur 








iğ » UYARI 








, İkinci dereceden f(x) -ysaxX 4 bx 46 fonksiyonu 
nun tersi bulunurken ax” * bx 4 c ifadesi tam kareye 
- tamamlandıktan sonra x in y türünden değeri bulunur. 


Örnek: 


yi i 
İf) XxX -4x41 fonksiyonunun tersini bulalım. 


Çözüm: 
N -4x #1 ifadesini tam kareye tamamlamak için eşitliğin 
iki yanına 3 eklersek, 
İ)-yxİ—-4x415y43-xX2 44x44 
—yt3-4-22 
> Jyt3 -|x-2| 
>: yes —x-2 


-xsİİY 21 /yı3 tür 
Bu ifadede y yerinex, x yerine y yazılırsa, 


—ysf İM) 221 /x43 tür 


Buradan da görüldüğü gibi (O) 2 —4x41 fonksiyonu 
bire bir ve örten olmadığından #- We fonksiyon değil, ba- 
ğıntıdır. 





pp 


>» UYARI 








iç İ)R'den R ye, bire bir ve örten Yy f6j) fonksiyonu ile 
: Hİ) in tersi olan f“ e) fonksiyonunun grafiği, y — x 
doğrusuna göre siretriktir. i 


2) Adan B ye, bire birve örten y —t6g için, 
yaf) e xsty) 
© olduğundan, f” (a) -b eşitliğini sağlayan Pfx, 7! nok- 
fasının koordinatları için 
a-yeB veb-—xeA'dır 
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ÇiHAYI YarınLarı 


Örnek: 


Yandaki şekilde, 

İZR—R, y 10) 
fonksiyonunun gra- 

fiği veriliyor. 

f(x) eğrisi üzerindeki A, B, C 


ve D noktalarını inceleyelim. 


Grafik üzerindeki noktaların koordinatları, grafiğe ait denkle- 


mi sağlayacağından bu noktaların koordinatlarını Yy İp 


denkleminde yerine yazarsak, 


A4, -3) için f(-4)--3 5 f-1(-3)--4, 
B(0, - 1) için /(0) -—-1 © f-1(-1) -0, 
C(1,0) için (1) <0 & f-1(0) -1, 

D(4, 5) için f(4) 5 © f-1(5)-4 tür 


J9 SONUÇ 





Grafiği verilen y — f(x) için #- (a) değeri bulunurken 


: y ekseni üzerindeki y -â dan y eksenine dik çizilir. 


Çizilen bu dikmenin f(x) eğrisini kestiği noktadari X ek- * 


senine dik indirilir. Bu dikmenin x eksenini kestiği x —b 
değeri, f-İ(a) - b değeridir. 


Örneğin, şekildeki 
yf() fonksiyonu- 


nun grafiğine göre, 


Dia -b, 

(2) 1-8) -4, 

6) (2, 0) için (x ekseni üzerindeki bir nokta) 
110) --2 


3)... 
(© ( 0, > ) için (y ekseni üzerindeki bir nokta) 


1,3 
f e dır. 
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H. FONKSİYONLARDA BİLEŞKE İŞLEMİ 

A,B,C boş olmayan birer küme olmak üzere, 

HAB, (©)-z ve g:B—C, giz) -y ise 
gof:A—C, (goh)- olf©)1y kuralı iletanımlı fonk- 
siyona f ile g nin bileşke fonksiyonu denir. 


Bu tanımı aşağıdaki şekille inceleyelim. 


y-ga- at) 





gof 


O halde, Adan B ye f fonksiyonu ile BdenC ye g fonk- 
siyonunu kullanarak A kümesinin elemanlarını C kümesinin 
elemanlarına eşleyen fonksiyona f ile g nin bileşkesi de- 
nirve got şeklinde gösterilir. 


Örnek: 

A-(-1,0,1,2) B-1-1,1,3,5)C-1(-4,4,20) 
kümeleri ilef: AB, (6) -2x*11 ve g:B—c, 
g()  X—-5 fonksiyonları veriliyor. 


a) f ve g fonksiyonlarını şema ile gösterelim. 


b) gof fonksiyonunun kuralını bulup şema ile gösterelim. 


Çözüm: 

a)A-1-1,0,1,2) ve ((X) -2x$11 ise 
(12-1, 10) <1, 1(1) <3, f(2) <5 ve 
B-/-1,1,3,5) ve gi) -x”-5 ise 

g(- 1) -—4, g(1) -—-4, g(8) -4, g(5) -20 dir 


Buna göre, f ve g fonksiyonlarının şema ile gösterilişi aşa | . 


ğıdaki gibidir. 








EE YAYINLARI 





b) (gof) () - gi f6)) olduğundan 
(g00(0) <g(2x * 1) dir. 


Buna göre, g fonksiyonunda x yerine 2x $ 1 yazılırsa, 
gf) -X2-5> g(x*1)-(2xX41)7-5 
> (go) 4x2 4 4x-4 olur. 


Burada, (g o ()(w) fonksiyonunda A kümesinin elemanları 
yazılarak (g 01)(X) in görüntü kümesi 
C—(gof(A) bulunur. 


A-1-1,0,1,2) ve (gof)() < 4x 4 4x-4 olduğun- 
dan, (g00)(-1) -—4, (gof)(0) --4, 
(g00(1) <4, (g00(2)-20 olur 


Buna göre, (g9 0f)() i şemaile gösterelim. 








İle UYARI 
f:A>B ve g:B-C olmaküzere, f(x) ve gix) fonk- 
siyonlarının kuralı biliniyorken, i i 
gof:A —C, gof fonksiyonu için, A kümesinin her- 
hangi bir elemanının g of altındaki görüntüsünü bul- 
mak için (g o )(x) in kuralını bulmaya gerek yoktur. 


Örneğin, yukarıdaki örnekte verilen 

f:A>B, (0) -2x41 ve g:B—0, 

g4) >xX-5 ve A-1-1,0,1,2) ise (gof(A) yı 
(g of)() in kuralını elde etmeden bulursak; 

(000)6) — gif) 1 olduğundan, 

(400-1) -glf(-1)1g6 1) <-4, (4-1) >-1) 
(g0 0(0) -aglf(0)1 — g(i) -—-4, (0) -1) 
(g09(1) <al((1)1-g(8)-4,  ((0)-3) 
(g00(2) -glf(2)1-g(5) 20, (((2) -5) dir 








Örnek: 

RdenR ye t ve g fonksiyonları, 

(002x413 ve gp) < xXx 4 2 eşitlikleriyle veriliyor. 

(g o0)() ve (fog)(x) fonksiyonlarının kuralını bulalım. 
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Çözüm: 
(go) -ali))-g(2x13)-(2x43)42 
4412x411, 


(og) —ilgojls1242)-2(02 42) 43 
-2x247 dir 


Buradan, genellikle (g o 1)(X) # (fo g)(x) olduğu görülmek- 
tedir. 


Örnek: 


(©) -x42 ve 


3X-2, x<3ise 
g0) s 2x, 3sx<7ise 
X-1, 7sxise 


şeklinde A den A ye, tanımlı f ve g fonksiyonları veriliyor. 
Buna göre, (g o f)(x) fonksiyonunu bulalım. 


Çözüm: 


(G01)(X) -g1f()1 olduğundan (g9 01)6) i bulmak için g(x) 
fonksiyonunda x gördüğümüz yere İ(x) —- x * 2 yazalım. 


3.(X42)-2, x42<d3ise 
2.(X12) 3sx*42<7ise 
X*2)27—1, 7<x42 ise 


(go) <gx 2) 


44, x< İ ise 
> (go) - 2xt4, İsx<5ise 
X2 44x43, 5sxise 


Örnek: 


A-fab,c,d) olmak üzere, A datanımlı fve g permü- 
tasyon fonksiyonları, 


ofabcd 
eba) 


şeklinde verildiğine göre, tf og bileşke fonksiyonunu 
bulalım. 


Çözüm: 

toaa) <ilg(a)1—1(d) -a, (g(a)-d) 
(o 9)(b) < İl g(b) 1 ie) -d, (a(b) -c) 
Gogo) -ila()l-ib) -c, (a(c) b) 
to g)(d) —ilg(d)) fa) —-b, (g(d) —a) 





YAYINLARI 


İREM 
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olduğundan, fog - ( i i ) 


olur. ş 


Bileşke Fonksiyonun Özellikleri 
1) Bileşke işleminin değişme özelliği yoktur. 


“fog#gof (f#lvegs1) 
“1: Birim fonksiyon 


Ancak, fog-—gof olduğu durumlar da olabilir. 
Örneğin, İ(x) - 2x—1 veg() -2-—x ise, 


too) -i1g6)1>1(2-x)-2.(2-—x)—1 
> (09)()-3—2x ve 


(G0) -ali)1g(2x-1)-2—(2x—1) 
> (g0) -3-2x 
olduğundan, 


(o 9)(6) - (4000) olduğu durumların da varlığı görülür. 


2) Bileşke işleminin birleşme özelliği vardır. 


fogoh-fofgoh) < (fogjoh 


Burada, 


#ogoh)e) <ii(goh)e1 —taho)1 
şeklinde işlem yapılır. 


Örnek: 
() > 2x, gi) -3x-1, ho) - 1—x2 fonksiyonları verili- 
yor. 

Buna göre, 

a) ((ogohj)(x) fonksiyonunun kuralını bulalım. 
b) ((fogoh)(-1) ve (gohof)(-1) değerlerini bulalım. 


Çözüm: 
a) (fogohe)—(fogohe) ve 
((0g)() - 2(3x-1) - 6x—2 olduğundan, 


(fog)o hp) — (6x—-2)o0(1-x) 
-6.(1—x)-2 
4-6 dir 


Fonksiyonlar - 
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Fonksiyonlar 





b) fogohjoj -4-65 
> (fogoh)(-1)-4-6.(-1)7--2 dir 


Burada, (fogoh)( 1) değeri, 
#ogoh)(-1) —ilg h-1)) 
zilg(0)1, he 1) 0) 
-1C1), (g(0)--1) 
--—2 şeklinde de bulunur. 


Benzer şekilde (goh 0 ()(- 1) değerini bulalım. 

(gohofci) -gihte1)1 
-gih-2)1, 
- g3), 
-—10 dur. 


#1) --2) 
(2)  -3) 


#ogoh)(-1)#(gofoh)e-1) olduğundan, bu örnekten 
de bileşke işleminin değişme özelliğinin olmadığı görülmek- 
tedir. 


3) Bileşke işleminin etkisiz (birim) elemanı 1() — x birim 
fonksiyonudur. 


fol-lof-f ((:A—4) 


Bir A kümesinde tanımlı f fonksiyonu için, 

HASA, f6) fonksiyonu ile | birim fonksiyonunun bileşke- 
si 

€o01) — 1109) fe) ve (101X) — 1(f0)) > 16) 
olduğu görülmektedir. 


Örnek: 


m ve n gerçel (reel) sayılar olmak üzere, 


x— 
3 





©) ve go) <(m-1)Xx*n*t1 
şeklinde R den Ryefveg fonksiyonları veriliyor. 


(fo 9)() — f() olduğuna göre, m.n çarpımını bulalım. 


Çözüm: 
(fo ge) 10) > g6) 14) —x olmalıdır. 
Buna göre, g) <(m-i)x*nskisx 

> m-isiventi-—0 


>— m2 ven--i olur 


O halde, m.n - 2.(-1) --2 dir. 





4)t: A— Aya f bire bir ve örten bir fonksiyon olmak üzere, 


tof“l-f“lof-l  ((:A>A) dir 


Burada, 
t:A— B ye bire bir ve örten bir fonksiyon ve 


AB isefof”!#f“lof olur 


Örnek: 





ve 


43 
RR, 10) — 2x-3 ise 171p) <İ > 











*-3 
(oto) - (2x-3)0 ( : ) 
z (228) -s 
2. > 
T —X ve 
Ki 
J 
z 3 
* 
$ (on o (0x -3) 
— 2x-343 
2 
- x olduğundan, 
#“lof-fof”! olduğu görülür. 
(fo g)() - h(y eşitliğinden f(x) in bulunabilmesi için 
hf) te x yerine g”'(x) yazılmalıdır. 
(foa)6) <he) > Fog og ')-hog”'e) 
> fo(gog”'0) -h( 0) 
Ig sx 
> ft) -h(g e) tir 
Örnek: 
(€og)0) -3x-4 ve g(x) <2x*1 ise, f() fonksiyo- 
nunu bulalım. 
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Çözüm: 


X-İ 
: | 2 
duğundan, (fo g)() — (2x 4 1) -3x—-4 eşitliğinde 





(090) -3x—-4,g() - 2x * 1 veyag (0) — ol 


x yerine g”İ(x) — en yazılırsa, 


x-—İ 


-1 
(2. - 
( zi *1) 3.( > 


tü) a dir. 





) 4 





Örnek: 
(* t1 Ni > 

3x-2 ) Zx t 1 olduğuna göre, f(x) fonksiyonunu 
bulalım. 
Çözüm: 

x*1 2x *1 

go) - olsun. O halde, x - ——— 

, X-2 3x—1 


değeri İ(x) te x yerine yazılırsa, 


( xXrİ 


3x5 )sxt1i5(fog()-x*11 


> f0(g0g”)) -g”'() 41 








a 
ri” 
2x1 
> İç 
©) 3x—1İ m 
5 ğe “di, 
Xx —1 








İ 3» UYARI 





© (og) - hf) eşitliğinden g6) in bulunabilmesi için 
“ETİoj te x yerine 'hfx) yazılmalıdır. 


oje) <h) >f“lo(fog()f oh) 
> #ofoge) 1 (hf) 


Mm Sf 
lo) —x 


> go) <1 İ(hoğ) tir 





Örnek: 


f6) > 4x—3 ve (f09)(X) - 12x $ 17 ise, g(4) fonksi. 


yonunu bulalım. 


Çözüm: 
1. yol: 


İ() -4x-3, (f0g)()-12x417 veriliyor. 


Fİ) 





xt-3 m 
zi olduğundan, (f0 g)(x) — 12x * 17 değe- 


ri f“İf) te x yerine yazılırsa, 


#lo(ffog()—f-lo(2>x 117) 


GTogoge)- “İİ o(12x417) 
be 
Ii) -x 
| gü) e 24 H17 48 
” 4 
< 
pr 
Z 
z -X415 tir 
< 
> 
ğ 2. yol: 
10) -4x-3 > (g6) < 490) -3 


> 12x117 -4.g()-3 


12x * 17 43 


gk) < 3 


-3x4*5 tir 


5)f, g ve h bire bir ve örten fonksiyonlar olmak üzere, 
“(og“'sgi'or”! 
(fogoh)“'-h“log-'of-” dir” 

Örnek: 


1:(0,<)>(1,<),f() —x2 41 ve 


Ş di 
ER—>R,gp) Bi > fonksiyonu veriliyor. 





| 

| 
(€o0g)-'(1) ifadesinin değerini bulalım. 
A İ. 
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Çözüm: 
«10g-'()-('0€ YY) 
: —— (g 00)(1) 


-g ©), o (1) -2) 


ge) <a e ga) -2 
i-a 


a*3 | 
> 1-a-2a*6 


—>—a-— > olduğundan, 


6-0g)1(1) <g”'(2) -- 5 olarak bulunur. 








Örnek: 








Yukarıdaki şekilde, f(x) fonksiyonu ile g(x) # WA fonksiyo- 
nunun grafikleri verilmiştir. 


Buna göre, (fo g”' o (0) değerini bulalım. 


Çözüm: 

€og”lof(0) <((og Xa), (f0)-2) 
ge) — Yk eg”! (vX) sx olduğundan, 
xd4için,g”! (v4) -4>g'(2)>4 tür 











Örnek: 
Uygun koşullarda, 4 Ohalde, 
vi ? og-'on(0)-(og'Na. (g (2) -4) 
> ne N sm —— Ü 
ey ghz (4) --3 tür. 
. 

fonksiyonları veriliyor. < 

Buna göre, (fo go g) “'(x) fonksiyonunun kuralını bu- 

lalım. | . 

Çözüm: 

ax -b —1 N 
ss — d--a, ho) sh tir. 
(hp) > Te ve ) > hp) > h 6) 
Burada, g(X) vam içina -2ved -—2 --aoldu- 
3x-2 

ğundan, g(x) -g 16), dolayısıyla, (g o g)). x. olur. 

Buna göre, 

#ogog (1) XE3 gur 

EŞ —1 
I 
303 
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TEST - 1 (Çözümlü) 





1 


A) 64.8* 


Bir f fonksiyonu “Negatif olmayan her bir reel sayıyı 
kendisi ile karekökünün toplamının 12 eksiğine götür- 
mektedir.” şeklinde tanımlanıyor. 


Buna göre, f(0) . (2) çarpımı kaçtır? 


A) -144 B) -99 c)0 D) 64 E) 99 
İN 41) 54x95 2x2 4 

olduğuna göre, y — f(x) fonksiyonunun Xx —- — 1 

deki değeri kaçtır? 

A) 11 B) 8 C)7 D)5 E)2 
2) f(x) > x2 43 

. Olduğuna göre, f(2) kaçtır? 
A) -3 B)-2 o) 2 D)3 E)7 


İZ 4x 43) 2x2 4 2x1 


olduğuna göre, #(x) aşağıdakilerden hangisidir? 


A)2x11 B) 2x-7 O) x-1 


D)x*#1 E) 2x 


tw) — gix-1 


İ(0x -1 
(4-1) 
hangisine eşittir? 


olduğuna göre, ifadesi aşağıdakilerden 


B) 64.4“ C) 16.4X 


D) 16.2 E) 8.2“ 


2-A 3-E 4-8 5-A 





EE YAYINLARI 





264 


6. 


7. 


10. 


6-A 





Uygun şartlarda, 
İY) —fe). iy) 


biçiminde bir f fonksiyonu tanımlanıyor. 


(a 


olduğuna göre, /(2) kaçtır? 


A)&4 B2 g2 - 
izi DE. E 5 
&t1)İ) Xİ -2x—-1 fx 1) 
olduğuna göre, £(1) kaçtır? 
A)-1 B) 1 C)-2 D)2 E)0 
 3İX4K1)—1 
İt) — LL olarak veriliyor. 
(0) -1 olduğuna göre, ((30) kaçtır? 
A) - 11 B) 11 C) -18 D) 18 E) -30 


Aşağıdaki fonksiyonlardan hangisi bire bir ve ör- 
tendir? 


AİNİONİ, 9) > x42 


x—1 
14 x2 
01:2757, 10) -3x-5 


B)İZR—>RA,İ 


DİERSR,İ) <1 


EİHZİ5Z, fw)—x 


Aşağıdakilerden hangisi R den R ye, y - f(x) 
biçiminde bir fonksiyon belirtir? 


A)yx 1 B)x-1 O) |y| 24 |xj 
D)y?-x944 E) 2 —-yi 4 
ii 8-8 9-D 10-E 


Fonksiyonlar 





| 
| 





YGS Matematik - 1 





TEST - 1 (Çözümlü) 








Fonksiyonlar 





A dan R ye f(x) fonksiyonunun görüntü kümesi 
(A) -1(-1,1,3) olarak veriliyor. 


4 1)>2x41 


olduğuna göre, f fonksiyonunun tanım kümesi (A) 
aşağıdakilerden hangisidir? 


A)1-1,1,3) B)10,2,.4) C)10,1,2) 
D) (-13,7) E)1-3,1,5) 
12. f:R —R sabit fonksiyonu 
— (a*k1i)x-1 
ti) MX 
olduğuna göre, a * f(a) kaçtır? 
5 5 
—— B)-2 C D)2 — 
A-Z ) yo 0 > 
13. İEER—>R, 


iç) -(a-Yxlibxt2x*c 
fonksiyonu birim fonksiyondur. 
Buna göre, f(a.b-c) kaçtır? 


A)-2 


14. RS Rİ, 
-t ye), 3) 
olarak veriliyor. 
fx y) > (1,1) 


olduğuna göre, x-y farkı kaçtır? 





B) -1 c)0 D) 1 E)2 


ÇE vYaYıNLARI 





yg) 








yi) 


Şekildeki y — f(x) eğrisiileg) <axt2 doğrusu A 
ve B noktalarında kesişmektedir. 


Şekilde verilenlere göre, 
(3) * g(0) - f(2) 
ifadesinin değeri kaçtır? 


A)-7 Cc) 0 D)2 E) 5 


B)-3 





Şekildeki A doğrusu x ekseninin pozitif tarafında y 
eksenine paralel olarak yer değiştirilebilen bir doğrudur. 


x ve y eksenleriile A ve d doğrularının sınırladığı 
düzlemsel bölgenin alanının hesaplanması için, 

fix > fe) > “Taralı alanın ölçüsü” 

şeklinde bir f fonksiyonu tanımlanıyor. 


Buna göre, x>3 için f(x) fonksiyonunun kuralı 
aşağıdakilerden hangisidir? 
A) (0) —x2 3 6x B) () Xx 4 6x-3 


C) iy) < g ş KA D) pg <9 ş Lİ 


E) ip) -9- aa me 


A) -3 B)-2 Cc) 0 D) 1 E)2 
m 
11-6 12-A 13-8 14-A 15-8 16-A 
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I (Çözümlü) 





17. Asla,b,c,d,ej 


kümesinde tanımlı aşağıdaki fonksiyonların hangi- 
sinin tersi de bir fonksiyon olur? 


A) f(a,b),(c,a),(b,d), (d,e), (e, b)? 
B) 1(a,b),(b,c),(c,o), (d.a),(e,e) | 
O) i(a,b),(b,c),(c,a),(d,e),(e,d)) 
D) f(a,a),(b,b),(c.e),(d.e),(e,.o)) 
E)1(a,b),(b,c),(c,d),(e,6),(d,e)) 


18. Uygun koşullarda f fonksiyonu, 


(| 5x ) sax 
xt1 


eşitliği ile veriliyor. 





17 (0) - 6 olduğunagöre, a kaçtır? 


A) -2 B) -1 Cc) 0 D) 1 E)2 


19. Uygun koşullarda f fonksiyonu, 
f e) 5-1 
( 1x2 
eşitliği ile veriliyor. 


Buna göre, £ “İ(x) aşağıdakilerden hangisidir? 





X X xt1 
A B Cc) ————— 
KL ra pa lar vara 
D) x*#1 E) X 
24x41 XX -2x42 


20. Uygun koşullarda y — f(x) fonksiyonu 
Xİ) *13x-10) 
eşitliği ile veriliyor. 


Buna göre, f-İ(x) aşağıdakilerden hangisidir? 





21. t:R—(0) > A-f1), y 1) fonksiyonu, 
XY sz İşx 


eşitliği ile verildiğine göre, f“ (3) kaçtır? 


A) -3 Get iğ 


3 
B-2 
) 2 2 





24. il İd) 
(0) 4x2-8x47 


olduğuna göre, t- (4) kaçtır? 


1 1 3 
di B) C) 1 D) > E)4 


K HANİ YAYINLARI 


23. f(x) doğrusal fonksiyonu için, 
11(2)-4ve1f1(5)-2 
olduğuna göre, f(0) kaçtır? 


A)8 B) 6 C)5 D) 4 E) 10 


24. İÇ) — 2x2 $3x 
(90)0)4x246x11 








a Xİ 1 3X1 x-1 olduğuna göre, g(x) aşağıdakilerden hangisidir? 
) 3-Xx ) x*1İ ) x*3 
A)x2-x B)x? 4x C)2x2 41 
Xx-1 1-x 
> E) 
xXx Kİ x-3 D) 2x 41 E)x*1 
17-6 18-B 19-6 20-A 21-D 22-D 23-A 24-D 


Fonksiyonlar 


al itin ni Mülk reis mi ilikli yükümüz 





26. 


27. 


28. 





25-E 




















TEST - 1 (Çözümlü) Fonksiyonlar 
2x1 1 ç ta 
29. iÇ) 7 vefa) -— 
olduğuna göre, a kaçtır? 
A)-2 B)-1 GC) 1 D)3 E)5 
30. Uygun koşullarda, 
Yukarıda grafiği verilen y — f(X) fonksiyonu, (-2.2) 1 2x zl 
aralığında bire bir ve örtendir. 
eşitliği ile verilen f(x * 1) fonksiyonunun f(x) tü- 
Buna göre i (0) ifadesinin değeri ründen ifadesi aşağıdakilerden hangisidir? 
” Eİ(0) 411-3) 
kaçtır? Ap 310) —1 g, 2109 41 cp 11-4 
) (-2 —-2 10) 4-3 
1 1 
A) 1 B)-1 9; D)- > E)2 
D) 710) —3 E) 3f0) * 1 
(0) 4 (0) -4 
<, x<0 ise 
i0) i 4—x afAKXY ml) 
x*iİ, Xxz20 ise 3. (İZ) - ( ) <a 7 


olduğuna göre, x < 0 için (fof)(x) in eşiti aşağı- 
dakilerden hangisidir? 


(GEEMİ YAYINLARI 


A)x4#2 B) (x4*1)2 GC) x* 
DX 41 E)1-x 32. 
Uygun kaşullarda, 
2x*1 

10) s3x—2 ve ge) e 
olarak veriliyor. 
(fog”)(2a-1) -—-8 olduğunagöre, a kaçtır? 
A)7 B) 5 Cc) 3 D) 1 E) 0 

A-11,2,3,4,5) 
kümesinde tanımlı f ve g permütasyon fonksiyonları için, 33. 


eşitlikleri veriliyor. 





(g1ofog)1() -5 olduğunagöre, x kaçtır? 


A) 1 B)2 c)3 D) 4 E)5 


26-D 27-D 28-A 29-0 


olduğuna göre, (9 0 )(1) * (h“'og”')(3) kaçtır? 


G7 


A) 1 B) 3 


Yandaki şekilde 
yz (og) 
fonksiyonunun 
grafiği verilmiştir. 


1(6) -3 
ga) <ax 42 





olduğuna göre, a kaçtır? 


A)1 B)2 Cc) 3 D)4 E)5 


a bir reel (gerçel) sayı ve f(x) bire bir ve örten bir 


fonksiyon olmak üzere, 


ge) - fo) sa 
aft 3) <1 


olduğuna göre, g(f -'(1)) kaçtır? 


A) -3 B)-1 C)1 D)3 E)5 


30-C 31-0 32-A 3d-E 
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TEST - 1 (Çözümleri) 








1. o Problemde verilen f fonksiyonunun kuralı, x>0 ol 
mak üzere, İ(x) -x 4 Vk—12 dir 


Buna göre, 
01/2) -(0* 12) i 7 > pi -12) 


--ı(3- 8) 
2 4 





--18 1117-99 dur 
Cevap E 


2. yi) inx-—1 deki değeri (1) olduğundan, 
0241) -4x914 22-1 
eşitliğinde x” yerine —2 yazılırsa, 
İC241)-4.(42)2 42.(2)-1 
> 161) 11 dir 
Cevap A 


(ELEM YAYINLARI 


2x) -İ- Xx) —x 43 eşitliğinden, 
X-2 için, 2((2)-f(-2)-7... (1) 
Xx --—2 için, 2f(- 2)-f(2)-7... (2) 


elde edilen (1) eşitliğinin iki yanı 2 ile çarpıldıktan son- 
ra elde edilen denklem (2) eşitliği ile taraf tarafa 
toplanırsa, 


3.1() -21 > a) -7 dir. 


Cevap E 
O 4x43) 2x2 4 2x1 
(© 4x43) 5202 4x) —1 
olduğundan, x2 * x yerine x—3 yazılırsa, 
1(X—3 43) -2.(X—3)—1 
)-2x-7 dir 
Cevap B 


aca 


5. 


(6) - 2-1 olduğuna göre, 


İ(2x * Y gile t Ya 
-1) 3-11 


— px i2-(8x-4) 


> gxt6 


—2(2X 64.8 tir. 


f(x * y)  f6).İ(y) olduğuna göre, 


33 3 
— — 
6 tane 


© 1)10)X2—2x—-1 41X41), 
xz0 için, (0 * 1).(0)-—1 4 #1) 
> İ()s1440) ve 


XxXE 





1 için Ç141)iÇ1)-2410) 
> 01(-1)-2 40) 
> (0) --2 
olduğundan, 1(1) — 1 4 (O) 
-11(62)--1 dir 


Fonksiyonlar | 





Cevap A 


| 


Cevap A 


YGS Matematik - 1 


8. 






TEST - 1 (Çözümleri) 





1. yol: 


iy BEN 


2 ie) <1) İ 


— #0) İ 


wj- 


olduğundan, x — 0 için, f(0) -f(1) -—-— 


xz1 için, f(1)—1(2) --— 


olu 


x — 2 için, f(2)—18)- -İ 


x — 29 için, #29) —f(30) -— > 
* 





#0) — 1(30) — — > -30 


— 1-180) --10 


— #so)-11 dir 


ad 


2. yol: 


a) BLD 5 Mr) ig e İ 


BENİ YAYINLARI 


x—0 için, #1) 10) * 5 
> 1 
xzt1 için, (2) -f(1) * a 


(2) — #0) * > ni 


ola 


Ke) - (0) 2... 


xs2 için, f(3) -fe) * < e 


za yol 
(8) <0) 43-5 
-n için, fn) —fo)4n- Ni 


olduğundan n - 30 için, f(30) — 1(0) #30“ > 
-1410 
-11 dir 
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Fonksiyonlar 


(Burada, 1(n) -1(0) Hn. > 


n 

> (0) 142 

(n) z 

3*n 

f EE 
> in) 3 


şeklinde f nin n değişkenine bağlı kuralı da buluna- 
bilir.) 
Cevap B 


A) 16) >x 42 ningörüntü kümesi (G), 
G-(3,4,5,..)CN* olduğundan örten değil. 


Xx —1 


B) (9) i fonksiyonu bire bir değil. 





Örneğin, ((1) — (1) s0 
G) 1) < 3x—5 fonksiyonunun görüntü kümesinin 
elemanları, 3 ile bölündüğünde 1 kalanını veren tam- 


sayılardır, bütün tamsayılar değildir. O halde, f(X) ör- 
ten değil. 


D) (0) -1— Yx fonksiyonu için, 


vx e R için (1 - ) e R olduğundan f(x) örtendir. 


(e) fe) > 1- Yu s1- İz 
> —-Yu -- kz 
> X, z X, 


olduğundan f(x) bire birdir. 


Buna göre, İ(x) < 1— Yx fonksiyonu R den 
R ye bire bir ve örten bir fonksiyondur. 


E) f6) > x fonksiyonunun görüntü kümesi (G), 
G-(1,2,3,..)c2Z olduğundan örten değildir. 


Cevap D 
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TEST - 1 (Çözümleri) 


Fonksiyonlar 





10. 


11. 


fEER—R, ©) —y olmak üzere, 


A)yx 1 -ysT 


dan fonksiyon değil. 


,X 0 için tanımsız olduğun- 


B)x-1 için ye R olduğundan x -1 değeri bütün 
ye R değerleri ile eşleniyor. Fonksiyon değil. 
Olyl|s2*)Jx) ifadesinde vxeR için x iniki 
görüntüsü var. Örneğin, x — 0 için y- *2 dir.Fonk- 
siyon değil. 

D) y? -x* 41 ifadesinde vxeR için x inikigö- 
rüntüsü var. Örneğin, X-0 için y-*1 dir. Fonksi- 
yon değil. 

E)X2-yi-1 5 y- S2) R denR yefonksi- 


yondur. 


Cevap E 


1. yol: i 
İX 41) 2x*1 eşitliğiile f(x * 1) in kuralı verildi- 
ğinden önce, x * 1 yerine x yazarak, yani 

Xtİ—x > x>Xx-1 
Xx yerine x—1 yazarak f(x) in kuralını bulalım. 
(XxX 41) 52X41 > İX—-1 41) 2(X—1) 1 

> (6) -2x-—1 olarak bulunur. 

İ&) in görüntü kümesi (tanım kümesi elemanlarına 





karşılık gelen değerler kümesi) verildiğinden, görüntü 
kümesinin elemanlarını 2x —1 e eşitleyerek bu değer- 
lerin hangi x elemanın görüntüsü olduğunu bulalım. 
Buna göre, 

KA) -1(-1,1,3) ve f6) -2x-1 olduğundan, 
2X-15—1 5x0 

2x-151 > 
2Xx-1-3 5 
O halde, f(x) fonksiyonunun tanım kümesi 


Xİ 
x2 olarak bulunur 


( değerlerinin kümesi) 
A-10,1,2) dir 





HEMİ YAYINLARI 
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12. 





2. yol: 

KA) -1-1,1,3) ve fx *1)-2x41 olduğundan, 
2x #1 i HA) kümesinin elemanlarına eşitleyerek Aş 
kümesini bulalım. Şöyle ki, z 


2X 41-15 x—-1 için #C1 *1)52(61) 44 
> KO) — —-1 


2xX141-1 5x0 için (O41)-2041 


> (0) -1 
2xXt1-3isex-t1 için (4 *1)-21 41 
> 2) <3 tür 7 


Bunagöre, A-(0,1,2) dir. 
Burada, 2x * 1 in f(A) kümesinin elemanlarına eşit- 
lenmesiyle bulunan x değerlerinin f(x * 1) de yeri- 
ne yazılmasının yeterli olduğu görülüyor. Yani eşitliğin 
sağ tarafındaki işlem, f fonksiyonuna ait (x, y) ikilile- 
rinin her iki bileşeninin (x ve y nin) birlikte görülmesi 
için yapılmıştır. 

Cevap C 


kinini linkini n0l lala 


(a * 1)x—1 


PER Rg e 


fonksiyonu sabit fonksiyon ise, 


ati 
—a 





sk 
2 


> 2a*2-a 
>a--2dir 


İt) sabit fonksiyon olduğundan, 
i 
fa) <0) <- E olur. 


O halde, a *f(a) -—-2 4 f(0) 


YGS Matematik - 1 






TEST - 1 (Çözümleri) 











Fonksiyonlar 











13. İ:R—R, f0) >(a-1) 2 4 bx42x4$c 
fonksiyonu birim fonksiyon (1(x) — Xx) ise, 
To) —(a—-1)2 4 (b4*2)x14c—x ve 
a-1-0, b*2-i1, 

b--idir. 


c-Ü 


>azl, 


O halde, f#(ab—c) -ab-c (©) —x) 
-1.C1)-0 
-—idir 
Cevap B 


İK-İ yrd)... (1) 

(4 y) (1)... (2) 

1—xX9-1 ve 7-1 eşitliklerinden elde edilen 
xzO0veyz-1 değerleri (1) eşitliğinde yerine yazılırsa, 
((0—1,141)-(1-03,31-9) 

> (C1,2)2(1,1).. (19) 

(17) ve (2) eşitliklerinden, 

(0 y) 2fC1,2) (1,1) eldeedilir 

Buna göre, x-—1 ve y-2 olduğundan, 

Xx—y s—1—2--3 tür 


14. 


Cevap A 


15. (2,0) noktası şekildeki g(x) doğrusu üzerinde oldu- 
ğundan, (-2, 0) noktasının koordinatları, (Xx -—2 ve 
yz0) y—gf()ax4$2 denklemini sağlar. O halde, 
yzg()-ax*2 > 0-g(-2)-a.(-2)42 


Li | 


0 -2 -2 >—az-idir. 


Ayrıca, A ve B noktalarında f(x) ve g(x) fonksiyon- 
ları kesiştiklerinden f(x) ve g(x) in bu noktalardaki 
değerleri birbirine eşittir. 
Buna göre, 
(<3) - g(-3) ve f(2) -g(2) dir. 
g0) -ax*2-1x12 > g(0)x12 
olduğundan, 
1-3) * g(0) -f(2) — g(- 3) * g(0) - gf) 
——İ42-4 —-3 tür 
Cevap B 





ÇEENİ YAYINLARI 
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16. 


17. 





xz3 için, A doğrusunun bulunduğu noktanın ( H 
noktasının) apsisine x, | HG J nın uzunluğuna y di- 
yelim. 


>ys6-2x olur. 
Buna göre, tanımlanan fonksiyon, yani taralı alanların 


toplamı; 
OA| . (0B HGİ . İHB 
) — (SA:lOBİ | (Hel. Hİ 
2 2 
. 6.3 (6 — 2x). (X—3) 
ie) * > 


(0) gg 20-3) 
2 


10) 9- (x—-3)2 
(6) -—x2 4 6xdir 
Cevap A 


A da tanımlı bir fonksiyonun tersinin de fonksiyon ol- 
ması için, bu fonksiyon bire bir ve örten olmalıdır. Do- 
layısıyla fonksiyonu meydana getiren ikililerin ikinci bi- 
leşenleri (yani görüntü kümesinin elemanı olan y de- 
ğerleri) birbirinden farklı olmalıdır. O halde, (G) şıkkın- 
da verilen fonksiyon bire bir ve örten olduğundan, ter- 
si de bir fonksiyon olur. 


a 


A 





Cevap C 
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TEST - 1 (Çözümleri) 














3X 
18. m ax 
ME) aX“-xXx$2 ve 





171(0)-6 & #(6)-0 olduğundan, 
x*1 


iladesini 6 yapan x değerini bulalım. 


3X 
x*1 





-6> 3x-6x46 
> x--2dir. 
Bu değer fonksiyonda yerine yazılırsa, 


i 3. (<2) 


EN )<a.62f-(-2)42 


(6) 0-4a4*4—>a--1dir 
Cevap B 


19. (| — 5 ) -x— vi - — 

e ie) seter iz 
eşitliğinde Xx yerine, (x— 1) in tersi olan 
Xx ti ifadesi yazılırsa, 


x*1İ 
146412 


xtiİ 
XX 42x42 


Hİ 
> to 


olarak bulunur. 


Cevap C 


20. y-f() için x—-f“İ(y) fojintersi olduğundan, f(x) i 
bulmadan verilen eşitlikten x in İ() türünden değe- 
ri bulunursa, f(x) bulunmuş olur. Buna göre, 

XX) 1 3X-10) > 1 410) -3x— x0) 
> 1110) -x(3- 10) 


W*r1 .. 
3g İİ 'W 


> XxX 
Syf iğ Lİ 
3-Xx 


Cevap A 





ÇE YAYINLARI 
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Fonksiyonlar 
21. T.yol 
ye ty) -x 
olduğundan, y -3 için x değeri bulunursa, t 


XY İkX>x3-1 4x 


1 
> x-— fp 
2 t (8) 





2. yol: 
XxX -İ*4x> yy e <EI 
xi ( xtİ ) sx 
K x*1 
olduğundan, -3>5 xXx > değeri yerine ya- 
zılırsa, 
- 1 
tİ1(8)—— olur. 
(3) - olur. 
3. yol: 


XYSİtXx> y—x1 





y—1 


y -3 için #-İ(s) -> dir. 


Cevap D 


22. İ:|(1,<) > (3,c) 
(0) 42 —-8x47 


olduğundan, X-f-1(4)ef(1,<-) değerini bulalım. 


TİM) -x> (0) 4-42-8x47 
> 0-4X-8x43 
> 0-(2x-32x—1) 


3 N — 
pe ei M4) tür. 


1 
X - > £ (1, «) olduğuna dikkat ediniz.) 


li ik lük ma lana 





Cevap D 
























YGS Matematik - 1 TEST - 1 (Çözümleri) Fonksiyonlar 
23. T.yol: 25. 
#() doğrusal fonksiyon olduğundan a ve b reel sa- i 
yılar olmak üzere, (a #0) f(x) indenklemi, : 
10) ax b dir. O halde, verilen eşitliklerden, 
110) -4 5 (4) -2-4a$b..(1) Bave 
17İ(8) -2 s (9) -5-2a$sb..(9) —z 
ve (0) - b olduğundan, (2) eşitliğinin iki yanı — 2 ile 2.13 
çarpıldıktan sonra elde edilen eşitlik (1) eşitliğiyle taraf i 
tarafa-toplanırsa, t©) - y denklemini sağlayan (f(x) eğrisi üzerindeki | 
—8--b noktalar için, x : apsis , y — ordinat ve 
> b -f(0)-8dir 
if) ye tİY) -x olduğundan, 
2. yol: 
Doğrusal bir ifadede, x in değişme miktarı ile ynin f#İ () zy denklemini sağlayan ( #(x) eğrisi üzerinde- 
değişme miktarı doğru orantılıdır. ki ) noktalar için, x : ordinat, y : apsistir. 
Ayrıca, y — İ() © f“İY) -x olduğundan, 
Buna göre, y — f(x) in grafiğinden f(1) - O 
2 azalıyor 2 azalıyor ( apsisi 1 olan noktanın ordinatı O ) 
TT 
1 1(2)-4 ve f71(5) 2 > f“İ(y) x0 İC) — O) <2 (apsisi O olan noktanın ordinatı — 2) 
Ma. ei — > 
3 artıyor 3 artarsa #71(0) -1 (ordinatı O olan noktanın apsisi 1) 
543-8-y ve z 
f-1(8) -0X1(0) -8 dir. Ni f71(-3) - — 2 (ordinatı - 3 olan noktanın apsisi — 2) 
bi 
CevapA 
1 O halde Li) e 
ğ Pİ) k1-(-3)  14(-2) 
-2 dir. 
Cevap E 
xX, x<0 ise 
26. (©) 
x*1, x>20 ise 
fonksiyonuna göre, 
24. ix) -2x7 1 3x ve x < O için f(x) xx” olduğundan, 
fo) -İ(), x<0 
(go) 42 46x*1 — (62) ve 
> g(2x2 43x)-2(2x” 43x) 41 x < 0 için x > 0 olduğundan, 
5x -x (2) > Xx $ 1 dir Bunagöre, 
> go) 2x sidir oh sx 41 olur 
CevapD Cevap D 
273 
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27. (©) -3x-2veg() - geri veriliyor. 
fog-'N2a-1)- -8 
> (og”1)-1C8)- 2a-1 
> (g7 )-'0f-)-8)— 2a-1 
3x-2-—-6 > x--—2 olduğundan, 
f71(-8) -—2 ise, 
g(f-'(-8))-2a-1 
> g2) -2a-1 
—3 
-2a-1 
> m a 
> asidi. 
Cevap D 
z 
£ 
a4 
Z 
z 
<£ 
> 
28. ga (12345 ig (12345 
i a-( 21534) WA 48542 
1. yol: 


(g“'ofog)İ) <5  (g“'ofog(5)-x 
i > g'o(fog)(5) —x 
> g”1(0) -x 
>.1zXx olur 


2. yol: 

(g“'o(fog)”'0)-5 
> og) 'o(g-)-)0)-5 
> #og”!log() s5 
> og)“ Y(g6)) <5 
> g0) s2 
> xzs1 dir. 

CevapA 
374 


TEST - 1 (Çözümleri) 

















Fonksiyonlar 









































g() -ax42 olduğundan, 

fox) - fg) > Fog) fax 12) ve 

(4,3) noktası (fo g)(x) in grafiği üzerinde olduğun- 
dan, y > (fo g)() in denklemini sağlar. 


xsdâvey-3 için, ((09)(4) -f(4a4-2)-3ve 
((6) -3 olduğundan, 4442-6 —aztolur 
Cevap A 


g(f 7İC3)) <1 veriliyor. 


Fonksiyonlar YGS Matematik - 1 TEST - 1 (Çözümleri) 
29. W) — ae ve (og) 2. yok 32. 
(Xx * 1) in f6) türünden değeri, 
xX-0 için f(0)x—1 | “f(x * 1)  F(f0)) olsun. 
ği Tanımsızlık ortaya çıkarmayacak herhangi bir x değe- 
a a R en 
— 10) — ri yazılırsa, örneğin x - 4 yazılırsa 
(000) EMEN (O) EE y ğ yi . 
una göre, 
> () — FA) 
> (61 
asi Darı p (2281) 
241)41 | a 4-2 3—2 
-1-1 a1 9 Ea 
m MR a 
2 atl (4) 
şıklarda f(x) yerine 7 yazıldığında — ye eşit olan 
> a-idir. , 2 
> C dir. 
evap C Cevap C 
© 1 tx 4—Xx 
o (iğ) fiş) İ 
- 2 3 z 
4 
30. 1. yol: » o(4 4-x ))- 1x z 
3 2 Ni 
xi ..... P N R —i1ic > 
© z eşitliğinde x yerine Xx * 1 in tersi xz1 için, a(f(1))-1 33. 
1 dir. 


olan x-1 yazılırsa f(x) elde edilir. Buna göre, 








.3X—1 -iy İ RX 
2X-—-1) -1 2x-—1 hi — )-g- ) 
() 10) — —— 
Üi ag O çig 2 2 
i — z LİL 3Xx-1 
N 3x—1 Sh-1 ( 1 ) E 
© İ eyi g9 ( 2 ) 2 
—E içi -1(g-1 3 
f“İ —y fonksiyonu x in f6) türünden değeri ol- x-5 için, . vali (8))-7 İ 
duğundan hog )(8)-7 dir 
ik 3f0) —1 Buna göre, 
tw) -2 (g0)(0) *(h“'og )(3) -147-8dir 
değeri f(x * 1) fonksiyonunda yerine yazılırsa, Cevap D 
İleriye 
x-2 
3x) —i 41 
1-2 
3) 
)—2 


, 61(X)—211(x)—2 
3((X)—1-21(x)44 


 71(X)—-4 
İİ 43 


| 
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9() -1() ta eşitliğinde x yerine İC 3) yazılırsa, 
g(1-'-3)) -1(f-'(3)) sa 
1--3*ta—xa-4 tür 


O halde, 
a) 1) tka— g9) fi) 4 
eşitliğinde x yerine f“ (1) yazılırsa, 
g(f-'(10)) <1(f-'(0)) k4 
—144 
-5itir. 
Cevap E 














YGS Matematik - 1 TEST - 2 Fonksiyonlar 
1. o Aşağıdaki bağıntılardan hangisi bir fonksiyondur? 5. (1) 2-8 
AfR—R, İf). A z vu 
) e ar olduğuna göre, f(x * 1) in f(x) türünden değeri £ 
- : eğe 
B)HRSR, 1) EE aşağıdakilerden hangisidir? 
P g8 
OHA—R, |) |) 5x 11 A4 (9) B) 3.1() *2 C) 21) *1 
D)1:27Z—>2, ©) 
x*1 
D) 4 (6) E) (0) -4 
EVTNE A, yel 
x*2 
6. f:(1-1,2,3)—R,10)-2x11 ve 
g:1-2,-1,0,2)—RA,g4)-x-5 
2. Uygun şaritlardabir f fonksiyonu için, > 
olduğuna göre, 3f - g fonksiyonu aşağıdakiler- 
5x1 ) NR den hangisidir? 
x*1 1—2x 
)1C43),(0, 4,(05)7 
olduğuna göre, /--) aşağıdakilerden hangisidi e 
guna göre, (1) aşagıdakilerden angisidir? 0161, —-7), (e, 14) 7 
1 1 D)1C1.-7).(0,.3),(8,5)7 
i Kl imi GC) -x D)x E)2x-1i ; )1C13),(2.0) 
$ 
z 
z 
4 
pa 
ğ 7. Tanımlı olduğu yerlerde, 
3. İ:R— OR olmaküzere, 
xt2 
tp) —— 
xt1İ 
(O2-x41) 3x -3x-1 
olduğuna göre, f(x * 1) in f(x) türünden eşiti aşa- 
olduğuna göre, f(3) değeri kaçtır? ğıdakilerden hangisidir? 
3 — f(x) 2-1) 142.10) 
A) 9 B)8 Cc) 7 D) 6 ES AM 20) 8) 50) © Eş 
D) 21) *1 8) 210) —1 
21(X) te) 
4. t:Z > Z tanımlı olmak üzere, 
(0) > x.(X 4 1) $ İ(Xx—1) 8. ((X - 3) < 4x-7a 
14) - 40 (5) 1 
olduğuna göre, f(1) kaçtır? olduğuna göre, f(1) kaçtır? 
A) -7 B)-1 Cc) 2 D)7 E) 17 A)-20 B)-18 ©) -15 D-3 E-2 
1-E 2-6 3-E 4-6 5-D 6-6 T-E 8-6 
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YGS Matematik - 1 TEST - 2 Fonksiyonlar 
2 — 3y2 
g9. (OZ 4 2x) 23x14 6x 19 ya (i)- Ea 
, Xx x 

olduğuna göre, f(1) kaçtır? 
olduğuna göre, f İ() aşağıdakilerden hangisi 

As  B10 Ct 012 O E13 a G0 Ee V 
olabilir? 

A) VX B) Vx—-1 CO) V—1 
D) vx 2 E)Vx #1 
10. 0) Am. 
x-83 
fonksiyonu bir sabit fonksiyon olduğuna göre, 
m 4 f(m) işleminin sonucu kaçtır? 
15. f:R—-4(4) > R-(-3) olmak üzere, 
A) 4 B)8 C) 12 D) 16 E) 20 
mx *-7 
fo) -——— 
3x-n 
olduğuna göre, f “İ (X) aşağıdakilerden hangi- 
sidir? 
1. (ge 4x-1 A) —9x 7 B) 12x47 o 9x 17 
2x-12 3x-9 3x t 12 
Iduğuna gö fx- 0 -f(<x) aşağıdakilerden — 
ği Kesikli m e ç D) 9x t-7 E) 12x 7 
hangisidir? : ”—3x-g 2x9 
z 
A) —2x B)-1 Cc) 0 D) x p2 
z 
gi 
16. Reel sayılar kümesinde bir f fonksiyonu, 
12. 10) — 5x * (a.b)x—-b #4 il 
“Her bir reel sayıyı, üçte birinin iki fazlasına götürmek- 
fonksiyonu birim fonksiyon olduğuna göre, a. (2) ek 

değeri kaçtır? 
şeklinde tanımlanıyor. 

A) -4 B)-2 C)-1 D) 1 E)2 : i N 
Buna göre, f * fonksiyonunun tanımı aşağıdaki- 
lerden hangisidir? 

A) Her bir reel sayıyı, üç katının iki eksiğine götürmek- 
tedir. 
13. Uygun şartlarda f fonksiyonu B) Her bir reel sayıyı, iki eksiğinin üç katına götürmek- 
tedir. 
( — > ) A C) Her bir reel sayıyı, iki fazlasının üçte birine götür- 
14Xx Xİ 
mektedir. 
eşitliği ile verildiğine göre, f-İ (2) kaçtır? D) Her bir reel sayıyı, iki eksiğinin üçte birine götür- 
mektedir. 
3 3 1 i > e ln ik 
A) 3 ) 3 co) D) E) E) Her bir reel sayıyı, Üçte birinin İki eksiğine götür 
10 10 2 2 2 mektedir. 


14-B 15-E 16-B 
























































YGS Matematik - 1 TEST - 2 Fonksiyonlar 
a 
17. İs m 22. Şekilde y - 16) ve 
y gf) fonksiyon- 
(o0g)(0)-x*83 larının grafikleri veril- 
- miştir. 
olduğuna göre, g(1) kaçtır? 
10 8 8 10 -4 
j- <gez, <ge mp ge Buna göre, (0-9 ©. değeri 
göre, değeri ki 
> Zi a zi (a) <a İf) ğeri kaçtır? 
A) 10 B)3 C)1 D)-3 E)-5 
18. (f(og() — ve g() x-1 
olduğuna göre, f(x) aşağıdakilerden hangisine 
eşittir? 
a) * K1 p) xE 28, 
-2 x—1 14x4x 
Xx-1 X 
E 
) x*2 ) 14x 
19. (0g) 0)-4g7() 48 
: 
olduğuna göre, f(2) kaçtır? z 
z 
< 
N EN Ni : — 
5 B) 12 0 16 0) 18 E) 24 ğ İli şekilde y — f() fonksiyonunun grafiği ve- 
E rilmiştir. 
f(a*-3)-(0f1(-5) 
20. f ve g fonksiyonları bire bir ve örtendir. 
olduğuna göre, a kaçtır? 
1) 2 ve (fo ga) - 3x-5 
i il A)O B)-1 C)1 D)-2 E)2 
olduğuna göre, (gof)(x) in g(x) türünden değeri 
aşağıdakilerden hangisidir? 
A) 2.g(x) B) 3.g(x) C) 12.g() * 1 
D) g4) -1 E) 3.g(X) —-1 
24. Şekilde, y -1() 
fonksiyonunun grafiği 
21, (â) — 2 42 verilmiştir. 
XY) z3Xx4*1 
gi) (fof)(a-6)-4 
(g 'of-'Xa) 1 
olduğuna göre, a değeri kaçtır? olduğuna göre, a kaçtır? 
A) 18 B) 16 C) 12 D) 10 E)8 A)0 B) 1 o 2 D)3 pg) 4 
17-B 18-B 19-E 20-B 21-A 22-E 23-A 24-0 
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YGS Matematik - 1 TEST - 3 Fonksiyonlar 
1. A-fla,b,cj ve B>11,2,3,4,5) 5. e) 2 (848*) 
olduğuna göre, aşağıdakilerden hangisi t:A —> B 
ye fonksiyondur? olduğuna göre, f(3x) fonksiyonunun f(x) türün- 
den eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
A) 1(a,2),.(C3),.(4,0),(b.2)) 
B) 1(a,3),(2,a),(c. 1) A) -2130) B) 4120) o) 120)-1 
O) 1(a, 1), (a,2),(b.1).(c.2)) 
D) 1(a,1).(b.1),(c.1)) D) 3.0) —4 E) 4130) -3.10) 
E) ((2,a),(1,b),(3.a),(4.0),(5.a)) 
2. 
6. (| Xt1 ) —9x-—1 
1—Xx 
olduğuna göre, f(x) aşağıdakilerden hangisidir? 
xt1 1-X x-3 
0 0 0D) mai B) <5 en 
Yukarıdaki 1, li ve Ili nolu fonksiyon grafiklerin- 3 i 
den hangisi ya da hangileri R- (0) danR-£(0) D) ri E) DEE 
a tanımlı, bire bir ve örten fonksiyondur? 7 
$ 
A) Yalnız | B) Yalnız Il C) 1 veli z 
bi 
D) ivell E) il ve lll p) 
7. t:R-4(0J) > R olmaküzere, 
24(2) -1(2) BE 
3 Xx 3 Xx 
3. A-1-2,-1,0,1,2,27 ) olmaküzere, 
olduğuna göre, ((3) kaçtır? 
A dan Rye f(x)-1—9x şeklindebir f fonksiyonu 
16 10 5 5 10 
tanımlanıyor. A) TE B) 3 G) D) 2 E) 7. 
Buna göre, (A) kümesinin elemanlarının toplamı 
kaçtır? 
A)5 B)3 c)0 D)-1 E)-2 
“8. a bir pozitif reel (gerçel) sayıdır. 
ix 43) sa“ 
4. Xx 42)-2x 41X41) 
tr? ” a İİİ lağini Ni 
olduğuna göre, 16-2) işleminin sonucu aşağı- 
XxX — 
olduğuna göre, f(5) kaçtır? dakilerden hangisidir? 
A) 16 B) 19 Cc) 23 D) 27 E) 30 A) (0) B) (5) oOC)1(10) D) 1(15) (OE) t(20) 
1-0 2-6 3-B 4-B 5-E 6-C 7-B 8-D 
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YGS Matematik - 1 TEST -3 
9. İİ) <Xİ-3x(X—1)—1 14. 
olduğuna göre, ((24V3) değeri kaçtır? 
A4 B-B go DS sf 
10. iy e 20x44 
3x 2 
fonksiyonu sabit fonksiyon olduğuna göre, k 
kaçtır? 
15. 
A)2 B) 3 C) 4 D) 6 E)8 
11. fGR—faş > R - (bj ye tanımlı, bire bir ve örten 
yz İ() fonksiyonu, 
1 Sn 
2x5 
olduğuna göre, > kaçtır? 
b 16. 
5 5 5 5 z 
A)-— B)—— C)-— D) -1 E)-— 
) 2 ) 2 ) a ) ) 6 Z 
po 
£ 
pu 
12. f:R > R olmak üzere, İz 
2 
la) —2x-3 
3 
17. 
olduğuna göre, f - (x) aşağıdakilerden hangisidir? 
A) Xx -6Xx418 B) XxX —6x-8 
o Xİ 4 6x-8 D) Xİ 4 6x 48 
3 
Ep) Xx 1:6x-7 
3 
13. y -f() doğrusalbir fonksiyon olmak üzere, 














İH İ(Ex)-6x48 
olduğuna göre, f(2) kaçtır? 


A) 10 Cc) 6 





18. 


İ,birebir ve örten bir fonksiyondur. 


TİXx42)-x-3 
21 (a)) -3 


olduğuna göre, a kaçtır? 


A) —1 B)2 04 D) 6 E) 10 
ER-İ > l —>R-—10) olmak üzere, 

e 2.İ(X) —2 

16) 

olduğuna göre, f - (6) değeri kaçtır? 

1 1 1 
A) — B) — GC) — D)2 

) ni ) 3 ) 5 ) E)4 


A ve B sırasıyla 3 ve 4 elemanlı iki küme oldu- 


ğuna göre, A dan B ye fonksiyon olmayan kaç 
tane bağıntı tanımlanabilir? 


A) 4096 B) 4032 C) 3948 


D) 3900 E) 38400 


İÇ) xXx 46ax*b 
3.g() -x—1 
(g0f)(0)-3a*1 


olduğuna göre, a ile b arasındaki bağıntı aşağı- 
dakilerden hangisidir? 
Ajazb B)a-2b 


D) a -3b 


()-2X11 ve goj-3*-3 


fonksiyonları için, (got )(2) - 9 eşitliğini sağla- 
yan a değeri kaçtır? 


A4 B) 5 


Fonksiyonlar 
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A)2xX2 41 














Fonksiyonlar 





10) > 2x-—5 
(fog)jej 62 42x11 


ölduğuna göre, g(x) aşağıdakilerden hangisidir? 


B)3X2 42 022 -x41 


D)3X2 44x43 Ey -1 


f ve g; Rde tanımlı iki fonksiyon olmak üzere, 


m 


olduğuna göre (f0g)(3) kaçtır? 

















22. A-11,2,3,4) kümesi üzerinde tanımlı 
tA—>Aveg:A > A fonksiyonlariiçin, 


a) 4g (78) kaçtır? 


olduğuna göre, 
(#10)(4) 


A)3 G)5 D) 7 E)8 


B) 4 


23. 














A) gi B) a GC) - > D) 0 E) 3 z Yukarıda y — f(x) fonksiyonunun grafiği verilmiştir. 
5 5 5 4 4 
z 2a41-1“ (0) 
Ni 
p) eşitliğini sağlayan a değerlerinin toplamı kaçtır? 
A)-2 B)-1 6)0 D) 1 E)2 
> 
24. Şekilde y — f(x) ve 
yagi) fonksiyonla- 
. rının grafikleri veril- 
miştir. 
Şekildeki f(x) fonksiyonu için, 
(68-116 20) (g“'oi)e) #1 (k) > g(0) 
işleminin sonucu kaçtır? olduğuna göre, K kaçtır? 
A) O B) 8 Cc) 10 D) 15 E) -20 A)-2 B) -1 C) 1 D)2 E)5 
19-D 20-A 21-D 22-0 23-B 24-A 
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YGS Matematik - 1 TEST - 4 Fonksiyonlar YGS Matematik - 1 TEST - 4 Fonksiyonlar 
Bir f fonksiyonu, “Her bir pozitif tamsayıyı karekökü 5. (0) 24-1 9. f:R-1-2)—R-13) olmak üzere, 13. f:(—-,—-2) — (-3, te) olmak üzere, 
ile çaromaya göre tersinin çarpımına götürür.” şeklin- e İd H4xX1İ 
de tanımlanmıştır. olduğuna göre, f(x — 2y * 1) ifadesi aşağıdakiler. , to) > b 
den hangisi olabilir? olduğuna göre, f-İ 6) aşağıdakilerden hangi- 
Bu fonksiyon aşağıdakilerden hangisi ile gösterile- fonksiyonu bire bir ve örten bir fonksiyon olduğu- sidir? 
il ie) 10) 5 
bilir? A) (9) .iW) B) ty) C) te na göre (fof)(0) kaçtır? 
1 1 1 N A)-24Vx4*3 B)2—vx-3 
A) 10) >—-— B) 1x) >-— C) f(x) — A) -5 B)-1 C) 1 D)2 E)5 
kk X kk m | mai 
* D) 1) * tay) E) 16). tey) G|-1-Vx-3 D) -2- vx 48 
1— Xx 1—Xx 
Dye eyy | EY 
6. il İ 
el 10. f0):R- (ap —R- (b) olmak üzere, 
xX-—1, x<tise | 
? ği xs 2041 
olduğuna göre, f(0) * f(1) toplamı kaçtır? | 3-10) 
PA p lk 14. ((x—3) > 5-1 
layan y — f(x) fonksiyonu bire bir ve 
Aşağıdakilerden hangisi bire bir ve örten fonksi- A) -2 B)-1 o) 1 D) 5 E)7 il İğ z ii i 
örten olduğuna göre, a.b çarpımı kaçtır? va 
yondur? olduğuna göre, f( 2) * f” (125) kaçtır? 
. B)3 C)1 D) -3 E)-6 
AHROR, İY 4x42 A) 6 ) ) ) ) iy B)4 C)5 D) 6 E)7 
B)İ:2Z—> 27,10) 3x1 
OLR-SR,10)3x—x E 7. iğ xi z 
DİR >Z, 004x143 : z 
Bİ:Z—Z,14)--x12 K olduğuna göre, f(x — 2) nin f(x) türünden değeri | : 
z aşağıdakiler hangisidir? ( ) 
şağıdakilerden hangisidir? | ii iy om -1Üx*1 p 
& x-m 
iz > pj EZ g 1 N 15. o iodzal-axt! 
(0) —-1 Lo) 2-İx) İ fonksiyonu için f(x) — f(x) olduğuna göre, m”-1 
a | değeri Kaçtır? 171 ()5-1 
* 
ip —16) 9 5 5 | 
( 1x ) 22x44 ep, çi GG ea, e olduğuna göre, a kaçtır? 
2*X 1-Xx 
olduğuna göre, f(3) kaçtır? A)-3 B) -1 c)0 D) 1 E) 8 
Al B) 2 c) 0 2 E)1 — 
3 3 3 7 
12. Uygun şartlarda tanımlı y — (0) fonksiyonu, 
2xy—-4y” -x16 7-X x>4 ise, 
16. yg > 0S<x<4 İse, 
— pi -i : m iler- e 
Yukarıdaki şekilde y — f(x) fonksiyonunun grafiği ve- olduğuna göre, f İ (x) fonksiyonu aşağıdakiler 7x-04k, XeOise, 
riliyor. den hangisidir? 
XX — 1) İEx)E  İXx 5 4Xx46 2x2 -6 2x2 
— ai B G) NA Ay ğ ö 
Buna göre, X 2 ei oranı kaçtır? A ) İD vi (6) *İ ( ç) *f (<1) <3 olduğuna göre, k 
olduğuna göre, f(0) * f(3) toplamı kaçtır? kaçtır? 
D) 4x2 -2 E) 42 46 
A)6 B)7 c)8 D)9 E) 10 A) -3 B)—1 Cc) 0 D) 1 E)3 2x-1 2x—1 A)7 B) 10 Cc) 12 D) 14 E) 19 








1 2-E 3-B 4-B 5-6 6-E 7-D B-E g-A 10-E 11-c 12-E 13-D 14-8 10-0 16-8 
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18. 


19. 








TEST - 4 
17. a pozitif bir tamsayı ve x > 0 olmak üzere, 21. 
((109)9) g0) a 
171(5) -3 * 
olduğuna göre, a kaçtır? 
A)9 B) 4 G3 D) 2 E) 1 
Şekildeki f(x) fonksiyonu için, 
(fofofo.... of0f)(4) değeri kaçtır? 
29tane 
gü) -x-2 
e yö 
(f0g)() -xİ-4x41 A)-4 B)-2 Cc) 0 D) 2 Ey 4 
olduğuna göre, f(x) aşağıdakilerden hangisidir? 
A) x2—1 B)xX2 $x C) x2-3 
22. 
D) 2x2 41 E) 2x2 -3 
fg ve h, birebir ve örten fonksiyondur. 
ya2x12 a A 


20. 


doh) <> 


(g o hh) < 





(gofm) -2 
olduğuna göre, m kaçtır? 


A) -4 


© 
| 

9 
p 
e.) 


B) - > E) > 


(1234 1234 
f- & 
e 


olmak üzere, İ ve g permütasyon fonksiyonları veri- 
liyor. 


(f0g)(a) <4 


(€EEMİ YAYINLARI 





23. 


Yukarıdaki şekilde, 


İ:x > “Anın solundaki taralı alanın ölçüsü” biçiminde 
bir f fonksiyonu tanımlamıştır. 


Buna göre, f(6) değeri kaçtır? 


A) 24 B) 27 C) 30 


D) 32 


E) 36 


Yandaki şekilde, 

ys fe) ve y-g(j 
fonksiyonlarının 
grafikleri verilmiştir. 





Y - gi) doğrusal bir fonksiyon olduğuna göre, 





olduğuna göre, a kaçtır? ((109)(6) * (f0g1)(-3) değeri kaçtır? 
A)1 B)2 o 3 D) 4 E)5 A) 11 B) 10 c)9 D) 8 E)7 
17-D 18-6 19-B 20-6 21-A 22-D 23-E 
384 





tanımlı ikili işlem ya da işlem derir. 


işlemi *,—,., #, o, ©, ©,... gibi sembollerle gösteririz. 


Örnek: 


42) — 2... 4:2-2 
yy Bz.xaysz 


Örnek: 


Tamsayılar kümesi üzerinde, 
akb-a'-b* 


şeklinde “X ” işlemi tanımlanmıştır. 
Buna göre, 4 X 2 işleminin sonucunu bulalım. 


Çözüm: 
aXb-ai-b? olduğundan, 
4k2-43-239-64-8-56dır. 


Örnek: 


Tamsayılar kümesi üzerinde, 
aAb-2a-3b 


şeklinde “ A ” işlemi tanımlanmıştır. 


Buna göre, 5 A (4 A2) işleminin sonucunu bulalım. 


Çözüm: 

a Ab — 2a - 3b olduğundan, 

SA(4A2)-5A(24-3.2)-5A(8-6) 
—5A2 
—-25-32 
— 10-6 
-4 tür 








A, boş olmayan bir küme ve A c B olmak üzere, AxAkü- 
mesinden B kümesine tanımlı her fonksiyona, A kümesinde 


Çİ YAYINLARI 
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Örnek: 


B-/IN,İ,H,A,Lj kümesi üzerinde 





#İNİH 
tanımlı # işlemi yandaki tablo ile ve- LNİ 
riliyor. Nİ H 
Buna göre, Iİ HA 

HAL 
a) NXA sonucunu bulalım. ALN 


b) (A XH) XL sonucunu bulalım. 
cJH#xziİ ise xi bulalım. 


Çözüm: 
aa NXA—H 
b) (AX&H) AL 


S—LAL 
<Hdir 


JHENZİ olduğundan HEXx-İ 
x-Ndir 


eşitliğinde 


İŞLEMİN ÖZELLİKLERİ 


1) Kapalılık Özelliği 








A boş olmayan bir küme ve , A da tanımlı bir işlem olsun. 


Vi, ye A için x ye A ise A kümesi “Xx “işlemine gö- 


re kapalıdır denir. 


Örnek: 


A—4(1,2,3,4) kümesi üzerinde tanımlı, 


XMySXyti 


işlemine göre, A kümesinin kapalı olup olmadığını bulalım. 


Çözüm: 


A kümesinin # işlerine göre kapalı olabilmesi için A ya ait 
herhangi iki eleman ile yapılan işlemin sonucu yine A nın bir 


elemanı olmalıdır. 

SeAâved4edAdır. 

Fakat, 3 X4-34141-13gAdır. 

O halde, A kümesi & işlemine göre kapalı değildir. 





| 
j 
i 
| 
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Örnek: 


Az/j(te,m?j 


kümesinin, yandaki tablo ile verilen o 





işlemine göre kapalı olup olmadığını 
inceleyelim. 


Çözüm: 
Tablodan da görüleceği gibi, A dan alınan herhangi iki ele- 


manın a İşlemine göre sonucu yine A ya ait bir elemandır. 
Bunun için, A kümesi a işlemine göre kapalıdır. 


Örnek: 


N (Doğal sayılar kümesi), toplama işlemine göre kapalıdır. 
Çünkü herhangi iki doğal sayının toplamı yine bir doğal sa- 
yıdır. 


Örnek: 


R (Reel sayılar kümesi), çarpma işlemine göre kapalıdır. 
Çünkü, herhangi iki reel sayının çarpımı yine bir reel sayıdır. 


2) Değişme Özelliği 
A boş olmayan bir küme ve & , Adatanımlı bir işlem olsun. 


VE YEA için, x&ysy#x ise X işleminin değişme 
özelliği vardır denir. 


Örnek: 


Reel sayılar kümesi üzerinde tanımlı, 
xXiys3x 4 3y* 1 


işleminin değişme özelliğinin olduğunu gösterelim. 


Çözüm: 

vx, ye R için, 

Xy-3x$s3ys1 
—-öyt3xti 
SyYÜİX 


olduğundan # işleminin değişme özelliği vardır. 


ÇEEYİ vayınLaRI 
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Örnek: 


A-ixyz) 


kümesinde tanımlı yandaki tabloyla veri- 
len © işleminin değişme özelliği vardır. 
Çünkü, © işleminin tablosu sol köşege- 
ne göre simetriktir. 





3) Birleşme Özelliği 
A, boş olmayan bir küme ve X, A da tanımlı bir işlem olsun. 


VE, Y,ZEA için XX (VAZ) Ny) Az ise X işlemi- 
nin birleşme özelliği vardır denir. 


Örnek: 


Tamsayılar kümesi üzerinde tanımlanan * (toplama) 
ve * (çarpma) işleminin birleşme özelliği vardır. Fakat, 
— (çıkarma) işleminin birleşme özelliği yoktur. 


4) Birim (Etkisiz) Eleman 
A, boş olmayan bir küme ve & , A da tanımlı bir işlem olsun. 


VWXEA için x#e-eWx-x olacak şekildebir ee A 
varsa e ye X işleminin birim (etkisiz) elemanı denir. 


|» NOT 


1) Etkisiz elernanı varsa, sabit ve bir tarıedir. 

2) Değişme özelliği olanı X işlemindexWe-eğx-Xx 
olacağından bu işlemin: etkisiz (birim) elemanı sadece 
Xx Me -x veya sadece e Xx -—x eşitliğinden bulunabilir. 








Örnek: 


Tamsayılar kümesinde tanımlı, 
XAy-x*ty12 


işleminin birim (etkisiz) elemanını bulalım. 


Çözüm: 
A işleminin birim elemanı e olsun. 
A işlemi değişmeli olduğu için XAe—Xx şartını sağlayan 
e elemanını bulmalıyız. 
xXâesx >— x-et2-X 
> et2-0 
> e--2dir 


“A” işleminin etkisiz elemanı -2 dir. 








yl 
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İşlem 





Örnek: 
J>(KEMALI 
kümesi üzerinde tanımlı, yandaki 


tabloyla verilen o işleminin etkisiz 
elemanını bulalım. 





Çözüm: 

Tablodan da görüleceği gibi, 
KaokzsK 
EgK-KgEzsE 
MgK>KgMsM 
AgK-KgA-A 
LgKsKoLsL 
olduğundan g işleminin etkisiz elemanı K dir. 





Örnek: 


R de tanımlanan, 
XyExtyYty 


işleminin etkisiz elemanını bulalım. 


Çözüm: 
* işleminin etkisiz elemanı e olsun. 
* işlemi değişmeli olduğu için x&WeX şartını sağlayan 
e elemanını bulmalıyız. 
xesx »—xtetxe-X 

o >ejxe-0 

> e((*x)s0Odır. 

Bu eşitliği tüm x reel sayı değerlerinin sağlaması için. 
e-0 olmalıdır. 
“$ ”" işleminin etkisiz elemanı O dır. 


Örnek: 
WedAiçin, X*0-0-X>X 
XİZSİXSX 
olduğu için reel sayılar kümesi üzerinde tanımlanan toplama 


işleminin etkisiz elemanı O (sıfır) ve çarpma işleminin etki- 
siz elemanı 1 (bir) dir. 


5) Bir Elemanın Tersi 
A boş olmayan bir küme ve & ,Adatanımlı bir işlem olsun. 
Bu işlemin birim elemanı e ve x€ A için, 

xi ysyüxze 
şartını sağlayan ye Aya #* işlemine göre Xx in tersi de- 
nir ve x“İzy şeklinde gösterilir. 








m  ——— —şğş—ğ—ğ—ğ—ğ ÇE vayıncarı 
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© 1) Bir işlemin etkisiz elemanı yoksa ters elemandarı SÖZ 
edilemez. 


2) Bir elemanın tersinin tersi kendisidir. 
3) Etkisiz elemanını tersi kendisidir. 


Örnek: 
Reel sayılar kümesinde tanımlanan, 


XxXAysxty-5w 


işlemine göre, 2 nin tersini bulalım. 


Çözüm: 
Önce A işleminin birim elemanı olan e yi bulalım. 
A işlemi değişmeli olduğundan, xXA4e-X den e yi bulalım. 


xâez-x»xte-5Xxe Xx 


e - 5xe <0 
e(1 5x) <0 
e -O0dır. 


2 nin tersi a olsun. 
2Aa-e->21a-52a-0 


Örnek: 
C—I(S,A,K,LPJ 


kümesinde tanımlanan, yandaki 
tabloyla verilen & işlemine göre her 
elemanın tersini bulalım. 





Çözüm: 

* işlemine göre etkisiz eleman K dir. 
S*P-PXS-K olduğuiçin S”'-P dir 
AğI-I#AZK olduğuiçin A“'zlidir. 
KKK olduğuiçin K''sKdir 
IXA-AXI—K olduğuiçini“İzAdı. 
PXS-S#WPK olduğuiçin P7İ-Sdir. 


Örnek: 

Reel sayılar kümesinde toplama işlemine göre etkisiz ele- 
man O olduğundan, 

vx eR için, x#Xx7İzx7İ4x50 

şartını sağlayan Xx“! --xeR dir. 

Reel sayılar kümesinde » (çarpma) işlemine göre etkisiz 
eleman 1 olduğundan, 


vxe R-10J için, xxx“ 


x'xsi 


şartını sağlayan Xİ — leRdi. 
x 
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Örneğin, 5 in - işlemine göre tersi —5 


, 


* işlemine göre tersi Ni tir. 


6) Yutan Elaman 


VXEAiçin xX&y-y&xyiseyeA elemanına X& 
işleminin yutan elemanı denir. 


Örnek: 


R de tanımlanan, 


XWYyYSxX*-y-34y 


işlemine göre, yutan elemanı bulalım. 


Çözüm: 
Yutan eleman y olsun. 


* işlemi değişmeli olduğuna göre, 


vxeR için xX&yy 
Xty-—3xy-y 
X-3Xy-0 

xX(1 -3y) 0 
1-8y-0 


Li tür. 


© Yutan elemanın tersi yöktür. 








Örnek: 


B-(ALİJ 


kümesinde tanımlanan, yandaki tablo ile 
verilen © işleminin yutan elemanını bulalım. 





Çözüm: 

Tablodan da görüleceği gibi, 
ASA-A 
A9L-<LGA-A 
AOİsİŞA-A 


olduğundan, © işleminin yutan elemanı A dır. 





Örnek: 

Reel sayılar kümesinde tanımlanan çarpma ( « ) işlemine gö- 
re yutan eleman 0 dır. 

Çünkü, VxeR için, x0-0.x-0 dır. 


Reel sayılar kümesinde tanımlanan - işleminin yutan ele- 
mani yoktur. 





EHEMİ YAYINLARI 
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7) Dağılma Özelliği 

Aveir, A datanımlıiki işlem olsun. 

YY,ZE A için, 

xXA(Yyirz)—(«Ay) (Az) (soldan dağılma özelliği) 
Yaz Ax-S(yYAY) k(ZAX) (sağdan dağılma özelliği) 


oluyorsa, A işleminin v işlemi üzerine dağılma özelliği 
vardır denir. 


Örnek: 

Reel sayılar kümesi üzerinde tanımlanan (9) işleminin (4) İş- 
lemi üzerine dağılma özelliği vardır. 

Çünkü, Vx, y,ze R için, 

xyz) xy4xz ve 


Ytz2)x-yx*#zxtir 


Örneğin, 2, 4, 6 e R için, 
2.(4 4 6)-24426 
210-8412 
20 20 ve 


(446)2-42462 
10.2 8-412 
20-20dir. 





>» UYARI 





Boş olmayan bir A kümesi üzerinde tanımlı “Xx” işlemi 
için, : 


1) A kümesi ix işlemine göre kapalı ise, 
2) Xx işleminin birleşme özelliği varsa, 
3) & işleminin etkisiz (birim) elemanı varsa, 

4) ix işlemine göre, her elemanın tersi varsa 

(A, ix) sistemi bir gruptur »x işleminin değişme özelliği 
de varsa (A, *x) sistemi değişmeli gruptur. 


i 


Örnek: 


1) Reel sayılar kümesi toplama (4) işlemine göre değişme- 
li bir gruptur. 


2) Doğal sayılar kümesi ise toplama (4) işlemine göre bir 
grup değildir. Çünkü 3 ün toplama işlemine göre tersi olan 
-3 bir doğal sayı değildir. 
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3. 





TEST - 1 (Çözümlü) 








İşlem 





Tamsayılar kümesinde tanımlı “Ye” işlemi, 
aX&b-2a*t3b 

şeklinde verildiğine göre, SAİ kaçtır? 

D) 17 E) 19 


A)8 B) 10 Cc) 13 


Tamsayılar kümesinde tanımlı, 
aAb-astb-4 
işlemi veriliyor. 


xA5-6A7 olduğuna göre, x değeri kaçtır? 





A5 B) 6 7 > yi 
A-10)da, 

i 2,3 

aâb a b 


biçiminde bir “A “ işlemi tanımlanıyor. 


Buna göre, 2A1 değeri kaçtır? 


lm 


: 
A) B) > 6) 1 ie 2) 


pla 


1 1 
ll ie 7 


biçiminde “3x “ işlemi tanımlanıyor. 


ni A 7 olduğuna göre, n kaçtır? 
3 


WEEMİ YAYINLARI 


5. 


A-40,1,2,3,4) kümesinde her a ve b için, 
a * b - “a veya b den büyük olmayanı" şeklinde bir 


e işlemi tanımlanıyor. 


3 $x - 3 olduğuna göre, xin alabileceği değerler 


toplamı kaçtır? 


A)3 B) 4 95 We 7 


R—(0) kümesi üzerinde her x,Y için, 
cik 
X 2 X 

biçiminde bir “ A “ işlemi tanımlanıyor. 

Buna göre, x Ay aşağıdakilerden hangisine eşittir? 

3 
g 
) 2 


A) B) 3xy 


Reel sayılar kümesinde “ & ” ve “o” işlemleri, 


xX&ys(«oy)-2 


aob-a?tb” 
biçiminde tanımlanıyor. 
Buna göre, 2X1 kaçtır? 


A) 1 B)2 6) 4 BES me 


Reel sayılar kümesi üzerinde, 

xayz2x13y-2(Y0X) 
biçiminde “ua” işlemi tanımlanıyor. 
Buna göre, 102 kaçtır? 


A) 1 B) 2 o) 3 Dİ ii 
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İşlem 
9. Reel sayılar kümesinde “Xx” işlemi, 14. Reel sayılar kümesi üzerinde her a, b için, 
Absasb*s4ab 
edi b a a a 
3 i 
biçiminde tanımlanan “ A ” işlemine gö i 
biçiminde tanımlanıyor. i ) vE i Dal 
i kendisine eşit olan en küçük reel sayı kaçtır? 
Buna göre, & işleminin etkisiz elemanı kaçtır? 
ş $ ge Bİ. gel De Es? 
2 2 2 2 
2 3 
A) — B) — c)2 D)3 E)4 
3 2 15. Reel sayılar kümesinde, 
10. Tamsayılar kümesi üzerinde, xoy- 2Xt2y*Xy 
2 
pAg-p*tg-2 
biçiminde “ $£ * işlemi tanımlanıyor. biçiminde tanımlı “ o ” işlemine göre, tersi olmayan 
reel sayı kaçtır? 
Buna göre,3ün “X” işlemine göre tersi kaçtır? 
: )-2  B-1 0-2 DI > 
A)-2 B) -1 C)1 D)2 E)3 
16. A-/(1,2,3,4,5) 
11. Doğal sayılar kümesinde, 
kümesi üzerinde “ A " işlemi yan- 
xXAy-y've daki tablo ile tanımlanmıştır. 
akb-'aile b nin ortak katlarının en küçüğü” : 
ş Buna göre, 
biçiminde A ve * işlemleri tanımlanıyor. 7 (A4)A(2 A5) işleminin sonucu kaçtır? 
y 
< 
pa 
Buna göre, (5 X 4) A2 değeri kaçtır? p) i A1 B)e 93 D)4 b) 5 
17. A-f(1,2,3,4,5) kümesi üze- 
AZ” ge ele pas. ye” 
rinde tanımlı “ A “ işlemi yanda- 
12. Reel sayılar kümesi üzerinde her m, n için, ki tablo ile verilmiştir. 
m4nsm.n-m-n*t2 a2 -aAa 
2. -1 
biçiminde bir “ & * işlemi tanımlanıyor. a —2A4 
olduğuna göre, a kaçtır? 
Buna göre, “X” işleminin etkisiz (birim) elemanı (47İ,4 ün “ A” işlemine göre tersidir.) 
kaçtır? 
j A) 1 B)2 c)3 D) 4 E)5 
A)-2 B)-1 GC) — D) 1 E)2 
i 2 18. Azfa,b,c,d.e,f) 
13. Reel sayılar kümesinde “xx “ işlemi, kümesinde tanımlı * Xx ” işle- 
iy ağ minin tablosu yanda verilmiştir. 
biçiminde tanımlanıyor. 
“ & *” işlemine göre tersi 
3ün“"“ işlemine göre tersi — 11 olduğuna göre, kendisine eşit olan elemanlar x ve y olduğuna 
a kaçtır? göre, xXx y aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A)5 B) 4 c)3 D)2 E)1 Aja B) b C)c D)d E)İ 
9-D 10-C 11-D 12-E 13-E 14-6 15-A 16-6 17-E 18-B 
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TEST - 1 (Çözümlü) 


























YGS Matematik - İ 


1. 


2. 











TEST - 1 (Çözümleri) 




















a X& b - 2a 4 3b olduğundan, 
541-25431-1043-13tür. 
; Cevap C 


aAb-a-sb-4 olduğundan, 








XxXA5-6A7 
x45-4-617-4 
xt-129 
x-8dir 
Cevap D 
e olduğundan, 
aAb a b : 
1 2,3 (a-2 veb-1) 
2A1 ? 1 
mi kg 
2A1 
ağ 
2A1 
İ -2a1dir. 
4 
Cevap A 
veye bak olduğundan, 
xX Y 
in 
e e 
3 iL 
3 
| 43-7 
n 
iğ 
n 
n- İ tür 
4 
Cevap B 


ÇE varınvarı 
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İşlem 
Problemde verilen, işlemin tanımına göre, 
x > 8 şartını sağlayan x değerleri 3 ve 4 tür. 
Buna göre,3 44 7olur. 
Cevap E 


— a -X işleminde x yerine 3. ye y yerine 2y 
x 2 Xx Xx 


yazarsak xA y işlemini buluruz. 








O halde, 
EE pe 
X X 
pe 2 tür. 
3 
Cevap D 
aob-a?4 b? olduğundan, 
x#y-(Xoy)-2y 
— Xx 4 y” -2xy 
— (xy)? dir 
O halde, 2 X1-(2-1)7 -12-1dir 
Cevap A 
xoys2x413y-2(YaX) 
xoy-2x43y-2(2y13x-2X0Y)) 
xay -2x43y-4y-6x 4-460) 
xoy ——4x-y44(0y) 
4x*y-3(Xay) 
xy tür. 
O halde, 102 - arız -2 dir 
Cevap B 
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TEST - 1 (Çözümleri) 











X işleminin etkisiz elemanı e olsun. işlemi değiş- 
meli olduğundan x X e —x eşitliğinden e yi bulma- 
liyız. 


xğe— 





> 2-1 
3 





>e-d3itür 


Cevap D 
10. & işleminin etkisiz elemanı e olsun. 
XWe-X > xX1e-2—x 
>e-2 dir 
3ün & işlemine göretersi a olsun. 
Ohalde, 3 Xa-e—34a-2-2 
>—a-ldir. 

Cevap C 


11. 


12. 


13. 


5ile 4 ün ortak katlarının en küçüğü 5.4 -20 dir. 
O halde, 

5k4-20dir 

Buna göre, 

(5X4)A2-20A42-22 dir. 


(Gİ vavyınLarı 


Cevap D 


X işleminin birim elemanı e olsun. 
xXke-x—>xe-x-e42-Xx 
> xe-e-xXx1x-2 
> e(x-1) -2x-2 
> e(X—1) - 2X-—1) 
>e-2dir 


Cevap E 


& işleminin etkisiz elemanı e olsun. 
Xre-x—>XxX1e1da-x 
> e--dadır. 
3 ün £ işlerine göre tersi — 11 olduğundan, 
3X(11)se—>34(-11) -4a--—4a 
> —8 --8a 
>—a-1dir 





Cevap E 
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14. A işleminin etkisiz elemanı e olsun. 


15. 


16. 


17. 


18. 


XâAe-—x > x1e1d4xe—Xx 
> et 4xe-0 


> e(l * 4x) -0 t 


>e-0dır. 


Tersi kendisine eşit olan sayı a olsun. O halde, 
aâa-e—a4*a1t4aa-0 

> da” 4 2a-0 

> 2a(2a * 1) -0 


eşitliğinden a - 0 veya — z olur. a nınen küçük 


la 1 i 
değeri —— dir. 
— 2 


Cevap c 


koya ALYA yay XY dir. 
2 2 

Bir işlemde yutan elemanın tersi yoktur. “o” işleminin 

yutan elemanına a diyelim ve a yı bulalım. 


koa—axtaşl ma xş lg 


> Sİ es 2. 4 
2 2 
>a--2dir. 


Cevap A 


Tablodan görüleceği gibi, 
144-2, 245-4 ve 244-3 olduğundan, 
((0A4)A(2A45)-2A4-3 tür 

Cevap C 


A işleminin etkisiz elemanı 1 ve 443-1 olduğun- 
dan, 4ün A işlemine göre tersi 3 tür. 
a -—2A4“İ > aâa-2A3 
> aAa-4 
> aAa-5A5 
olduğundan, a—5tir. 


Cevap E 


X işleminin birim elemanı edir. a”!—c, b”! —b, 
c-'za,d”!—-f, e-l-e, f-İ-d olduğundan 
tersi kendisine eşit olan elemanlar e ile b dir. O halde, 
eXb-—bdir 


Cevap B 











1-0 














M2 BE © m Bs 


Çi YAYINLARI 


Tamsayılar kümesi üzerinde, her x ve y için tanımlı, 
değişme özelliği olan bir “ A “ işlemi, 


o oKAy)-Xty -2y t(yAX) 
biçiminde veriliyor. 


Buna göre, 7 A4 kaçtır? 


A)3 B) 6 c)9 D) 12 E) 15 

Reel sayılar kümesinde, 3 
akb-a?ıb” *2.(b a) 

biçiminde bir “ & ” işlemi tanımlanıyor. 

Buna göre, 1 X 3 değeri kaçtır? 

A)-6 B)—-7 G)-8 D) -9 E)-10 


2-E 3-C 4 


İşlem 
YGS Matematik - 1 TEST - 2 
a - inde 
Pozitif reel sayılar kümesi üzerinde, 5. Pozitif reel sayılar kümesin 
.a.b 
1 — ni * E aAb- vE b 
, aAb a b 
biçiminde bir “ A ” işlemi tanımlanıyor. biçiminde bir “ A * işlemi tanımlanıyor. 
— ğ Ö tır? 
Buna göre, 2A (3 A E ) değeri kaçtır? xA2-1 olduğuna göre, x kaçtı 
j 4 
5 
yz B) > c) > 92 EZ 
5 
13 19 g 18 Be E)2 
ig İz ) 3g 29 
Sıfırdan farklı her m ve n reel sayısı için, 
Reel sayılar kümesinde, 
miri (nam) tm 
xay-(*1)y n 
biçiminde bir “nm ” işlemi tanımlanıyor. 
biçiminde bir “ o ” işlemi tanımlanmıştır. 
Buna göre, 12 kaçtır? 
Buna göre, (-2) a4 kaçtır? 
N : & D)2 E)3 
— B) — C) ) 
0 4 ) 3 2 


Uygun koşullarda tanımlı A ve O işlemleri, 


1 
xAy 





xy ve xoy-x-y 
biçiminde veriliyor. 


(a41)0(302) <6 olduğunagöre, a kaçtır? 


2 1 ui 


w jr 


Reel sayılar kümesinde tanımlı, 
aOb-abs*a*tb 


işlemine göre, tersi kendisinin 3 katına eşit olan 
reel sayı aşağıdakilerden hangisi olabilir? 


4 
Aİ Bİ ©-; D-; B- 


5.C G-E TE > 
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g. 


10. 


11. 


12. 











Reel sayılar kümesinde “ # "ve * W “ işlemleri, 


akb-aib”-(ayb) 
aYb - 2ab 


biçiminde tanımlanmıştır. 


(2 Xn) -25 - 0 eşitliğini sağlayan değeri aşa- 
ğidakilerden hangisi olabilir? 








A) -2 B) -1 Co) 1 D)2 E)3 


R detanımlıA ve $# işlemleri, 


XAy—x*ty-2xy 
a#b-asbst2>2 


olduğuna göre, 2 A (3 # 4) işleminin sonucu kaçtır? 


A) -30 B) - 25 C)-7 D)7 E) 25 ; 
z 
z 
Ki 
> 

Reel sayılar kümesinde tanımlı, ğ) 

XAy-Xx*ty-5xy 
işlemine göre, hangi elemanın tersi yoktur? 
as B)2 5“ pl Eg) 
2 5 5 6 


Uygun şartlarda her a ve b iiçin, 


1 1 a b 
a b b a 


işlemi tanımlanıyor. 


Buna göre, a X b aşağıdakilerden hangisidir? 


2 
a) ( atb ) glatb? çörb 
a.b a.b a.b 


D) (a * b)? E) a.b.(a * bj)? 





10-B 11-0 


13. A-ja,b,c,d,ejJ kümesinde 
tanımlı * xx " işlemi yandaki tab- 
lo ile verilmiştir. 


Buna göre, (aXc)-'X(b-!xe-! ) “İ işlemi 
nin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? 
©, xin “ex” işlemine göre tersidir.) 
A)e B) d C)c D) b E)a 


14. Reel sayılar kümesi üzerinde, 


xa 


—xiys24 XY 
3 3 


biçiminde bir “ag” işlemi tanımlanmıştır. 
Buna göre, “mn” işleminin etkisiz elemanı kaçtır? 
A) -3 


B)-2 Co) -1 


D) 1 


E)2 


- 
gı 


A-(1,2,3,4,5) kümesi üze- 
rinde tanımlı “ # ” işlemi yandaki 
tablo ile verilmiştir. 


2X4)-İka-2 





olduğuna göre, a kaçtır? 
—1 N p in : e 
X,xin “#” işlemine göre tersidir) 


A) 1 B)2 c)3 D) 4 E)5 


16. Reel sayılar kümesi üzerinde tanımlı *  ” işlemi, 
m&n<m*n-5.m.n 


pi — Le ” 
olduğuna göre, 5 nin & işlemine göre tersi kaçtır? 


9-E 


14-B 15-C 











XYy'eZ ve mez? olmaküzere, 


x—y farkı m nin tam katı İse, 
“xsey(modm) dir. 


Örnek: 

(X—y) farkı, 3 ün katı olan (x, y) ikililerini inceleyelim. Bun- 
lardan bazıları, 

<9,-9), (-7,.—7),(0,0).(1,1), (2,2)... 
<10,2),(-7,2),(3.0), (9,0), (1, 100), (56,2),...dir. 
Buradan; 

(6, 0) için, 60 (mod3), 

(10, 2) için, —102 (mod3), 

(100, 1) için, 10021 (mod3) tür. 


Kolayca görüleceği gibi (mod 3) e göre 0 a denk olan 
(8 ile bölümünden kalan O olan) pek çok sayı vardır. 

Bu sayıların oluşturduğu kümeye 0 ın denklik (kalan) sınıfı 
denir ve O sembolüyle gösterilir. 
0-(..,-9,-6,—-3,0,3,6,9,..) dur. 


Benzer şekilde, 
1-(..,-8,-5,-2,1,4,7,.. 4 

2-( MR 5,8,..) 

biçiminde 1 ve 2 kümeleri yazılabilir. 

Zde3 modülüne göre kalan sınıflarının kümesi, 
z3-(0,1,2), 


Z de 5 modülüne göre kalan sınıflarının kümesi, 


(BEM YAYINLARI 


Buradan, m modülüne göre kalan sırıtlarının kümesi de, -— - | 


Z/im-40,1,2,3,...m-i) olur 


Örnek: 


me Z* olmak üzere, 


262 (modm) 


olduğuna göre, m nin alabileceği değerleri bulalım. 








Çözüm: 

262 (modm) > 240 (modm) 

olduğundan, m nin alabileceği değerler 24 ün pozitif bö- 
lenlerinin sayısı kadardır. 

O halde, m nin alabileceği değerler; 
1,2,3,4,6,8,12,24 tür 

Dolayısıyla, m değerleri 24 ün pozitif tam bölenleri olduğun- 
dan m nin alabileceği değerlerin sayısı; 

24 -9331 > (3 41).(1 41) 42-8 

olduğundan, 8 tanedir. 


Örnek: 


2-x-3(mod7) 


ik 


olduğuna göre, x in en büyük negatif tamsayı değeri ile en 
küçük pozitif tamsayı değerinin toplamını bulalım. 


Çözüm: 

2-x3 (mod7) > 2-3sx(mod7) 
> -İzx(mod7) 
> 6zx(mod7) dir. 


O halde, x in alabileceği değerler, 
..,-15,-8,-1,6,13,20,... dir. 
Buradan, istenilen sonuç; -146-5 tir. 


Örnek: 


Bir asker 3 günde bir nöbet tutmaktadır. 


- 2. nöbetini salı günü tuttuğuna göre, 11. nöbetini hangi 


gün tutacağını bulalım. 


Çözüm: 

3 günde bir nöbet tutarı bir asker ikinci nöbetini tuttuktan 
sonra, 11. nöbeti için 9 nöbeti kalmıştır. Dolayısıyla bu asker 
11. nöbetini, 9.3 - 27 gün sonra tutacaktır. 

27 <6 (mod 7) olduğundan, asker ikinci nöbetini salı günü 
tuttuğu için 11. nöbetini salı gününden alti gün sonra veya 
salıdan bir gün önce yani pazartesi günü tutacaktır. 
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Zimdexyu,vezZ olmak üzere, 
xey(modm), uzv(modm) ise 
Dx*uzsy4v(modm) 
2) x-usy-v(modm) 

3) Xu «Yy.v (mod m) 
Jkxsky(modm),kez 
5)x“sy” (modm)neN 

6) OBEB (X y, m) - b olmak üzere, 


xsy(modm) > SX (mod E ir. 
“b pa dir. 
Örnek: 
3İ—x (mod 5) 
25 <y (mod5) 


xXtysa(mod5) 


olduğuna göre, a nın en küçük pozitif tamsayı değerini 
bulalım. 


Çözüm: 

Kural gereği, 

39-2725x(mod5) ve 

25 -64-4y (mod 5) olduğundan, 
X*ys2144-6z1(mod5) olur. 

O halde, anın en küçük pozitif tamsayı değeri 1 dir. 


Örnek: 


66 p pe pm 
3 sayısının 5 ile bölümünden kalanı bulalım. 


Çözüm: 


g6 sayısının 5 ile bölümünden kalan Xx ise 


355 xx (mod 5) tir 
Buna göre, 
313 (mod5) 
32-4 (mod 5) 
392 (mod 5) 
3* <1 (mod 5) olduğundan, 
3Öİ  (3)'S.32 (mod 5) 
s (1)'8.32 (mod 5) 
z1.4 (mod 5) 
s4(mod5) tir. 
O halde, x 4 tür. 
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(GEMİ YAYINLARI 


Örnek: 


(99)'999 sayısının 7 ile bölümünden kalanın kaç olaca- 


ğını bulalım. t 


Çözüm: 
99-1 (mod7) olduğundan, 
(99)'999 x (1)999 & 4 (mod 7) dir. 


O halde, (99)'99 sayısının 7 ile bölümünden kalan 1 dir. 


Örnek: 


(248)95 sayısının 5 ile bölümünden kalanı bulalım. 


Çözüm: 
248-3 (mod 5) olduğundan, 
(248)95 x 35 (mod 5) 


s4(mod5) tir. 


3*>1 (mod 5) olduğundan, 
356 (s9)'s .37 (mod 5) 
s1'9.9 (mod5) 
z4 (mod5) tir. 


Örnek: 


125 ; Poe 
2 ““ sayısının 7 ile bölümünden kalanı bulalım. 


Çözüm: 


2125 sayısının 7 ile bölümünden kalan x ise 


21 -x (mod 7) dir. 


2! <2 (mod 7) 
22-4 (mod 7) 
2x1 (mod7) 


25 x (2941.22 (mod 7) 
114 (mod7) 
s14 (mod7) 


24 (mod7) 





ys laz lil 
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Modüler Aritmetik 





Örnek: 


(2124)2992 sayısının birler basamağındaki rakamı bulalım. 


; 


Çözüm: 
Bir sayının 10 a bölümünden kalan birler basamağındaki ra- 
kamı verir. (2124)299Z sayısının birler basamağındaki rakam 
x ise 
(2124)792 > x (mod 10) dur. 
2124 - 4 (mod 10) olduğundan, 
42902 - x (mod 10) dur. 
4! -4 (mod 10) 
42 - 6 (mod 10) 
43 - 4 (mod 10) 
44-6 (mod 10) 
Görüldüğü gibi 4 ün tek kuvvetleri için kalan 4, çift kuvvet- 
leri için kalan 6 olmaktadır. 
Buna göre, 42992 -6 (mod 10) dur. 


(2124)2992 sayısının birler basamağındaki rakam 6 dır. 


Örnek: 
61453 - x (mod 9) 


olduğuna göre, x değerini bulalım. 


Çözüm: 

6! 6 (mod 9) 

62-0 (mod 9) 

630 (mod39) 

610 (mod 9) 
olduğuna göre, 6 nın 2 ve 2 den büyük bütün tam kuvwvetle- 
rinin 9 ile bölümünden kalan 0 dır. 
Buna göre, 6!“ -0 (mod 9) dur. 


Ohalde, x-0O dır. 


Örnek: 


8191.59 sayısının 6 ile bölümünden kalanı bulalım. 


Çözüm: 


599 


8191 sayısının 6 ile bölümünden kalan x ve 5” sayısının 6 





ile bölümünden kalan y ise 8'91.599 sayısının 6 ile bölü- 
münden kalan x.y dir. Buna göre, 
8191x2191 &x (mod6) dır. 
2! 2 (mod6) 
22-4 (mod6) 
23 2(mod6) 
29 4 (mod6) 
2 nin tek kuvvetlerinde kalan 2, çift kuvvetlerinde kalan 4 ol- 
duğundan, 819! - 219! sayısı da 2 ye denktir. 
Yani, x 2 dir. 
599  y (mod 6) olsun. 
5! 5 (mod6) 
52 1 (mod6) 
599 - (52)9.5 (mod 6) 
19.5 (mod 6) 
& 5 (mod 6) 


ıl 


ii 


olduğundan, y s5 tir. 
x.y z2.5 (mod 6) 


EHEMİ YAYINLARI 


s4 (mod 6) 


olduğundan, 8191599 sayısının 6 ile bölümünden kalan 4 tür. 


Örnek: 


3x4 14 (mod 12) 


olduğuna göre, X in alabileceği en küçük pozitif iki tam- 
sayının toplamının kaç olabileceğini bulalım. 


İs Çözüm: 


Örnek: 


(1999)299! sayısının 5 ile bölümünden kalanı bulalım. 


Çözüm: 
1999-4s-—1(mod5) olduğundan, 
(1999)2901  (— 1)2991 (mod 5) 

s—1 (mod5) 

s4(mod5) tir. 


O halde, (1999)29“! sayısının 5 ile bölümünden kalan 4 tür. 


eZdir. 


3x 4 124 (mod 12) & ELE 


Buradan, 34-1) iz — Ul ezZdir 


x—İ 





eZexzs1l(mod4) tür 


O halde, x in alabileceği en küçük pozitif iki tamsayı değeri, 
1ve1$t4-5tir 





Buna göre, bu sayıların toplamı, 1 * 5 - 6 olur. 
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Modüler Aritmetik 
> Örnek 
x sayısı, m nin katı olmayan pozitif bir tamsayı ve m asal 2/5 te, 
sayı ise, x”“İx7(modm) dir 2X2 43-1 t 
öneli denkleminin çözüm kümesini bulalım. 
29 1 (mod5) 
3* 1 (mod5) Çözüm: 
3 1 (mod7) Luz 
2X 43-1 denklemini kalan sınıfları biçimind ği 
GM çiminde değil de, 


ikinci dereceden bir bilinmeyenli denklem biçiminde düşü- 
nerek çözelim. 


111 (2/5) olduğundan, 


7'9x 1 (mod11) 
512 1 (mod 13) 


Görüldüğü gibi bu kural ciddi bir kolaylık sağlamaktadır. Ör- 22 43-11 
neğin, kural gereği olarak ifade ettiğimiz 79 1 (mod 11) 2-8 
sonucunu görebilmek için artık 10 satır işlem yapmamız ge- 5 
rekmeyecektir. yi 
: xz2 veya x--2 dir 
O halde, 2/5 te, 
Örnek: 


x-2Ç,-(3) 
k pozitif tamsayı olmak üzere, 
Xx--2>Ç,-(3) olur Buradan, 
5 *Z x(mod7) 


Ç-G,UÇ, > Ç-(2,31) tür 


olduğuna göre, x in en küçük pozitif tamsayı değerini 


(«EEMİ YAYINLARI 


bulalım. Örnek: 

Z/6 da, 
Çözüm: xX*yst 
Kural gereği, 3x * 2yz5 


55 < 1 (mod 7) dir Buna göre, 
Şökt2 (55)X52 (mod 7) 

s 1425 (mod 7) 

a 4(mod7) dir. 


olduğuna göre, y değerini bulalım. 





Çözüm: 
O halde, x-4 bulunur. wi ” > i 
3x t2ys 5 
N 3.x t 3. sz 3 
Ornek: 5 - B 
- 3x12yes5 





(2513)'93 sayısının 11 ile bölümünden kalanı bulalım. Ox *1ys-224 


Çözüm: olduğundan, yz4 olur. 

25135 (mod 11) ve kural gereği 

519 <1 (mod 11) olduğundan, 

(2513)1993 - 5199 1043 (mod11) 
-(5)'“58 (mod 11) 
219125 (mod11) 
z4 (mod11) dir. 
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YGS Matematik - 1 Modüler Aritmetik 


TEST - 1 (Çözümlü) 





1. 3-x s4(mod5) 6. (30)7990 & x (mod 27) 


denkliğini sağlayan en küçük iki pozitif tamsayının olduğuna göre, x aşağıdakilerden hangisidir? 
toplamı kaçtır? 
A) O B)1 c)3 D) 9 E) 26 
A) 13 B) 12 C) 11 D) 10 E) 9 





2. 3x-12 (mod9) 
7. (1999)1999 > x (mod 5) 


olduğuna göre, x aşağıdakilerden hangisi olabilir? 





olduğuna göre, x aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 2 B)3 G)4 D) 5 E)6 
A)0 B) 1 G2 D)3 E)4 
3. m>1 olmaküzere, 
75 < 3 (modm 
8. (199299 <n (mod 9) 


olduğuna göre, m nin alabileceği kaç farklı tam- 


ğ öre, ağıdakilerden hangisidir? 
sayı değeri vardır? oldununa göre, asal 9 


A) 12 B) 11 C)10 DS E)8 bi B)7 0) 4 D)2 E) 1 


K EMİ YAYINLARI 


4. n pazitif tamsayı olmak üzere, 


9. (994)7991 -a (mod 6) 
on şontlsont2 xa (mod 7) 


olduğuna göre, a aşağıdakilerden hangisidir? 
olduğuna göre, a aşağıdakilerden hangisidir? 


A)1 B)2 c)3 D) 4 E)5 
A)0 B) 1 c)3 D) 5 E)6 


5. xX <2 (mod7) 
10. (468) 975 —x (mod 10) 
olduğuna göre, X in alabileceği en küçük iki pozi- 
tif tamsayı değerinin toplami kaçtır? olduğuna göre, x aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 11 B) 10 Cc) 9 D)8 E) 7 A) O B)2 Cc) 4 D)6 E)8 
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11. 


12. 


13. 


14. 


15. 


n pozitif tamsayıdır. 


619015 <m(mod 11) 





TEST - | (Çözümlüj 














Modüler Aritmetik 





16. 


olduğuna göre, m aşağıdakilerden hangisidir? 


A)3 


B) 4 C)5 


(998) 2099 —x (mod 6) 


D) 6 E)7 


17. 


olduğuna göre, x aşağıdakilerden hangisidir? 


A) O 


toplamının 6 ile bölümünden kalan kaçtır? 


A) 4 


B)2 c) 3 


7845747545947* 


B) 3 ce 


(2008) “11 xx (mod 5) 


olduğuna göre, x aşağıdakilerden hangisidir? 


A)0 


B)İ c)2 


(2007) 2010 


sayısının birler basamağındaki rakam kaçtır? 


05 


18. 
D) 4 E)5 
19. 
i 
< 
- 
Z 
z 
< 
> 
El 
D) 1 E)0 
20. 
D) 3 E)4 
D)7 E)9 


(2008) “2991 —x (mod 5) 
olduğuna göre, x aşağıdakilerden hangisidir? t 
A)0 B) 1 G2 D) 3 Ea 


Dört günde bir nöbet tutan bir doktor 11. nöbetini 
pazartesi günü tuttuğuna göre, 25. nöbetini hangi 
gün tutar? 


A) Pazartesi B) Salı 


C) Çarşamba 


D) Perşembe E) Cuma 


(001) * >n(mod7) 
olduğuna göre, n aşağıdakilerden hangisidir? 
A)i1 B)2 C)4 


D)5 E)6 


ZI7 de, 
2430 


denkleminin çözüm kümesi 


hangisidir? 
» (251 


EĞ: of33) 
DEĞ! pf23) 


Tam sayılar kümesinden tam sayılar kümesine f ve g 
fonksiyonları aşağıdaki biçimde tanımlanmıştır. 


io 


3x, xe (mod2)ise 


aşağıdakilerden 


xsO0(mod2)ise 


X, xz0 (mod3)ise 


g()/3x31, xz1 (mod3)ise 


x—İ, xe2 (mod3)ise 


Buna göre, g(f(6)) değeri kaçtır? 


A) 55 B) 40 C) 18 D) 17 E) 12 


(2009 - ÖSS) 


yaka NY 


: 
7 
ij 
7 
? 
z 
: 


bike 





ys lapa dalya lll ld 
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1. 











TEST - 1 (Çözümleri) 


MANİ, LAMİNE İREM 


Modüler Aritmetik 








3-x 24 (mod5) > 3-4-X(mod5) 
—1ex(mod5) 
z 4zx(mod5) 


O halde, x in alabileceği değerler, 
..,-6,-1,4,9,14,19,... dur. 

xin en küçük iki pozitif tamsayı değerinin toplamı, 
449-13tür. 





Cevap A 


3x—152 (mod9) > 


3x 3 ( 2) 
> —— (med > 
3 3 3 


3x 23 (mod9) 


> x s1 (mod3) 


olduğundan x in alabileceği değerler, 
.-8,-5,-2,1,4,7,10,13,... tür 


O halde, x-4 olabilir. 
Cevap C 


KEN vavıntarı 


75 « 3 (modm) > 75-3 0 (mod m) 
72 <0(modm) ve 


soruda m > 1 şartı verildiğinden m nin alabileceği de- 
ğerler 72 nin i den büyük pozitif bölenlerinin sayısı 
kadardır. 


O halde, 72 - 23.32 olduğundan 72 nin pozitif bölen- 
lerinin sayısı: (3 * 1).(2 #1) 4.312 olduğundan, 
m nin alabileceği değerlerin sayısı 12 — 1 1 dir. 


CevapB 
oşgonti şon*2 za (mod7) 
2" (1 42429) > almod7) 
2.7 < a(mod7) 
O za(mod7) dir. 
O halde, a - 0 olabilir. 
Cevap A 
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xX2 2 (mod 7) denkliğini sağlayan X değerleri varsa 
bu değerlerden en az biri mutlaka 0,1,2,3,4,5,6 
sayılarından biridir. Eğer bu değerlerin hiçbiri sağlamı- 
yorsa bu denkliği çözüm kümesi boş kümedir. 





x 0 için 0? x2(mod7) yanlış 
xi için iZ <2 (mod7) yanlış 
x- 2 için 27 <2 (mod7) yanlış 
x3için 37 2 (mod7) doğru 
x4 için 47 <2 (mod 7) doğru 
x5 için 5?” <2 (mod7) yanlış 
x6 için 6? <2 (mod7) yanlış 


O halde, x in alabileceği en küçük iki pozitif tamsayı 
değerinin toplamı : 3447 dir. 
Cevap E 





30 3 (mod 27) olduğundan, 
(80)2000 <x(mod27) — 3799 >x (mod 27) 


> 333197 <x (mod27) 


> 0 sx(mod27) 


olduğundan x - O olabilir. 





Cevap A 
1999 > 4  — 1 (mod5) olduğundan, 
(1999)'999 xx (mod5) 
«1)'99 >x (mod 5) 
—1 ex(mod5) 
4 <x(mod5) tir. 
O halde, x 4 olabilir. 
Cevap E 
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TEST - 1 (Çözümleri) 





Modüler Aritmetik 








8. 199 s1 (mod9) olduğundan, 
(49929 <n(mod9) > 1299 &n(mod9) 
> 1 en (mod9) dur. 


Ohalde, n -1 olabilir. 
i Cevap E 


9. 994 <4(mod6) olduğundan, 
(994)2001 <a (mod 6) > 429" xa (mod6) dır. 
4! <4 (mod 6) 
4” 4 (mod6) 
43 -4 (mod 6) olduğundan, 4 ün tüm pozitif tamsa- 
yı kuvvetleri 4 e denk olduğu görülür. 


O halde, 42991 
4 


a (mod 6) 
a (mod 6) dır. 


Buradan, a4 olabilir. 
Cevap D 


10. 468 8 (mod 10) olduğundan, 
(468) 975 —x (mod 10) > 8979 <x(mod10) dur. 


8! < 8 (mod 10) 
8? < 4 (mod 10) 
83 < 2 (mod 10) 
81 6 (mod 10) 
85 x 8 (mod 10) 
85 - 4 (mod 10) 
87 < 2 (mod 10) 
89 - 6 (mod 10) 


975| 4 
- 972) 243 


975 sayısının 4 e bölümünde bölüm 243, kalan 3 oldu- 
ğundan, 


g975 — g4243 *-3 (mod 10) 
83 (mod 10) 
2 (mod 10) dur. 


ii 


Ohalde, x-2 olabilir. 
Cevap B 





ÇENE YAYINLARI 
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11. 


12. 


13. 


6 ile 11 aralarında asal ve 11 asal sayı olduğundan, 
611-1 4 (mod 11) > 6'9x1(mod11)dir. 


O halde, 6 '9"*S5 &m(mod1i1) t 
(6'9)”.6 s m (mod 11) i 
(069 — m(mod 11) 
68 > m(mod11) dir. 


6' 6 (mod 11) 
6? -3 (mod 11) 
635-7 (mod 11) 
(69)? x 72 (mod 11) > 69-5 (mod 11) dir. 


O halde, m — 5 olabilir. 
Cevap C 


998 « 2 (mod 6) olduğundan, 
(998) 799 —x (mod6) > 27999 —x(mod6) dır. 
21 -2(mod6) 


22 -4(mod6) 
23 -2 (mod6) 
24 -4(mod6) 


görüldüğü gibi, 6 modülüne göre; 2 nin tek kuvvetleri 
2 ye, çift kuvvetleri 4 e denk olduğundan, 
27099 xx (mod6) > 2xx(mod6j)dir 


O halde, x 2 olabilir. 
Cevap B 


7 1 (mod 6) olduğundan 78, 79ve 7* sayıları 
6 modülüne göre 1 e denktir. Yani, 
78 75 - 79 1 (mod6) ve 


5s - 1 (mod 6) olduğundan, 57 ve 5” sayılarıda 
6 modülüne göre — 1 e denktir. Dolayısıyla, 
57 -1 (mod6) ve5” --1(mod6) dır. 


Buna göre, 


78457475459 4 71x(mod6) 
1-141-1412xf(mod6) 
İzx(mod6) dır. 
O halde, 78 4 57 4 75 4 59 4 79 toplamının 6 ile bö- 
lümünden kalan 1 dir. 
Cevap D 





ni 





ilan A 
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14. 2008 -3 (mod 5) olduğundan, 


15. 


16. 


(2008) 291! <x (mod5) > 37'İ <x(mod5)tir 
Kural gereği, 311 (mod 5) olduğundan, 
3 2011 - (3)02 gö (mod 5) 


(02.2 (mod 5) 
s2 (mod5) tir. 


O halde, x-—2 olabilir. 
Cevap C 


(2007) 2919 sayısının birler basamağındaki rakam 
x ise, (2007) 7919 -x (mod 10) dur. 

2007 7 (mod 10) olduğundan, 

72910 xx (mod 10) dur. 


717 (mod 10) 
72-9 (mod 10) 
73-3 (mod 10) 
741 (mod 10) dur. 


SIMLARI 


72019 (78950272 nod 10) 


— 15929 (mod 10) 
s9 (mod 10) dur. 


Ohalde, x-9 dur. 
Cevap E 


2008 <3 (mod 5) olduğundan, 
(2008) “791 —x(mod5) 3-799! <x(mod5j)tir 
Kural gereği, 3 * 1 (mod 5) olduğundan, 


3-201 - (s9) -501 . 38 (mod5) 
(07991 .27 (mod5) 
1.2 (mod5) 
2 (mod5j) tir. 


ll 


O halde, x — 2 olabilir. 
Cevap C 
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TEST - 1 (Çözümleri) 








Modüler Aritmetik 


17. Doktorun 11. nöbetinden sonra tutacağı, 25-11 - 14. 
nöbeti 25. nöbeti olacağından, bu doktorun 11. nöbe- 
tini tuttuğu günden sonraki 4 . 14 - 56. gün, doktorun 
25. nöbetini tutacağı gündür. O halde, 560 (mod 7) 
olduğundan, 25. nöbetini yine pazartesi günü tutacaktır. 


Cevap A 


18. 201 e 5 (mod 7) olduğundan, 
(201) “ >n(mod7) > 5” >n(mod7) dir 
Kural gereği, 5 9 < 1 (mod 7) dir. 
5. (5)16.53 (mod 7) 
 (1)15.125 (mod 7) 
e 1.6 (mod 7) 
&6 (mod 7) 


olduğundan, n — 6 olabilir. 
Cevap E 


19. 7/7 de 


olduğundan, 
xs2(mod7) veya xs-2-5(mod7) dir. 


O halde, Z /7 de denklemin çözüm kümesi, 
Ç- (25). 
Cevap B 


20. gif(6)) sorulduğundan, önce ((6) yı bulalım. 
60 (mod 2) olduğundan (6) -2.641-13olur 
Şimdi de g(13) değerini bulalım. 
131 (mod 3) olduğundan g(13) 3.134 1-40 


bulunur. 


Cevap B 





İ 
l 
İl 














EREL NE ARAM 
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1. 2Xx45 < 3 (mod8) 6. (is) 


3 (mod 11) 


olduğuna göre, x in alabileceği en küçük iki pozi- 


P olduğuna göre, x in alabileceği en küçü iti 
tif tamsayının toplamı kaçtır? - En azl 


tamsayı değeri kaçtır? - 


A) 14 B) 13 C) 12 D) 11 


E) 10 A)7 B) 6 G) 5 D) 4 E)3 





2. 20-85 426. (13)7 sa(mod5) 
7. (2000)2999 -x (mod 7) 
olduğuna göre, a aşağıdakilerden hangisi olabilir? 
olduğuna göre, x aşağıdakilerden hangisi olabilir? 


A) 0 B) 1 c)2 D)3 E)4 
A) 6 B)5 C)4 D) 2 E) 1 
3. (98) -” —x(mod5) 
N ” , 5 2011 - 
olduğuna göre, x aşağıdakilerden hangisi olabilir? ç Si (2012)97 &x (mod5) 
Z 
A) 0 B) 1 c)2 D)3 E)4 i olduğuna göre, x aşağıdakilerden hangisi olabilir? 
ğ) Ao B) 1 c)2 Dp) 3 E)4 
4. a>1 olmaküzere, 
a” -i 35 (moda) 
9. (986)'9 


olduğuna göre, a nın alabileceği kaç farklı değer 
Gaia sayısının birler basamağındaki rakam kaçtır? 


AS B) 8 C)7 D) 6 E)5 Re B)3 Cc) 4 D)5 E)6 


5. (©) <x(mod7) 10. 57489459489 


olduğuna göre, x aşağıdakilerden hangisi olabilir? toplamının 13 ile bölümünden kalan Kaçtır? 





A)1 B) 2 o) 3 D) 5 E)6 A)O B)2 O) 5 D)8 
m nl a im. si isk. | mi kaan. mam ekli, bini. mke ai | 
tE 2-A 3-C 4-B 5-E 6-D 7 8-D g-E 
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o YGS Matematik - 1 TEST -2 Modüler Aritmetik 
: 
7 
m. 174274374..4n74.. 4 (0)7 16. (01 4 21 441461 4 81)“ > x (mod5) 
1 İoplamının birler basamağındaki rakam kaçtır? olduğuna göre, x aşağıdakilerden hangisi olabilir? 
! A0 B)2 C)4 D) 6 E)8 A)0 B) 1 o)2 D)3 E)4 
7 
: 17. 229099 x m (mod 64) 
12. 714794... 477014. .4 7” 
: olduğuna göre, m aşağıdakilerden hangisi olabilir? 
toplamının birler basamağındaki rakam Kaçtır? 
| A) 0 B) 1 C)7 D) 15 E) 63 
7 A)0 B) 1 Cc) 3 D)7 E) 8 
! 
l 
| 18. x24x48z0(mod5) 
; 
LA PR a i 
13. (1998)199 sx (mod 6) denkliğini sağlayan Xx in birbirinden farklı iki nega 


olduğuna göre, x aşağıdakilerden hangisi olabilir? 


A)O B) 1 Cc) 2 D)4 E) 5 


scl ili ln aim azl 


14. << -(202)7 <a(mod10) 
olduğuna göre, a aşağıdakilerden hangisi olabilir? 


A)O B) 2 Cc) 4 D) 6 E)8 


maktadır. 


| 
, 
| 
| 
| 
) 
| 
| 


İkisi birlikte ilk nöbetlerini pazar günü tuttuklarına 
göre, ikisinin de beraberce pazar günü tutacakları 
bundan sonraki ilk nöbetleri Erol'un Kaçıncı nöbe- 
tidir? 
A) 33 B) 34 C) 35 


D) 36 E) 37 


tif tamsayı değerinin toplamı en çok kaçtır? 


z A) -5 B)-6 C) -7 D) -8 E) -9 
pl 
z 
< 
ps 
2 
w 
19. Z/5te, 





5x2 43x410 


denkleminin çözüm kümesi aşağıdakilerden han- 
gisidir? 


A J0.1) 
D)J14b 


B) (13) co) 15,3) 


24) 


15. Erol 12 günde bir, Varol ise 10 günde-bir nöbet tut- 


20. x bir doğal sayı olmak üzere; 
d 7» *3 


sayısının 9 ile bölümünden kalan 1 olduğuna göre, 
x sayısı en az kaçtır? 





A) 4 B)3 c)2 D) 1 E 0 
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PERMÜTASYON 


Sayma Yöntemleri 


1. Bire bir Eşleme Yoluyla Sayma: 
Az—f/p,e,nm,ü,t,a,5,y.O, nj) kümesinin eleman sayısı- 
ni bulmak için sayma sayıları kümesinin elemanları ile eşle- 
me yapılır. Eşleme sonucunda S(A) — 11 olduğu görülür. 
2. Toplama Yoluyla Sayma: 

14 bay ve 24 bayan yolcusu olan bir otobüsteki yolcu sayısı, 


14 4 24 - 3B şeklinde toplanarak bulunur. 


3. Çarpma Yoluyla Sayma: 

a birinci işlemin, b ikinci işlemin gerçekleşme yollarının sa- 
yısı olmak üzere, a yolla yapılan birinci işlemden sonra ikin- 
ci işlem b yolla yapılabiliyorsa, bu iki işlem birlikte a.b yol- 
la yapılabilir. Bu tür saymaya “çarpma yoluyla sayma” denir. 
Örneğin, 5 farklı matematik, 3 farklı tarih, 2 farklı coğrafya ki- 
tabı arasından 1 matematik, 1 tarih ve 1 coğrafya kitabı, 
5.3.2 30 farklı yolla alınabilir. 


Örnek: 
hin 


” — 


A dan B ye 4 farklı yoldan, B den C ye 5 farklı yoldan, A dan 
GC ye 2 farklı yoldan gidilmektedir. 


a) Adan C ye kaç farklı şekilde gidilebilir? 


b) A dan C ye, gidişte ve dönüşte B ye uğramak şartıy- 
la, kaç farklı şekilde gidilip dönülebilir? 


c) Herhangi iki şehir arasında kullanılan yol dönüşte kul- 


lanılmamak şartıyla, A dan C ye kaç farklı şekilde gi- 
dilip dönülebilir? 


Çözüm: 


e 


a) Adan G ye direkt veya B ye uğranarak gidilebilir. 





93. ÜNİTE PERMÜTASYON, KOMBİNASYON - BİNOM, OLASILIK 


€ FE YAYINLARI 








(AdanC ye) veya (AdanBye ve Bden C ye) 
2 *t 4.5 22 
farklı şekilde gidilebilir. 


b) AdanBye4, BdenCye5, CdenBye5, BdenAya 
4 yol olduğundan bu işlemler birlikte 


4.5.5.4 - 400 şekilde yapılabilir. 
c) A-C-A veya A-B-C-B-A veya 
A-G-B-A veya A-B-C- A güzergahları kulla- 
nılırsa, 


A-C-A— 2.122 
l 


dönüşte, gidilen yol kullanılmadı 


A-B-C-B-A— 4.5.4.3 240 
TT 


dönüşte, gidilen yollar kullanılmadı 
A-C-B-A—2.5.4-40 


A-B-C-A—>4.5.2-40 


O halde, A dan C ye gidişte, herhangi iki şehir arasında kul- 
lanılan yol dönüşte kullanılmadan 2 4 240 4 40 4 40 — 322 
farklı şekilde gidilip dönülebilir. 


Örnek: 

A-12,3,6,8,9) kümesinin elemanlarıyla, 

a) Üç basamaklı kaç doğal sayı yazılabilir? 

b) 600 den küçük üç basamaklı kaç doğal sayı yazılabi- 
lir? 


c) Zile başlayan rakamları farklı dört basamaklı kaç çift 
sayı yazılabilir? 





Çözüm: 
a) 1.İŞ 2. İş 3.İŞ 
(100 ler Bas.) (40 lar Bas.) (1 ler Bas.) 
5 le 5 . 5 - 125 
l l l 


12,3,6,8,9) (o 12,3,.6,8.9) 1(2,3,6,8,9) 


sayı yazılabilir. 
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b) 1. iş 2.İŞ 3.İŞ 
(100 ler Bas.) (10 lar Bas.) (1 ler Bas.) 
2 . 5 > 5 50 
i l l 
12,3) 12,3,6,8,9) 12,3,6,8,9) 
sayı yazılabilir. 
c) 1. İş 3. İş 2.İŞ 
(100 ler Bas.) (10 lar Bas.) (1 ler Bas.) 
1 7 3 5 2 -6 
/ J / 
12) 2 ve birler 2 hariç kalan 
basamağına çift sayılar 
yazılan sayı hariç 16, 8) 


kalan 3 sayı 


sayı yazılabilir. 


Örnek: 
A-410,3,6,9) kümesinin elemanları ile, 


a) Üç basamaklı kaç tek sayı yazılabilir? 
b) Üç basamaklı rakamları farklı kaç tek sayı yazılabilir? 
c) Üç basamaklı kaç çift sayı yazılabilir? 


d) Üç basamaklı rakamları farklı kaç çift sayı yazılabilir? 


Çözüm: 
a) 2. iş 3. iş 1. iş 
3 4 2 —24 
T T T 
0 haricindeki 10,3,6,9) 13, 9) 
üç rakam 
(3,6, 9) 
tek sayı yazılabilir. 
b) 2. iş 3. iş 1. iş 
2 2 2 8 
T T T 
0 ve birler basa- kalan 13,9) 
mağina gelen ra- (o 2 rakam 


kam dışında kalan 
2 rakam 


sayı yazılabilir. 





ÇE YAYINLARI 
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c) 2. iş 3. iş 1. iş 
3 N 4 ” 2 —-24 
T T T 
0 haricindeki 10,3,6,9) 10,6) t 
üç rakam 


çift sayı yazılabilir. 


dg 2iş Biş iş 2iş 3iş Tiş 


Ba 2 rl b. 2.1: 02 1 —10 

T T T T T T 
Birler basa- Kalan 10) 0 ve kalan 16) 
mağına ya- 2 rakam birler o 2Zrakam 
zılan 0 dışın- basamağına 
daki 3 rakam yazılan rakam 

dışında kalan 
2 rakam 


sayı yazılabilir. 





İl» UYARI 





Rakamları farklı çift sayıların yazılmasında rakamlardan 
biri sıfır ise, rakamları farklı bütün sayılardan, rakamları 
farklı tek sayıların çıkarılması ile de sonuç bulunabilir. 


Yukarıdaki örneğin d seçeneğini bu uyarıya göre çözelim. 


10,3, 6,9) ile yazılabilecek üç basamaklı rakamları farklı 


tüm sayılar, 
3 3 2 - 18 
T T T 
13,6,9) o10,6,9) 10, 9) 
T 
Örneğin (o Örneğin 
3 yazılsın (o 6 yazılsın 


(0, 3,6, 9) İle yazılabilecek rakamları farklı üç basamaklı 


tek sayılar b seçeneğinde 8 olarak bulunmuştu. 
O halde, üç basamaklı rakamları farklı çift sayılar, 


18-8-10 tanedir. 


Örnek: 


Herbiri beş seçenekli 10 sorudan oluşan bir sınava, 


a) Kaç farklı cevap anahtarı hazırlanabilir? 


b) Ardışık iki sorunun cevabının aynı olmadığı kaç fark- 
li cevap anahtarı hazırlanabilir? 





ğa Gağan aaa a di hall ak nl Malak Sl 
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Çözüm: Örnek: 


a) , 1. soru > 5 seçenek A-/ki,ta,pj kümesinin, 
Mn 5 seçenek a) Üçlü permütasyonlarının sayısı kaçtır? 
1 


| .. 
il b) Üçlü permütasyonlarının kaçında “a” vardır? 


10. soru > 5 seçenek 


5.5.5....5 -510 değişik cevap anahtarı hazırlanabilir. Çözüm: 
A MERTEEMEE 
10 tane a) s(A)) <5 


b) 1.soru > 5 seçenek P(5,3) 5.4.3 - 60 bulunur. 





2. soru > 4 seçenek (1. sorunun seçeneği dışında b) 1. yol: 
kalan 4 seçenek) 


“9 


3. soru > 4 seçenek (2. sorunun seçeneği dışında 
P(4,2)-4.3 - 12 şekilde sıralanır. “a” nın ortada ve en 


en solda olursa kalan 4 harften ikisi “a” nın sağına 


kalan 4 seçenek) 
sağda olduğu durumların her birinin sayısı da 12 dir. 


ı 
ı 
i 
10. soru > 4 seçenek (8. sorunun seçeneği dışında 


O halde, 3.P(4,2) 3.1236 dır. 
kalan 4 seçenek) 


5.4.4....4 5.49 tane cevap anahtarı hazırlanabilir. 2. yol: 
babalar 


$ tane A kümesinin 3 lü permütasyonlarının sayısından, “a” nın 


.. Pa lü il i Üy 
PERMÜTASYON (SIRALAMA) olmadığı 3 lü permütasyonların sayısı çıkarılırsa “a” nın 
bulunduğu 3 lü permütasyonların sayısı; 

n elemanın r -li bütün sıralanışlarının sayısı; 


P(5,3) —P(4,3) -5.4.3-4.3.2 





Pin, 0) TE dir. (n>r ve n,re N*) 


—1)! 
- 60-24 - 36 bulunur. 











Örnek: 


Çizi YAYINLARI 


1. P(n, ) xn 
2.P(n,n) —n! 
3. Pan) <n.(0n—1).(0—-2).....(n—r * 1) 


ŞE 


Bir mağazanın vitrinindeki bir rafa; A markasına âit 5 farklı 
kol saati, B markasına ait 4 farklı kol saati yan yana dizile- 
cektir. 


rtane a) Kaç farklı şekilde diziliş yapılabilir? 


b) A marka kol saatleri birarada ve B marka kol saatleri 


Örnek birarada olmak üzere, kaç farklı şekilde sıralanabilir? 


POX&,2) PX *3,1) 
Çözüm: 
olduğuna göre, xi bulalım. , 
a) Toplam $ kol saati, 
özüm: ee 
$ P(9,9) <9! şekilde dizilir. 
PG,2) 5x. (X—1) 
b) A marka 5 kol saati 1 saat, B marka 4 kol saati 1 saat gi- 


P« 43,1) -x13 e 
bi düşünülürse, 


PO&,2) < PX *3,1) > x(X—1)x$3 


2! . 5! , 4! 
> xZ —xzxXxt3 L T L 
— XxX -2x-3-0 AveBnin A marka B marka 
sıralanışı 5 kol saatinin (o 4 kol saatinin 


> 4—3).X 11) -0 kendi aralarındaki kendi aralarındaki 


sıralanması sıralanması 





> xz3 veya x--İ 


xe N* olacağından x—3 bulunur. olmak üzere, 2!.5!.4! değişik şekilde sıralanabilir. 
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TEKRARLI PERMÜTASYON 


“EDA” kelimesinin harflerinin yerleri değiştirilerek 3! —- 6 
kelime yazabiliriz. 


(EDA, EAD, DEA, DAE, AED, ADE) 


“ADA" kelimesinin harflerinin yerleri değiştirilirse, ADA, AAD, 
DAA olmak üzere 3 farklı kelime yazabiliriz. Yani A harfinin 
kendi arasındaki yer değişimi ile farklı kelimeler oluşmaz. Bu 
tekrarlı permütasyon, 
3! 
ap (2 tane A) 
Tekrar sayısı 


şeklinde ifade edilir. 

n, tanesi 1. türden, n, tanesi 2. türden, ...,n, tanesir. türden 
olmak üzere,toplamn, *n,*...*n,—n elemanın fark- 
lı sıralanışlarının sayısı, 


! N 
—— — dir. 
n,: . Ni, spa N,: 


Örnek: 


“BAKKAL' kelimesinin harflerinin yerleri değiştirilerek, 
6 harfli anlamlı ya da anlamsız kaç farklı kelime yazılabi- 
leceğini bulalım. 


Çözüm: 
A harfi 2 kere, K harfi 2 kere kullanıldığı için, 
6) | 8.5.4.3.2.1 , gp 
21.21 2.1.2.1 


farklı kelime yazılabilir. 


Örnek: 


20112011 sayısının rakamlarının yer değiştirilmesiyle 8 ba- 

samaklı, 

a) Kaç sayı yazılabilir? 

b) Kaç tek sayı yazılabilir? 

Çözüm: 

a) En başa 0 lar gelemeyeceğinden O haricindeki 6 rakam 
6, diğer basamaklara da en başa yazılan rakam hariç ka- 


lan 7 rakam 7! şekilde sıralanır. 2 tane 0, 2 tane 2 ve 4 ta- 
ne 1 olduğundan, 


6.7! e 
ET sayı yazılabilir. 
b) 5 sm Sim 4 
T : i T 
Birler geri kalan İİİ 
basamağına rakamlar 


yazılan rakam ve O ların 
dışında kalan 5 rakam 


5.61.4 


O halde, 
21.21.41 


- 150 tek sayı yazılabilir. 





K İNİ YAYINLARI 
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.DAİRESEL PERMÜTASYON 
Nur, Can ve Cem adlı üç çocuğun oyun oynamak için çem- 
“ber şeklinde sıralanmalarını inceleyelim. t 
Nur Nur 
Can Cem 
Cem Can 


Nur'un; solunda Can, sağında Cem ve solunda Cem, sağın- 
da Can olmak üzere 2 farklı sıralama olduğu ve başka bir si- 


ralama olmadığı görülür. 


Dairesel sıralamada içlerinden birine göre karşılaştırma yapıl 


dığından, bir eleman sabit tutulup diğerleri sıralanmaktadır. 








n elemanın dairesel siralanışlarının sayısı, (n— 1)! dir. 


Örnek: 


6 kişinin dairesel bir masa etrafına, 
a) sıralanışlarının sayısını, 


b) içlerinden belli ikisi yan yana olacak şekilde sırala- 
nışlarının sayısını, 


c) içlerinden belli ikisi yan yana olmayacak şekilde sıra- 
lanışlarının sayısını bulalım. 

Çözüm: 

a) 6 kişi dairesel bir masaya 


(6—-1)1 -51-5.4.3.2.1 - 120 farklı şekilde sıralanır. 


b) Belli iki kişi bir kişi gibi düşünülürse, beş kişi dairesel bir 
masaya, (5—1)! - 4! - 24 farklı şekilde ve iki kişide 


kendi aralarında 2! şekilde sıralanacağından bu sıralama, 
41.21 -24.2-48 farklı şekilde yapılabilir. 


c) Tüm sıralanışların sayısından, bu belli iki kişinin yan yana 


olduğu sıralanışların sayısı çıkarılırsa istenen sıralama, 


5!—41.2! — 120—-48 - 72 farklı şekilde yapılabilir. 


KOMBİNASYON 


n>rven,re N olmaküzere, n elemanlı bir kümenin 
elemanlı alt kümelerinin her birine n nin r fi kombinasyonu 
denir ve bu kombinasyonların sayısı 


Cin, o) > n! . P(n.n 


LAa—-ni 7 şeklinde hesaplanır. 
G.(n—rj: ri 








meka 
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Li » SONUÇ 


(.cin,0)-1, Gin, m İ Cin, 1) — ndir. 


0) 


3. ()-(0) > (a -b veya asbzn)dir. 
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Çözüm: 
a) 7 hikâye kitabından 2 hikâye kitabı, 


(2) — İ:8 - 21 farklı şekilde, 
2 21 


3 masal kitabından 1 masal kitabi 





a b : 
> (5) : () m (2) a () 2D dir ( ) -38 farklı şekilde seçilir. 
Bu iki iş birlikte W ) N Ç ) —21.3 - 63 farklı şekilde ya- 
Örnek: 


pılabilir. 


Gin; 1) *Cin-i, G4) * Ge 0) b) En az ikisi masal kitabi olan 4 kitap 


3 masal 
1 hikâye 


ii GM) * (hi) 


C(n,n—1) <C(n,1) xn 


2 masal 
2 hikâye 


olduğuna göre, nyi bulalım. veya 


GR 78 


C(n—-1,1) <n-1 1.7 
2! 2! 
CA, İS <6 
i 2l - 63 $ 7 — 70 farklı şekilde seçilebilir. 
C(2, 0) — 1 olduğundan, 
nt#n—1264*1 > 2n-8 >n-4 bulunur. 
Örnek: 


7 çocuk arasından 4 çocuk seçilecek ve bu 4 çocuk halka 


ÇEENİ yayınuarı 





şeklinde sıralanacaktır. 


1.n elemandan r eleman seçiliyorsa, (r - li bir grup (kü- 


me) oluşturuluyorsa) sıralamanın önemi yoktur. Çünkü Bu işlem kaç farklı şekilde yapılabilir? 


kümenin elemanlarının.yer değiştirmesi kümeyi değiş- 
tirmez. Bu durumda kömbinasyonla hesap yapılır. elimi; 


7 çocuktan 4ü e - 7.6-5.4 


-35 şekilde seçilir. 
4 4.3.2.1 7 s 


2.n elemandan r tanesi seçilip bu r eleman sıralanıyorsa 


Üt hesabı; n elemandan r elemanın seçil- ğ , 
lde ÖNÜ ei ci e Seçilen 4 çocuk halka şeklinde (4 — 1)! — 3! —- 6 şekilde si- 
mesi (birinci iş) kombinasyonla hesaplandıktan sonra, alir 
bur elemanın sıralanmaları (ikinci iş) hesaplanarak (r!) i 


birlikte gerçekleştirilen iki iş olarak düşünülüp ikisinin Bu iki iş birlikle; 35.6 - 210 farklı şekilde yapılabilir. 





çarpımı şeklinde yapılabilir. O halde; 
Ein ( : je e me ii 





İ3 SONUÇ | 


1. Bir düzlemde bulunan n farklı noktadan en çok Ç) 
tane doğru geçer. 


2. Herhangi ikisi birbirine paralel olmayan n doğru en 


vu fn e 
Örnek: çok Gi tane le kesişir. vi 


7 farklı hikâye, 3 farklı masal kitabı arasından, 3. Herhangi üçü doğrusal olmayan n nokta ile en çok 


n & Eezi a 
a) 2 hikaye, 1 masal kitabı kaç farklı şekilde seçilebilir? Gi tane üçgen çizilebilir. 





5 n z 
b) En az ikisi masal kitabı olan 4 farklı kitap kaç farklı 4.n farklı çemberin en çok Gİ 2 tane kesişme nok- 


şekilde seçilebilir? —— tasi vardır. 
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a m e RR RR gi Re 


Örnek: 
Herhangi ikisi birbirine paralel olmayan 10 doğru vardır. 
a) Bu doğruların en çok kaç kesişme noktası vardır? 


b) Bu doğrulardan 4 tanesi bir A noktasından geçiyorsa, 
en çok kaç kesişme noktası vardır? 





Çözüm: 
a) 10 doğru en çok e — a — 45 noktada kesişir. 
b) 4 tanesi bir A noktasından geçen 10 doğru, 


a) er 


T T 
4 tanesi (A noktası 
. bir noktasından 


een 4 
eçtiği İ 
geçtigi için 2) 
kesişme olmaz. 
-45-641 


- 40 noktada kesişir. 


Örnek: 


ÇELEN vayınLarı 





Şekilde 10 özdeş karenin köşeleri üzerinde verilen 9 nok- 


ta ile en çok kaç üçgen çizilebileceğini bulalım. 


Çözüm: 








8 nokta ile en çok (a) tane üçgen çizilebilir. 
A,B, C doğrusal olduğundan (3). 


C,D,F doğrusal olduğundan ). 
F G,H,K doğrusal olduğundan (5 ). 
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B,D, G doğrusal olduğundan 


C,E,H doğrusal olduğundan 


A,D,H doğrusal olduğundan ( 
B,E, K doğrusal olduğundan ( 


üçgen oluşmaz. 


Buna göre, 


(5)-(3)-(5)-(3)-(3)-(3) -(3)-(3) 


— 74 tane üçgen çizilebilir. 


BİNOM AÇILIMI 


ne N olmak üzere, 


be yi Yere (7 a m) yi ( n 

o 1 y ir XY. ü y 

eşitliğine binom açılımı, m ii sie İs e sa- 
r n 


yılarına da binom katsayıları denir. 


Örneğin, 


G- yi Ça e (ey * (G levi 


(Gere (ğe 


— Xİ — Axöy $ 6xy? — 4xy3 $ yi 








“(Xx yi)" açılımında; 


Cd.n A tane terim vardı. 

2. Her terimde x ve y nin üsleri toplamı ndir. 
- 3. Katsayıları toplamı xsyst yazılârak bülühür a 
4. Baştan (r * 1). terim (Ye-y dir. 


- 5. Sondan (r * 1). terim G ) yı” dir. 
ç . : ( 





6&.x«Ey açılımında ortadaki terim; Gi ya dir 









ganyan 
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Örnek: 
(2x - 4y)'5 açılımında baştan 8. terimi bulalım. 


Çözüm: 
(5) ens. cay” - LE) 28. a) .y7 
7 7 
15 2 By di 
—— MA - dir. 
(asra 
Örnek: 


7 
( -——) açılımında xli terimin katsayısını bulalım. 


Gözüm: 


xli terim baştan (r * 1). terim olsun. 


De) Ges 


21.4.X 
— 84.Xx 
Buradan x li terim katsayısı 84 bulunur. 


ı 








İs UYARI 
1x 4*y42)” açılımında geynın tane terim 


vardır. 
2.(X*y 43)" açılımında x5.y?.z9li terim; 


n! a 
al.bt.c! 


yz dir. (a*bscn) 
Örnek: 

(X*y—-2)'2 açılımında, 

a) Terim sayısı kaçtır? 

b) xX.y”.zli terim nedir? 

Çözüm: 


a) n - 12 olduğundan, 


Terim sayısı — iakikdek 


2 2 
dir. 





b) x9.y9.zöli terim; 


i2 yi tir 


12! A Sy. 
e 31415 


31.41.51 








E 
£ 
j 
z 
> 
< 
> 
5 
al 
E 
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OLASILIK 

Bir madeni para atılması deneyinde; 

deneyin çıktıları: Y (yazı) ve T (tura) 

örnek uzay: E > fY, Tİ ve s(E) <2 dir 

Bir zar atılması deneyinde; 

deneyin çıktıları; 1, 2,3, 4, 5, 6 

örnek uzay: E- (1,2,3,4,5, 6) ve s(E)-6dir. 









1. n tane madeni para atılması: (veya bir madeni pa- 
ranın art arda'n kez atılması) deneyinde örnek uza. 
yın eleman sayisi 2" dir. 

2.n tanezar atılması (eya bir zarın n kez atılması) 
deneyinde örnek uzayın eleman sayısı 6” dir. 


Bir örnek uzayın herhangi bir alt kümesine olay, boş küme- 


ye imkansız olay, E örnek uzayına da kesin olay denir. 

Bir zar atıldığında; 

tek sayı olma olayı; T — 11,3, 5) 

7 den küçük gelme olayı; 11,2,3, 4,5, 6) < E kesin olay, 
7 olma olayı; 1 | imkansız olaydır. 

Bir A olayının olasılığı, A olayının eleman sayısının örnek 
uzayın eleman sayısına bölümüyle elde edilir. 


- SA) < İstenen bütün durumların sayısı 
s(E) — Olabilecek bütün durumların sayısı 


P(A) 





İs UYARI 








1. P(0) <0, PE) 1 
2. O0SP(A) Sİ 
. PAVB) - P(A) # P(B)-P(A NB) 


3 
4. P(A) # P(A) >1 dir. 


Örnek: 


Bir kutuda 5i bozuk 14 kalem vardır. 


Kutudan rastgele alınan bir kalemin sağlam olma olası- 


lığını bulalım. 
Çözüm: 
5 ibozuk, 14-5 -9u sağlam 14 kalemden seçilen bir ka- 


lemin sağlam olma olasılığı 


p(s) > GE) - 2 tür 
s(E) 14 
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Örnek: 

Bir zar atıldığında zarın üst yüzüne gelen sayının tek sa- 
yı veya asal sayı olma olasılığını bulalım. 

Çözüm: 

P(T) — tek sayı gelme olasılığı 

P(A) > asal sayı gelme olasılığı 

1-411,3,5), A-/2,3,5), TnA- 13, 5) 
E-4/1,2,3,4,5, 6) olduğundan, 

P(T YA) - PO) * PA) - P(T NA) 


Örnek: 
Düzgün bir madeni para 5 defa atıldığında 3 kez tura, 
2 kez yazı gelme olasılığını bulalım. 
Çözüm: 
Bir para 5 kez atıldığında 

-2.2.2.2.2 - 32 durum oluşur (s(E) - 32). 
3 kez tura, 2 kez yazı gelme olayı A ise; 
AS(ATIYYRIYYD...MXETDİ 
olacağından 


S. 
S(A) — a” 10 olur. 


A) 10 5 
PA) — SA, 10. 5. b 
A sl) © 32 7 16 ulunur. 


ARDIŞIK DENEMELER (DENEYLER) 
n tane olayın (A, Aç... A 
lığı; 


P(Ay Az Ay) > (a) .P(Az)-— 


Örnek: 


a art arda gerçekleşme olası- 


P(A,) olur. 


Bir torbada 3 sarı, 5 kırmızı top vardır. 

Bu torbadan geri konulmamak şartıyla art arda çekilen iki to- 

pun, 

a) Birisinin sarı, birisinin kırmızı gelme olasılığını bulalım. 

b) Birincisinin sarı, ikincisinin kırmızı gelme olasılığını 
bulalım. 


(ÜEEMİ YAYINLARI 





c) Çekilen top torbaya geri atılmak şartıyla birinin sarı 
birinin kırmızı gelme olasılığını bulalım. 


d) Çekilen top torbaya geri atılmak şartıyla ilkinin sarı, 


diğerinin kırmızı gelme olasılığını bulalım. 
Çözüm: 


a) Sıra belirtilmediği için, 


b) Belirli bir sıra istendiği için, 


P(S, K) — PS). PAK) > > 2 — Sig 


c) Çekilen toplar torbaya geri atıldığı ve sıra belirtilmediği için, 


Ps, 3.5 2-1 gir 
s8, 32 
SK 
KS 


d) Çekilen toplar torbaya geri atıldığı ve sıra belirtildiği için, 


P(S, K) — P(S).P(K) - Eş” A 


4 
bulunur. 
Örnek: 
3 sanı 5 sarı 
4 mavi 3 mavi 
A B 


Şekildeki A torbasından bir top alınıp B ye atılıyor. Daha son- 
ra B torbasından bir top çekiliyor. 


B torbasından çekilen topun sarı olma olasılığını bulalım. 


Çözüm: 

4 5 e < , & 

7 9 7 9 

T T T T 
A dan mavi B den sarı A dan sarı B den sarı 
top çekilme (top çekilme top çekilme (top çekilme 

olasılığı olasılığı olasılığı olasılığı 

— 204 18 > 38, bulunur. 

63 63 





7 
: 
i 
/ 


: 
z 
> 





enn 


! 
! 
| 
| 
li 
i 
| 
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Örnek: 


Bir avcının bir hedefi vurma olasılığı > tir. 


Bu avcının hedefi en çok iki atış yaptığında vurma olası- 
lığını bulalım. 


Çözüm: 
(İlk atışta vurabilir) veya (ilkinde vuramaz, ikincisinde vu- 
rabilir.) 


le < 


(Vurma olastlığı 5 ise vuramama olasılığının 1 — > - z 


olduğuna dikkat ediniz.) 


ŞARTLI (KOŞULLU) OLASILIK 

Bir E örnek uzayının herhangi iki olayı A ve B olsun. B olayı- 
nin gerçekleşmiş olması halinde A olayının gerçekleşmesi 
olasılığına, A olayının B ye bağlı koşullu (şartlı) olasılığı veya 
kısacası A nın B koşullu olasılığı denir ve P(AJB) şeklinde 
gösterilir. 


P(AnB) 


AnB 
P(A | B) - ——— > la ll dir. (P(B) #0) 


P(B) s(B) 
Örnek: 
Bir çift zar atılıyor. 


Zarlardan birinin 6 geldiği bilindiğine göre, üst yüze ge- 


len sayılar toplamının 8 olma olasılığını bulalım. 


Çözüm: 


1. yol: 
Şartlı olasılıkta, şarta göre oluşan örnek uzay ve bu örnek 
uzayın alt kümesi olan istenilen olay tespit edilerek çözüm 


yapılabilir. O halde, 


E- (4.6, (6,1, 2.6), 6.2. 6.6), (6,3), (4,6), 
(6,4), (5.6), (6.5), (6.6) > sl) 11 


A- ((6,2),(2.6)) > s(A) -2 


2 
P(A) -— dir 
(a 11 


İRENİ YAYINLARI 


00000 — —ğ—ğ— 
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2. yol: 


Üst yüze gelen sayılar toplamının 8 olma olayı A 
A-106) 62,85)... (4.41). 
Zarlardan birinin 6 gelmesi olayı B 


A-(4,6), (6.1). (2,6), (6.2), (8.6), (6.3), 4.8), 
(6,4), (5.6), (6.5). (6.6)) ve 


AnB-41(2,6), (6,2)) olduğundan, 


SAR 2, 


e Tİ 11 





BAĞIMSIZ OLAYIN OLASILIĞI 


İki olaydan birinin gerçekleşmesi diğerinin gerçekleşme ola- 


sılığını değiştirmiyorsa, bu olaylar bağımsız olaylardır. 
Ave B bağımsız iki olay ise, 


a) AveB olaylarının gerçekleşme olasılığı 

P(AAnB) - P(A).P(B) dir. 
b) A veya B olaylarının gerçekleşme olasılığı, 

P(AVB) - P(A) 4 P(B)-P(AN B) 

- P(A) * P(B) - P(A).P(B) dir. 

Örnek: 
Bir zar ve bir madeni para atılıyor. 
a) Paranın yazı ve zarın asal sayı gelme olasılığını bulalım. 


b) Paranın yazı veya zarın asal sayı gelme olasılığını bu- 


alım. 
Çözüm: 


Paranın yazı gelme olayı Y, zarın asal gelme olayı A olsun. 


p< İİ ve Pap İT Gani 
2 (Y.T) 6-—11,2,3,4,5,6b 
olduğundan, 
a) PY NA) <PW.PA İİ 1 gür. 
22 a 


b) PYUA) PM) * PA) -PY NA) 


ik al 

2 2 2 2 
4 

EA tür. 

4 
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A şehrinden B şehrine; 5 farklı karayolu, 2 farklı demir- 


yolu, 1 denizyolu ve 1 havayolu güzergâhı vardır. 


Adan B ye gidecek olan bir kişi, kaç değişik yıldan 
gidebilir? 


A) 5 B)7 Cc) 9 D) 10 E) 15 


3 farklı çamaşır makinesi, 4 farklı bulaşık makinesi 
ve 6 farklı buzdolabı arasından her bir beyaz eşya- 
dan birer tanesi kaç farklı şekilde alınabilir? 


A) 84 B) 72 C) 42 D) 18 E) 13 


ÇE vayıntarı 


Sekiz bölmeye ayrılmış ve bölmeleri şekildeki gibi 
A,B,C,D,E,F,G,H haritleriyle isimlendirilmiş olan 
levha, sekiz farklı renk boya ile kaç değişik şekilde 
boyanabilir? 

A) 7! B) 8! C)31.41 


D)180 OE)ar.al 


Li e 


TEST - 1 (Çözümlü) 





Permütasyon, Kombinasyon - Binom, Olasılık 





4. 


“MATEMATİK” 
kelimesinin harflerinin yerleri değiştirilerek yazıla. 
bilecek 9 harili kelimelerin Kaç tanesi aynı harile 


başlar ve aynı harile biter? 


A)3(.7! Balı ol pl p3y 
4 3 4” 


A-4f10,1,2,3,4,5) kümesinin elemanları kullanıla- 
rak beş haneli bir güvenlik kodu yazılacaktır. 


Aynı rakamların yan yana gelmemesi şartıyla kaç 
farklı güvenlik kodu yazılabilir? 





A)5“ B)6.5* G6! D)5.5! oOE|)4.5! 


A-11,2,3,4,6, 7) 


kümesinin elemanları ile 300 den küçük üç basa- 


maklı rakamları farklı kaç çift sayı yazılabilir? 


A) 20 B) 18 6) 16 D) 14 E) 12 


10 kişinin katıldığı bir sınav başarı yönünden kaç 
farklı şekilde sonuçlanabilir? 


A) 219 B) 10? Cc) 0 D) 45 E) 20 








İ 
: 
: 
j 
i 


askla bin, 


yla las aa ba AZ 





TEST - 1 (Çözümlü 





B 


Şekildeki çizgiler bir semtin birbirini dik kesen sokak- 


larını göstermektedir. 


A dan hareket edip B ye uğrayarak C ye en kısa 
yoldan gidecek olan bir kişi kaç değişik yol izleye- 
bilir? 


A)352 B)36? C)25.35 D)36.35 E) 252 


9. 4 öğretmen, 6 öğrenci arasından 7 kişilik bir gezi gru- 


bu oluşturulacaktır. 


. Belli bir öğretmen ve belli bir öğrenci, grupta bu- 
tunsunlar veya bulunmasınlar, birbirlerinden ayrıl- 
mayacaklarına göre, kaç faklı gezi grubu oluşturu- 
labilir? 

Cc) 70 D) 104 E) 25” 


A)64 (o B)68 


10. 4 kişiden 2 si A şehrine, diğer 2 si B şehrine kaç 
farklı gruplama ile gidebilirler? 


D) 4 


nl 
e) 


m —ğ—ğ—ğ— Gİ vayınvarı 


A)1 B)2 c)3 
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11. A-(-3,-2,-1,1,2,3) kümesinden üç eleman se- 


417 


çilecektir. 


Çarpımlarının negatif olduğu kaç farklı seçim yapı- 
labilir? 
B) 18 D) 10 E) 9 


A) 27 C) 13 


12. 4Aü paralel 10 farklı doğrunun en çok kaç kesişme 





noktası vardır? 


A) 45 C) 42 D) 40 E) 39 


B) 44 


— 
p 


B,E,Ged 





Şekildeki 7 nokta ile en çok kaç üçgen çizilebilir? 





A) 36 B) 35 C) 34 D) 33 E) 32 


14. (2x — yp açılımındaki baştan 2. terimin katsayısı 
kaçtır? 


A)-80 (OB)80 C)40 D)-160  E)10 
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15. (x-3y 12)” açılımındaki sabit terim kaçtır? 


A) 32 B)16: (C)8 D)4 E)2 


> 2 P 
16. ( açılımında xöli terimin kat sayısı kaçtır? 


A)40 B)20 Go D)-10 


n 
İ 
p 
© 


17. Onluk sistemdeki rakamlar arasından seçilen iki 


rakamın ikisinin de asal olma olasılığı kaçtır? 





1- - B 4 
G 2-B 3-B 4-E 5-B B-A 7-A 8-A S-A 10-E 1i-D 12-E 13-6 14-A 15-8 16-D 17-C 18-8 19-D 20-E 





TEST - 1 (Çözümlü) 


TEKİ YAYINLARI 
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18. Bir madeni para art arda 4 kez atılıyor. 


2 kez yazı, 2 kez tura gelme olasılığı kaçtır? t 


A 2 B) 


vlw 


5 
9 Dİ ps 


19. A tane evli çift arasından rastgele seçilen bir bay 
ve bir bayanın birbirinin eşi olma olasılığı 1 oldu- 
ğuna göre, A kaçtır? : 

A) 4 B) 5 Cc)6 


D) 8 E) 16 


20. 


a 
o 
o mm 


Şekildeki çember üzerinde 4, d doğrusu üzerinde 
3 nokta verilmiştir. 


Bu noktalardan rastgele seçilen 3 noktanın üçgen 
oluşturma olasılığı kaçtır? 


sa 


21 20 
Cc) — D) — 
) 28 ) 21 3 35 


ünik Gesi al 


düne Ya alan Gn dl 


kli 3 
anal saabLnni 
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1. 











İki şehir arasında 5 farklı karayolu, 2 farklı demiryolu, 


1 denizyolu ve 1 havayolundan biriyle, 
* 5494141-9 farklı şekilde gidilebilir. 


Cevap C 


2. (Her bir beyaz eşyadan birisi, 
3.4.6-72 farklı şekilde alınabilir. 
Cevap B 


3. A,B,C,D,E,R G,H harfleriyle isimlendirilmiş şekil- 
deki 8 bölme, 8 farklı renk boya ile 8! değişik şekilde 
boyanabilir. 


Cevap B 


ÇE YAYINLARI 


4. 
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“MATEMATİK” kelimesinin harflerin yerleri değiştirile- 


rek 9 harfli anlamlı ya da anlamsız kelirnelerden 
M ile başlayıp M ile biten; 
MATEMATİK (M. M) 








7! 
21.21 





kelime yazılır. T ile başlayıp T ile biten ve A ile başla- 
yıp A ile bitenlerin sayısı da aynı olduğundan, aynı 
harf ile başlayıp aynı harfle biten 


7! 


si 35 3.71 kelime yazılabilir. 


Cevap E 


1. hane — 6 seçenek 


(1. haneye yazıları sayı hariç 
( 


2. haneye yazılan sayı hariç 


<> 


2.hane — 5 seçenek 


<> 


3.hane — 5 seçenek 


<> 


4. hane — 5 seçenek (8. haneye yazılan sayı hariç 


—> 


5.hane — 5seçenek (4. haneye yazılan sayı hariç 
O halde, 6.59 tane güvenlik kodu yazlı. 


Cevap B 
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7. 
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1.4.8 4 1.4.2 -20 
T T T T 
(4 124,6) (2 14.6) 


çift sayı yazılabilir. 














Cevap A 
10 kişinin katıldığı bir sınav başarı yönünden 
2.2.2....2 - 2'9 farklı şekilde sonuçlanır. 
amkk yeli 
10 tane 
Cevap A 
a 
A GC 
A Y 
A Y 
A Y 
A Y 
s S Sgs S S 
I 
AdanBye 4 aşağı3sağa, 4A,35 —> 3 35 
| 
B den C ye 3 sağa 4 yukarıya, 35, 4Y — 13 35 


Adan C ye, B ye uğrayarak 35.35—352 yoldan gi- 
dilebilir. 


Cevap A 


(GEEMİ YAYINLARI 
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9. 4 öğretmen ve 6 öğrenci arasından belli bir öğrenci ve 


belli bir öğretmen gezi grubunda olursa 7 kişilik gezi 


grubu, (3) z e) - 56 şekilde oluşturulur. 


Belli bir öğrenci ile belli bir öğretmen gezi grubunda 


olmazsa 7 kişilik gezi grubu G4) — e) 8 farklı 
şekilde oluşturulur. 


O halde, bu gezi gubu 5648-64 farklı şekilde 
oluşturulur. 


Cevap A 


11. 4 kişiden 2siAya, 2siBye O — 6 farklı 


gruplama ile gidebilirler. 


Cevap E 


10. A-/(-3,-2,—-1,1,2,3) kümesinden seçilecek Üç 


elemanın çarpımının negatif olması için, 
Re e 73 
üçü de negatif ) 1 veya, 
2 mm (8 3 
biri negatif, ikisi pozitif © ja -9 olmalıdır. 


O halde bu seçim 1 4 9 — 10 farklı şekilde yapılabilir. 


Cevap D 


sss YAAA 
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13. 
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4 ü paralel olduğundan > kadar seçimden kesiş- 


me noktası oluşmayacaktır. 
O halde bu 10 doğrunun, 


()-()) soz 


tane kesişme noktası vardır. 


Cevap E 





7 nokta ile en çok ( : ) - 35 üçgen çizilebilir. 


Fakat bu 7 noktadan E, G, B doğrusal olduğundan 


Gi ) — 1 tane seçimden üçgen oluşmaz. O halde, 


7 3 Ne 
— -35—1-34 üçgen çizilebilir. 
( 3 ) ( 3 ) ik 

Cevap C 


K İMEMİ YAYINLARI 
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14. 


16. 


(2x — y)i açılımında baştan 2. terim 


(4 )evew — (0 )2tat.y 


olup katsayısı — 80 dir. 


Cevap A 





(X—3y * 2) açılımındaki sabit terim x - y - O için 
(0-3.042)1-16dir. 


Cevap B 


5 
e- —) açılımında x9 li terim (r * 1). terim olsun. 


xO—Zry- 510-5r—5 


>r—idir. 


(4). Ç ) — 10. 


olup Xİ in katsayısı — 10 dur. 


Cevap D 





YGS Matematik - 1 





17. Onluk sistemdeki rakamlar 0,1,2,3,4,5,6,7,8,9 
olup 10 tanedir. 


Asal rakamlar 2,3, 5, 7 olup 4 tanedir. 


İstenen olasılık, 


i 
| 
— 


Cevap GC 


18. s(E) -2*-16 ve iki kez yazı, iki kez tura gelme ola- 


yının eleman Sayısı S(A) PE 6 dır. 
21.21 


İstenen olasılık Ml 
s(E) 16 8 


Cevap B 


TEST - 1 (Çözümlü) 
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19. Aevli çifi varsa, Abay ve A bayan vardır. 


Evli çiftlerden birinin seçimi 
pa 
4) 
1 
YY 
1/1 


ZN 
baylardan (o bayanlardan 
birinin birinin 
seçimi seçimi 
EML 
A 
> As8dir. 
Cevap D 
20. A 
E 
B D P 
G 
G 


Tüm durumlar, 7 noktadan 3 nokta seçilmesidir. 


(6) - 


Üçgen oluşturma durumu (5 ) Ni (5 ) 34 
1 
E,F,G doğrusal 
olduğundan üçgen 
i oluşmaz 
istenen olasılık, Si tir. 
35 


Cevap E 
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<A ; 


ula İK 
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YGS Matematik - 1 TEST -2 Permütasyon, Kombinasyon - Binom, Olasılık 
1. 3kız, 2 erkek öğrenci, bir banka, erkekler uçlarda 5. o Yuvarlak bir havuzun etrafına farklı 4 beyaz ve fark- 
oturmak şartıyla kaç farklı şekilde oturabilirler? lı 4 yeşil şezlong, aynı renk olanlar birarada olmak 
şartıyla, kaç farklı şekilde sıralanabilir? 
*.  A)SI B) 3! C)31.21 D) 31.21.21 E) 21! 
A)31.41 B) 41.4! C)31.41.21 
Dp) 41.41.21! E) 5! 
2. 7 
> 6. o 6 elemanlı bir kümenin dörtlü permütasyonlarının 
sayısı, dörtlü kombinasyonlarının sayısından kaç 
Şekildeki çizgiler yolları göstermek üzere, K dan fazladır? 
M ye kaç farklı şekilde gidilip dönülebilir? 
A) 360 B) 345 C) 300 D) 260 E) 55 
A)144 o B)121 C)120 D)110  E)100 
z 
< 
J 
z 
z 
< 
i 
7. o Bir öğrenci, 10 soruluk bir sınavda ilk 5 soruyu ce- 
vaplamak şartıyla, cevaplayabileceği 8 soruyu kaç 
3. -A-1f1,2,3, 4) kümesinin elemanlarıyla en fazla farklı şekilde seçebilir? 
üç basamaklı kaç doğal sayı yazılabilir? 
A)5 B)8 Cc) 10 D) 15 E) 20 
A) 28 B) 30 C) 48 D) 72 E) 84 
8. Azfa,b,c,d,e,f,k,uf 
4. A-(0,2,4,5, 6, 7) kümesinin elemanlarıylara- kümesinin elemanları ile harileri farklı üç harfli kelime- 
kamları farklı 5 ile tam bölünebilen üç basamaklı ler yazılacaktır. 
kaç doğal sayı yazılabilir? 
Bu kelimelerin kaçında en az iki sesli harf bulunur? 
A) 20 B) 24 C) 28 D) 32 E) 36 
A) 114 B) 96 Cc) 84 D) 48 E)34 
423 
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9. Pin, 2) 4 Gin, 2) - 45 
olduğuna göre, n kaçtır? 


A)8 B)7 


10. 2) — ( 18 ) 
2n n*3 
olduğuna göre, nnin alabileceği değerlerin topla- 
mı kaçtır? 


A)8 B) 6 c)5 D) 4 E)2 


11. 8 kişi arasından seçilen 6 kişiden.3 ü bir yuvarlak 
masaya, diğer 3 ü farklı bir yuvarlak masaya kaç 
farklı şekilde oturabilirler? 

A) 840 


B) 1120 GC) 2240 


D) 3360 E) 20160 


19 
12. ( - 3) açılımında baştan 3. terimin katsayısı 


kaçtır? 


A)—-72 B) - 36 C) 18 D) 36 E) 72 


C)6 D)5 E)4 








Permütasyon, Kombinasyon - Binom, Olasılık 





13. (a-b-— 20) açılımındaki terim sayısı kaçtır? 


A) 32 B) 36 C) 42 D) 45 E) 72 


B 
14. (e- *) açılımındaki sabit terim kaçtır? 
x 


A) — 140 B)-70 C) 70 D) 105 E) 140 
K 
£ 
4 
Z 
z 
< 
> 
a 
15. E örnekuzayı; a,b vec ayrık olaylarından oluşmak- 
tadır. 
1 2 
P(aa -— ve Pb) -— 
(a) ei (b) 3, 
olduğuna göre, P(c) kaçtır? 
11 3 5 1 1 
A) — B) — GC) — D) — E) — 
12 ) 4 ) 12 ) 12 ) 3 
424 








| 
: 
ğ 
/ 
2 
z 
7 
g 
; 
i 
Eİ 
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TEST - 2 








Permütasyon, Kombinasyon - Binom, Olasılık 





16. Bir madeni para ari arda 5 kez atılıyor. 


Her atışın bir öncekinden farklı gelme olasılığı kaç- 


tır? 
1 1 1 1 1 
A) — B) — GC) — D) — E) — 
) 16 ) 8 ) 4 ) 3 ) 2 
17. 
3 sari 1 mavi 
2 mavi 4 sarı 
A B 


A torbasından bir top alınıp B ye atıldıktan sonra B 
torbasından bir top alınıp A ya atılıyor. 


Buna göre, renk bakımından ilk durumun elde edil- 


me olasılığı kaçtır? 


3 11 19 13 11 
AZ BE e gi sE 
) ) ) 30 ) 15 ) 30 
10 2-B 3-E 4-E 5-B 6-B 7-0 8-B 9 10-A 
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18. 2 yüzünde F, 2 yüzünde E, 2 yüzünde M harfi ya- 
zılı olan bir küp düzgün bir zemine üç kez atıldığın- 
da üst yüze sırasıyla F, E, M harflerinin gelme ola- 
sılığı kaçtır? 


NN 


1 1 
A miz 
3 


B) 6) — 
9 18 27 36 


19. Bir mağazadan belirli miktarın üzerinde alışveriş ya- 
pan müşteriler, 6 eş parçaya ayrılmış birinci çarkı iki 
defa çevirmektedir. Bu iki çevirişte gelen iki sayının 
toplamı 10 dan büyükse 8 eş parçaya ayrılmış ikinci 
çarkı çevirerek çıkan hediyeyi almaktadır. 





Buna göre, birinci çarkı çevirmeyi hak eden bir müş- 


terinin cep telefonu kazanma olasılığı kaçtır? 


A) 7 B) 3 G) I D) NR E) 2 
32 32 20 20 20 
C 120 13-0 14-0 15-D 16-A 17-0 18-0 19-A 





























1 
i 
; 
1 
İ 
Li 











24. ÜNİTE İSTATİSTİK 


İSTATİSTİK 
Herhangi bir konuyu araştırmak amacıyla toplanan sayısal 
bilgilere “veri” denir. 
İstatistik, örnek verilerden hareket ederek verilerin elde edil- 
diği veri grubu hakkında yorum yapma, genelleme ve tah- 
minleme bilimidir. 
Araştırma için bilgi girişi temin edilmesi, performansın ölçül- 
mesi, karar alternatiflerinin değerlendirilmesi gibi konularda 
istatistik biliminden yararlanılır. İstatistiğin uygulama alanla- 
rından bazıları muhasebe, yönetim, finansman, pazarlama 
sektörüdür. 


İstatistik bilim dalı, eldeki verileri grafikler, istatistiksel ölçüler 
yardımıyla anlamlandırarak yorumlar elde etmeye çalışır. 


1. GRAFİKLER 
Verilerin, şekil, nokta veya çizgilerle gösterilmesine “grafik” 
denir. 


Grafikler gözlem sonuçlarının özetlenmiş ve görsel olarak 
daha güzel sunulmuş şekli olup sonuçların daha iyi anlaşıl- 
masını sağlar. 


Grafiklerin en önemli özelliği bilgiyi özetlemesi ve ilişkileri 
görünür hale getirmesidir. Şimdi bazı grafik çeşitlerine deği- 
nelim. 


1) Daire Grafiği 

Bir bütünün parçalarını karşılaştırmak için en uygun grafiktir. 
Bir veri daire dilimine yerleştirilirken, verinin tüm veriler top- 
lamına oranı, verinin yerleştirileceği daire diliminin merkez 
açısının 360” ye oranına eşit olmalıdır. 


“Daire grafiği bir değişkenin bir bütün içindeki oranını. 
göstermede daha etkilidir. 


Örnek: 
Bir kütüphanedeki; 


Matematik kitaplarının sayısı : 20 


Fizik kitaplarının sayısı : 12 
Geometri kitaplarının sayısı : 28 
Türkçe kitaplarının sayısı : 12 
şeklindedir. 


Bu kütüphanedeki kitapların türlerine göre oluşturula- 
cak dairesel grafiği bulalım. 





İMANI YAYINLARI 
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Çözüm: 
Kütüphanede toplam; 

20 $ 12 4 28 $ 12 - 72 kitap bulunmaktadır. 
Matematik kitaplarının sayısını gösteren daire diliminin mer- 
kez açısını bulalım. 

Açıyı x olarak isimlendirirsek; 


Xx , 20 — Matematik kitaplarının sayısı 
360 O72 — Kütüphanedeki tüm kitaplar 


xs 360.20 & 400 bulunur. 
72 


Bu şekilde diğer kitap türlerini gösteren daire dilimlerinin 
açıları, Fizik için 609, Geometri için 1409, Türkçe için 609 ola- 
rak bulunur. Buna göre, daire grafiği aşağıdaki gibidir. 


Geometri 





2) Sütun Grafiği 
Gözlem sonuçlarının yatay eksen üzerinde sütunlarla göste- 
rilmesiyle oluşturulan grafiktir. 


Örnek: 

Bir ülkede 2006 ve 2011 yıllarında yapılan genel seçimlerde 
A, B, C, D partilerinin meclisteki milletvekili sayıları aşağıda- 
ki tablodaki gibidir. 

















ololulp 





Bu tabloya bakılarak 2006 yılındaki milletvekili sayılarını gös- 
teren sütun grafik, 


Kişi sayısı 








D Partiler 
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2011 yılındaki milletvekili sayılarını gösteren sütun grafik; 


Kişi sayısı 





Partiler 
şeklindedir. 
Şimdi bu iki grafiği birleştirerek 2006 ve 2011 seçimleri so- 


nucunda partilerin milletvekilleri sayılarını tek bir sütun gra- 
fikte gösterelim. 


A Kişi sayısı 








LI 2006 
2011 


Partiler 


Örnek: 


A: Yüzme 
B: Güreş 
C: Atletizm 





Sporlar 


Yukarıdaki sütun grafikte bir ülkeden olimpiyatlara katılan 
branşlar ve bu branşlardaki sporcu sayıları verilmiştir. Olim- 
piyatlara katılan sporcuların branşlara göre dağılımını daire- 
sel grafikle gösterelim. 


Çözüm: 

Bu ülkeden olimpiyatlara toplam, 
164 1248-36 

sporcu katılmıştır. 


Tüm sporcuların branşlara göre dağılımını gösteren dairesel 
grafiği oluşturalım. 


Atletizm takımının oluşturduğu daire diliminin merkez açısı- 
nı bulalım. Açıyı x olarak isimlendirirsek, 


Ml ise x - 1609 bulunur. 
36 360 


HEİNİ YAYINLARI 
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Bu şekilde yüzme ve güreş takımlarını gösteren daire dilimi- 


nin merkez açıları; yüzme için 80”, güreş için 120” bulunur. 


Buna göre, daire grafiği şu şekildedir: i t 









Pa, 
> 
160” 


Atletizm 


3) Histogram 

Veri sayısının fazla olması durumunda tablo ve grafik oluş- 
turmada karşılaşılan zorlukları ortadan kaldırmak için verile- 
ri gruplandırmak gerekir. Gruplandırılmış verilerle oluşturu- 
lan sütun grafiğe “histogram” denir. Tek bir değişkenin da- 
ğılımını göstermek için uygundur. Sütunların yüksekliği her 
bir gruptaki veri sayısını temsil eder. Histogram oluşturulur- 
ken önce en büyük veri ile en küçük veri arasındaki fark 
(açıklık) bulunur. Bulunan fark, oluşturmak istediğimiz grup 
sayısına bölünür. Elde edilen bölümün tam kısmı, her bir sü- 
tunun karşılık geldiği (gösterdiği) aralığın uzunluğudur. Ara- 
lık uzunluğunun 1 fazlası olan tam sayı da grup genişliği ola- 
rak alınır. Sonra oluşan gruplar tablo ile gösterilir ve sütun 
grafiğe yerleştirilir. 


Örnek: 
Bir şirkette çalışan 20 işçinin o işyerinde kaç yıldır çalıştıkla- 
rı aşağıda verilmiştir. 


1,2,2,3,3,3,4,4,5,6,6,7,7,7,8, 10,10, 11,13, 15 
Bu verileri 4 gruba ayırıp histogram oluşturalım. 


Çözüm: 

Verilerin en büyüğü 15, en küçüğü 1 dir. Buna göre, 

Veri grubunun açıklığı: 15—1 — 14 tür. 

Verilerin açıklığını, oluşturacağımız grup sayısına bölerek ve- 
ri grubunun genişliğini bulalım. 


ML 
4 
Elde edilen sayının tam kısmı 3, aralık uzunluğudur. Veri gru- 


3,9 


bunun genişliği ise 4 tür. 
En küçük veri 1 ve veri grubunun genişliği 4 olduğundan 
1—4,5-8,9-—12 ve 13—16 


şeklinde 4 grup oluşacaktır. 





asm 
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Bu verilerle oluşturulacak tablo, 





Aralıktaki Veriler 
1,2,2,3,3,3,4,4 8 
5,6,6,7,7,7,8 7 
10, 10, 11 3 

2 


> Yıl Aralığı 
1-4 
5-8 
9—12 


Çalışan sayısı 

















şeklinde gruplandırılmış olup, oluşan bu grupların histog- 
rami aşağıdaki gibidir: 


A Çalışan sayısı 





14 58 9121316 yı 
Örnek: 





50-60 61-71 72-82 8393 O Not 


Yukarıdaki histogram bir sınıftaki tüm öğrencilerin matema- 
tik sınavından aldıkları notlar kullanılarak oluşturulmuştur. 
Buna göre, 

a) Sınıfta kaç öğrenci olduğunu, 

b) Notu 60'tan büyük olanların sınıfın yüzde kaçı olduğunu, 
c) Bu histogramdaki verilerin kaç gruba ayrıldığını, 

d) Veri grubunun genişliğinin kaç olduğunu 


bulalım. 


Çözüm: 

a) Grafikte öğrenci sayısını gösteren eksene bakıldığında 
grupları oluşturan öğrenci sayıları 16, 6, 4 ve 6 dır. Sınıf 
mevcudu 1646444 6-32 olarak bulunur. 


b) Grafik incelenirse 60'tan büyük not alan öğrenciler, 
61—71, 72-82 ve 83 — 93 gruplarında yer alanlardır. Bu 
gruplardaki tüm öğrencilerin sayısı 6 * 4 * 6 — 16'dır. 


Buna göre, 


60'tan büyük not alan öğrencilerin yüzdesi: -10050, 
yani 2650 dir. 
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c) Grafikte dört süturi bulunduğundan veriler dört gruba ay- 
rılmıştır. 


d) Veri grubunun genişliğini bulmak için bir grubun aralığı- 
nı incelemek yeterlidir. 
Örneğin, 50 — 60 aralığında veri grubunun genişliği 
60-50-4111 olarak bulunur. 


4) Çizgi Grafiği 

Verilerin zamana karşı nasıl bir değişim gösterdiğinin daha 
iyi anlaşılabilmesi için çizgi grafiği en çok kullanılan grafik 
türüdür. 


Örnek: 


1 Dolar (TL) 


2,20 





Günler 


1 Eylül 
2 Eylül 
3 Eylül ie 
4 Eylül 
5 Eylül 


5 
> 
«O 


Yukarıda 1 Eylül - 6 Eylül günleri arasında serbest piyasada 
Dolar'ın TL olarak karşılığınını değişim grafiği çizgi grafikle 
incelendiğinde günlere göre artış ve azalmalar daha net gö- 
rülür. 


Örnek: 
Satış adedi 








i, H ki H > 
Ağustos Eylül (Ekim Kasım Aylar 


Bir cep telefonu mağazasında A, B, C markalı telefonların 
aylara göre satış rakamları yukarıdaki grafikte gösterilmiştir. 


Bu grafiğe göre, A marka telefondan en çok Kasım ayında 
satılmıştır. 


B marka telefondan Ağustos ve Eylül ayında aynı sayıda sa- 
tılmıştır. 


Ekim ayında üç markadan da eşit sayıda satılmıştır. 
G marka telefonun dört ay sonundaki toplam satışı, 
50460460460 - 230 


adettir. 
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Örnek: 

Bir uzay araştırmaları istasyonundan uzaya fırlatılan bir roke- 
tin, x dakikada aldığı yolu km olarak veren fonksiyonun denk- 
lemi (4) <X-idir. 

Uzaya fırlatılan roketin 10 dakika boyunca aldığı yolu 
gösteren çizgi grafiği bulalım. 


Çözüm: 
Fonksiyon deriklemindeki x süreyi gösterdiğinden 
x - 0 içinaldığıyol #(0) — O'dır. 
x 1 içinaldığıyol f(1) - 1 km 
x 2 içinaldığıyol 1(2) <-3km 
x -3 içinaldığıyol f(3) - 7 km'dir. 
Dikkat edilirse zamana bağlı alınan yol doğrusal olmadığın- 
dan grafik eğrisel bir çizgi olarak elde edilecektir. 


Buna göre, roketin 10 dakika boyunca aldığı yolu gösteren 
grafik, 





10 Süre (dk) 
şeklindedir. 


5) Serpilme Grafiği 

x ve y iki değişken olmak üzere, (x, y) ikililerinin koordinat 
düzleminde belirttiği noktalardan oluşan grafiğe “serpilme 
grafiği” denir. 

Serpilme grafiği iki değişken arasındaki ilişkiyi gösteren en 
uygun grafiktir. 


Örnek: 

Aşağıdaki tabloda bir futbolcunun farklı sezonlarda oynadı- 
ğı maçlarda attığı gollerin sayısı ve oynadığı maç sayısı gös- 
terilmiştir. 


Sezon | 1. Sezon | 2. Sezon | 3. Sezon | 4. Sezon 
pc İN 1 16 10 
Sayısı 
Maç sayısı 6 7 9 10 


Bu verileri: x değişkeni oynadığı maç sayısı, y değişkeni at- 
tığı gol sayısını göstermek üzere grafikle ifade etmek istersek; 














Gol sayısı 











ÇEBİ yavıntarı 
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şeklinde bir serpilme grafiği elde edilir. Bu grafiğe bakarak 
futbolcunun her sezon attığı gol sayısının istikrarlı olmadığı- 
ni söyleyebiliriz. ş 


Örnek: 
Bir anaokulunda bulunanı 10 öğrencinin yaş ve kiloları (a, b) 
sayı ikilisi ile gösterilmektedir. a sayısı yaşı, b sayısı kiloyu 
ifade etmek üzere veriler şu şekildedir. 

(4,20), (4,21), (4, 22), (5, 20), (5, 27) 

(6, 27), (6, 30), (6, 32), (7, 30), (7, 35) 


Bu verileri göstereceğimiz serpilme grafiği şu şekilde olacaktır: 


Kilo (kg) 





Grafiğe bakılarak yaşı 5'ten büyük olan çocukların en az 27 
kilo olduğu görülmektedir. Yine grafiğe bakılarak kilosu 30 
un altında 6 çocuğun bulunduğu kolaylıkla söylenebilir. 


VERİLERİ DEĞERLENDİRMEDE KULLANILAN 
İSTATİSTİKSEL ÖLÇÜLER 


A) MERKEZİ EĞİLİM ÖLÇÜLERİ 

Gözlenen verilerin grafiklerle gösterilmesinin yeterli olmadı- 
ğı durumlarda genel durumu yansıtacak bir takım ölçülere 
gerek duyulur. Bu ölçüler verileri özlü bir şekilde ifade eden, 
karşılaştırma, genelleme ve yorumlamaya imkan sağlayan 
merkezi eğilim ölçüleri (ortalamalar) dir. 


Merkezi eğilim ölçüleri, veri grubunu temsil edebilecek, 
merkez noktasına en yakın değerlerdir. 


1. Aritmetik Ortalama: 

Veri grubunda bulunan sayıların toplamının gruptaki veri sa- 
yısına bölümüne “aritmetik ortalama” ya da “ortalama” 
denir. 


Aritmetik Ortalama — Yerlerin aplami ye yl 
Veri adedi 











3 
? 
? 
3 
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Aritmetik Ortalamanın Özellikleri 


1 Aritmetik ortalama duyarlı bir ortalamadır. Veri grubuna 

* veri eklenmesi veya veri çıkarılması ortalamayı etkileye- 
bilir. Ayrıca veri grubundaki sayıların büyüklüklerinder 
de etkilenir. 


2) Bir veri grubundaki değerler birbirine yakın sayılardan 
oluşuyorsa aritmetik ortalama veri grubu hakkında sağ- 
lıklı bir değerlendirme sunar. 


Örnek: 











Çalışan sayısı 


Yukarıdaki tabloda bir şirketteki çalışanların yaşları ve sayı- 


ları gösterilmiştir. 


Buna göre, bu şirketteki çalışanların yaşlarının aritmetik 
ortalamasını yani, yaş ortalamasını bulalım. 


Çözüm: 
Yaş ortalaması, grupta bulunan kişilerin yaşlarının toplamı- 
nın kişi sayısına bölünmesi ile elde edilecektir. 


Buna göre, yaş ortalaması: 


28.3 430.1 432.3 440.3 o 330 
i 10 10 


33 


bulunur. 


Örnek: 
Bir anasınıtındaki erkek çocuklarının boy ortalaması 110 cm, 
bu sınıftaki tüm çocukların boy ortalaması 106 cm dir. 


Bu sınıfta 9 erkek, 6 kız çocuğu bulunduğuna göre, kız ço- 
cuklarının boy ortalamasının kaç cm olduğunu bulalım. 


Çözüm: 
Erkek çocuklarının boy ortalaması 110 cm ise boyları topla- 
mı 110.9 —990dır. 


Sınıftaki çocukların boy ortalaması 106 cm ise sınıftaki çocuk- 
farın boylar toplamı 106. 15 — 1590 dır. 


Sınıftaki çocukların boylar toplamından erkek çocukların boyla- 
rı toplamı çıkartılırsa, kız çocuklarının boyları toplamı 


1590 — 990 - 600 bulunur. 


Kız çocuklarının boylarının toplamını kız çocuğu sayısına 


bölersek kız çocukların boy ortalaması: 


— — 100cm bulunur. 
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Örnek: 

Ömer girmiş olduğu matematik dersinin üç yazılı sınavından 
100 üzerinden 70, 85 ve 75 puan almıştır. Öner matematik 
dersinin not ortalamasını yükseltmek için bir yazılıya daha 
girmek istemektedir. 


Not ortalamasının 80 puanın üzerinde çıkmasını istediği- 
ne göre, gireceği son sınavdan kaç puanın üzerinde not 


alması gerektiğini bulalım. 


Çözüm: 
Ömer'in son sınavdan alacağı puan x olsun. Bu durumda 
notların aritmetik ortalaması: 


704854754x 2304Xx 
4 4 





olacaktır. 


Bu ortalamanın 80 den büyük olması istendiğine göre, 


Xx > 80 olmalıdır. Bu durumda, 


230 -x> 320 ise x > 320-230 
x > 90olur. 


Ömer son sınavdan 90 üzerinde bir puan alırsa, bu dersten 
not ortalaması 80 puanın üzerinde olacaktır. 


2. Medyan (Ortanca): 

Küçükten büyüğe doğru sıralanmış bir veri grubunda tam 
ortadaki sayı “medyan (ortanca)” dır. 

Veri grubundaki terim sayısı tekse tam ortadaki sayı, veri 
grubundaki terim sayısı çiftse ortadaki iki terimin aritmetik 
ortalaması medyanı verir. 


Medyanın Özellikleri 
1) Veri grubunu eşit iki gruba ayırır. 


2) Veri grubundaki sayıların büyüklüklerinden etkilenmediği 
için duyarlı olmayan bir ortalamadır. 


3) Veri grubunda birbirine uzak değerlerin bulunması duru- 
munda medyan, aritmetik ortalamaya göre daha sağlıklı 


bir değerlendirme sunar. 








İs DİKKAT 





Medyan değeri veri grubuna ait olmak zorunda değildir. 


Örnek: 
1,2,3,4,5 sayılarının medyanı X 1,2,3, 4,5, 6 sayi- 
larının medyanı y ise x 4 y değerini bulalım. 
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Çözüm: 

1,2,3,4, 5 sayı dizisi küçükten büyüğe sıralı ve tek adet te- 
rim bulunduğundan medyan 3 tür. Yani x -3 olacaktır. 
1,2,3,4, 5, 6 sayı dizisinin terim sayısı çift adettir. Bu ne- 
denle bu dizinin medyanı ortadaki iki terim yani 3 ve 4 sayı- 
larının aritmetik ortalamasına eşit olacaktır. O halde bu di- 


zinin medyanı 





3 ” : 
2 ai 3,5 tir. Yani y - 3,5 olacaktır. 


Sonuç olarak X*-y-3 * 3,5 - 6,5 bulunur. 


Örnek: 


6, 10,8, 12, 14, 10 sayısı dizisinin medyanını bulalım. 


Çözüm: 

Verileri öncelikle küçükten büyüğe doğru sıralamalıyız. 
6,8, 10, 10, 12, 14 

Sayı dizisinde çift adet terim olduğundan medyan ortadaki 


iki sayının ortalamasıdır. Buna göre, bu dizinin medyanı 


10 el0 - 10 bulunur. 


Örnek: 
x pozitif reel sayı olmak üzere, 
X X*2, X*4, X*7 


sayılarının medyanı 24 ise bu sayılardan en büyük olanını 
bulalım. 


Çözüm: 
x pozitif sayı olduğundan soruda verilen sayılar küçükten 
büyüğe sıralıdır. 


Çift adet terim olduğundan bu sayıların medyanı ortadaki iki 
sayının ortalamasıdır. Buna göre, sayıların medyanı 24 ise 


X2 tx 14 


24 olmalıdır. 
2 dır. 


BAS 24 ise 2x46-48 


2x 42 
x - 21 bulunur. 
Bu durumda verilen sayılar, 


21, 23, 25, 28 olacağından en büyük sayının 28 olduğu gö- 
rülür. 


Örnek: 
61 den küçük iki basamaklı tüm pozitif sayıların oluştur- 


duğu sayı dizisinin medyanının kaça eşit olduğunu bula- 
lım. 
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Çözüm: 

61 den küçük iki basamaklı sayılar 10, 11,12,..., 60 sayıdi- 
zisini oluşturur. Medyanı bulabilmek için öncelikle terim sa- 
yısı bulunmalıdır. Bu dizideki terim sayısı 60—10 41 — 0 
tanedir. Tek adet terim olduğundan bu dizinin tam ortasın- 
daki sayı medyana eşit olacaktır. 


Veri sayısı fazla olduğundan terimleri tek tek yazıp ortanca 
sayıyı bulmak zor olacaktır. Sayılar ardışık bir sayı dizisi oluş- 
turduğundan son terim ile ilk terimin aritmetik ortalaması tam 
ortadaki sayıyı verecektir. O halde bu dizinin medyanı, 


60t10,. 70. ag olacaktır. 
2 2 


3. Mod (Tepe Değer): 

Bir veri grubunda eh çok tekrar eden sayıya bu dizinin “mo- 
du (tepe değeri)” denir. Tekrar sayıları “frekans” olarak ad- 
landırılır. 


Modun Özelikleri 


1) En çok tekrar eden sayı birden fazla ise bu sayıların her 
biri dizinin modu olabilir. 


2 


— 


Dizide tekrar eden sayı yoksa dizinin modu yoktur. 


3) Dizideki tüm sayılar eşit miktarda tekrar ediyorsa (fre- 
kansları eşitse) dizinin modu yoktur. 


4) Mod, bir veri grubunun en belirgin özelliğini ortaya çıkarır. 


Örneğin; hazır giyimde en çok satılan bedenler mod ile 
belirlenir. 


5) Mod, veri grubundaki sayıların büyüklüklerinden etkilen- 
mediği için “duyarlı olmayan bir ortalama” dır. 


Örnek: 
L 1,2,3,4,5 
Il. 1,2,3,3,4,4,3 
MM. 1,1,1,3,4,5,5,5 


Yukarıda verilen sayı dizilerinin mod değerlerini bulalım. 


Çözüm: 
I. olarak verilen sayı dizisinde tekrar eden bir sayı olmadığın- 
dan bu dizinin modu yoktur. 


li. sayı dizisi incelendiğinde en çok tekrar eden sayının 3 ol- 
duğu görülecektir. Bu nedenle bu dizinin modu 3 tür. 
lil. sayı dizisi incelendiğinde en çok tekrar eden sayılar 1 ve 


5 sayılarıdır. Bu nedenle bu sayı dizisinin modu iki tanedir. 
Yani bu dizide mod 1 ve S5tir. 





sah 
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Örnek: 
a bir rakamdır. 
; 
1, 2, 3, 4, atl 
sayı dizisinin modu olmadığına göre, anın kaç farklı de- 
ğer alabileceğini bulalım. 


Çözüm: 
Sayı dizisinin modu yok ise tekrar eden sayı yok demektir. 
Bu durumda a nın alabileceği değerler şunlar olmalıdır; 


4,5, 6,7, 8,9 


Dikkat edilirse a bu değerleri aldığında tüm terimler birbi- 
rinden farklı olacaktır. Buna göre a, 6 farklı değer alabilir. 


Örnek: 


Kişi sayısı (Frekans) 





3 4 5 8 Yıl 


Yukarıdaki sütun grafik bir şirketteki çalışanların o şirkette 
kaç yıldır çalıştıklarını göstermektedir. 


Şirketteki çalışanların çalışma sürelerinin oluşturduğu ve- 
ri grubunun medyanı ile tepe değerini bulalım. 


Çözüm: 
Grafik incelenirse, 
3yıl çalışan 4 kişi 
4yıl çalışan 5 kişi 
5yıl çalışan 4 kişi 
8yıl çalışan 6 kişi 
bulunmaktadır. Çalışan sayısı 19'dur. 
Çalışma süreleriyle oluşturulan 19 verinin bulunduğu dizinin 
tam ortasındaki terim 10. veriye aittir ve bu değerde 5'tir. 
O halde, çalışma sürelerinin oluşturduğu veri grubunun med- 
yanı 5'tir. 


Veri grubunda en çok tekrar eden sayı yani tepe değer 8 dir. 


B) MERKEZİ YAYILIM ÖLÇÜLERİ 

Merkezi eğilim ölçülerinin bir grup ölçümü ne derece temsil 
ettiğini ve bu ölçümlerin grup ortalamasının ne kadar altın- 
da veya üstünde olduğunu tespit etmek için merkezi yayılım 


ölçüleri kullanılır. 





İMAMI YAYINLARI 





433 


Açıklık (Ranj): 

Bir veri grubunda en büyük değer ile en küçük değer ara- 
sındaki farka “açıklık (aralık)” denir. 

Açıklığı fazla olan veri grubunda terimler daha geniş bir ala- 


na yayılmıştır. 


Çeyrekler Açıklığı: 

Küçükten büyüğe doğru dizilmiş bir veri grubunda ortanca, 
veri grubunu iki eşit gruba (alt ve üst) ayırıyordu. Alt grubun 
ortancasına “alt çeyrek”, üst grubun ortancasına da “üst 
çeyrek” denir. Üst çeyrek ile alt çeyrek arasındaki farka da 
“çeyrekler açıklığı” denir. 


Tüm verileri farklı olan bir veri grubu için; 
1. Alt çeyrekle üst çeyrek arasında kalan veriler tüm verile- 


rin 96 50 lik kısmıdır. 


2. Çeyrekler açıklığı da ortada yer alan 96 50'lik kısım hak- 
kında bilgi verir. 


Çeyrekler açıklığı, uçlarda yer alan verilerden daha az et- 
kilendiği için, verilerin yayılması hakkında açıklıktan daha 
iyi bilgi verir. 


Örnek: 
Aşağıdaki sayı dizisini inceleyelim. 


20, 30, 50, 60, sayı dizisinin 
En 


Medyan En 
küçük büyük 
değer değer 


Açıklığı: 70 — 10 — 6Otır. 
Medyan: 40 tır. 
Bu sayı dizisinde 
Alt grup: 10, 20, 30 
Üst grup: 50, 60, 70 
terimlerinden oluşmaktadır. 
Alt çeyrek, alt grubun ortancası olduğundan 20 dir. 
Üst çeyrek, üst grubun ortancası olduğundan 60 tır. 
Çeyrekler açıklığı, üst çeyreğin alt çeyrekten farkı olduğundan 
60 — 20 — 40 olarak bulunur. 


Örnek: i 
Küçükten büyüğe sıralı olan 


1 2, X 4, 4, 5, 7, 10 


sayı dizisinin çeyrekler açıklığı 4 olduğuna göre, x in kaç 
olduğunu bulalım. 
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özüm: 
ç Xgı Xg ... , X, Sayılarının aritmetik ortalaması a İse, bu veri- 
İla la TE 71 10 lerin standart sapması (S) 
Alt çeyrek i Üst çeyrek Ni Ni 
y-a) * ©-a) *...* («,—-a 
x4-2 547. se -2ız2) £ e ) €n-2) 
2 PE 
Çeyrekler açıklığı 4'e eşit olduğundan şeklindedir. 
g-* l 
2 
ER -2 45x424 ogi 
Halit girmiş olduğu üç YGS denemesinde 110, 120, 130 net- 
> x-2 bulunur. ini isti 
lerini elde etmiştir. 
Örnek: 


1'den 40'a kadar olan tam sayıların oluşturduğu sayı di- 
zisinin çeyrekler açıklığını bulalım. 


Çözüm: 

1,2,3,..., 40 

Sayı dizisinde 40 terim bulunmaktadır. 
Bu sayılar iki gruba ayrılırsa 


Altgrup:1,...,20 
Üst grup: 21, ... , 40 şeklinde olacaktır. 


20*t1 21 


2 2 





Alt grubun ortancası: 


olduğundan alt çeyrek ni dir. 


2 


Üst grubun ortancası; 29-21 - 81 
2 


olduğundan üst çeyrek > dir. 


Bu durumda bu dizinin çeyrekler açıklığı, 


61 21 40 
——E. 20 
5 5 2 olarak bulunur. 


Standart Sapma 
Standart sapma, bir veri grubundaki her bir verinin aritmetik 


ortalamadan ne kadar uzaklaştığını gösteren bir merkezi ya- 
yılım ölçüsüdür. 


Veri grubunun standart sapması bulunurken; 
1) Veri grubunun aritmetik ortalaması bulunur. 


2) Her bir verinin aritmetik ortalama ile farkının kareleri top- 
lamı bulunur. 


3) Bulunan toplam, veri sayısının 1 eksiğine bölünür. 


4) Bölümün karekökü alınır. Elde edilen sayı standart sap- 
madır. 
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Buna göre, Halit'in netlerinin standart sapmasını bulalım. 


Çözüm: 


Aritmetik Ortalama: a - Mot1204190. 120 dir. 
m il 


x,z2110, Xx, s 120, XxX, < 130 


a 120 ve n - 3 olduğundan netlerin standart sapması; 





(110-120) 4 (120 -120)74 (130-120 


3-1 


100 0 $ 100 
Ss er e een 


olarak bulunur. 








1 Veriler arasında açıklık arttıkça standart sapma büyür. 


2. Aritmetik ortalamaları eşit olan veri gruplarındaki farklı- 
lık standart sapma yardımıyla belirlenir. 


3. Bir veri grubunun standart sapması, veri grubunda bu- 
lunan terimlerin aritmetik ortalamanın ne kadar uzağına 
yerleştiğini gösterir. 

Büyük standart sapma terimlerin ortalamadan uzağa 
yayıldığını, küçük standart sapma ise terimlerin ortala- 
manın yakınına yayıldığını gösterir. : 


4. Standart sapma, 


Küçükse Büyükse 
Risk az Risk fazla -- 


Veriler arası fark az Veriler arası fark fazla 


İstikrar var İstikrar yok 
Veri grubu homojen 


Ayırt edicilik az 


© Veri grubu heterojen 
Ayırt edicilik fazla 


şeklinde yorumlanabilir. 
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İİ» DİKKAT 
Merkezi eğilim: ölçüleri, etrafında yayılma: eğilimi: görülen 
değerlerdir. Merkezi yayilim ölçüleri ise bu yığılmanın dere- 
cesini anlatir. 
Örnek: 

1,2,3, 4 sayı dizisinin standart sapması X, 
2,2, 2, 4 sayı dizisinin standart sapması Yy, 


olduğuna:göre, 'x, y, z değerleri arasındaki sıralamayı 


bulalım. 


Çözüm: 

Sayı dizileri incelendiğinde üç sayı dizisinin de aritmetik or- 
talaması eşittir. Aritmetik ortalamaları eşit olan bu sayı dizile- 
rinde, açıklığı en büyük olanın, standart sapması da en bü- 
yük olacaktır: O'halde, 


1,2,3,4 dizisinde açıklık 4— 1 — 3tür. 

2,2,2, 4 dizisinde açıklık 4—-2 -2dir. 

1,2; 2, 5'dizisinde açiklık 5—1 — 4 tür. 
Bu durumda enbüyük standart sapma son sırada verilen 
sayı dizisine aittir. Buna göre, Xx, y, z standart sapma değer- 
lerinin sıralaması z > x >y şeklinde olacaktır. 


Örnek: 
a, b, c sayılarının standart sapması 3 ise2a, 2b, 26 Ssa- 
yılarının standart sapmasının kaça eşit olduğunu bulalım. 


Çözüm: 
a, b, c sayılarının iki kâtlârından oluşan 2a, 2b, 2c sayı dizi- 
sinin hem aritmetik ortalaması hem de standart sapması iki 
katına çıkacaktır. Bu durumda, a,b,c sayılarının standart 
sapması 3 ise, 2a,2b, 2c Sayılarının standart sapması 2.3 -6 
olmalıdır. 


Örnek: 


























Mahalle 2010 2011 2012 
3 8 
4 8 
3 8 
5 8 
4 8 





Yukarıdaki tabloda bir şehirdeki beş mahallede dört yıl bo- 
yunca gerçekleşen fiirsızlık olaylarının sayıları verilmiştir. 


Bu mahallelerden herhangi birine taşınmak isteyen bir 
aile hırsızlık gerçekleşme riski en az olan mahalleyi ter- 
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cih etmek istediğine göre, hangi mahallenin en az risk 


“taşıdığını tespit edelim. 


Çözüm: 

Mahallelerin her birinde dört yıl boyunca toplam 30 hırsızlık 
olayı gerçekleşmiştir. Dolayısıyla mahallelerdeki dört yıllık 
hırsızlık ortalaması eşittir. Aritmetik ortalamanın eşit olduğu 
veri gruplarındaki farklılıkların anlaşılabilmesi için standart 
sapmadan yararlanılır. 

Veri grubunda veriler arasında açılılık ne kadar az İse stan- 
dart sapma o kadar küçüktür. Standart sapmanın küçük ol- 
ması İse riskin az olması anlamına gelmektedir. Buna göre, 
tablo incelendiğinde verileri arasındaki açıklığın en az oldu- 
ğu mahalle C mahallesidir. 


Yani hırsızlık olayı gerçekleşme riski en az C mahallesinde- 
dir. 


Örnek: 


| Sinif | Aritmetik Ortalaması | Standart Sapma 
gel m 
peel 


Yukarıdaki tablo dört farklı sınıfa uygulanan matematik sına- 





















vına aittir. 


Bu tabloya bakılarak sınıfların başarı durumlarını yorum- 
layalım. 


Çözüm: 
Ortalaması yüksek olan sınıfın sınıf başarısı yüksektir. Buna 
göre, A ve C sınıfları, B ve D sınıflarından daha başarılıdır. 


Standart sapmanın küçük olması verilerin birbirine yakın ol- 
ması ve veriler arasında açıklığın az olması anlamına gel- 
mektedir. O halde, 

A sınıfındaki öğrencilerin puanları, G sınıfındaki öğrencilere 
göre birbirine daha yakındır. 

B sınıfındaki öğrencilerin puanları, D sınıfındaki öğrencilere 
göre birbirine daha yakındır. 

A sınıfındaki öğrencilerin puanlarının açıklığı, C sınıfındaki 
öğrencilerin puanlarının açıklığından daha küçüktür. 

B sınıfındaki öğrencinin puan açıklığı, D sınıfındaki öğrenci- 
lerin puan açıklığından daha küçüktür. 








YGS Matematik - 1 TEST - 1 (Çözümlü 


1. 








Bir çiftlikte; 20 koyun, 35 keçi, 12 inek ve 23 tavuk 
vardır. 


Bu çiftlikteki hayvanların tümü dairesel grafikte gös- 
terilirse tavukların bulunduğu daire diliminin mer- 
kez açısı kaç derece olur? 

A) 42 


B) 46 G) 69 


D) 92 


E) 115 





Yukarıdaki grafikte bir balıkçıda satılan iki balık çeşidinin 
günlere göre satış miktarları verilmiştir. 


Buna göre; 


İ. En çok mezgit satılmıştır. 
Iİ. Zgün sonunda her iki türden eşit miktarda balık sa- 
tılmıştır. 
Ni. Bu yedi günün üçünde eşit miktarda hamsi ve mez- 
git satılmıştır. 
İV. Toplamda hamsi, mezgiiten 20 kg fazla satılmıştır. 


bilgilerinden hangileri doğrudur? 


A) Yalnız ll B) Yalnız il C) ili ve IV 


D) Yalnız | E) Yalnız V 





E 
< 
2 
z 
> 
< 
pa 


Ga 
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Kişi sayısı 6. 


2a, at2,a, 6-a 





i sayı dizisinin açıklığı 6 ise dizinin medyanı kaçtır? 
İ A)2 B) 3 GC) 4 D)5 E) 10 
a-28 b-c d-42 Yaş 
Yukarıdaki histogram bir şirkette çalışan 14 kişinin 
yaşları kullanılarak oluşturulmuştur. 
Histogramda veri grubunun genişliği 7 olduğuna : 
göre, atb*c*d kaçtır? 7. 4,5,6,7,4,8 sayıdizisininmodu Xx tir. 
A) 120 B) 121 GC) 122 D) 124 E) 125 x*3,0, Xx 2x, Xx11 
sayı dizisinin medyanı kaçtır? 
A)3 B) 4 C)5 D)6 E)7 


EMİ YAYINLARI 


8. o Türkiye'de yapılan bir araştırmada 20 yaş üstü erkek- 


4, 4, 5, 6, 8, pi 
SE lerde en çok giyilen ayakkabı numarası 42 olarak 


: belirlenmiştir. 
sayılarının modu ile medyanının toplamı kaçtır? 


Bu numaranın belirlenmesinde aşağıdaki istatistik- 


A) 13 
sel kavramlardan hangisi kullanılmıştır? 


B) 14 C) 15 D) 16 E) 18 
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TEST - 1 (Çözümlü) 


Büyükten küçüğe sıralı olarak verilen, 10. 








İstatistik 





Bir basketbol antrenörü kritik bir maç öncesi beş oyun- 
cusunun son dört maçtaki attığı sayılarını değerlendire- 
rek bu oyunculardarı birini tercih edecektir. Bu beş 
oyuncunun son dört maçtaki sayı performansları aşa- 
ğidaki tabloda verilmiştir. 





Buna göre, antrenörün bu maçta hangi oyuncusu- 
nu seçmesi daha doğru olur? 
C) Gökhan 


A) Fatih B) Faruk 


D) Tayfun E) Atilla 





A) Açıklık B) Medyan C) Alt Çeyrek 
D) Mod E) Çeyrekler Açıklığı 
11. 10, 12, 14, 16, 18, 20 
sayılarının standart sapması x olduğuna göre; 
15, 18, 21, 24, 27, 30 
9. XxX X*2, X17 sayılarının standart sapması kaçtır? 
10, 105, 109, 109, 105, 108, 107, 108 
sayılarının standart sapması kaçtır? A)x*3 B) x-3 GC) 2x 
Sayı dizisinde üst çeyreğin, alt çeyreğe oranı kaçtır? 3x 
: D)3 E) — 
AVE BYE os 32 gö le 15 
A) 10 B) 100 C) 110 < 
mila EJADPO 1-0 2-6 3-6 4-B 5-E 6-D 7-6 8-D 9-B 10-8 11-E 











YGS Matematik - 1 














TEST - 1 (Çözümler) İstatistik 
Çiftlikteki tüm hayvanların toplamı, 5. 10, 102, 105, 109, 105,105, 107, 10 
204135412423-90dır V > 
Alt grup Üst grup 
Tavukların bulunduğu daire diliminin merkez açısını i 
bulalım. Açıya a d öfsek, Alt grubun ortancası alt çeyrek olduğundan, ç 
2 3 
a 23 - 23.360 Alt çeyrek: İ9 #19 ojur. 
360 90 90 2 
a - 92" bulunur. Üst grubun ortancası üst çeyrek olduğundan, 
Gİ 7 
Getep.0 Üst çeyrek: vee olur. 
Üst çeyreğin alt çeyreğe oranı: 
Grafik incelenirse, hamsiden 7 günde toplam 230 kg 105 4107 108 (4410) 
mezgitten 7 günde toplam 210 kg satılmıştır. Bu du- 2 2 
rumda en çok hamsi satıldığı görülecektir. Bu nedenle 102 4109 Ni 102.41 *10) 
I. ve Il. numaralı bilgiler yanlıştır. IV. bilgi doğrudur. 2., 2 2 
5. ve 6. günlerde eşit sayıda balık satıldığından Ill. nu- 6 pr” 
maralı bilgi doğrudur. Ni a0 . z 
: N Z 1oZ2M 
Buna göre, Ill ve İV doğrudur. 
109 
Cevap C - — »109 
102 
Ni 10000 bulunur. 
< 
z Cevap E 
Veri grubunun genişliği 7 dir. Veri grupları; z 
> 
a—28 
#Ç ) t7 
b-c 
Ç ) 47 
d—42 
olmalıdır. Öncelikle b - 28 $* 1 - 29dur. 
Öyleyse; 
a2, c-35, d-36 
olacaktır. Buna göre, 
atb*cid-2241294354136- 122 
bulunur. 
Cevap C 
6. 2a, at2, a, 6-a 


4, 4, 5, 6, 8, 8, 8 


sayı dizisinde en çok tekrar eden sayı 8 olduğundan 
mod 8 dir, 


Dizide tek sayıda terim bulunduğundan dizinin orta- 
sındaki sayı medyandır. Yani medyan 6 dır. 


Buna göre, medyan ile mod toplamı 6 48-14 tür. 


Cevap B 
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sayı dizisi büyükten küçüğe sıralı olduğundan, 


Açıklık: 2a-— (6—-a)-6 


3a—-6-6 
3a - 12 
a-4olur. 


Bu durumda sayı dizisi 8, 6, 4, 2 olacağından, 
Medyan: > > & 





— 5 olarak bulunur. 


Cevap D 


YGS Matematik - 1 


7. 4,5, 6, 7, 4, 8 
sayı dizisinde en çok tekrar eden sayı 4 olduğundan 
dizinin modu 4 tür. Bu durumda Xx — 4 olacaktır. x—4 
ise ikinci verilen sayı dizisi 7, O, 4, 8, 5 olacaktır. Bu 
dizinin terimlerini küçükten büyüğe sıralayıp medyanı- 
ni bulalım. 

0, 4,5, 7, 8 
dizisinin medyanı tam ortadaki sayı olan 5 tir. 


Cevap C 


8. Bir veri grubunda en çok tekrar eden verinin belirlen- 
mesinde mod kullanılır. O halde en çok giyilen ayak- 
kabi numarası belirlenirken mod kullanılmıştır. 


Cevap D 


9. Xx x*2, x*7 sayılarının, 


X-EX124X47 
3- 


Aritmetik ortalaması: 


Standart sapmayı bulalım. 











ee x47-(x43)) 





3—1 
g- (941416. J26 - YAB 
2 2 
bulunur. 


Cevap B 


—x4#.3olur. -- 


Çi YAYINLARI 
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TEST - 1 (Çözümler) 


10. 


11. 





İstatistik 


Tüm oyuncuların dört maç boyunca attıkları toplam 
sayılar eşittir. Dolayısıyla dört maçlık periyotta sayı or- 
talamaları eşittir. Antrenör hangi oyuncuyu seçeceği- 
ne verilerin standart sapmasına bakarak karar verebi- 
lir. Standart sapmanın küçük olduğu veri grubunda is- 
tikrardan söz edilebilir. Hangi oyuncunun attığı sayıla- 
rın standart sapması küçükse o oyuncunun perfor- 
mansı için istikrarlıdır denebilir ve tercih olarak bu 
oyuncunun oynatılması daha uygun olur. 


Aritmetik ortalamaları eşit olan veri grubunda veriler 
arası açıklık küçükse standart sapma da küçük olacak- 
tir. O halde oyunculardan attığı sayıların açıklığı en az 
olan Faruk'tur. Antrenörün Faruk'u tercih etmesi daha 
doğru olacaktır. 


Cevap B 


10, 12, 14, 16, 18, 20 sayılarının standart sapması 
x olarak verilmiş. Bu sayı dizisindeki tüm terimler Ni ile 
çarpılırsa, 


15, 18, 21, 24, 27, 30 
sayı dizisi elde edilecektir. 
Buna göre, 1. verilen sayı dizisindeki her bir terim > ile 
çarpılarak 2. sayı dizisi elde edildiğinden 2. sayı dizisi- 
nin standart sapması 1. sayı dizisinin > katı olacaktır. 


Yani 2. sayı dizisinin standart sapması > olarak bu- 
lunur. 


Cevap E 
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TEST - 2 İstatistik 
LL 1,2,3,4,5 sayı dizisinin modu yoktur. 4, 6, 12 sayılarının standart sapması a 
il. 2,4,6,8, 10, 12 sayı dizisinin çeyrekler açıklığı 58 
çhediyarndan Büyük —2, 9, 15 sayılarının standart Sapinesi b 
HI. 4, 40, 400, 4000, sayı dizisinin alt çeyreği 22'dir. 4, 4, 4 sayılarının standart sapması c t 


Yukarıdaki bilgilerden hangileri doğrudur? 





A) Yalnız | B) Yalnız li G) Yalniz 1ll 
D) li ve İl E) iveili 
7 DEMEN 
Peş 
18f-- 
A B GC D Marka 


Yukarıdaki sütun grafik, bir otoparkta bulunan A,B,C, 
D markalı arabaların sayılarını göstermektedir. 


Otoparktaki araçların markalarına göre dağılımını 
gösteren dairesel grafik aşağıdakilerden hangisidir? 


ÇE vYayıncarı 
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olduğuna göre; a,b, c ile ilgili aşağıdaki sıralama- 
lardan hangisi doğrudur? 


Aa>b>c Ba>c>b COb>c>a 


D)b>a>c Ec>a>b 


Bir okulda bulunan 10 öğretmenin bu okulda çalışma 
süreleri yıl olarak; 


5, 5,6, 7,8, 8,8, 10, 11, 12 


şeklindedir. 


Bu veriler kullanılarak oluşturulacak histogram aşa- 
ğıdakilerden hangisi olabilir? 


B) A Kişi sayısı 





5-7 8-412 Yıl 5-8 912 Yıl 


C) A Kişi sayısı 





5-7 8-10 11-13YI 5-7 8-10 11-13Yıl 


E) A Kişi sayısı 





5-9 10-412 Yıl 








I. Çeyrekler açıklığı 
li. Mod 

111. Medyan 

IV. Standart sapma 
V. Açıklık 


Yukarıda verilen istatistiksel ölçülerden kaç tanesi 
merkezi yayılım ölçüsüdür? 


A)4 B)3 G)2 D)1 E)0 


1,3, 5 
sayılarının standart sapması kaçtır? 


A)8 B) 2v2 c)4 D) 2 E) v2 


fı 2, 36| aralığındaki tam sayıların oluşturduğu sa- 


yı dizisinin çeyrekler açıklığı kaçtır? 


A) 10,5 B) 11 C) 11,5 D) 12 E) 13 


Aşağıdakilerden hangisi yanlıştır? 


. A) Birbirinden farklı sayılardan oluşan bir sayı dizisi- 


nir modu yoktur. 

B) Standart sapma bir merkezi yayılım ölçüsüdür. 

G) Bir veri grubunun açıklığı büyüdükçe standart sap- 
ması küçülür. 

D) Bir veri grubunda en çok tekrar eden sayıya o ve- 
rilerirn modu denir. 

E) Eşit sayılardan oluşan bir veri grubunun standart 
sapması sıfıra eşittir. 


Çİ vayıntAaRı 
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10. 


11. 





İstatistik 


YGS Matematik - 1 





10 20 40 50 


Süre (dk) 


Okuldan çıkan Esma arkadaşı Tuba ile 10 dakika sonra 
buluşuyor. Yukarıdaki çizgi grafik, Esma'nın okuldan 
çıktıktan sonra evine olan uzaklıklığının zamana göre 
değişimi göstermektedir. 


Esma'nın, arkadaşı Tuba ile buluştuktan 5 dakika 
sonra evine olan uzaklığı kaç metredir? 


A) 1200 OB)900 C)750 D)6OO0 E)450 


3,3, 4, 4, 4, 5, 5, 6, 6, 6 
sayı dizisinin modu kaç tanedir? 


A)4 B)3 Cc) 2 D) 1 E) 0 





60 65 70 80 Puan 


Yukarıdaki süturı grafik, bir sınıfa uygulanan istatistik 
dersinin sinav sonuçlarına göre oluşturulmuştur. 


Öğrencilerin puanlarından oluşturulan veri grubu- 
nun medyanı ile tepe değerinin toplamı kaçtır? 


A)135 (OB)140 C)145 D)150  E) 160 
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TEST - 2 


İstatistik 











12. Ağır sanayi fabrikalarının bulunduğu beş farklı şehirde Nis ği 357.9 11,13 15 
yapılan üç yıllık kanser araştırmasında, 40 yaş üstü in- e l 
sanlarda görülen kanser vakalarının sayısı aşağıdaki kümesinin üç elemanlı alt kümelerinin kaç tanesin 
tabloda verilmiştir. ü i 
Ş de küme elemanlarının standart sapması 2'ye eşit- 
tir? 
A)6 B)8 G) 12 D) 21 E)32 
Buna göre, 40 yaş üzerinde kansere yakalanma ris- 
kinin en az olduğu iki şehir aşağıdakilerden hangi- 
sinde verilmiştir? 
A)BveE B) AveE CG)CveD 
D)BvebD E)CveE 
z 
Ki 
4 
z 
z 
< 
> 
13. ii 
Aritmetik Ortalama | Standart ill E 
Yukarıdaki tablo, üç sınıfın matematik sınavı sonuçları- 
na göre oluşturulmuştur. ; : : : i 
1. 2 3 4 5 Saat 
Buna göre; Yukarıdaki çizgi grafikte, bir aracın saatlere göre aldığı 
yol km olarak verilmiştir. 
1. B sınıfı başarısı en yüksek olan sınıftır. 
lil Gsınıfındaki puanların açıklığı A sınıfına göre daha Bu aracın ortalama hızı 64 km/sa olduğuna göre, X 
azdır. kaçtır? 
Iİ A sınıfındaki öğrencilerin puanları C sınıfına göre 
birbirine daha yakındır. A) 55 B) 56 C) 60 D) 65 E) 68 
yargılarından hangileri doğrudur? 
A) Yalnız | B) Yalnız 1l G) Yalnız ill 
D)ivelli E)ivelli 
TE 2-D 3-D 4-6 5-B ö-D T-E 8-6 10-6 11-B 12-D 13-E 14-A 15-6 
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TEST - 3 








İstatistik 





Dört adayın başkanlık için yarıştığı bir seçimde aday- 
ların aldıkları oy sayıları 20,x * 1,3x * 3, 2x şeklin- 
dedir. 


Seçim sonucu dairesel grafikte gösterildiğinde 20 
oy alan adaya ait daire diliminin merkez açısı 60* 
olduğuna göre, başkanlığı kazanan aday kaç oy al- 
mıştır? 


A) 30 B) 36 Cc) 48 D) 51 E) 54 


1 2, 3, 4 


rakamları kullanılarak yazılabilecek üç basamaklı 
sayıların oluşturduğu sayı dizisinin çeyrekler açık- 
lığı kaçtır? 


A) 183 B) 193 C) 198 


D) 200 E) 210 


Yukarıdaki dairesel grafik 45 meyve ağacının bulundu- 
ğu bir bahçedeki armut, elma ve ayva ağaçlarının da- 
ğılımına göre oluşturulmuştur. Bahçede armut ve elma 
ağaçlarının toplam sayısı, ayva ağaçlarının sayısının 
dört katıdır. 


Bu bahçede en çok elma ağaci bulunduğuna göre, 
armut ağaçlarının sayısı kaçtır? 


A) 6 B) 9 C) 15 D) 21 E) 24 





ÇE vavın LARI 
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Alınan Yol (km) 








10 20 


—> 
Süre (dakika) 


Yukarıdaki çizgi grafik, bir hareketlinin yol-zaman gra- 
fiğidir. 


Hareketlinin; 
5. dakikada almış olduğu yol x km 
15. dakikada almış olduğu yol y km 


25. dakikada almış olduğu yol z km 


olduğuna göre, x * y *z toplamı aşağıdakilerden 





hangisine kesinlikle eşit olamaz? 


A)7 B) 7,5 Cc) 8 D) 8,2 E) 13 


Bir minibüste yolculuk yapan 8 yolcunun yaşları, 
12, 14, 16, 20, 20, 22, 24, 28 


şeklindedir. Bu veriler kullanılarak oluşturulan histog- 


ram; 





şeklindedir. 
Bu grafiğe göre, 


Il bdeğeri3tür. 
li Grubun veri genişliği 5 tir. 
ii. Histogramda 28 yaşında olar yolcunun bulundu- 
ğu grupta bir kişi vardır. 


yargılarından hangileri doğrudur? 


G) Yalnız ill 


A) Yalnız | B) Yalnız | 


D) 1 ve ili Ey iiivelli 














YGS Matematik - 1 TEST - 3 
a, b, Gc, d sayılarının standart sapması 4 ise 10. 
4a, 4b, 4c, 4d 
sayılarının standart epin kaçtır? 
A) 64 B) 16 o) 8 D)4 E)2 


aa, bb, ab, ba iki basamaklı sayılardır. 


Bu sayılarla oluşturulan sayı dizisinin aritmetik or- 
talaması 33 ise dizinin açıklığı en fazla kaç olabilir? 
A) 54 B) 44 C)33 


D) 24 E) 12 


Vİ, 2, 3,3, 4, 5 

sayı dizisinden aynı anda seçilen üç sayının oluş- 
turduğu veri grubunun modunun olmaması olasılığı 
kaçtır? 


N 
a 
İm 


py Ek E) Z 


a reel sayıdır. 
a-2, 5-a, att 


sayı dizisinde bulunan sayılar sırasıyla aşağıdaki 
sayılardan hangileri ile toplanırsa oluşan yeni sayı 
dizisinin standart sapması sıfır olur? 

A)2,a,-1 


B)a,2,-1 G)2,2a-5,-—1 


D)2a42,4a,2a-1 Eja,2a,2a-1 





ÇEESİ YAYHAILARI 
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-a 
peş 
. 





İstatistik 











10 soruluk bir teste 5 öğrencinin verdiği cevaplar; doğ- 
rular 1, yanlışlar ise 0 olacak şekilde yukarıdaki tablo- 
da verilmiştir. 


Doğru cevaplar için 2 puan verilip yanlışlara puan 
verilmediğine göre, puanlardan oluşan veri grubu- 
nun açıklığı kaçtır? 


A) 5 B) 6 G7 D)8 E) 10 


Fatih'in 9 farklı dersten 1. yazılı notları 
50, 60, 60, 65, 70, 72, 72, 74, 80 


şeklindedir. 


Fatih'in elde ettiği bu notlarla oluşturulan histogram; 





Puan 
biçiminde olduğuna göre, a—-b-—c kaçtır? 


A)-2 B) -1 o) 0 D) 1 E)2 





YGS Matematik - 1 


12. 


13. 








TEST - 3 








İstatistik 





a pozitif reel sayıdır. 


sayı dizisinin çeyrekler açıklığı 7a” olduğuna göre, 
bu dizinin medyanı kaçtır? 


A)8 B) 9 


C) 10 


D) 12 E) 14 





1.gün 2.gün 3.gün 4.gün 5.gün Günler 


Yukarıdaki grafik iki satıcının günlük sattıkları malları 
günlere göre göstermektedir. 


i. Beş günün sonunda B satıcısı, A satıcısından 40 
parça fazla mal satmıştır. 
11. B satıcısının sattığı malın 96 20'si A satıcısının sat- 
tığı malın yarısıdır. 
Ii. A ve B satıcılarının günlük ortalama satışları eşittir. 
M. AveBsatıcısının 1. gün sattığı malların toplamı, 5. 
günün toplamının yarısıdır. 


Buna göre, yukarıdakilerden hangileri doğrudur? 


A) Yalnız | B) | veli GC) ili ve IV 


D) i ve V E) lil ve V 


14. 8, 16, x, 7, 6, 11 sayılarının medyanı 9 olduğu- 
na göre, 


X Xİ$2, X16, 2x1 10 


sayılarının medyanı kaçtır? 


A)6 


B)8 


C) 10 D) 12 E) 14 





15. 


Çeri VZYERELA İRİ 





Bir çiftçi tarlasını altı eşit parçaya ayırıp bu bölümlere 
ekim yapıyor. Dört yıl boyunca bu bölümlerden elde 
ettiği ürünlerin ton olarak miktarları yukarıdaki tabloda 
verilmiştir. Bu çiftçinin her üründen elde ettiği gelir ton 
başına aynıdır. 


Çiftçi tarlasına iki ürün ekip en yüksek geliri elde 
etmek istediğine göre, ekeceği iki ürün aşağıdaki- 
lerden hangisi olursa daha isabetli bir Karar vermiş 
olur? 


A) Kabak, Patates 
B) Patates, Lahana 
C) Kabak, Lahana 
D) Kabak, Domates 
E) Lahana, Domates 








